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ILLUSTRISSIMO SIG. 


Iconofco per un effetto della magnanimità di V. S. Muftrifs. quan- 479 
to gli è piaciuto difporre di quefta Opera mia 3 mon oftante che 

( come ella fa } confufo , € sbigottito da 1 mal fortunati fuccefft 

di altre mie Opere , avendo meco medefimo determinato di non ef- 
porre in pubblico mat più alcuna delle mie fatiche , ma folo, acciò 

del tutto non reftaffero fepolte , effendomi perfuafo di lafciarne co- 

ja manoferitta in luogo confpicuo almeno a molti intelligenti del- 
= lo, materie da me trattate © € perciò avendo fatto elezione , per lo 
primo e più illufre luogo , di depofitarle in mano di V. S. Wuftrifs. ficuro , che pei 
Sua particolare affezione verfo di me , avrebbe avuto A eg confervazione de’ 


Tom. AI. miei 
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miei fiudi s e delle mie fatiche 3 e perciò nel fuo paffaggio di qua, ritornando dalla 
fua Ambafciata di Roma , fui a vivertrla. perfonalmente , ficcome più volte aveva 
fatto per lettere , e con tale incontro prefentai a V. S. Iuftrifs. la copia di quefte 
due Opere , che allora mi trovava avere in pronto , le quali benignamente moftrò’ di 
gradire molto , e di effere per farne ficura conferva ; e Dina ar in Francia a 
qualche amico fuo, perito di quefle fcienze, moftrare, che ebbene io taceva, non però 
paffava la vita del tutto oziofamente. Andava di poi apparecchiandomi di mandarne 
alcune altre copie in Germama, in Fiandra, in Inghilterra, in Ifpagna, e forfe an- 
che in qualche luogo d’Italia, quando improvvifamente vengo dagli Flzeoiri avvifa- 
to, come hanno fotto il torchio quefte mie Opere, e che però io debba prendere rifo= 
luzione circa la Dedicatoria , e prontamente mandargli il mio concetto foprà di ciò . 
Moffo da quefia inopinata, e ina are nuova, fono andato meco medefimo contlu- 
dendo sche la brama di V. $. Iluftrifs. di fufcitare , e ampliare il nome mio , col 
partecipare a diverfi è miei ferittt, abbia cagionato, che fieno pervenuti nelle mani de 
detti Stampatori ; li quali effendofi adoperati in pubblicare altre mie Opere , abbiano 
voluto onorarmi di mandarle alla luce fotto le loro bellifime e ornatiffime ftampe + 
Perciò quefti miet fcritti debbono rifentirfi, per aver avuta la forte d' andar nell’ ar- 
Litrio d' un sì gran Giudice , il quale , nel maravigliofo concorfo ‘di tante) Vir- 
tì, che rendono V. S. Iuftrifsima ammirabile a tutti , ella con incomparabile ma- 
gnanimità, per zelo anco del ben pubblico, a cui gli è paruto che quefta mia Opera 
dovelfe pa ag ha voluto allargargli î termini, ed i confini dell’ onore. Sicchè endo 
il fatto ridotto in cotale flato, è ben ragionevole, che io con ogni f egno più confpicuo 
mi dimoftri grato riconofcitore del peueibfà affetto di V. S. Iuftrifs. che ha avuto a 
cuore di accrefcermi la mia fama, con farle fpiegar le ale liberamente fotto il Cielo 
aperto, dove che a me Sa alzi dono, che ella reftaffe in ifpazj più ancufti. Per 
tanto al nome voftro, Iluftriffimo Signore, conviene che io dedichi, e confacri que= 
fio mio parto , al che fare me ftrione non folo il cumulo degli obblighi , che le ten- 
o', ma l’ interefe ancora, il quale ( fiami lecito così dire ) mette in obbligo V. S. 
Sa ftrifima di difendere la mia riputazione contro a chi voleffe Curagena : mentre 
ella mi ha pofto în ifteccato contro a gli avverfarj. Onde facendomi avanti fotto 


«al fuo ftendardo , e protezione umilmente me le inchino , con ausurarle per premio di 


ri 


uefte fue grazie il colmo d° ogni felicità, e grandezza, 
4 D' Arcetri le 6. Marzo 1638, A 


Di V, S. Ulufrifo, 


, : 5 Devot. Servo 
” Galileo Galilei. 
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Argo campo di filofofare agl’ intelletti fpeculativi patmi, 48: 
che porga la frequente pratica del famofo Arfenale di Voi, Tom. 
Signori Veneziani , ed in particolare in quella parte , =. 
che Meccanica fi domanda : attefochè quivi ogni forta E° 
di frumento , e di macchina vien continuamente pofta °°” 
in opera da numero grande di artefici, tra i quali e pet 

l’ offervazioni fatte dai loro anteceffori , e iper quelle , 

che di propria avvertenza vanno continuamente per fe 
dl facendo, è forza, che ve ne fieno dei peritiffimi , e di finiffimo difcor- 

o. 

Sagr. V. S. non s'inganna, punto : ed.io, come per natura curiofo., frequen- 
to per mio diporto la vifita di quefto luogo , e la pratica di quefti, che not per 
certa preminenza , che tengono fopra il refto della maeftranza, domandiamo 
Proti ; la conferenza dei quali mi ha più volte afutato nell’ inveftigazione della 
ragione di effetti non folo maravigliofi., ;ma reconditi ancora; e quafi inopina- 
bili: è vero, che talvolta anco mi ha meffo in confufione ;j e in difperazione 
di poter penetrare ; come poffa feguire quello, che lontano da ogni mio con- 
cetto mi dimoftra il fenfo effer vero 3 € pur quello , che poco fa ci diceva 
quel buon vecchio è un dettato, ed uma propofizione bene affai vulgata; ma 
però io la reputava ta tutto vana, come molte altre, che fono in bocca det 
poco intelligenti, credo, da loro introdotte per moftrar di faper dir qualche cofa 
‘intorno a quello, di che non fon capaci. se: 

Salu. V.S. vuol forfe dire di quell’ ultimo pronunziato, che ei proferì, men- 
tre ricercavamo d’ intendere, per qual ragione facevano tanto maggior ‘apparec- 
chio di fofegni, armamenti, ed altri ripari, e fortificazioni intorno a quella 
gran Galeazza, che fi doveva varare , che non fi fa intorno a’ Vafcelli minori, 
dove egli rifpofe ciò farfi per evitare il pericolo di direnarfi, opprela dal gravif- 
fimo pefo della fua vafta mole, inconveniente , al quale non fon foggetti î le- 
gni minori? o 

Sagr. Di cotefto intendo, e fopra tutto dell’ ultima conclufione , che ei fog- 
giunfe , la quale io ho fempre ftimata concetto vano del vulgo : cioè, che in 
quelte , ed altre fimili macchine non bifogna argomentare dalle piccole alle 
grandi ; perchè molte invenzioni di macchine riefcono in piccolo, che in gran- 
de poi non fufliftono. Ma effendo che tutte le ragioni della Meccanica hanno 1 
fondamenti loro nella Geometria , nella quale non vedo, che la grandezza , € 
la piccolezza faccia i cerchi, i triangoli, i cilindri , i coni, e qualunque altre 
fisure folide foggette ad altre paffioni quefte, e ad altre quelle, quando la mac- 482 
china grande fia fabbricata in tutti i fuoi membri conforme alle proporzioni del- 

a minore , che fja valida, e refiftente all efercizio , al quale ella è deftinata , 
non fo vedere , perchè effa ancora non fia efente dagl’ incontri, che foprag- 
g!ugner gli poffono finiltri, e deftruttori. ; 

alv. Il detto del vulgo è affolutamente vano; e talmente vano ; che il fuo 
contrario fi potrà profferire con altrettanta verità , dicendo, che molte macchi- 
ne fi potranno far più perfette in grande, che in piccolo, come per efempio un 


Oriuolo , che moftri, e batta le ore, più giulto fi farà di ESS da — fi 
| 2 che 
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che di un’ altra minore. Con miglior: fondamento ufurpano quel medefimo detto 
altri più intelligenti; i quali della riufcita di tali macchine grandi ton confor- 


me a quello, che fi raccoglie dalle pure, ed aftratte dimoftrazioni Geometriche,. 


ne rimettono la caufa ‘nell’ imperfezione della materia , che foggiace a molte al- 
terazioni, ed imperfezioni, Ma qui non fo s'io potrò fenza inciampare in qual- 


che nota di arroganza dire , che nè'anco il ricorrere all’ imperfezioni della ma« 
teria, potenti a contaminare le puriffime dimoftrazioni Matematiche , bafti 2° 


fcufare l’ inobbedienza delle macchine in concreto » alle medefime altratte ‘e 
ideali : tuttavia io pure il dirò affermando , che altraendo tutte le imperfezioni 
della materia, e fupponendola perfettiffima , ed inalterabile, e da ogni acciden- 
tal mutazione efente, tuttavia il folo effer materiale fa, che ia macchina mag- 
giore fabbricata dell’ iftefa materia, e coll’ifteffe proporzioni, che la minore, in 
tutte l'altre condizioni rifponderà con giufta fimmetria alla minore, fuor che nel- 
la robuftezza , e refiltenza contro alle violenti invafioni : ma quanto più farà 
grande, tanto a proporzione farà più debole. E perchè io fuppongo la materia 
effer inalterabile , cioè fempre l'ifteffa, è manifelto , che di 4 

zione eterna e neceffaria, fi poffono produr dimoftrazioni non meno dell’ altre 
fehiette, e pure Matematiche. Però, Sig. Sagredo, revochi pur ! opinione , che 
teneva, e forfe infieme con tutti gli altri, che nella Meccanica han fatto ftu= 
dio, che le macchine, e le Iablaidhe compofte delle medefime materie con pun- 
tuale ofervanza delle medelime proporzioni tra le loro parti debban effere egual 
mente ; 0 per dir meglio , proporzionalmente difpofte al refiftere , e al cedere 
‘alle invafioni , ed impeti efterni; perchè fi può Geometricamente dimoftrare fem 
pre le maggiori efflere a proporzione men refiftenti, che le minori : ficchè ultir 
mamente non folo di tutte le macchine; e fabbriche artifiziali, ma delle natu- 
rali ancora fia un termine neceffariamente afcritto, oltre.val quale nè l’arte , nè la 
natura polfa trapaffare: trapaflar dico con offervar fempre l’ifteffe proporzioni coll 
identità della materia. | i ' 

Sagr. Io già mi fento rivolgere il cervello, e quafi nugola dal baleno repenr 
tinamente aperta ingombrarmifi la mente da momentanea, ed infolita luce, che 
da lontano mi accenna ; e fubito confonde; ed afconde immaginazioni ftranierey 
ed indigete. E da quanto ella -ha detto parmî che dovrebbe feguire , che fuf- 
fe impoffibil cofa coltruire due fabbriche dell’ iftefa materia fimili, e difeguali., 
e tra di loro con egual proporzione refiltenti ; e quando ciò fia, farà anco im- 
poflibile trovar due fole alte dell’ ifeffo legno tra di loro fimili in robultezza , 
e valore, ma difesuali in grandezza. 

Salv. Così è , Sig. Sagredo; e per meglio afficurarci ; che noi convenghiamo 
nel medefimo concetto, dico, che fe noi ridurremo un’ alta di legno a tal lun- 
ghezza , e groffezza , che fitta v. gr. in un muro .adiangoli retti, cioè paral- 
lela all’ orizzonte , fia ridotta all’ ultima lunghezza; che fi poffa reggere ; ficchè 
allungata un pelo più, fi fpezzaffe sravata dal proprio pefo., quefta. farà unica 


al mondo: ficchè effendo per efempio la fua lunghezza centupla della fua grof- 


fezza , neffuna altra afta della medefima materia. potrà ritrovarfi ; che effendo: 
in lunghezza centupla della fua groffezza, fia, come ‘quela , precifamente. abile 
a foftener fe medefima, e nulla di più : ma tutte le maggiori fi fiaccheranno , 
e le minori faranno potenti a foltenere oltre al proprio. pefo qualche altro 
appreffo . E quefto, che io dico dello ftato- di regger fe medefimo , intendafi 
detto di ogni altra coftituzione, e così fe un corrente potrà reggere il pefo di 
dieci correnti fuoi eguali, una trave fimile a lui non potrà altramente reggere 
il pelo di dieci fue eguali. Ma notino in grazia V. S. e il Sig. Simpl. noftroy 
quanto le conclufioni vere , benchè nel primo afpetto fembrino improbabili, 
additate folamente qualche poco , depongono. le velti, che le occultavano , € 
nude 


i, come di affe- 
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nude ‘e femplici fanno de’ lor fegreti gioconda, moftta: Chi-non vede, come un 
cavallo cadendo da un’ altezza di tre braccia, 0 quattro, fi. romperà! l’offla, ma 
un cane da una tale, e un gatto da una di otto, o dieci, non fi farà mal nef- 
funo-, come nè un grillo da- una torre, nè una formica precipitandofi dall’ or- 
be lunare ? I piccoli fanciulli reftano  illefi in cadute; dove i provetti fi rompo- 
no gli ftinchi; 0 la telta. E come gli animali più piccoli fono-a proporzione 
più robulti , e forti dei maggiori , così le piante minori meglio fi foftentano: e 
giù credo, che amendue voi apprendiate , che una quercia dugento braccia alta 
non potrebbe foltenere i fuoi rami fparfi alia fimilitudine .di una. di mediocre 
prandezza, e che la natura non potrebbe fare un cavallo grande per venti caval 
1, nè un Gigante dieci volte più alto di un uomo, fe non o miracolofamente; 
o coll’ alterar affai-le proporzioni delle membra, ed in particolare dell’ offa, in- 
groffandole molto e molto fopra la fimmetria dell’ offa comuni. Il creder pari- 
mente ; che nelle macchine artifiziali ugualmente fieno fattibili, e confervabili 
le srandiffime; e le piccole, è errore manifefto: e così per efempio piccole Gu- 
glie, Colonnette, ed altre folide figure ficuramente fi potranno maneggiare, di- 
ftendere , e rizzare fenza rifico di romperfi , che le grandiffime per ogni finitro 
accidente anderanno in pezzi, e non per altra cagione, che pel lor proprio pefo. 
E qui è forza, che io vi racconti un cafo degno veramente di effer faputo, come 
fono tutti gli accidenti, che accadono fuori dell’ afpettazione , e maffime quan- 
do il partito prefo per. ovviare a uno inconveniente riefce poi caufa potiflima 
del difordine. Era una grolfifima Colonna di marmo diftefa , e pofata preffo al- 
le fue eftremità fopra due pezzi di trave; cadde in penfiero dopo. certo tempo 
ad un Meccanico , che fufle bene per maggiormente afficurarfi, che gravata dal 
Proprio pefo non fi rompeffe nel mezzo, upporgli anco in quelta parte un ter- 
zo fimile foftegno : parve il configlio generalmente molto opportuno , ma l’efito 
lo dimoftrò effere ftato tutto l’oppofito : attefochè non paffarono molti mefi, che 
la Colonna fi trovò fefla, e rotta giufto fopra il nuovo appoggio di mezzo. 

Simp. Accidente in vero maravigliofo, e veramente preter a quando però 
fufle derivato dall’ aggiugnervi il nuovo foftegno di mezzo. 

Salu. Da quello ficuramente derivò egli, e la riconofciuta cagion dell’ effetto 
leva la maraviglia : perchè depolti in piana terra i due pezzi della Colonna , fi 
vedde, che l'uno dei travi, fu il quale appoggiava una delle teftate , fi era per 
la lunghezza del tempo infracidato, ed avvallato , e reftando quel di mezzo du- 
rilfimo, e forte, fu caufa, che la metà della Colonna reftalfe in aria abbando- 
nata dall’ eremo foltegno ; onde il proprio foverchio pefo le fece fare quello , 
che non avrebbe fatto , fe fola fopra i due primi fi foffe appoggiata, perchè all’ 
avvallarfi qual fi fuffe di loro, ella ancora. l'avrebbe feguito . È qui non fi può 
dubitare , che tal accidente non farebbe avvenuto in una piccola Colonna, ben- 
chè della medefima pietra, e di lunghezza rifpondente alla fua groffezza colla 
proporzione medefima della groffezza , e lunghezza della Colonna grande . 

Sagr. Già fin qui relto io afficurato della verità dell’ effetto, ma non penetro 
già la ragione, come nel crefcerfi la materia non debba coll iftefo ragguaglio 
multiplicarfi la refitenza, e gagliardia ; e tanto più mi confondo , quanto per 
 oppofito vedo in altri cafì crefcerfi molto più la robuftezza alla. refiltenza al 
romperfi, che non crefce l’ingroffamento della materia ; che fe, v. gr. faranno 
due chiodi fitti in un muro, l'uno più groffo il doppio dell’ altro, quello reggerà 
non folamente doppio pefo di quefto, ma triplo , e quadruplo . 

Salo. Dite pure ottuplo, nè direte lontano dal vero: nè quefto effetto contra- 
ria a'quello, ancorchè in fembiante apparifca così diverfo . __ î 
Sagr. Adunque, Sig. Salviati, fpianateci quefti fcogli, € dichiarateci quefte ofcu- 


rità, fe ne avere il modo: che ben conghietturo quelta. materia delle sf 
efle- 
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effere un campo pieno di belle, ed utili contemplazioni, e fe vi contentate; chè: 
quefto fia il foggetto' dei noftri ‘ragionamenti di oggi , a me.; e credo al Sig 
Simp. farà gratiffimo . i 


Salv:. Non poffo mancar di fervirle, purchè la memoria ferva me in fommi-. 


niftrarmi quello , che giù apprefì dal noftro Accademico, che fopra tal materia 
aveva fatte molte fpeculazioni., e tutte conforme al fuo folito Geometricamen= 
te dimoftrate ;'1n modo'che non: fenza ragione quefta fua potrebbe chiamarfi 


una nuova fcienza ; perchè febbene alcune delle conclufioni fono ftate da altriy 


e prima di tutti da Ariftotile offervate, tuttavia ne fono delle più belle , nè 


( quello , ché più importa) dailoro primarj, e indubitati fondamenti con necef@ 


farie dimoftrazioni provate. E perchè, come dico, voglio dimoftrativamente ac- 
certarvi , e non con folamente probabili difcorfi ‘perfuadervi ; fupponendo ; ‘che 
abbiate quella cognizione delle conclufioni Meccaniche da altri ta qui fondata- 
mente trattate, che per lo noftro bifogno' farà neceffaria ;-conviene , che avanti 
ogni altra cofa confideriamo , quale effetto. fia quello , che fi opera nella fra- 
zione di un legno , o di altro: folido., le cui parti fuldamente fono attaccate ; 
perchè quelta è la prima nozione, nella qual confifte il primo, e femplice prin- 
cipio , che come notiffimo conviene fupporfi . Per più 
chiara efplicazione di che: fegniamo il Cilindro, o Prifma 
A B di legno, o di altra materia folida , e coerente, fer- 
mato di fopra in A, e pendente a piombo, al ‘quale nell’ 
altra eftremità B fia attaccato il pefo C ; è manifefto, 
che qualunque fi fia la tenacità, e coerenza tra di loro. 
delle parti di effo folido , purchè. non fia infinita , potrà 
effer fuperata dalla forza del traente pefo C : la cui gra- 
vità pongo, che poffa accrefcerfi, quanto. ne piace ; e 
effo folido finalmente fi: flrapperàì a guifa di una corda. E. 
ficccome nella corda noi intendiamo: la fua refiltenza de- 
rivare dalla moltitudine delle fila della canapa , che la. 
compongono ;. così nel legno fi fcorgono le fue fibre, e: 
filamenti diftefi per lungo, che lo rendono: grandemente: 
più refiftente allo ftrappamento , che non farebbe qualfia 
voglia canapo della medefima groffezza : ma nel Cilindro» 
di pietra, o di metallo la coerenza ( che ancora par mag- 
giore ) delle fue parti dipende da altro glutine , che da 
filamenti, o fibre, e pure efli ancora da valido tiramento: — 
vengono fpezzati. 
Simp. Se il negozio procede, come voi dite ; intendo bene ; che i filamenti 
nel legno, che fon lunghi, quanto l’ ifteffo legno; NRE renderlo: gagliardo ; ‘e 
refiltente a gran forza, che fe gli faccia per romper 
di fili di canapa non più lunghi di ‘due; o tre braccia |’ uno; come potrà ridurli 
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alla lunghezza di cento refando tanto gagliarda? In oltre vorrei anco fentire la 


voftra opinione intorno all’ attaccamento delle parti dei metalli, delle pietre, e di al- 
tre materie prive di tali filamenti, che pur, s°io:non m? inganno, è anco più tenace. 

Salv. In nuove fpeculazioni, e non molto al noftro intento neceffarie conver- 
rà divertire, fe dovremo delle promoffe difficoltà portar le foluzioni . 


Sagr. Ma fe le digreffioni poffono arrecarci la cognizione ‘di nuove verità, che 


pregiudica a noi non obbligati a un metodo ferrato, e concifo) ma che folo per 


“proprio sufto facciamo i noftri congreffi, digredire ora per non perder quelle no- 


tizie, che forfe lafciate l’incontrata occafione, un’altra volta non ci fi rapprefen- 


 terebbe? Anzi chi fa , che bene fpeffo non fi poffano fcoprir curiofità più belle 


delle primariamente cercate conclufioni ? pregovi per tanto io ancora a dar foé 
dis- 


o: ma una corda compolta 





ì 
| 
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«lisfazione al Sig. Simpl. e a me non men di effo curiofo s e defiderofo d’ inten 
«der, qual fia quel. glutine, che; sì tenacemente ritien congiunte le parti de i fo- 
lidi, che pur finalmente fono diffolubili = cognizione che pure anco è neceffaria 
per intender.la coerenza delle parti degli ftellì filamenti, de i. quali alcuni de i 
folidi fon compoîti. |. iofi si . 
<. Salu. Eccomi a-fervirvi, poichè così vi piace. Ela prima difficultà, come pof- 
fono i filamenti di una cerda lunga cento braccia: sì. faldamente connetterfì infie- 
ame ( non veffendo ciafcheduno, di; effi.lungo più di due, o tre )che. gran violen- 
za ci voglia a diffeparargli. Ma ditemi ,:Sig. Simp. non potrefte:voi di vin fol filo 
di canapa tenervill' una dell’ eftremità talmente ftretta ifra. le idita», che: io tirando 
dall’ altra;>prima ‘che ‘liberarlo «dalla voftra manolo rompelli2 certo. sì: quando 
dunque'i>fili della canapa fuffer non folo nell’eftremità , ma in tutta la lor lun- 
ghezza con graniforza da chi gli circondaffe tenuti ftretti j non è manifefta 
cofa, che lo sbarbargli da chi gli ftringe farebbe ‘affai più difficile , che romper- 
gli ?. ma nella corda l'iftello atto dell’ attorcerla. ftringe le fila fcambievolmente 
tra di loro, in maniera che. tirando poi con gran forza la fune, i fuoi filamenti 
fi fpezzano, ‘ei non fi feparano 1’ uno dall'altro ; come manifeltamente fi conofce 
dal vederfì nella rottura i filamenti cortiffimi , e non lunghi almeno un braccio 
1 uno;-come dovria vederli ,:quando la divifioni della corda fi faceffe non per lo 
ftrappamento delle fila, ma per la fola feparazione dell’ uno dall’altro Arifciando . 
Sagr. Aggiungafi in confermazion di quefto il vederfi talvolta romper la corda 
mon pel tirarla per lo lungo, ma folo per lo foverchiamente attorcerla : argomen- 
to pare a me concludente , le fila effer talmente tra di loro fcambievolmente 


compreffe , che le comprimenti non permettono alle compreffe fcorrer quel mi- 
nimo , che farebbe neceffario per allangar Îe Îpire, acciocchè ‘poteffero circondar 
la fune, che nel torcimento fi fcorcia, cd ia confeguenza qualche poco s ingroffa. 
Sal. Voi beniffimo dite: ma confiderate appreffo, co- 
me una verità fi tira dietro l’altra. Quel filo, che ftret- 
to tra le dita non fegue chi con qualche forza tiran- 
dolo vorrebbe di tra effe fottrarlo, refilte, perchè da dop- 
pia compreffione jvien ritenuto ; imperciocchè non ime- 
no il dito fuperiore preme contro all’ inferiore, che que- 
fto fi prema contro a quello. E non è dubbio, che 
quando di quefte due premute fe ne potefle ritenere una. 
fola , refterebbe la metà di quella refiftenza , che dalle 
due congiunte dipendeva : ma perchè non fi pò coll’ 
alzati, v. gr. il dito fuperiore levar la fua preflione fen- 
za rimuovere anco l' altra. parte , conviene con nuovo 
artifizio confervarne una di loro, e trovar modo, che l° 
ifteffo filo comprima fe medefimo contro al dito , o al- 
tro corpo folido.; fopra il quale fi‘pofa , € far sì che 
ifteffa forza , che lo tira per fepararnelo , tanto più ve 
lo comprima» quanto più gagliardamente lo tira: e que- 
fto fi confeguirà coll avvolgere a guifa di fpira il filo 
medefimo intorno al folido. Il che acciò meglio s' in- 
tenda , ne fegnerò un poco di figura ; € uelti A_B, 
fiano due cilindri, e tra eflì diftefo il filo E F, 
che per maggior chiarezza ce lo figureremo effere una 
cordicella: non è dubbio, che premendo gagliardamente 
i due cilindri l’ uno contro all’altro , la corda F E ti- . 
rata dall’ eftremità F refifterà ‘a non. piccola violenza 
prima, che fcorrere tra i due folidi comprimentila: ma fe 
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tale è la. refiltenza delle’ filamenta , che:icon mille; e mille fimili. avvolgimenti 


fono:le fpire:; colle ‘quali tra di loro s'intrecciano’; fi compongono robuftiffime 
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fe rimuoveremo l'uno di loro; la corda, benchè continui di toccar 1° altro, noft 
però da tal toccamento farà ritenuta, che liberamente non ifcorra. Ma fe ritenen- 
dola ; benchè: debolmente attaccata verfo la fommità del cilindro. A 1° avvolge: 
remo intorno: a quello. a "foggia di fpira A (FIL OT Rjue dalicapo Rola ti 
reremo, è manifelto , che ella comincierà a ftringere il cilindro siesfe le fpire 4 
e voltate faranno ‘molte’, fempre: più nel-validamente tirare. fi comprimerà la 
corda. addoffo al cilindro :'e facendofi colla moltiplicazione delle :fpire più lungi 
il toccamento, ed in confeguenza ‘men fuperabile , difficile fi farà fempre più sd 
fcorrer della corda ; e il'acconfentir. ‘alla. traente: forza . Or. chi: non ‘vede ; che 









il groffo canapoì conteffono 2 ‘Anzi lo ftrignimento «di fimili tortuofità: collega tane 
to tenacemente, che di. non' molti giunchi y;nè anco molto lunghi, ficchè poche 


funi; che mi par, che domandino fafte. i 
Sagredo. Ceffa per lo voftro difcorfo nella mia mente la maraviglia di due ef@ 
fetti,, de i quali le ragioni non bene erano comprefe da me. Uno. era il vede: 
re; come due, al più tre. rivolte del canapo intornoral fufo dell’ Argano por 
tevano non folamente ritenerlo j che tirato» dall’ immenfa for < i vi 
za del pefo ; che.ei foftiene;fcorrendo non gli \cedeffe, mah 4 
che di più girando d’ Argano.il medefimo fufo ‘col. folo toc- 
camento del canapo , che lo ftrigne , poteffe colli fuccedenti 
ravvolgimenti tirare; e follevare vaftiffime. pietre , mentre che 
le braccia di un debile ragazzo vanno ritenendo , ‘e radunando 
l altro capo del medefimo canapo . L’ altro è. di un femplice ; 
ma argutovordigno trovato da un giovane: mio parente, per po- 
rer con. una.corda calarfi “da una fineftra . fenza feorticarfi ‘cru- 
delmente le palme delle mani, come poco tempo avanti gli. 
era intervenuto con fua grandiffima offefa. Ne farò per facile ; 
intelligenza un piccolo fchizzo . Intorno a un fimil cilindro di 





legno A B'groffo ; come una: canna ; e lungo circa un palmo 

incavò un canaletto in forma «di fpira di una voltata, e mez- 

e ufcire per l’ altro B, circondando: poi. tal: cilindro , e corda 

con un' cannone pur di legno, briga pete di latta ,, mg divi- 

fo per lungo, ed ingangherato , ficchè liberamente pos Se-aprir- {73 

di fopra, fi fofpefe fu le braccia, e riufcì-tale la compreflione della corda tra il. 

cannone ambiente , e il cilindro , che. ai arbitrio fuo ftrignendo fortemente le. 

a fuo piacimento . persi i sian r.@ 
Sal. Ingegnofa veramente invenzione ;:e per intera efplicazione della fua na- 

tura mi par di fcorgere così per ombra, che qualche altra fpeculazione fi potefle. 


zo, e non più , e-di larghezza capace della corda; che. voleva. i. ! 

adoprare‘; e quefta fece entrare per lo canale dal termine A... N 
|) Îl 

fi, e chiuderfi: ed abbracciando poi, e :ftringendo cpa ambe. le 

mani effo cannone, raccomandata la corda a un fermo ritegno 

mani poteva foftenerfi fenza calare, ‘ed allentandole un poco fi calava lentamente 

aggiugnere : ma non voglio per ora ‘digredir. più fopra di quefto particolare ; € 

maffime volendo voi fentire il mio penfiero intorno «alla refiftenza allo ftrapparfi. 


degli altri corpi , la cui teftura non è di filamenti, come quella delle funi, & 


della maggior parte de i legni, ma la:coerenza delle parti loro in ‘altre cagioni, 
par che confifta , le quali per mio'/giudizio fi riducono a due. capi ;:l’ uno dei 


quali è quella decantata repugnanza ; che! ha:la natura. all’ammettere .il ‘vacuo ? 


per l’altro bifogna ( non baftando quefto del vacuo ) introdur qualche glutine. 
vifco, o colla, che tenacemente colleghi le partigole ; delle quali ‘elfo \corpo è 
com- 


è Cai 
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compofto | Dirò prima del vacuo , moftrando con chiare efperienze, quale , e 
quanta fia la fua. virtù. E prima il vederfì , quando ne piaccia , due pia: 
ftre di marmo, di metallo ,. 0 di vetro efquifitamente fpianate , pulite, e lu- 
ftre, che pofata luna fu l’altra, fenza veruna fatica fe gli muove fopra ftrifci- 
ando ( ficuro argomento ; che neffun glutine le congiunge ) ma, che volendo 
fepararle, mantenendole equidiftanti, tal repugnanza fl trova, che la fuperiore fol- 
leva, e fi tira dietro l’altra, e perpetuamente la ritiene follevata, ancorchè affai 
groffa, e grave, evidentemente ci moftra l'orrore della natura nel dover ammet- 
tere, febben per breve. momento di tempo, lo fpazio voto, che tra di quelle ri- 
marrebbe , avanti che il concorfo delle parti dell’ aria circoftante 1° avelle oc- 
cupato, e ripieno. Vedefi anco, che quando bene tali due laftre non fuffero efat- 
tamente pulite , e perciò che il lor contatto non fulfe efquifito del tutto , nel 
volerle feparar lentamente niuna renitenza fi trova fuor diquella della fola gra- 
vità, ma in un alzamento repentino l'inferior pietra fi folleva, ma fubito rica- 
de , feguendo folamente la fovrana per quel breviffimo tempo , che bafta per la 
diftrazione di quella poca di aria, che s’interponeva tra le laftre, che non ben 
combagiavano , e per l’ingreffo dell'altra. circonfufa. Tal refitenza, che così fen- 
fatamente fi fcorge tra le due laftre , non fi può dubitare , che parimente non 
rifegga tra le parti di un folido, e che nel loro attaccamento non entri almanco 
a parte, e come caufa concomitante . ; 

Sagr. Fermate di grazia, e concedetemi , che io dica una particolar confidera - 
zione, che pure ora mi è caduta in mente: € quefta è, che il vedere, come la 
piaftra inferiore fegue la fuperiore , e che con moto velociffimo vien follevata , 
ci rende ficuri, che contro al detto di molti Filofofi, e forte di Ariftotile mede- 
fimo; il moto nel vacuo non farebbe inflantaneo ; perchè quando fuffe tale , le 
nominate due laftre fenza repugnanza veruna fi feparerebbero, giacchè il medefi- 
mo inftante di tempo bafterebbe per la loro feparazione, e per lo concorfo dell’ 
aria ambiente a riempir quel vacuo, che tra effe potelfe reftare. Dal feguir dunque 
che fa l’inferior laltra la fuperiore, fi raccoglie, come nel vacuo +l moto non fa- 
rebbe inftantaneo . E fi raccoglie infieme , che pur tra le medefime piaftre refti 
qualche vacuo almeno per breviffimo tempo; cioè per tutto quello, st paffa nel 
movimento dell’ ambiente, mentre concorre a riempire il vacuo: che fe vacuo non 
vi reftaffle, nè di concorfo, nè di moto di ambiente vi farebbe bifogno.. Converrà 
dunque dire , che pur per violenza, o contro a natura il vacuo talor fi conceda 
( benchè T'opinion mia è, che neffuna cofa fia contro a natura, falvo che l’im- 
poffibile , il quale poi non è mai. ) Ma qui mi nafce un° altra difficoltà, ed è, 
che febben l’efperienza mi afficura della verità della conclufione , 1 intelletto non 
refta già interamente appagato della caufa, alla quale cotale effetto viene attri- 
buito . Imperocchè 1° effetto della feparazione delle due laftre è anteriore al va- 
cuo , che in confeguenza alla feparazione fuccederebbe : e perchè mi. pare ; che 
la caufa debba fe non di tempo, almeno di natura precedere all’ effetto , e che 
di un effetto pofitivo pofitiva altresì debba elfer la caufa , non refto capace, co» 
me dell’aderenza delle due piaftre, e della repugnanza all’ effer feparate, effetti, 
che già fono in atto , fi poffa referir la cagione al vacuo , che non è , ma che 
avrebbe a feguire. E delle cofe, che non fono, neffuna può elfer l’ operazione, 
CONSE al pronunziato certiffimo del Filofofo . CARI 

mp. Ma giacchè concedete quefto affioma ad Ariftotile, non credo, che fiate 
per negargliene un altro belliffimo , e vero: e quefto è , che la natora non in- 
traprende a voler fare quello; che repugaa ad elfer fatto : dal qual Pronunciato 
mi par; che dipenda la foluzione del noftro dubbio : perchè dunque a fe medefimo 
repugna eflere uno fpazio vaguo , vieta la natura il far quello , in confeguenza di 
che neceffariamente fuccederebbe il vacuo ; e tale è la feparazione delle due laftre. 

Tom. III. B Sagr. 
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‘ neceffario fare altra provvifione , che di danari per le paghe de’ Soldati. Ma fe- 
guitate pur; Sig. Salviati , € fupponendo , che io ammetta la. voftra confequen= 
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Sagre, Ora ammeffo per foluzione adequata del tnio ‘dubbio 
il Sig. Simplicio, feguitando il cominciato difcorfo, parmi, che qu 2 
repugnanza al vacuo dovrebbe effer baltante ritegno delle parti di un folido dt 
pietra, o di metallo, 0 fe altre ve ne fono, che più faldamente ftiano congiun= 
te, e renitenti alla divifione . Perchè fe di uno effetto una fola è la cagione 4 
ficcome io ho intefo., e creduto , o fe pur molte fe ne affegnano , ad una fola. 
fi riducono; perchè quefta del vacuo , che ficuramente è 


la refiltenze? 


Salv. To per ora non voglio entrare in quefta contefa , fe il Vacuo fenza ‘ale 
tro ritegno fia per fe folo baftante a tenere unite le parti difunibili de i corpi. 
confiftenti, ma vi dico bene, che la ragione del Vacuo, 
nelle due piaftré , non baita per fe fola al faldo collegamento delle: parti di; un 
folido cilindro di marmo, o di metallo , le quali violentate da forze gagliarde 3 
che dirittamente le tirino, finalmente fi feparano ; e fi dividono . È uando 10 
pendente dal Vacuo 
e in fortificar 1 at- 


trovi modo di diltinguer quelta già conofciuta refiftenza di 
da ogni altra , qualunque ella fi faffe , che con lei concorre 
taccamento; e che io vi faccia vedere, come effa fola non fia a gran pezzo ba-. 
ftante per tale effetto, non concederete voi; che fia neceffario introdurne altra ? 
Ajutatelo, Signor Simplicio, giacchè egli fta ambiguo fopra quello; che debba rif! 


pondere . 


Simp. E forza, che la fofpenfione del Sig. Sagredo fia per altro rifpetto , non; 
reftando luogo di dubitare fopra sì chiara, e neceffaria confequenza.. 
Sag. Voi, Sig. Simplicio, 1° avete indovinata. Andava penfando , fe non ba-. 
ftando un milion di oro l’ anno, che vien di Spagna per pasir l’efercito , fuffe 


za, moltrateci il modo di feparare l’ operazione del Vacuo dall’ altre, e mifu-. 
tandola fateci vedere, come ella fia fcarfa per l’effetto, di che fi parla. 

Salv. Il Vottro Demonio vi affilte, Dird il modo dell’ appartar la virtù del. 
Vacuo dall’ altre , e poi la maniera del mifurarla . È per appartarla piglieremo 
una materia continua, le cui parti manchino di ogni altra refiltenza alla fepa-. 
razione fuor che di quella del Vacuo , quale a lungo è ftato dimoftrato in cer- 


to Trattato del noftro Accademico effer l’acqua. Tal- 
chè qualunque volta fi difponeffe un cilindro di acqua, 
e che attratto fi fentiffe refitenza allo ftaccamento 
delle fue parti , quelto da altra cagione, che dalla re- 
pugnanza al Vacuo, non potrebbe riconofcerfi. Per far 
poi una tale efperienza mi fono immaginato un arti- 
fizio, il quale coll’ ajuto di un poco di difegno me- 


glio , che con femplici parole, potrò dichiarare . Fi- 


suro quefto CA BD effere il profilo di un cilindro di 
metallo, o di vetro , che farebbe meglio voto dentro, 
ma giuftiffimamente tornito , ‘nel cui concavo entri 
con efquifitiffimo contatto un cilindro di legno , il cui 
profilo noto E GH F, il qual cilindro fi pola  fpi- 
onere in fu, e in giù, e quefto voglio , che fia buca- 
to nel mezzo , ficchè vi paffi un filo di ferro oncina- 
to nell’ eftremità K, e l altro capo I vadia ingroffan- 
dofì in forma di cono ; 0 turbine , facendo che il foro 
fatto nel legno fia. nella parte di fopra elfo. ancora 
incavato in forma di conica fuperficie aggiuftata  pun- 
tualmente per ricevere la conica eftremità I del ferro 


, non bafterà per .tutté 


che milita, e conclude 

























qusfins che produce 
e quelta medefima.. 
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TK, qualunque volta &i tiri in giù dalla parte K. Inferto il legno , 0 voglia- 
molo chiamar zaffo E H nel cavo cilindro A_D, non voglio, che arrivi fino al- 
la fuperior fuperficie di eflo cilindro, ma che ne refti lontano due, o tre di- 
ta, e tale fpazio dee effer ripieno di acqua , la quale vi fi metterà tenendo il 
vafo colla bocca C D all'insù, e calandovi fopra lo zaffo È H, col tenere il 
turbine I remoto alquanto dal cavo del legno, per lafciar l efito all’ aria ; che 
nel calcare lo zaffo fe ne ufcirà per lo foro del legno, che perciò fi fa alquan- 
to più largo della groffezza dell fticciuola di ferro I K. Dato l’ efito all’ aria, 
e ritirato il ferro , che ben fuggelli fu il legno col fuo turbine , fi rivolterà il 
vafo tutto colla bocca all’ ingiù , ed attaccando all oncino K un recipiente da 
mettervi dentro rena , o altra materia grave , fi caricherà tanto, che finalmen- 
te la fuperior fuperficie E F dello zaffo fi taccherà ‘dall’ inferiore dell’ acqua, 
alla quale niente altro la teneva congiunta , che la repugnanza del Vacuo: pe- 
fando poi lo zaffo col ferro, col recipiente , e con ciò , che vi farà dentro , 2- 
veremo la quantità della forza del Vacuo: e fe attaccato a un cilindro di mar- 
mo, o di criftallo groffo, quanto il cilindro dell’acqua, però tale ; che infieme 
col pefo proprio dell’ ifteflo marmo , © criftallo pareggi la gravità di tutte le no- 
minate bagaglie, ne feguirà la rottura, potremo fenza verun dubbio affermare , 


la fola ragion del Vacuo tener le parti del marmo, € critallo congiunte: ma- 


non baltando , e che per romperlo bifogni aggiugnervi quattro volte altrettanto 
pefo, converrà dire la refitenza del Vacuo eller delle cinque parti una, e 1’ al- 
tra quadrupla di quella del Vacuo .. ; Si - 

Simpl, Non fi può negare , che l’ invenzione non fia ingegnofa; ma l’ ho per 
foggetta a molte difficoltà ; che me la rendono dubbia ; perchè chi ci aflicura , 
che l’aria non poffa penetrar tra il vetro, e lo zaffo, ancorchè fi circondi bene 
di toppa ; © altra materia cedente ? € così, acciocchè il cono I faldi bene il 
foro ; farle non bafterebbe l’ ungerlo con cera ; o trementina. In oltre perchè 
non potrebbero le parti dell’ acqua di&rarfi , e rarefarfi ? perchè non, penetrare 
aria, o efalazioni 3 o altre fuftanze più fottili per le porofità del legno ,, o an- 
che dell’ ifteffo vetro? ! 

_Salv. Molto deltramente ci muove il Sig. Simplicio le difficoltà , ed in parte 
ci fomminiftra i rimedi, quanto alla penetrazion dell’ aria per lo legno , o tra 
il legnò , e il vetro . Ma io oltre di ciò noto , che potremo nell’ ifteflo tempo 
accorgerci con acquifto di. nuove cognizioni , fe le promoffe difficoltà avranno 
luogo. Imperocchè fe l’ acqua farà per natura, febben con violenza diftraibile , 
come accade nell’ aria, fi vedrà lo zaffo calare ; e fe faremo nella parte fupe- 
riore del vetro un poco di ombelico prominente, come queto V, penetrando per 
la fuftanza, o porofità del vetro, o del legno aria , 0 altra più tenue, e fpiri- 
tofa materia, fl.vedrà radunare ( cedendogli 1’ acqua ) nell’ eminenza ge 
quali cofe quando non fi fcorgano , verremo afficurati l'efperienza effer colle de- 
bite cautele {tata tentata; e comofceremo l’acqua non effer diftraibile , nè il ve- 
tro ieffer permeabile da veruna materia, benchè fottiliffima. 

| Sagr.:Ed io mercè di quefti difcorfi ritrovo la caufa di un effetto , che lungo 
tempo mi ha tenuto la mente ingombrata di maraviglia , e vota d'intelligenza. 
Offervai già una Citerna, nella quale per trarne l’acqua fu fatto fare una trom- 
ba da; chi forfe credeva , ma vanamente , di poterne cavare con minor fatica 
1’ iteffa., o maggior quantità , che colle fecchie ordinarie: ed ha quefta. tromba 
il fuo fantuffo , e animella fu alta, ficchè l'acqua fi fa falire per attrazione , € 
non per impulfo, come fanno le trombe , che hanno ordigno da ballo. Que- 
fta; finchè nella Citerna vi è acqua fino ad una determinata altezza, la, tira ab- 
bondantemente, ma quando acqua abbafla oltre a un determinato fegno , la 
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tromba non lavora più. Io credetti la prima volta che CEVA tale acciden- 49I 


2 meri 
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te, che l’ordigno fuffe guato, e trovato il Maeftro, acciò lo raccomodafle, ni 
giffle, che non vi era altrimente difetto alcuno, fuor che nell’ acqua, la quale 


effendofi abbaffata troppo; non pativa di eflere alzata a tanta altezza; e mi fog- 


giunfe nè con Trombe, nè con altra macchina ; che follevi l’acqua per attra- 
zione, effer poffibile farla montare um capello più di diciotto braccia , e fieno 
le Trombe larghe, o ftrette, quelta è la mifura dell’ altezza limitatiffima . Ed 
io fin ora fono ftato così poco accorto , che intendendo, che una corda , una 
mazza di legno , e una verga di ferro fi pud tanto e tanto allungare, che fie 
nalmente il fuo proprio pefo la ftrappi , tenendola attaccata in alto , non mi è 
fovvenuto , che l’ifteffo molto più agevolmente accaderà di una corda , o verga 
di acqua. E che altro è quello, che fi attrae nella Tromba, che un cilindro di 
acqua , il quale avendo la fua attaccatura di fopra, allungato più e più, final- 
mente arriva a quel termine , oltre al quale tirato dal fuo già fatto foverchio 
pefo non altrimente , che fe fuffe una corda, fi ftrappa? 

Salv. Così puntualmente cammina il negozio , e perchè la medelima altezza 
delle diciotto braccia è il prefiffo termine dell’ altezza, alla quale qualfivoglia 
quantità di acqua , fieno cioè le Trombe larghiffime , o ftrette , o ftrettillime ; 
quanto un fil di paglia , può foftentarfî, tuttavolta che noi peferemo | acqua 


contenuta in diciotto braccia di cannone , fia largo ; o ftretto , avremo il valo- 
re della relitenza del Vacuo nei cilindri di qualfivoglia materia folida , grofli, 


suiazio fono i concavi dei cannoni propofti. E giacchè abbiamo detto tanto, mo- 
riamo come di tutti i metalli, pietre , legni, vetri, ec. ft: può facilmente ri 


trovare fino a quanta lunghezza fi potrebbono allungare cilindri, fili , o verghe. 


di qualfivoglia groffezza , oltre alla quale gravati dal proprio jp più non po- 
trebber reggerfi, ma fi Mtrapperebbero. PigliG per efempio un fil di rame di qual- 


fivoglia grolfezza, e lunghezza , e fermato un de’ fuoî capi ad alto, fi vadia. 
aggiugnendo all’ altro maggior e maggior pefo , ficchè finalmente fi Mtrappi, € 


fia il pefo mafimo , che poteffe foftenere , v. gr. cinquanta libbre . E' manife- 
fto, che cinquanta libbre di rame oltre al proprio pefo, che fia per efempio un 
ottavo di oncia. tirato in filo di tal groMfezza, farebbe la lunghezza maffima del 
filo, che fe ftello poteffe reggere. Mifurifi po quanto era lungo il filo , che fi 
ftrappòd , e fia, v. gr. un braccio: e perchè pesò un ottavo di oncia , e reffe fe 
fteffo , e cinquanta libbre appreflo , ché fono ‘ottavi di oncia quattromila otto= 
cento , diremo tutti i fili di' rame, qualunque fi fia la lor groffezza, poter 
reggere fino alla lunghezza di quattromila ottocento un braccio , e non più; € 
così una verga di rame potendo regoerf fino alla lunghezza di quattromila ot- 
tocento un braccio, la refiftenza, che ella trova dipendente dal Vacuo, rifpetto 
al reftante è tanta, quanto importa il pefo di una verga di acqua lunga braccia 
diciotto , e groffa quanto bella ftefa di rame ; e trovandofi v. gri il rame. ef- 
fer nove volte più grave dell’ acqua , di qualunque verga di rame la. refiftenza 
allo ftrapparfi , dipendente dalla ragion del vacuo, importa quanto è il pefo di 
due braccia dell’ iftefa verga ; e con fimil difcorfo , ed operazione fi potranno 
trovare le lunghezze delle fila, o verghe di tutte le materie folide ridotte alla 
maffima , che foftener fi poffa , ed infieme qual parte abbia il vacuo nella lor 
refiftenza . 
_ Sagr. Refta ora , che ci dichiate in qual cofa confilta il refto della renitenza, 
cioè, qual fia il glutine, o vifco, che ritiene’ attaccate le parti del folido, oltre. 
a quello, che deriva dal vacuo; perchè io non faprei immaginarmi, qual colla 
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fia quella, che non poffa effere arfa ; e confumata in una ardentiffima fornace | 


in due , tre, e quattro meli, nè in dieci, o cento ; dove ftando tanto: tempo 


argento, oro, e vetro liquefatti , cavati poi tornano le parti loro nel freddarfi 2 


riunirfi, e rattaccarfi, come prima. Oltrechè la medefima difficoltà, che ho 
nell 
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nell’ attaccamento delle parti del vetro , l'avrò io nelle parti della colla , cioè, 
che cofa fia quella , che le tiene così faldamente congiunte. Ci 

Salv. Pur poco fa vi diffi, che il voftro Demonio vi affilteva : fono io anco- 
ra nelle medefime anguftie ,, ed ancora io toccando con mano , come la repu- 
gnanza del vacuo è indubitabilmente quella, che non permette, fe. non con 
eran violenza; la feparazione delle due laftre , e più delle due gran parti della 
Colonna di marmo, o di bronzo‘, non fo vedere , come non abbia ad aver 
luogo , ed effer parimente cagione’ della ‘coerenza delle parti minori, € fino 
delle minime ultime’ delle medefime materie ; ed effendo che di un effetto una 
fola è la vera, e potiffima caufa , mentre io non trovo altro glutine, perchè 
non debbo tentar di: vedere) fe quefto: del vacuo, che fi trova, può baftarci? 

Simpl. Se di già voi avete dimoftrato la'refiftenza del gran vacuo nel feparar- 


fi le due gran parti di un folido effer piccoliffima in comparazion di quella, che 


tien congiunte le particole minime ; come non volete tener più che per certo ;, 


quefta effer diverfifima da quella? i 

Salv. A quefto rifpofe il Sig. Sagr. che pur fi pagavano tutti i particolari Sol- 
dati con danari raccolti da impofizioni generali di foldi , e di quattrini , febbe- 
ne un milion di oro non'baftava a pagar tutto lefercito . E .chi fa, che altri 
minutiffimi vacui non lavorino per le minutiffime particole, ficchè per tutto fia 
dell’ itelfa moneta quello, con che fi tengono tutte le parti congiunte? Io vi 
dirò quello; che talora mi è paffato per l' immaginazione : ve lo do ; non co- 
me verità rifoluta, ma come una qual fi fia fantafia piena anco d’ indigeftioni 
fottoponendola a più alte contemplazioni . Cavarene fe nulla vi è; che vi gu- 
iti ; il refto giudicatelo ;' come più vi pare : cl confiderar talvolta , come an- 
dando il fuoco ferpendo tra le minime particole di quefto , e di quel metallo , 
che tanto faldamente fi trovano congiunte ; finalmente le fepara, e difunifce; e 
come poi partendofi il fuoco tornano colla medefima tenacità di prima a ri- 
congiugnerfi fenza diminuirfi punto la quantità nell’ oro, e pochiffimo in altri 
metalli anco per lungo tempo, che reftino di&rutti, penfai, che ciò poteffe acca- 
dere', perchè le fottilifime particole del fuoco penetrando per gli angulti port 
del metallo ( tra i quali per la loro ftrettezza non poteffero palfare i minimi 
dell’ aria, nè di LE ‘altri fluidi ) col riempire i minimi vacui tra effe frappo- 
{ti liberaffero le minime particole di quello dalla violenza , colla quale i mede- 
fimi vacui luna: contro l’ altra attraggono , proibendogli la feparazione ; e così 
potendofi liberamente muovere ) la lor maffa ne diveniffe fluida; e tale reftaf- 
fe, fin che gl’ignicoli tra effe dimoraffero: partendofi poi quelli ,. € lafciando 1 
priftini vacui, tornaffe la lor folita attrazione, ed in confeguenza l'attaccamen- 
to delle parti. Ed all inftanza del Sig. Simp. parmi, che fi poffa rifpondere, che 
febbene tali vacui farebber piccoliffimi, ed in confeguenza ciafcheduno facile ad 
effer fuperato , tuttavia 1° innumerabile moltitudine ingumerabilmente ( per così 
dire ) multiplica le refiltenze : e quale, e quanta fia la forza, che da numero 
immenfo di deboliffimi momenti infieme congiunti-rifulta ., porgacene eviden- 
tifimo argomento il veder noi un pefo di milioni di libbre foftenuto da canapi 


p re . . ’ 
groffifimi, cedere , e finalmente lafciarfi vincere , € follevare dall’ affalto degl’ 


innumerabili atomi di acqua , li quali, 0 fpinti dall’ Auftro , o pure ene di- 
Ref in tenuilfima nebbia fi vadano movendo per Î’ aria , vanno 2 cacciarfi tra 
fibra $ e fibra dei canapi tiratiffimi , nè può 1’ immenfa forza del “pendente pes 
fo vietargli l’entrata ; ficchè penetrando per gli angufti meati RARO. le cor- 
de', € per confeguenza le fcorciano , onde la mole graviflima a forza vien fol- 
levata. : | 

Sacr. Ei non è dubbio alcuno , che mentre una refi 


ftenza non fia infinita , 
può. dalla moltitudine di minutiffime forze effer fuperata; 


ficchè anco un RLmerO 
I 
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di formiche ftrafcicherebbe per terra una nave catica di grano : perchè il fenfo 
ci moftra quotidianamente, che una formica deltramente porta un, granello ; € 
chiara cofa è, che! mella. nave non fono infiniti granelli, ma comprefi dentr 
a qualche numero, del quale fe ne può prendere. un altro quattro , e fei volte 
maggiore , al.quale fe fe ne prenderà un altro di formiche eguale, e fi porran- 
no in opera , condurranno. per terra il grano, e la mave ancora. E? ben vero, 
che bifognerà ,, che il numero: fia grande: ,; come anco per mio. parere quello: del 
vacui , che: tengono: attaceati i minimi. del metallo. 
Salv. Ma quando. bifognaffe ., che: fuffero anche. infiniti ,, 1’ avete. voi. forfe 
per impoflibile ? |. 
Sagr. No, quando quel metallo fuffe una mole infinita :; altrimenti 
Salv. Altrimenti che? Orsù già che fi è meffo. mano ai Paradoffi, vediamo fi 
in qualche maniera fi poteffe dimoftrare , come in una continua eftenfione fini- 
. ta non repugni il poterfi ritrovare infiniti. vacui : e nell’ ifteffo. tempo ci, verrà 
fe non altro:, almeno arrecata. una foluzione: del più ammirabile problema, che 
fia da Ariftotile meffo. tra: quelli ,, che: effo medefimo. addimanda ammirandi ; di- 
co tra le queltioni Meccaniche ;, e la foluzione potrebbe effer.per'avventura. non 
meno. efplicante., e concludente di quella , che egli medefimo ne wrreca ; e di. 
verfa anco da quello: ;. che: molto acutamente vi confidera il dottiffimo Mopnf. di 
Guevara. Ma bifogna prima: dichiarare una. propofizione: non toccata da altris. 
dalla quale a lo: fcioglimento della quiftione: , che: poi ; s° io non m' ine 
ganno', fi. tira dietro altre. notizie nuove: ,. e ammirande . Per intelligenza di 
che accuratamente deferiveremo: la: figura. Però. intendiamo: un. poligono. equila- 
tero ,, ed equiangolo-di quanti lati effer fi voglia, defcritto. intorno.a quefto cen 
“tro G, e fia per ora unvefagono A/B.C DEF, fimile al quale, e ad effo cone 
centrico. ne. deferiveremo ‘un altro minore; quale notereno. HI KLMN,€ 









iù Fuente siriani niro 
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del maggiore fi ‘prolunghi un: lato A_B‘indeterminatamente verfo S°, e del mi 

nore il rifpondente lato H I fia verfo la medefima parte fimilmente prodotto:s 

fegnando la linea H T parallela all’'A‘S, e»pel ‘centro palli l’altra alle medefi= 

me equidiftante G V. Fatto quefto il maggior poligono rivolgafi fopra la linea 
vee 


bri olim 
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A S portando feco l’altro poligono minore. E‘ chiaro , che ftando fiffo il pun- 
to B termine del lato AB, mentre fi ‘comincia ‘la revoluzione:, 1’ angolo A: fi 
folleverà , e ’1 punto C s°abbafferà deferivendo | arco C @; ficchè il lato B € 
fi adatti alla linea a fe fteflo eguale B Q:: ma in tal converfione l'angolo I del 
minor poligono fi eleverà fopra la linea I T, per effer la I°B obbliqua fopra DA S: 
riè prima tornerà il punto I fu la parallela IT; fe non quando: il punto” farà per- 
venuto in Q: allora VI farà caduto ‘in O, idopo'aver'defcritto l'arco I O fuori della 
litica HT, ed allora il'lato TK farà palato in P. Mail centro G trastanto fempre 
averà camminato fuori della linea GV fu la quale nono farà tornato + fe non do- 
po' aver deferitto l'arco G €. (Fatto ‘quefto primo ‘paffo», vil poligono: ‘maggiore 494 
farà trasferito ‘a: pofare col lato BC fu: la'linea B Q, il lato 1K del minore fo- 
pra la linea O P; avendo faltato tutta la parte 1O' fenza toccarla , e ?l ‘centro G 
pervenuto ‘in'C ; facendo tutto iPfao corfo fuori della parallela G V . E final 
mente tutta: la figura fi farà rimella in un pofto fimile al primo; :ficchè conti- 
nuandofi la fevoluzione ,' e venendo al: fecondo palfo il lato del maggior ‘poligo- 
no DC fi adatteri alla parte QX, Cil ‘KL del minore r( avendo prima faltato 
I arco PY'!) cadert in YZ, cdr il'centro procedendo fempre fuorr della GV 
in effa caderà folamente in Rjdopo'ilgran falto «CR. Ed in.ultimo' finita una 
intera converfione, il maggior ‘poligono avrà calcate fopra la fua. AS fei linee 
eguali al fuo perimetro, fenza' veruna interpofizione , il poligono ‘minore avrà pa- 
rimente impreffe fei lince eguali all” ambito fuo, ‘ma :difcontinuate -dall’ interpo- 
fizione. di cinque archi , fotto i quali reftano le ‘corde, parti della parallela H T 


non tocche dal ‘poligono 5. € finalmente il centro G' non è ‘convenuto. ‘mai con 
punti i Di qui» potete comprendere , come lo 


la parallela G V 5 falvo che in 'fei punti - e me 
fpazio paffato dal minor lligono sa) quafi eguale al paffato dal ‘maggiore -g (CIOÈ la 
linea H T alla A S, della quale è folamente minore... quanto è Javcorda d'uno 
di quefti archi , intendendo però la linea H T infieme icon li fpazj\dei cinque 
archi. Ora quefto, che vi ho efpofto , € dichiarato nell’ efempio di quefti efago- 
ni , vorrei che intendefte accadere di tutti gli altri poligoni, di quanti lati effer 
fi vogliano, purchè fieno fimili, concentrici, e congiunti -; e che alla ‘converfion 
del maggiore s’intenda rigirarfi ‘anco l’ altro quanto ‘fi voglia minore che inten- 
defte, dico, le linee da effi pallate effer proffimamente eguali , computando nel- 
lo fpazio paffato dal minore gl’ intervalli fotto gli archetti non tocchi da parte 
veruna del perimetro di ‘effo minor poligono. Paffa dunque il gran tto di 
mille lati, e mifura confeguentemente una linea retta eguale al fuo ambito ; e 
nell’ iteffo tempo il piccolo paffa una proffimamente egual linea, ma interrot- 495 
tamente compofta di mille particelle eguali a 1 fuoi mille lati coll’ interpofizione 
di mille fpazj vacui , che tali poffiamo chiamargli in relazione alle mille lineet- 
te toccate da i lati del poligono . Ed il detto, fin qui non ha veruna difficoltà , 
o dubitazione. Ma ditemi, fe intorno a un centro, qual fia, v. g. quefto punto 
A, noi defcriveremo due cerchi concentrici , ed infieme uniti; e che da i ‘punti 
C,}B de i lor femidiametri- fieno. tirate le tangenti CE, B_F, e ad effe pe cen- 
tro A la parallela A D, intendendo girato il cerchio maggiore fopra la linea B 
F (-pofta eguale. alla di lui. circonferenza, come. parimente le altre due CE, 

) compita che abbia una revoluzione, che averà fatto il minor cerchio, e che 


il centro ? quefto ficuramente averà fcorfa., € toccata tutta la linea A D, e 
furata- tutta. la C 


la circonferenza di. quello saverà con li: fuoi .toccamenti, MI i 
E, facendo l’ ilteffo , che fecero i poligoni: di fopra : in quefto folamente. dif- 
ferenti., (ché la linea HT non-fu tocca in tutte le fue parti. dal pEveciaà del 
minor poligono, ma ne’ furon: lafciate tante intatte coll’ interpofizione di var 
cui faltati:; quante furon le. parti. tocohe da i lati; ma qui ne 1 cerchi mat 


non fi fepara l® circonferenza del minor cerchio dalla linea Es sì che RR 
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fua parte non venga tocca; nè. mai quello;: che. tocca della circonferenza, è mans 
co del toccato nella retta + Or come dunque; può fenza falti fcorrere il cerchio 
minore una linea: tanto. maggiore della fua. circonferenza? : 
! Szer. Andava penfando , fe fi poteffe dire , che ficcome il centro del cerchio 
effo' folo trafcicato fopra A D la tocca tutta effendo: anco un punto folo., così 
poteffero i punti della circonferenza minore tirati dal moto della maggiore anda- 
te firafcicandofi per qualche particella, (della linea C E. —.( 
Salv, Quefto: non: può effere per due ragioni; prima perchè. non farebbe mag 
gior. ragione , che ‘alcuno de i toccamenti fimili.al C andaffero ftrafcicando per 
qualche: parte della linea; CE ed altri. no : e quando , quefto fufle, effendo tali 
toccamenti ‘( perchè fon punti ) infiniti, gli ftrafcichi fopra la CE farebbero an- 
finiti. ed'effendo quanti farebbero una linea. infinita , ma la CE è finita. L 
altra ragione è , che mutando, il cerchio grande: nella fua converfione continua= 
mente contàtto , non può non mutarlo. parimente il minor. cerchio ,, non fi po» 
tendo da altro punto ; che dal punto B tirare}una linea retta fino al centro A.4 
e che paffalfe pel punto. C, ficchè mutando contatto..la. circonferenza grande, lo 
muta ancora la piccola, nè punto. alcuno. della piccola, tocca: più d'un: punto del 
la fuairetta C E. Oltre chie anco nella..converfione; de. i poligoni neflun punto 
del perimetro del minore fi adattava a più d’un punto della nad. che dal mea. 
defimo perimetro veniva mifurata,, come fi può facilmente intendere, confideran« 
do-la linea I-K effer parallela alla (BC; onde fin che la B C non fi, fchiaccia 
fopra la BQ, la IK relta follevata fopra la I P, nè prima la calca, fe non. 
nel medefimo inftante che la B.C.fi unifce colla B Q, ed allora tutta infieme 


la I K-fi unifce colla O Py e poi immediatamente fe gli eleva fopra, 
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Sagr. Il negozio è veramente molto intrigato, nè a me fovviene [ciolgimento! 
alcuno; però diteci quello, che a noi conviene. —. J 
Salv. To ricorrerei alla confiderazione dei poligoni fopra confiderati , l’ effetto. 
de 1 quali è intelligibile , e di già comprefo, e direi, che ficcome ne i poligoni 
di centomila lati alla linea paffata, e mifurata dal perimetro del maggiore , cioè,! 
da i centomila fuoi lati continuamente diftefi, è eguale la mifurafa da i cento= 
mila 


Pa 


tette 


nnt 


Mio 
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mila lati del minore, ma coll’ interpofizione di centomila fpazj vacui trapofti ; 
così direi ne i cerchi ( che fon poligoni di lati infiniti ) la linea paffata da gl 
infiniti lati del cerchio grande, continuamente difpofti , eMfer pareggiata in lun- 
chezza dalla linea paffata dagl’ infiniti lati del minore, ma da quetti coll’inter- 
pofizione d’altrettanti vacui tra elfi; e ficcome i lati non fon quanti ; ma bene 
infiniti, così gl’ interpofti vacui non fon quanti, ma infiniti, quelli cioè infiniti 
punti tutti pieni, e quefti infiniti punti parte pieni, e parte vacui. E qui voglio, 
che notiate come rifolvendo, e dividendo una linea in parti quante , € per cono 
fesuenza numerate ; non è poflibile difporle in una eftenfione maggiore di quel- 
la, che occupava mentre ftavano continuate, € congiunte , fenza I’ interpofizione 
d’altrettanti fpazj vacui , ma immaginandola rifoluta in parti non quante, cioè 
ne fuoi infiniti indivifibili , la pofliamo concepire diftratta in immenfo fenza ; 
interpofizione di fpazj quanti vacui, ma fibbene d’infiniti indivifibili vacni . E 
quefto, che fi dice delle femplici linee, s' intenderà detto delle fuperficie de’ cor- 
pi folidi, confiderandogli compofti d’ infiniti atomi non quanti ; mentre gli vor- 
remo dividere in parti quante, non è dubbio, che non potremo difporle in ifpa- 
2), più ampli del primo occupato dal folido , fe non coll’ interpofizione di {paz} 
quanti vacui, vacui dico almeno della materia del folido ; ma fe intenderemo l'’ 
altifima, ed ultima refoluzione fatta ne i primi componenti non quanti, ed in- 
finiti , potremo concepire tali componimenti diftratti in ifpazio immenfo fenza 
l’ interpofizione di fpazj quanti vacui, ma folamente di vacui infiniti non quan- 
ti; ed in quefta guifa non repugna diftrari, v. g. un piccolo globetto d’ oro in 
uno fpazio grandiffimo fenza ammettere fpazj quanti vacui: tuttavolta però che 
ammettiamo l'oro effer compofto d’ infiniti indivifibili - sa PTtiRE 
Simp. Parmi che voi camminate alla via di quel vacui diffeminati di certo 


Filofofo antico. - ci (Rob sr 
Sato. Ma però voi non foggiugnete : Il quale negava la provvidenza divina , 


come in certo fimil propofito affal poco a propofito foggiunfe un tale antagonifta 
del noftro Accademico. Rot. E 
Simp. Vidi bene , e non fenza ftomaco , il livore del male affetto contraddit- 


tore ; ma io non folamente per termine di buona creanza non toccherei fimili 


tati, ma perchè fo quanto fono difcordi dalla mente ben temperata, e bene or- 
sanizzata di V. S. non folo religiofa, e pia, ma cattolica , e fanta. Ma ritor- 
nando ful propofito: molte difficoltà fento nafcermi dagli avuti difcorfi, dalle 
quali veramente io non faprei liberarmi. E per una mi fi para avanti quefta , 
che fe le circonferenze de i due cerchi fono eguali alle due rette C E, B F, 
quelta continuamente prefa , e quella coll’ interpofizione d’ infiniti punti vacul, 
l'A D defcritta dal centro, che è un punto folo, in qual maniera fi potrà chia- 
mare ad effo eguale contenendone infiniti? In oltre quel comporre la linea di pun- 
ti, il divifibile di indivifibili , il quanto di non quanti, mi pajono fcogli aflai 
duri da paffargli: e 1’ ilteffo dover ammettere il Vacuo tanto concludentemente 
riprovato da Ariftotile non manca delle medefime difficoltà . 

Salv. Ci fono veramente cotefte, € dell’altre: ma ricordiamoci , che fiamo tra 
gl'infiniti, e gl’ indivifibili, quelli incomprenfibili dal noftro intelletto finito per 
la loro grandezza , e quefti per la lor piccolezza ; contuttociò vediamo , che 


umano difcorfo non vuole rimanerfì dali’ aggirarfegli attorno , dal che pigliando 


io ancora qualche libertà produrrei alcuna mia fantafticheria fe non concludente 
necelfariamente , almeno per la novità apportatrice di qualche maraviglia : ma 
inci trebbe parervi im- 


forfe il divertir tanto lungamente dal cominciato cammino po 

portuno , € però poco grato. 

. Sagr. Di grazia godiamo del benefizio , e privilegio , che s° ha dal parlar con 

i vivi, e tra gli amici, e più di cofe arbitrarie, e non neceffarle; differente dal 
trat 
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trattar co’ libri morti, li quali ti eccitano mille dubbj, e neffuno, te ne rifolvo4 
no. Fateci dunque partecipi di quelle confiderazioni, che .il corfo de i noftri ra@ 
gionamenti vi fuggerifce , che non ci mancherà tempo, mercè dell’ efler. noi diff 
obbligati da funzioni neceffarie , di continuare, e rifolvere l'altre materie intrai 
prefe , ed in. particolare i dubbj toccati dal Sig. Simp, non fi -trapaffino in tutti 
modi. È 
Salv. Così fi faccia, poichè tale è il voftro gufto ; e cominciando dal primo, 
che fu, come fi poffa mai capire, che un fol punto. fia. eguale ad una linea; ver 
dendo di non ci poter fare altro per ora, proverò di quietare, o almeno tempe= 
rare una improbabilità con un’ altra fimile,, o maggiore , come talvolta una: ma 
raviglia fi attutifce con un miracolo . E quefto farà col moftrarvi due  fuperficie: 
eguali, ed infieme due cor Four eguali, e fopra le medefime dette fuperficie co4 
me. bafi loro collocati, andant continuamente, ed egualmente e quefte , e quelli 
nel medefimo: tempo diminuendo , reftando fempre tra di loro eguali i'loro refix. 
dui, e finalmente andare sì le fuperficie , come i folidi a terminare le lor perà 
petue. egualità prscedeosi l'uno dei folidi coll’ una delle fuperficie in una lunghif= 
fima. linea, e l’ altro folido coll’altra fuperficie in un fol punto ; cioè quefti in 
un:fol punto, e quelli in infiniti. i 
Sagr. Ammirabil propolta veramente mi par cotelta , però fentiamone |’ efpli= 
cazione, e la dimoftrazione. $ 
Salv. E' neceffario farne la figura , perchè la prova è pura Geometrica . Per 
tanto intendafi il mezzo:cerchio A _F.B, il cui centro €, ed intorno ad effo al 
parallelogrammo rettangolo A_D E B, e dal centro a i punti D, E fieno ti- 
rate le rette linee CD, C E. Figurandoci poi il femidiametro CF perpendi- 
colare a una delle due A. B, D E im- si 
mobile., intendiamo intorno a quello 
girarli tutta quefta figura. E' manifefto, 
che: dal rettangolo A DE B verrà de- 
fcritto un. cilindro , dal femicircolo A. 
FB una mezza sfera , e dal triangolo 
C.D E un cono . Intefo quefto , vo- 
glio, che ci immaginiamo effer levato 
via l’ Emisferio, lafciando però il co- 
no, ciglio, n rimarrà del sonio 
il quale dalla figura, che riterrà fimile 
a n fcodella Sumaio) pure Sco- D È Li 
della; della quale , e del cono prima 
dimoftreremo, che fono eguali; e poi un piano tirato parallelo al cerchio, che è 
bafe della Scodella , il cui diametro è la Tr D E, e il centro FE; dimoftrere 
mo tal piano, che paffaffe, v. gr. per la linea G N, fegando la Scodella si 
punti G I, O N, ed il cono ne punti H L, tagliare la parte del cono C H'L 
eguale fempre alla parte della Scodella , il cui profilo ci rapprefentano. i :triame. 
oli GAI, BON,e di più fi proverà la bafe ancora del medefimo cono 
cioè il cerchio, il cui diametro H L, effere eguale a quella circolar fuperficie, che è 
bafe della parte della fcodella, che è come fe diceffimo ‘un naftro di larghezza; quan. 
ta è la linea G I. ( notate intanto, che cofa fono le diffinizioni dei Matemati” 
ci , che fono una impofizion di nomi, o vogliam dire abbreviazioni di parlare 3 








ordinate; ed introdotte per levar lo ento tediofo , che voi, ed io fentiamo di 


prefente per non aver convenuto infieme di chiamar , v. gr. quefta. fuperficie 
naftro circolare , e quel folido acutiffimo della Scodella rafojo rotondo ) Or:co- 
munque vi piaccia chiamargli, baftivi intendere, che il piano prodotto per quale 
fivoglia diftanza, pur che fia parallelo alla bafe ; cioè al cerchio, il cui diame? 
tro 


DEL GALILEO ò 


tro D E taglia fempre i due folidi , cioè la -parte del cono CHL; e la he 
rior parte della Scodella eguali tra di loro : e parimente le due fuperficie ho: 
fi di tali folidi 5 cioè il detto naftro, ‘e il cerchio H L pur tra loro eguali. 
Dal che ‘ne fegue la maraviglia accennata : cioè ; che fe intenderemo il fecante 
pianò fucceffivamente innalzato verfo la linea A B, fempre le parti dei folidi ta- 
gliate fono eguali , come anco le fuperficie, che fon bafi loro pur fempre fono 
eguali; e finalmente ‘alzando } e alzando tanto li ‘due folidi ( fempre eguali ) 
quanto le lor bafi ( fuperficie pur fempre eguali ) vanno a terminare l’una cop- 
pia di loro in una circonferenza di un cerchio , e l’altra in un fol punto: che 
tali fono l'orlo fupremo della Scodella, e la cufpide del cono. Or mentre che 
nella diminuzione dei due folidi fi va fino all’ ultimo mantenendo fempre tra 
effi la egualità , ben par conveniente il dire , che gli altiffimi, ed ultimi ter- 
mini di tali menomamenti reftino tra di loro eguali, e non l’uno infinitamente 
maggior dell’ altro : par dunque s che la circonferenza di un cerchio immenfo 
poffa chiamarfi eguale a un fol punto. E quefto , che accade nei folidi, accade 
parimente. nelle fuperficie baft loro , che effe ancora confervando nella comune 
diminuzione fempre la egualità vanno in fine ad incontrare nel momento della 
loro ultima diminuzione, quella per fuo termine la circonferenza di un cerchio, 
e quelta un fol punto. Li quali perchè non fi debbon chiamare eguali , fe fono 
le ultime reliquie, e veftigie lafciate da grandezze eguali? E notate appreffo, che 
quando ben fuffero tali vafi capaci degl’ immenfi Emisferi celefti, tanto gli orli 
loro fupremi, e le punte dei contenuti coni, fervando fempre tra loro l’eguali- 


tà, andrebbero a terminare quelli in circonferenze eguali a quelle de? cerchi maf-: 


fimi degli Orbi celefti;, e quefti in femplici punti . Onde conforme a quello, 
che tali fpecolazioni ne perfuadono , anco tutte le. circonferenze di cerchi quan- 
to fi voglia difeguali, poffon chiamarfi tra loro eguali, e ciafcheduna eguale a 
un punto folo. 


Sagr. La fpeculazione mi par tanto gentile , e peregrina , che io quando ben 


poteflì,, non me gli vorrei opporre , che mi parrebbe un mezzo facrilegio lacerar 
sì bella ftruttura calpetandola con qualche pedantefco. affronto ; però per intera 
foddisfazione recateci pur la prova; che dite Geometrica del mantenerfi fempre 
VP egualità tra quei folidi, e quelle bafi loro, che penfo ; che non pofla effer fe 
non molto.arguta, effendo così fottile la filofofica meditazione , che da tal con- 
clufione dipende. 
Salv. La dimoftrazione è anco breve; e facile. Ripligliamo Ia fegnata figura, 
nella quale per effer l’ angolo I P_C retto; il quadrato del femidiametro IC: è 
eguale alli due quadrati dei lati I P, P C. Ma il femidiametro I C è eguale al- 
Ja A Ce rquefta alla G P, e la C Pè eguale alla PH; adunque' il quadrato 
della linea G P_è eguale alli due quadrati delle IP, PH, eil quadruplo at 
quadrupli.;cioè il quadrato del diametro G N è eguale alli due quadrati I O , 
HL; ec perchè i cerchi fon tra loro, come i quadrati de’ lor diametri , il 
cerchio ,'il cuni diametro GN farà eguale alli due cerchi, 1 cut diametri I O, 
H.L, etolto via il comune cerchio, il cui diametro I O, il refiduo del cerchio 
G.N farà eguale al cerchio, il cui diametro è H L. E quefto è quanto alla jR 
ma parte. Quanto poi all’ altra parte; lafceremo per ora la dimoftrazione , s 
TRE volendola noi vedere la troveremo nella duodecima Propofizione el li- 
ro:fecondo de centro gravitatis folidorum polta dal Sig. Luca Valerio nuovo Ar- 
chimede dell'età noftra , il quale per un altro fuo propofito fe ne fervì; Sì per- 
chè nel cafo: notro bafta V aver veduto, come le fuperficie già dichiarate fieno 
fempre eguali; e che diminuendofi fempre egualmente vadano a terminare lu- 
na.in un fol'punto; e l’altra nella circonferenza di un ET maggiore FrOÙI 
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di qualfivoglia grandiffimo , perchè ‘in quelta confequenza fola verfa la noftra ma- 
raviglia . i i de, i 
Sag: Ingegnofa la dimoftrazione ; quanto mirabile la rifleffione fattavi fopra. Of 
fentiamo qualche cofa circa l’altra difficoltà promoffa dal Sig. Simp. fe però a% 
vete alcuna particolarità da dirvi fopra, che crederei, che non potefle effere yi 
effendo una controverfia ftata tanto efagitata. iec70 
Salvo: Avrò qualche mio penfiero particolare , replicando prima quel, che po- 
co fa ‘diffi, cioè che l'infinito è per fe folo da noi incomprenfibile , come anco 
gl’ indivifibili.: or penfate quello ; che faranno congiunti infieme : e pur fe vox 
gliamo compor la iinea di punti indivifibili , bifogna fargli infiniti ; e così con4 
viene apprender nel medefimo tempo l'infinito , e 1’ indivifibile . Le cofe., che 
in più volte mi fon paffate per la mente in tal propofito, fon molte, parte del 
le quali, e forfe le più confiderabili potrebbe effer , che così improvvifamente 
non mi 'fovveniffero, ma nel progreffo del ragionamento potrà accadere, che de- 
{tando ‘io a ‘voi, ed in particolare al Sig. Simplicio obbjezioni , e difficoltà, eflt 
all’ incontro mi faceffero ricordar di quello, che fenza tale eccitamento reftaffe. 
dormendo nella fantafia ; e però colla folita libertà fia lecito produrre in mezzo, 
i noftri umani capricci, che tali meritamente poffiamo nominargli im compara- 
zione delle dottrine foprannaturali, fole vere, e ficure determinatrici delle noftre. 
controverlie ; e fcorte inerranti nei noftri ofcuri , e dubbj fentieri ; o più tofto: 
laberinti. : 
‘Tra :le prime iftanze } che fi fogliono produrre contro a quelli, che compon-. 
gono il'‘continuo d*indivifibili } fuole effer quella , che uno indivifibile aggiun=. 
toa un altro indivifibile non produce cofa divifibile ; perchè fe cid fufle,, ne 
feguirebbe , che anco l’indivifibile fuffe divifibile, perchè quando due indivifibi-. 
li, come per efempio due punti, congiunti faceffero una quantità, qual farebbe. 
una linea divifibile , molto più farebbe tale una compofta di tre; di' cinque , 
di fette) e di' altre moltitudini difpari ; le quali linee effendo più fegabili in due 
parti eguali , rendon fegabile quell’ indivifibile, che nel mezzo era collocato . Im 
quefta , ed ‘altre obbjezioni ‘di quefto genere fi dè foddisfazione ‘alla parte com 
dirgli; che ‘non folamente ‘due’ indivifibili., ma nè dieci; nè cento; nè mille. 
non-compongono una grandezza divifibile, e quanta, ma fibbene infiniti. 
“Simpl.' Qui nafce fubito il dubbio, che mi pare infolubile ;; ed è, che. fendo 
noi ficuri trovarli linee una maggior dell’ altra, tuttayolta che amendue conter: 
sano punti infiniti, bifogna confeffare trovarli nel medefimo genere una cofz 
maggior dell’ infinito ; perchè la infinità dei punti della linea maggiore. eccede? 
rà 'l’infinità dei punti della minore. Ora quefto darfi. un infinito. maggior: dell? 
infinito :, mi par concetto da'fion potere effer ‘capito in verun: modo, > (on 
Salv. Quefte fon di quelle difficoltà , che derivano dal difcorrer:;, che snoi-faca 
ciamo col noftro intelletto finito intorno agl’ infiniti, dandogli quelli attribu- 
ti, che noi diamo alle cofe finite, e terminate ; il che penfo, che fia incon: 
veniente , perchè flimo, che quefti attributi di maggioranza, minorità, ed egua? 
lità non convengano ael infiniti, de’ quali non fi può dire uno effer. maggiore; 
o minore 0 eguale. all’ altro . Per prova di che giù mi fovvenne un sì fatto 
difcorfo, 11 quale per più chiara efplicazione proporrò per interrogazioni al-Sig. 
Simpl. che ha moffa la difficoltà . ( 
Io fuppongo , che ‘voi beniffimo fappiate, quali fono i ‘numeri quadrati; € 
quali i non quadrati . | vi 
Simpl. So beniffimo , che it numero quadrato è quello , che nafce dalla moltipli- 
cazione ‘di un altro numero in fe medefimo; e così il quattro, il nove fon nume? 
ri quadrati, nafcendo quello dal dua je quelto dal tre in fe medefimi moltipli* | 


cati, 
Sal. 
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Salv. Beniffimo ; e fapete ancora , che ficcome i prodotti fi dimandano gua- 

drati , i producenti , cioè quelli, che fi multiplicano , fi chiamano lati, o radi- 

ci; gli altri pois che non nafcono da numeri multiplicati in fe ftefi, non fono 

altrimenti quadrati. Onde fe io dirò , i numeri tutti, comprendendo i quadrati, 

< i non quadrati effer più, che i quadrati foli, dirò propofizione veriffima; non 
così : 

Simpl. Non fi può dir altrimenti. i 

; Salv. Interrogando io di poi, quanti fiano i numeri quadrati, fi può con ve- 
rità rifpondere , loro effer tanti, quante fono le proprie radici , avvengachè 
ogni quadrato ha la fua radice, ogni radice ha il fuo quadrato ,, nè quadra- 
re ha più di una fola radice; nè radice alcuna più di un quadrato 

Simp. Così fta. 

Salu. Ma fe io domanderò , quante fiano le radici ; non fi può negare, che 
elle non fiano quante tutti i numeri, poiché non vi è numero alcuno , che 
non fia radice di qualche quadrato. E ftante quefto converrà dire , che i numeri 
quadrati fiano quanti tutti i numeri , poichè tanti fono, quante le lor radici, € 
radici fon tutti i numeri ; e pur da principio dicemmo , tutti i numeri effer 
affai più, che tutti i quadrati, efendo la maggior parte non quadrati . E pur 
tuttavia fi va la moltitudine dei quadratti fempre con maggior proporzione di- 
minuendo , quanto a maggior numeri fi trapaffa ; perchè fino a cento. vi fono 
dieci quadrati, che è quanto a dire, la decima parte effer quadrati: in dieci 
mila folo la centefima parte fon quadrati, in un milione. folo la millefima : e 
pur nel numero infinito , fe concepire poteflimo , bifognerebbe dire tanti effere i 
quadrati, quanti tutti i numeri infieme. 

Sagri Che dunque fi ha da determinare in quefta occafione ? 

Solo, Io non vedo , che ad altra decifione fi poffa venire, che ‘a dire, infini- 
ti effere tutti i mumeri, infiniti i quadrati, infinite le loro radici ; nè la moltitu+ 
dine de i quadrati effer minore di quella di tutti i numeri, nè quefta. maggior 
di quella:; ed ‘in ultima conclufione gli attributi di eguale, maggiore , € mino- 
re non aver luogo. negl’ infiniti, ma folo ‘nelle. quantità terminate. E però 
quando ‘il Sig. Simplicio mi propone più linee difeguali, e mi domanda come 
poffa effere , che nelle maggiori non fiano più punti , che nelle minori ; io gli 
rifpondo 3 che non ve ne fono nè più, nè manco , nè altrettanti; ma in cia- 
fcheduna infiniti. O veramente fe io gli rifpondeffì i punti nell’ una effer quanti” 
fono i numeri quadrati ; in un’ altra maggiore, quanti tutti i numeri; in quel 
la piccolina; quanti fono i numeri:cubi, non potrei io avergli dato foddisfazione 


col porre più in una, che nell altra, e pure in ciafcheduna infiniti ? e quefto è 
quanto: alla: prima difficoltà. | 

Sagr. Fermate in grazia, € concedetemi, che io aggiunga al detto fin qui un 
penfiero:, che pur ora mi giugne ; € quefto è , che ftante le cofe dette fin qui 
parmi ‘, che non folamente non fî poffa dire un infinito effer maggiore a un al- 
tro. infinito, ma nè anco, che el da maggior di un finito , perchè fe il numero 
infinito fuffe maggiore, v. gr. del milione , ne feguirebbe, che paffando dal mi- 
lione ad altri ed altri continuamente maggiori, fi camminalfe verfo 1’ infinito 5 
il che non è: anzi per 1’ oppofito a quanto maggiori numeri facciamo p2*45810 3 
tanto più .ci difcoltiamo dal numero infinito ; perchè nei numeri, quanto più fi 
pigliano grandi, fempre più e più rari fono i numeri, quadrati in effi contenuti: 
ma nel-numero infinito i quadrati non poffono effer manco » Chet Pat, 
ri; come pure ora fi è conclufo: adunque l'andare verfo numeri fempre maggio= 
ri e maggiori è un difcoftarfi dal numero infinito. 


Salv. È così dal voftro ingegnofo difcorfo fi conclude O) 
1 2 


gli attributi di maggio 
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re; minore, o eguale non aver luogo non folamente tra gl’ infiniti ;, ma nè and. 
co tra gl’ infiniti , e i finiti. si eps eretco n 3 cs (ANO 
Pafto ora ‘ad un’altra confiderazione, ed è, che ftante che la linea, ed ogni 
continuo fian divifibili in fempre divifibili , non vedo come ‘fi: poffa sfuggire 3 
la compofizione: effere d’ infiniti indivifibili , perchè una divifione , e fuddivifio 
ne ; che fi ‘pofla profeguir perpetuamente,. fuppone, che le parti fieno: infinite, 
perchè altramente la fuddivifione farebbe terminabile ;, e 1 effer le parti infinite 
il tifa in confequenza l’effér non quante ; perchè quanti infiniti fanno un’ eften- 
fione infinita ; e così abbiamo il continuo compofto d’ infiniti indivifibili .. E 
© Simpl. Ma fe noi poffiamo profeguir fempre la divifione in parti quante , chel 
neceffità abbiamo noi di dover per tal rifpetto introdur le non quante? di 
‘Salv: L° iftello poter profeguir perpetuamente la divifione in parti quante, ins. 
duce ‘la neceffità della compolizione d’ infiniti non quanti. Imperocchè venendo” 
più ‘alle ftrette'io vi domando, che rifolutamente mi diciate , fe le parti quan-: 
te nel continuo per voltro credere fon: finite , o infinite?” “il 
Simpl. To: vi rifpondo: effer infinite , e finite : infinite in potenza, € finite inì 
atto. Infinite in potenza, cioè innanzi alla divifione ;° ma FO in. atto , cioè. 
dopo che fon divife, perchè le parti non s'intendono attualmente efler nel fuo. 
tutto‘; fe non. dopo. efler divife,, o almeno fegnate ; altramente fi dicono effervit 
in potenza... 4 A dà : d 
alv. Sicchè una linea lunga , v. g. venti palmi, non fi dice contener venti! 
linee di ‘un palmo l'una attualmente ,. fe non dopo la divifione in venti part 
eguali, ma per avanti fi' dice contenerle folamente in potenza. Or fia ,, come. 
vi piace ditemi, fe fatta I attuali divifione di tali parti quel primo: tutto cré-" 
fcé, 0 diminuifce , o pur refta' della medefima. grandezza ? i 
Simpl. Non crefce , nè fcema +. Arti 
Salv: Così credo: io: ancora .. Adunque le parti quante nel continuo’ o vi fieno! 
im atto ,, 0 vi fieno in potenza, non fanno la fua quantità maggiore ,, nè mino- 
re; ma chiata cofa è , che parti quante attualmente contenute. nel loro: tutto” x, 
fe fon infinite, lo fanno di grandezza infinita ; adunque parti quante benchè in 
; potenza folamente infinite, non poffono effer contenute:, fe non in una grandez= 
za infinita; adunque nella finita. parti quante infinite nè in atto, nè in: poten! 
za poffono: effer contenute. 1a ; 8. | 
Sgr: Come dunque potrà effer vero , che il continuo pofla inceffabilment 
dividerfi in parti capaci fempre di nuova divifione ? 7 
Salv: Par che quella diftinzione d'atto, e di potenza vi renda fattibile per uni 
verfo quel, che per un altro farebbe impoffibile . Ma io vedrò d’ aggiuftar mes 
glio quelte partite con, fare un altro computo . Ed al quefito , che domanda, fe” 
le parti quante nel continuo terminato fien finite ,, o ‘infinite, rifponderò tutto 
I’ oppofito di quel , che rifpofe dianzi il Sig. Simp. cioè non effer nè finite, né 
infinite .. k | 
Simp. Cid non avrei faputo mai rifpondere io , non penfando, che fi trovaffé” 
termine alcuno mezzano tra il finito, e l’ infinito; ficchè la divifione , o diftin=. 
zione che pone una cofa o effer finita, o infinita , fuffe manchevole e difer= 
tola. 
Salv. A me par, ch'ella fia. E parlando delle quantità difcrete , parmi ch 
tra le finite, e l’infinite vi fia un terzo medio termine, che è il rifpondere. 
ad ogni fegnato. numero ; ficchè domandato. nel prefente propofito , fe Je parti 
quante nel continuo fieno finite ,, o infinite, la più congrua rifpofta fia il dire 
non effere nè finite, nè infinite, ma tante, che rifpondono ad ogni: fegnato. numero; 
per lo che fare è neceffario , che elle non fieno comprefe dentro a un limitato 
numero, perchè non rifponderebbono ad un maggiore: ma nè anco è neceffarios 
che 
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che, elle fieno infinite 4 perchè. niuno affegnato numero è infinito. E così ad ar- 
bitrio del domandante una propofta linea gliela potremo affegnare. in cento parti 
quante, e in mille , e in cento: mila, conforme a qual numero gli. piacerà; ma 
divifa in infinite , queto non già . Concedo dunque, a i Signori Filofofi , che il 
continuo contiene quante parti quante piace loro, é gli ammetto, che le conten- 
ga in atto; o in potenza a lor gulto, e beneplacito; ‘ma gli foggiungo;poî, che 
nel: modo che in una linea di dieci canne fi contengono dieci linee d'una canna 
l'una, e quaranta .d’ un braccio l’ una, e ottanta di mezzo braccio, così contie» 
ne ella punti infiniti ; chiamategli poi in atto, 0 in potenza, come, più vi pia- 
ce ; che io , Sig. Simp. in quefto particolare mi rimetto al voftro arbitrio.» € 
giudizio. < rali | | 

Simp. Io non poffo non laudare il voftro difcorfo : ma ho gran paura ; che. que- 
fta parità dell’.effer contenuti i punti, come le parti quante, non corra con-in- 
tera puntualità ; nè che a voi farà così agevole il dividere la propolta linea in 
infiniti punti, come a quei Filofofi in dieci canne, 0 in quaranta ‘braccia: anzi. ho 
per impoflibile del tutto il ridurre ad effetto tal divifione ; ficchè quefta farà una 
di quelle potenze, ‘che mai non fi riducono in atto. 

Salu. Il non effere una cofa fattibile , fe non «con fatica, 0 «diligenza, 0 in 
gran lunghezza di tempo, non la rende impoffibile , perchè penfo ,. che voi. al- 
tresì non così agevolmente vi sbrigherete da una divifione «da farfi d’.una linea 
in, mille parti, e molto meno dovendo dividerla in :937. «0 altro gran numero 
PrO e. Ma fe queta, che voi per avventura (timate .divifione impoflibile ,,10,v€ 
a riduceva così fpedita , come fe altri la dovefle fegare in quaranta.» Vi con- 


tenterefte voi di ammetterla più placidamente nella ‘moltra converfazione ‘ 


Simp. Io gulto ‘del voftro .trattar, come tale talora., con qualche piacevolezza, ; 
ed al quefito vi rifpondo , che la facilità mi parrebbe grande più che a baftanza ; 
quando il rifolverla in punti non fuffe più laboriofo ; «che .il dividerla. in mille 
parti. 4: | 

Salv. Qui voglio, dirvi cola, che forfe vi farà maravigliare ‘in :propofito del vo- 
lere,. 0 poter Spolver la linea ne’ fuoi infiniti, tenendo quell’:ordine, ‘che altri tie- 
ne nel dividerla in, quaranta, feManta; 0 cento parti, ‘cioè .coll’andarla dividendo 
in due, e poi in quattro , col qual’ ordine chi ‘credefle di trovare 1 fuoi infiniti 
punti , s° ingannerebbe indigroffo , perchè .con tal progreffo nè men alla divifion 
di tutte:Je»parti quante fi perverrebbe in eterno ;. ma degli indivifibili. tanto è 
lontano il poter giugner per cotale ftrada al cercato termine , che più tofto altri 
fe ne difcolta., e mentre penfa .col continuar. la divifione ; e col multiplicar la 
moltitudine delle parti, di avvicinarfi alla infinità, credo, che fempre più fe n° 
allontani: é la mia’ ragione è quelta. Nel difcorfo avuto poco fa concludemmo,, 
che nel numero infinito bifognava, che tanti fulfero i quadrati, o i cubi, quanti. 
tutt i numeri, poichè e quefti, e quelli tanti fono, quante le radici loro, e ra- 
dici fon tutti numeri . Vedemmo appreffo ; «che quanto maggiori numeri fi pi 
eliavano ; tanto più radi fi trovavano an effi i lor quadrati, e più radi ancora 1 
lor cubi : adunque è manifefto ; che a quanto FURGIOI numeri noi trapafliamo , 
tanto; più ci difcoltiamo dal numero infinito ; «da che ne feguita , che tornando. 
indietro ( poichè tal progreffo fempre più ci allontana dal termine ricercato ) fe 
numero. alcuno può diri infinito, quefto fia È unità. E veramente in effa fon quel- 
le condizioni, e neceffari requifiti del numero infinito, dico , del contener in fe 
tanti quadrati, quanti cubi, € quanti tutti i NUMETI. : 

Simp. To non capifco bene, come fi debba intendere quelto negozio - 

Salv. Il negozio non ha in fe dubbio veruno > perchè l’unità, € quadrato , é 
cubo, è quadrato quadrato, e tutte le altre dignità; nè vi è particolarità veruna 


ellenziale a i quadrati; a 1 cubi, che non convenga all'uno; come, V. 5: RIOIE 
tie ; prie 
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prietà di due numeri quadrati è l'aver tra di loro un numero medio proporzioà 
nale. Pigliate qualfivoglia numero quadrato per l'uno de’ termini, e per |’ aldi 
tro l’unità, fempre ci troverete un numero medio proporzionale . Sieno due nu 
meri quadrati 9 e 4 eccovi tra "1 9 e l'uno, medio proporzionale il 3, fra1 
e l'uno media il 2, e tra i due quadrati 9 e 4 vi è il 6 in mezzo. Dicbridli 
e i cubi è Vl effer tra efli neceffariamente due numeri medi proporzionali . Por 
nete 8 e 27, giù tra loro fon medi 12 e 18, € tra uno, e l 8 mediano il 2 
e’l 4, tra l'uno e'l 27 il 3 el 9. Concludiamo per tanto non ci effer altro nu+. 
mero infinito, che l’ unità. E quefte fono delle maraviglie, che fuperano la cas. 
pacità della noftra immaginazione , e che doveriano farci accorti, quanto grave 
mente fi erri, mentre altri voglia difcorrere intorno a gl’ infiniti con quei mé 
defimi attributi, che noi ufiamo intorno a i finiti, le nature de i quali non han 
no veruna convenienza tra di loro . In propofito di che non saÙin tacervi ul 
mirabile accidente, che pur ora mi fovviene, efplicante l’infinita differenza , an 
zi repugnanza, e contrarietà di natura, che incontrerebbe una quantità terminata 


nel trapaffare all’ infini- 
ta. Segniamo quefta li- 
nea retta A B di qual- 
fivoglia lunghezza ; e pre- 
fo in lei qualfivoglia 
punto C, che in parti 
| difeguali la divida : di- 
co , che partendofi cop- 
pie di linee da i termini 
A, B; che ritenendo fra 
di loro la medefima pro- 
porzione , che hanno le 
parti AC, BC, vadiano 
a concorrere infieme, i 
punti de i loro concorfi 
andranno tutti nella cir- 
conferenza di un medefimo cerchio: come per efempio partendofi le A L, BL. 
da i punti A, B, ed avendo tra di loro la medefima proporzione, che hanno le. 
parti A C, BC; e andando a concorrere nel punto L , e ritenendo l’ iftelfa 
proporzione altre due A K, B K, concorrendo in K altre, AI, BI, AHx 
H B, A G, G B, A F, FB, AE, E B, dico, che i punti dei concorfi C, Ls. 
Rail H, Ki F, E cafcano tutti nella circonferenza di un ifteffo cerchio, tal. 
chè fe ci immagineremo il punto C muoverfì continuamente con tal legge, che. 
le linee da effo prodotte fino a i termini fifli A, B mantengano fempre la pro 
porzione medefima , che hanno le prime parti A_C, C B, tal punto C defcri@ 
verà la circonferenza di un cerchio , come appreffo vi dimoftrerd . Ed il cerchio” 
in cotal modo defcritto farà fempre maggiore e maggiore infinitamente ; fecom: 
do che il punto € farà prefo più vicino al punto di mezzo , che fia O, e mi 
nore farà quel cerchio , che dal punto più vicino all’ eftremità B farà defcritto 
in maniera che da i punti infiniti, che pigliar fi poffono nella linea O B, 
defcriveranno cerchi ( movendogli coll’ efplicata legge ) di qualfivoglia grandez 
za; minori della luce dell’ occhio di una pulce, e maggiori dell Equinoziale del 
primo Mobile . Ora fe alzandofi qualfivoglia de i punti comprefi tra i termi Tal 
O, B da tutti fi defcrivono cerchi, e immenfi dai punti proffimi all’O, alzando 
l'ifteflo O, e continuando di muoverlo coll’ offervanza dell’ ifteffo decreto, cioè, 
che le linee da elfo prodotte fino a i termini A, B ritengano la proporzione si 
che hanno le prime linee A O, O B, che linea verrà fegnata? Segnerafli la cit 
con- 
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conferenza di un cerchio , ma di un cerchio maggiore di tutti gli altri maffimi, 
di un cerchio dunque infinito ; ima fi fegna anco una linea retta, e perpendico- 
lare fopra Ja B A eretta dal punto O, e prodotta in infinito fenza mai tornare 
a riunire il fuo termine uliimo col fuo primo, come ben tornavano l'altre; im- 
perocchè la fegnata per lo moto limitato del punto. C. dopo fegnato il mezzo 
cerchio fuperiore C H E, continuava di fegnare l’inferiore E M C riunendo in- 
fieme i fuoi eltremi termini nel punto C. Ma il punto O moffofi per fegnar , 
come tutti gli altri della linea AB ( perchè i punti. prefi nell’ altra parte OA 
defcriveranno effi ancora lor cerchi, ed i maflimi.i punti proffimi all’O ) il fuo 
cerchio per farlo maffimo di tutti, e. per confeguenza ‘infinito , non può più ri- 
tornare nel fuo primo termine; ed in fomma defcrive una linea retta infinita 
per circonferenza del fuo infinito cerchio. Confiderate ora qual differenza fia da 


i infinito , poichè quefto muta talmente l’ effere , che to- 


un cerchio finito a un 1 
talmente perde 1° effere , e il potere effere ; che già ben chiaramente compren” 


diamo non fi poter dare un cerchio infinito ; il che fi tira. poi in confeguenza 
nè meno potere effere. una sfera infinita , nè altro qualfivoglia corpo , 0 fuper- 
ficie figurata. , € infinita. Or che diremo di cotali metamorfofi. nel paffar dal 
finito all infinito 2 E perchè dobbiamo fentir repugnanza maggiore, mentre Cer- 
cando 1’ infinito ne i mumeri andiamo a concluderlo nell’ uno ? E mentre che 
rompendo un folido in molte parti, € feguitando di ridurlo in minutiffima. pol. 
vere, rifoluto che fi fuffe inegl’ infiniti fuoi atomi non più divifibili, perchè non 
potremo” dire. quello effer ritornato in un: fol continuo , ma forfe fluido ,, come 


È acqua, 0 il mercurio, 0 il medefimo metallo liquefatto ?.E.non vediamo noi 
le pietre liquefarfi in vetro , ed il vetro medefimo col molto fuoco farfi fluido 


più che l’acqua? perni. A‘ ; ì À 
Sagr. Dobbiamo dunque credere , i fluidi effer tali , perchè. fono rifoluti ne 


i.primi infiniti indivifibili fuoi componenti? i 
Salv. Io non fo trovar miglior ripiego per rifolvere alcune fenfate apparenze, 
tra le quali una è quefta . Mentre io piglio un corpo duro, o fia pietra, o me- 
tallo, e che con un martello, o fottiliffima lima lo vo al poffibile dividendo in 
minutifima, ed impalpabile polvere, chiara cofa è, che i fuoi minimi, ancorchè 
per la lor piccolezza fieno impercettibili a uno a uno dalla nora vita, e dal 
tatto: tuttavia fono eglino ancor quanti, figurati, € numerabili; e di effi accade, 
che accumulati infieme fi foftengono ammucchiati; e fcavati fino a certo. fegno, 
refta la cavità; fenza che le parti d’ intorno fcorrano a riempirla ; agitati, € 
commoli fubito fi fermano , tantofto' che il motore efterno gli. abbandona. 
quefti medefimi effetti. fanno ancora tutti gli aggregati di corpufculi maggiori 
e maggiori , e di ogni figura , ancorchè sferica , come vediamo ne i monti di 
miglio; di grano, di mi iarole di piombo, e di ogni altra materia. Ma fe noi 
tenteremo di vedere tali accidenti nell'acqua, neffuno ve ne troveremo , ma fol- 
Itro efterno ritegno non fia 


levata immediatamente fi fpiana,; fe da vafo, o a 

foftenuta ; incavata fubito fcorre a riempier la cavità , ed agitata. per lunghifli- 
mo tempo va fluttuando ; € per ifpazj grandiffimi difendendo le fue onde. Da 
quelto mi par di potere molto ragionevolmente argwre, 1! minimi dell’acqua, ne 1 
quali ‘ella pur fembra effer rifoluta ( poichè ha minor confiftenza di qualfivoglia 
fottilifima ‘polvere ; anzi. non ha confiftenza neffuna ) efler differentiffimi da 1 
minimi quanti; € divifibili; nè faprei ritrovarvi altra differenza , che l'effere in- 
divifibili. Parmi anco; che la fua efquifitiffima trafparenza ce ne "RR affai 
ferma conghiettura; perchè fe. noi piglieremo del più trafparente criftallo che fia, 
e lo comincieremo a rompere, e peftare, ridotto in polvere perde la trafparen- 
za, e fempre più, quanto più fottilmente fi trita; ma l’ acqua» che pur. è fom- 
mamente trità, è anco fommamente diafana. L'oro, € l'argento con acque forti 
WPom. II. D pol- 
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olverizzati più fottilmente , che con qualfivoglia lima, pur reftano in olveres. 
ina non-divenson fluidi : nè prima fi liquefanno, che ‘gl’ indivifibili del fuoco 1 
o de i raggi del Sole gli difolvano, credo, ne iloro primi altiffimi componenti 
infiniti, indivifibili, i i 
Sagr. Quetto , che V. S. ha toccato della luce , ho io più volte veduto co 
maraviglia , veduto dico , con uno fpecchio concavo di tre palmi di diametro l 
quefare il piombo in un iftante; onde io fon venuto in opinione, che quando l0 
fpecchio fulfe grandifimo, e ben terfo, e di figura parabolica , liquefarebbe not 
meno ogni altro metallo in breviflimo tempo , vedendo, che quello nè molto. 
grande , nè ben luftro, e di cavità sferica con tanta forza liquefaceva il piom: 
bo, ed abbruciava ogni materia combuttibile : effetti, che mi rendon credibili 
le maraviglie ‘degli fpecchi di Archimede. ; 
Salv, Intorno agli effetti degli fpecchi di Archimede «mi rende credibile ogni 
miracolo, che fi legge in più Scrittori, la lettura de i libri dell’ ifteffo Archime?. 
de giù da me con infinito ftupore letti, e ftudiati: e fe nulla di dubbio mi fuflé 
reftato , quello, che ultimamente ha dato in luce intorno allo Specchio Uftoriò. 
il P. Buonaventura Cavaleri, e che io.con ammirazione ho letto , è baftato { 
levarmi ogni difficoltà , 
Sagr. Vidi ancor io cotefto trattato, e con gufto, e maraviglia grande lo lefliy. 

e perchè per avanti aveva conofcenza della perfona, mi andai confermando nell 
concetto, che di effo aveva giù prefo, che el fuffe per riufcire uno de’ principal. 
Matematici dell’ età nora. Ma' tornando all'effetto maravigliofo de i raggi Sor 
lari nel liquefare i metalli, dobbiamo noi credere, che tale, e sì veemente operi 
razione fia fenza moto, o pur che fia col moto, ma velociffimo? 
Salv. Gli altri incendi, e diffoluzioni veggiamo noi farfi con. moto , e co. 
moto velocifimo. Vedanfi le operazioni de 1 fulmini , della polvere nelle mine 
e ne i petardi, ed in fomma quanto il velocitar co i mantici la fiamma de 4 
carboni, mifta con i vapori groffi, e non puri, accrefca di forza nel liquefaré 
i metalli: onde io non faprei intendere, che l’azione della luce, benchè purif | 
fima, potelle effer fenza moto, ed anco velociffimo . 
Sagr. Ma quale, e quanta dobbiamo noi ftimare , che fia quefta velocità dell 
lume? forfe inftantanea, momentanea, o pur come oli altri movimenti tempora? 
nea? ne potremo con efperienza afficurare quale ella fia? 
Simp. Moftra 1’ efperienza. quotidiana I efpanfion del lume effer inftantanea $ 
mentre che vedendo in gran lontananza fparar un’ Artiglieria , lo fplendor della 
fiamma fenza interpofizion di tempo fi conduce agli occhi noftri, ma non già iL 
fuono all’orecchie, fe non dopo notabile intervallo di tempo . i 
Sagr. Eh Sig. Simplicio da cotefta notiflima efperienza non fi raccoglie altro’ 
fe non che il fuono fi conduce ‘al noftro udito in tempo men breve di quello 4 
che fi conduca il lume; ma non mi afficura , fe la venuta del lume fia perciò 
inftantanea più che temporanea, ma velociffima. Nè fimile offervazione concludé 
più, che l’altra di chi dice: fubito giunto il Sole all'orizzonte arriva il fuo fplen 
dore agli occhi noftri ; imperocchè chi mi afficura , che prima non iene } 
fuoi raggi al detto termine, che alla noftra vifta? 
Salv. La poca concludenza di quette ; e di altre fimili offervazioni mi fec@! 
una volta penfare a qualche moda di poterci fenza errore accertare, fe 1 illumi@ 
nazione, cioè fe l’efpanfion del lume fufle veramente inftantanea ; poichè il mo 
to affai veloce del fuono ci afficura , quella della luce non poter effer fe ;non v@f 
lociffima. E l’efperienza, che mi fovvenne, fu tale. Voglio, che due piglino uf 
lume per uno, il quale tenendolo dentro lanterna, 0 altro ricetto; poffino andaf 
coprendo ,/e {coprendo .coll’ interpofizion della :mano alla wifta del compagno ;@ 
che ponendofi l'uno incontro all’altro in diftanza di poche braccia vadano a@ 
nu de- 
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detrandofi nello fcoprire:, ed occultare il lor lume alla vifta del compagno : fic= . 
chè quando Puno vede il'lume dell'altro, immediatamente {cuopra il {uo; la qual 
corrifpondenza dopo alcune rifpofte fattefi feambievolmente verrà loro talmente 
aggiuftata , che fenza fenfibile fvario alla fcoperta dell’ uno rifponderà. immedia- 
tamente la fcoperta dell’ altro, ficchè quando l’ uno fcuopre il fuo lume, vedrà 507 
nell’ ifteffo tempo comparire alla fua vifta il lume dell’ altro . Aggiuftata cotab 
pratica in quefta piccoliffima diftanza ponganfi i due medefimi compagni con due 
fimili lumi in lontananza di due , o tre miglia 5 e tornando di notte 2 far VP 
iftelfa efperienza , vadano offervando attentamente, fe le rifpofte delle loro {co 
perte, e occultazioni feguono fecondo l’ iteffo tenore, che facevano da vicino ; 
che feguendo fi potrà affai ficuramente concludere, l’efpanfion del lume effere in- 
ftantanea ; che quando ella ricercafe tempo , in una lontananza di tre miglia ; 
che importano fei, per l’ andata d’ un lume, e venuta dell’ altro y la dimora do- 
vrebbe effere affai offervabile . E quando fi voleffe far tale offervazione in di- 
ftanze maggiori ; cioè di otto, o dieci miglia, potremo fervirci del Telefcopio ; 
aggiultandone uno per uno gli offervatori al luogo, dove la notte fi hanno.a met- 
tere in pratica i lumi, li quali ancorchè non molto grandi, e perciò invifibili in 
tanta lontananza all’occhio libero, ma ben facili a copriri, e fcoprirfi, coll’ ajuto 
de i Telefcopi giù aggiuftati, e fermati potranno effere comodamente veduti. 
Sagr. TT efperienza mi pare d’ invenzion non men ficura, che ingegnofa., ma 
diteci quello, che nel praticarla avete conclufo . ve Jil 
Salvi Veramente non l’ho fperimentata ,. falvo che in lontananza piccola, cioè 
manco d'un miglio, dal che non ho potuto sfficurarmi fe veramente la comparfa. 
del lume oppofto fia inftantanea; ma ben, fe non intantanea, velociffima, e di- 
rei momentanea è ella; e per ora 1 affimiglieret a quel moto , che vediamo farfî 
dallo fpleridore del baleno veduto tra le‘ nugole lontane otto, 0 dieci miglia: del 
qual lume diftinguiamo il principio ; e dirò il capo; e fonte in un luogo parti 
colare: tra effe nugole ; ma ben immediatamente fegue la fua efpanfione amplif- 
fima. per le altre circoltanti : che mi pare argomento quella farli. con qualche 
poco di tempo ; perchè quando 1° illuminazione fuffe fatta tutta infieme , e. non 
per parti, non par che fi poteffe diftinguere la fua origine, e dirò il fuo centro 
dalle fue falde, e dilatazioni eftreme. Ma in quai pelaghi ci andiamo noi inav- 
vertentemente pian piano ingolfando? tra i vacui, tra gl'infiniti, tra gl’ indivifi- 
bili, tra i movimenti inftantanei, per non poter mal dopo mille difcorfi giugne- 
re a riva? 
. Sagr: Cofe veramente molto fproporzionate al noftro intendimento. Ecco |’ 
infinito cercato tra i numeri, par che, vadia a terminar nell'unità: da gl’ indi- 
vifibili nafce il fempre' divifibile : il vacuo non par che rifegga fe non indivifi- 
bilmente mefcolato.tra ’1 pieno ; ed in fomma in quefte cofe fi muta talmente 
la. natura delle comunemente intefe da noi, che fin’ alla circonferenza d’un cer- 
chio diventa una linea retta infinita, che s'io ho ben tenuto a memoria, è quel 
la Propofizione , che voi Sig. Salv. dovevate con Geometrica dimoltrazione far 
manifelta . Però quando vi piaccia, farà bene fenza più digredire arrecarcela » 
malo Eccomi a fervirle, dimoftrando per piena intelligenza il feguente Proble- 
suali Sh una linea retta divifa fecondo qualfivoglia: proporzione in parti dife- 
3: ella siefivere, uu cerchio, alla cui circonferenza, prodotte a qualfivoglia punto 
sederini si linee rette, da i termini della data linea ritengano la DOTI 
fianoca gii che hanno tra di loro le parti di efla linea data, ficchè omologhe 
Sia la Fante fi partono da i medefimi termini. È. aan 
Renato. che linea A B, divifa in qualfivoglia modo in pers uegua A 1% 
Iùai ica Sa deferivere il cerchio , a qualfivoglia punto della CUI -- on 
endo due“rette prodotte da i termini Ay-B, Srl tra di # a' 50 
" 2 Di 


© uno DE, EC eguali alli due dell'altro BE, E C, effendo le due DE, E BI 


‘ effendo ( per la fimilitudine de’ triangoli AF E, E FB) come AFad FE, 
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— li, adunque A H ad H Bifta, come I F, cioè E F ad FB ed A E ad E B- 
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proporzion medefima ; che hanno tra di loro le parti A C, B €, ficchè omolog 224 
fian quelle, che fi partono dall’ ifteffo termine. Sopra ’l centro C coll’ intervale | 
lo della. minor parte i 3 
C B intendafi defcrit- 
to un cerchio, ‘alla cir- 
conferenza: del quale 
venga. tangente dal 
punto ‘A la” retta A 
D indetéerminatamente 
prolungata ‘verfo E, e 
fia il contatto in D, 
e congiungafi la C D, 
che farà. perpendicola- 
re alla AE; ed alla 
B A fia perpendicolare 
la B E, la quale pro- 
dotta concorrerà’ colla 
AE, effendo l'angolo 
A acuto: fia il con- 
corfo in E, di dove 
fi ecciti la perpendi- Mi 18 
colare alla. A E; che ‘prodotta vadia a concorrere con la A B infinitamente pro- 
lungata in F. Dico primieramente le due rette F E, FC efler eguali ; impe- |. 
rocchè tirata la E C, avremo nei due triangoli DE C, BEC li due lati dell’ 





tangenti del cerchio D B, e le bafi D GC CB parimente eguali ; onde li due | 
angoli DE C, BEC faranno eguali. E perchè all’ angolo BC E per effer ret- 
to manca quanto è l'angolo C É B, ed all’ angolo C È F pur per effer retto 
manca quanto è l’ angolo C E D, effendo tali mancamenti eguali, gli angoli F 4 
GE, FEC faranno eguali} ed in confeguenza 1 lati‘F E, FC ;'onde fatto 
centro il punto F; e coll’ intervallo F E defcrivendo un cerchio pafierà pel pun= 
to C. Defcrivafij e fia C E G. Dico quefto effere il cerchio ricercato, a qual | 
fivoglia punto: della circonferenza del quale ogni coppia di linee; che vi concor= 
rano; partendofi dai termini, A,B, avranno la medefima proporzione tra di lo- 
ro; che hanno le due parti A C, BC, le quali di giù vi concorrono nel pun- 
to C. Quefto delle due, che concorrono nel punto È, cioè delle A E, BE,è 
manifelto ; elfendo l'angolo E del triangolo A E B divifo in mezzo dalla C E; 
per lo che qual proporzione ha la A C alla CB; tale ha la A E alla BE. 
L’ iftefo proveremo delle due A G, B G terminate nel punto: G.. Imperocchè 


così E F ad F B, cioè come AF ad FC, così C Fad FB, farà dividendo. 
come A C, CF ( cioè ad FG ) così C Ba B F, e tutta A Ba tutta BG, 
come una C B ad una BF; e componendo come AG a G B, così CF ad F 
B,' cioè E F ad FB, cioè A E ad E B, ed AC aC B, il che bifognava pro- 
vare. Prendafi ora qualfivoglia altro punto nella circonferenza, e fia FF, al qua-. 
le. concorrano le due A H, B H. Dico parimente come A Ca CB, così ef. 
fere AH ad H B, Prolunghifi H B fino alla circonferenza in I, e congiunga- | 
fi I F. E perchè già fi è vifto come A B a BG, così effere CB a B F, fard 
il rettangolo A_B F eguale al rettangolo C BG, e fono gli angoli al B egua- 


Dico oltre a ciò, che è impoffibile, che le linee, che abbiano tal proporzio- 
ne partendofi dai termini À , B, concorrano a verun punto , 0 dentro , o. dino 
s € 
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del cerchio CEG. Imperocchè, fe è poffibile; concorrano due tali linee al pun- 
to L pofto fuori; e fiano le A L, BL, e prolunghifi la L B fino alla circon- 
ferenza in M, e congiungafi MF. Se dunque la AL alla BL è come la AC 
alla B C, cioè come la M F alla FB, avremo due triangoli ALB,M FB, 
li quali intorno alli due angoli A _L B, M E B hanno i lati proporzionali , gli 
angoli alla cima nel punto B eguali, e li due rimanenti F M B, LA B mino- 
ri, che retti. ( Imperocchè l'angolo retto al punto M ha per bafe tutto il diame- 
tro CG, e non'la fola parte B F, e l’altro al punto A è acuto, perchè la linea 
AL omologa della A C é maggiore della B:L omologa della BC. ) Adunque.1 
triangoli: A BL, M B F fon fimili: e però come A Ba BL, cosìoM Ba 
B.F, onde il rettangolo A B F farà eguale al rettangolo MB L; ma il ret- 
tansolo A_B F s’ è dimoftrato eguale al C B G ; adunque il rettangolo M 
L è eguale al rettangolo C BG, il che è impoffibile ;. adunque il concorfo non 
pud'cader fuor del cerchio. E nel medefimo modo fi dimoftrerà non poter. Ca- 
der dentro ; adunque tutti i concorfi cafcano nella circonferenza fteffa. 
_Ma è tempo ; che torniamo a dar foddisfazione al defiderio del Sig. Simpli- 
cio; moftrandogli come il rifolver la linea ne’ fuoi infiniti punti non è non 
folamente impoffibile., ma nè meno ha in fe maggior difficoltà, che ’l diftin- 
suere le fue parti quante , fatto petò un fuppofto , il quale penfo ; Sig. Simpl: 
che non fiate per ne armi; e quefto È, che non mi ricercherete , che io vi fe- 
pari i punti l'uno dall’ altro, e ve gli faccia veder a uro a uno diftinti. fopra 
queta carta; perchè io ancora mi contenterei, che fenza ftaccar. luna dall’ al- 
tra le quattro, o le fei parti d’ una linea, mi moftrate le fue divifioni fegna- 
te; 0 al più piegate ad angoli, formandone un quadrato , 0 un efagono ;. per- 


chè mi perfuado pure ; che allora le chiamerelte a baftanza diftinte , e at- 
tuate. 

Simpl. Veramente sì. | 

Salv. Ora fe l’inflettere una linea ad angoli, formandone ora un quadrato 4 
ota un'ottangolo; ora un poligono di quaranta, di cento, o di mille angoli , 
è mutazione baftante a ridurre all’ atto quelle quattro, otto, quaranta , cento , 
e mille parti, che prima nella linea diritta erano per voftro detto in potenza ; 
quando io formi di lei un poligono di lati infiniti, cioè quando io la infletta 
nella circonferenza d’ un cerchio , nori potrò jo con pari licenza dire d’ aver ri- 
dotto all’ atto quelle parti infinite, che voi prima, mentre era retta, dicevate 
effer in lei contenute in potenza ? nè fi può negare tal rifoluzione effer. fatta 
ne fuoi infiniti punti non meno, che quella nelle fue quattro parti nel formar- 
ne tn quadrato , o nelle fue mille nel formarne un millagono ; imperocchè in 


- lei non manca veruna delle condizioni , che fi trovano nel poligono di mille , 


e di cento mila lati. Quefto applicato a una linea retta fe gli pofa fopra toc- 
candola con uno de’ fuoi lati, cioè con una fua millefima parte; il cerchio , 
che è un poligono di lati infiniti, tocca la medefima retta con uno de’ fuoi la- 
ti, che è un fol punto diverfo da rutti i fuoi collaterali, e perciò da quelli di- 
vifo , e diftinto non meno, che un lato del poligono da i foi conterminali . 
: come il poligono rivoltato fopra un piano ftampa con i toccamenti confeguen- 
ti de’ fuoi lati una linea retta eguale al fuo perimetro ; così il cerchio girato 
opra un tal'‘piano defcrive eon gl’ infiniti fuoi fucceflìvi contatti una linea ret- 
ta eguale alla proptia circonferenza . Non fo adeffo, Sig. Simp. fe i Signori Pe- 
Fipatetici , a i quali io ammetto, come veriffimo concetto ; il continuo effer 
divifibile in fempre divifibili , ficchè continuando una tal divifione ; € fuddivi- 
fione , mai non fi perverrebbe alla fine , fi contenteranno di concedere a me 
‘niufia delle talivloro divifioni effer 1 ultima ; come veramente non è, 7poichè 


fempre ve ne rela un' altra; ma bene l’ultima, e altifima effer quella» Pe lo 
I | Ti da 
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rifolve' in infiniti-indiviGbili, alla quale: concedo , che non: fi perverrebbe: mail 
dividendo fuccelfivamente ‘in maggiore ‘e maggior moltitudine di partic. ma fer 
vendofi della» maniera , che. propongo io di diftinguere, e: rifolvere. tutta: la inat 
finità in'un tratto folo: ( artifizio che non mi dovrebbe effer: negato») credereif 
che doveffero quietarfi., ed:ammetter queta. compofizione : del continuo:di atomi! 
affolutamente indivifibili. E maffime effendo quela una: ftrada forfe: più d’ ognif. 
altra: corrente: per trarci fuori; di. molto intrigati laberinti., quali fono, oltre at 
quello già toccato» della: coerenza: delle» partivdei. folidi, il comprender come. fia 
il negozio della rarefazione, e della! condenfazione., fenza.incorrer per caufa di: 
quella nell’ inconveniente di dovere ammettere fpazj vacui , e per quetta la pes 
netrazione:dei corpi: inconvenienti, che amendue' mi pare, che.affar deltramen=. 
te vengano fchivati coll’ ammetter detta compofizione d' indivifibili.. 

Simp. To non'fo quello; che i Peripatetici fulfer per dire; attefo che. le:con- 
fiderazioni fatte: da: voi: credo. che: gli «giugnerebbero perla. maggiorparte nuove: 
e come tali converrebbe efaminarle:;. e potrebbe: accadere:, che. quelli: vi. ritro= 
valfero rifpofte ; e foluzioni potenti a fciorre quei nodi:, che io per la:brevità ©. 
del tempo, e per la debolezza del mio ingegno: non faprei di prefente rifolvere. 
Però fofpendendo per ora quefta parte fentirei ben volentieri come l’introduzio= È 
ne di quelli indivifibili faciliti l'intelligenza ‘della condenfazione , e della rare- 1 
fazione, fchivando nell’ ifteffò tempo il vacuo; e la penetrazion de i corpi. Ù 

Sagr. Sentirò io ancora con gran brama la medefima. cofa. all’ intelletto mio. 
tanto ofcura, con' quefto però che io non rimanga defraudato di fentire, confor= 
me a quello che poco fa dille il Sig. Simp. le ragioni d’ Ariftotile in. confuta- 
zion del: vacuo, ed in: confeguenza le foluzioni , che voi gli arrecate,. come: !. 
convien fare:, mentre voi ammettete quello, che effo. nega. di 

Salv. Faremo l'uno , e 1° altro. 
quanto al primo è neceffario , che fic- 
come in grazia della rarefazione ci fer- 
viamo della linea defcritta: dal minor 
cerchio maggiore della propria circon- 
ferenza, mentre vien moffo alla rivo- 
luzione del maggiore, così per intel- 
ligenza della. condenfazione moftria- 
mo , come. alla converfione: fatta dal 
minor cerchio , il maggiore defcriva: 
una linea retta minore della fua cir- 
conferenza ; per la cui più. chiara 
efplicazione porremo innanzi la: confi- 
derazione di quello, che accade: nei 
poligoni. In una: deferizione: fimile a 
quell altra fiano due efagoni circa: il 
comune centro. L., che: fiano: quefti 
A. B:G;, HI K colle linee: parallele 
HOM, A BC, fopra' le quali fi 
abbiano 2 far le revoluzioni.; e fer- 
mato l'angolo I del poligono minore 
volgafi effo poligono fin che il lato 
IK cafchi fopra la parallela, nel qual 
moto'il punto K: deforiverà 1° arco K 
M, e?l lato KI fi unirà. colla: par- 
te I M. Trai tanto' bifogna vedere 
quel, che farà il lato G. B: del Poli 





gono 


9 
j 
È 
: 


gono maggiore. E perchè il rivolgimento fi fa fopra il punto I, la linea 1.B 


‘col termine fuo B deferiverà tornando in dietro 1° arco B.b fotto alla parallela 
(CA ,tal che:quando il lato KI. fi congiugnerà colla linea MI, il lato BG 


fi unirà colla linea b C, coll’ avanzarfi-per 1’ innanzi folamente , pento è la 
parte BC, e ritirando indietro la parte ‘futtefa all’ arco :B b., la quale vien .{o- 
‘prappolta ‘alla linea ;B.A_..Ed.intendendo -continuarfi nell’ iteffo modo la con- 
‘verfione fatta dal minor poligono ,:quefto deferiverà bene, € pafferà fopra la fua 
parallela una linea eguale ;al fuo perimetro , ma il maggiore ‘pafferà una linea 
minore del fuo perimetro «la ‘quantità. di:tante linee:b B, quanti fono uno man- 
‘co de’ fuoi lati; e farà tal linea :profimamente eguale salla defcritta dal poligo- 
no ‘minore , eccedendola folamente di-quanto è la b:B. Qui dunque fenza ve- 
runa repugnanza fi fcorge la cagione, per la quale il maggior poligono non 
trapalli (portato dal minore ). con i fuoi lati linea maggiore della pallata dal 
minore ; che è, perchè una parte di ciafcheduno fi foprappone al fuo precedente 
conterminale . 

Ma fe confidereremo i.due «cerchi intorno «al centro A, li quali fopra le lor 
parallele pofino, toccando il :minore la fua nel punto -B, ed il maggiore la fua 
nel punto :C, qui nel cominciare a far la revoluzione del minore, non avverrà, 
che il punto B refti per:qualche tempo immobile, ficchè la linea:B G dando in 
dietro trafporti il punto:C, come accadeva ne i poligoni, che reftando filo il 
punto I, finchè il lato K I cadeffe fopra la linea I M, la linea I B riportava 
indietro. il-B. termine del-lato« Gi Bsfingvins!b;conde=dlolaroaB =Grcadeva in b 
C foprapponendo alla linea B. A la parte B b, e folo avanzandofi per l’ innanzi 
la parte B C eguale alla IM; cioè «a iun laro «del poligono minore , per le 
quali foprappofizioni, che fono gli eccefli de i lati maggiori fopra 1 minori, gli 
avanzi, che reftano eguali a i lati del’ minor poligono, vengono a comporre nell’ 
intera revoluzione «la linea retta eguale «alla fegnata., e «mifurata dal poligono 
minore. Ma qui dico, che fe noi vorremo applicare un fimil difcorfo all’ effetto 
de i cerchi, converrà dire, dove i lati di qualfivoglia poligono fon comprefi da 
qualche numero, i lati del cerchio fono «infiniti ; quelli fon quanti, e divifibili, 
quefti non ‘quanti ‘e ‘indivifibili ; i termini dei lati del poligono nella revoluzione 
ftanno per qualche tempo fermi, cioè ciafcheduno tal parte del tempo di una in- 
tera converfione, qual parte elfo è di tutto il perimetro; ne i cerchi fimilmente 
le dimore de’ termini de’ fuoi infiniti lati fon momentanee , che ‘tal parte è un 
infante. di. un tempo quanto:, quale è un punto di una linea , che ne contiene 
infiniti; i regreffi indietro fatti da 1 lati del maggior poligono fono non di tutto 
il lato, ma folamente idell’ ecceffo fuo ‘fopra il lato del minore, ‘acquiftando per 
l’ innanzi tanto di fpazio, quanto è il detto ‘minor lato ; ne i cerchi il punto, 
o lato C inella quiete inftantanea del termine ‘B fi ritira indietro , quanto è il 
fuo ecceffo fopra il lato B, acquiftando per l’innanzi quanto è il medefimo B. 
Ed in fomma gl’infiniti lati indivifibili del maggior cerchio ‘cogl’ infiniti indivi- 
fibili ritiramenti loro , fatti nell’ infinite inftantanee dimore degl’ infiniti termini 
degl’ infiniti lati del minor cerchio, e con i loro infiniti progrefli eguali agl’ in- 
finiti lati di effo minor.cerchio, compongono,, € difegnano ‘una linea eguale alla 

eferitta dal minor cerchio, contenente in fe infinite. foprappofizioni non quante., 
che fanno una coftipazione ; e ‘condenfazione fenza veruna. penetrazione di parti 
quante, quale non fi può intendere farli nella linea divifa in parti quante, quale 
è il perimetro di qualfivoglia poligono, il quale ditefo in linea retta non fi può 
ridurre in minor lunghezza ; fe non col far, che i lati fi foprappongano ., ‘e pe- 
netrino l’un l'altro. Quefta cotipazione di parti non quante , mi infinite fenza 
penetrazione di parti quante, e la ‘prima diftrazione di fopra dichiarata degl’ m- 
finiti indivifibili :coll’ interpofizione ‘di vacui indivifibili , credo che “fia il Di x 
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che dir fi poffa per la condenfazione , e rarefazione de i corpi.y fenza neceflità 
d’introdurre la penetrazione dei corpi, 0 gli fpazj quanti vacui «Se ci. è cola 
che vi gufti, fatene capitale, fe no , riputatela.vana; e il mio difcorfo ancora + 
e ricercate di qualche altra efplicazione di maggior quiete per l’ intelletto . Solo: 
quefte due parole vi replico, che noi fiamo tra gl’ infiniti, e gl’indivifibili. 
Sagr. Che il penfiero fia fottile , ed a’ miet orecchi muovo, e. peregrino., lo 
confello liberamente ; fe poi nel fatto fteffo. la natura proceda. con tale ordine 4 
non faprei; che rifolvermi: vero è , che fin che io non fentiffi cofa., che mag 
giormente mi quietaffe, per non rimaner muto affatto, mi atterrei a quelta. Ma 
forfe il Sig. Simp. avrà ( quello che fin qui non ho incontrato ) modo di ef 
plicare 1’ efplicazione, che in materia così altrufa da i Filofofi fi arreca ; che in 
vero quel, che fin qui ho-letto circa la ‘condenfazione , è per me così denfo, € 
quel della rarefazione così fottile, che la mia debol vifta quefto non comprende 
e quello non penetra. ba) 
Simp. To fon pieno di confufione, e trovo duri intoppi nell’un fentire, e nell” 
altro ;-e in particolare in quefto nuovo , perchè fecondo quefta regola un’ oncia © 
di oro fi potrebbe rarefare , e diftrarre in una mole maggiore di tutta la terra 4. 
e tutta la terra condenfare, e ridurre in minor mole di una noce : cofe, che 10. 
non credo, nè credo, che voi medefimo crediate ; e le confiderazioni ; e dimo? 
frazioni fin qui fatte da voi, come che fon cofe Matematiche aftratte, e feparaz > 
te dalla materia fenfibile , credo, che applicate alle materie fifiche, e naturali | 
non camminerebbero fecondo cotefte regole . | cdl 
Salv. Che io vi fia per far vedere 1° invifibile , nè io lo faprei fare, nè credo 
voi lo ricerchiate, ma per quanto da i noftri fenfi può effer. comprefo ; giacchè | 
voi avete nominato. l’ oro, non veggiam noi farfi immenfa diftrazione delle fue 
parti? Non fo, fe vi fia occorfo-il veder le maniere , che tengono gli artefict | 
in condur l’ oro tirato ; il quale non è veramente. oro fe non in «fuperficie:, m& 
la materia interna è argento; cd il modo del condurlo è tale. Pigliano un cilin= 
dro , 0 volete dire una verga di argento lunga circa mezzo braccio , e grofla ® 
per tie, o quattro volte il dito pollice, e quelta indorano con foglie di.oro bata + 
tuto, che fapete effer così fottile, che quali va vagando per l’aria; edi tali.fon © 
glie ne foprappongono otto; 0 dieci, e. non più. Dorato. che è, cominciano Qi 
tirarlo con forza immenfa , facendolo paffare per 1 fori della filiera, tornando.& 
farlo ripaffare molte e molte volte fucceMvamente per fori più angufti, ficchè dopo mol: 
te e molte ripaffate lo riducono alla fottigliezza di un capello di donna, fe nom 3 
maggiore, e tuttavia relta dorato in fuperficie. Lafcio ora confiderare a voi qua? 
le fia la fottigliezza , e diftrazione , alla quale fi è ridotta la fuftanza dell’ oro. 
Simp. To non vedo , che da queta operazione venga in confeguenza un affoti 
tigliamento della materia dell’ oro da farne. quelle maraviglie, che voi yorrefte.s 
prima perchè già la prima doratura fu di dieci foglie, di oro, che vengono. a fall 
notabile groffezza: fecondariamente febben nel tirare, e affottigliare quell’ argen= 
to crefce in lunghezza, fcema però anco tanto in groffezza, che compenfando P 
una dimenfione coll’ altra , la fuperficie non fi agumenta tanto, che per veftir Di 
OR di oro bifogni ridurlo a. fottigliezza maggiore «di quella delle. prime fos | 
Se. i | ; me i 
° Salv. V'ingannate di aflai, Sig. Simp. perchè l'accrefcimento della, fuperficieg 
è fudduplo dell’ allungamento, come jo potrei geometricamente. dimoftrarvi. " j 
Suor. Io e per me, e pel Signor Simp. vi pregherei a recarci tal dimoftrazion É 
ne, fe però credete, che da noi pofla elfer capita. i È 
Salv. Vedrò fe così improvvifamente, mi torna a memoria. Giù è manifelto.s 
che quel primo groffo cilindro di argento , ed il filo lunghiffimo tirato, fono due 
cilindri. eguali yeffendo l' ifteffo argento; talchè ‘8’ io moftrerò 3: qual proper cigni 3 
abbiano 
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abbiano tra di loro le fuperficie de 1 cilindri eguali , averemo l'intento . Dico 
per tanto, che $ ; : : 

La fuperficie de i cilindri eguali, trattone le bafi, fon tra di loro in fuddupli- 
cata proporzione delle loro lunghezze. I 

Sieno due cilindri eguali, 1’ altezze de i quali A_B, C 
D, e fia la linea E media proporzionale tra effe. Dico la 
fuperficie del cilindro A_B, trattone le bafi, ‘alla fuperficie E 
del cilindro C D, trattone parimente le bafi, aver la me- 
defima proporzione , che la linea A B alla linea E, che 
è fuddupla dalla proporzione di A Ba C D. Taglifi la 
parte del cilindro A B in F,efia altezza AF eguale 
alla C D. E perchè le bafi de cilindri eguali. rifpondon 
contrariamente alle loro altezze, il cerchio bafe del cilin- 
dro C D al cerchio bafe del cilindro A B farà come l° al- 
tezza B A alla DC, e perchè i cerchi fon tra loro come 
i quadrati de i diametri, avranno detti quadrati la mede- 
fima proporzione, che la B A alla C D; ma come BA 
a C D così il quadrato B A al quadrato della E; fon dun- 
que tali quattro quadrati proporzionali ; € però i lor lati 
ancora faranno proporzionali .‘e come la linea A B alla 
E, così il diametro del cerchio C al diametro del cerchio 
A; ma come i diametri, così fono le circonferenze, e co- B 
me le circonferenze , così fono ancora le fuperficie de’ ci- . F 
lindri egualmente alti 5 adunque. come. la linea A _B alla E, così la fuperficie 
del cilindro C D alla fuperficie del cilindro A_F. Perchè dunque l' altezza A F 
alla A_B fta come la fuperficie AF alla fuperficie A _B; e come l’ altezza A:B 
alla linea E, così la fuperficie C_D alla A F farà per la perturbata, come. l'al 
tezza A F alla Ei, così la fuperficie. € D alla fuperficie A B,e convertende 
come la fuperficie del cilindro A B alla fuperficie del cilindro C.D, così la li- 
nea E alla A F, cioè alla C D, ovvero la À B alla E, che è proporzione fud- 
dupla della A B alla C D, che è quello , che bifognava provare. 

Ora fe noi applicheremo quefto, che fi è dimoftrato, al noftro propofito; pre- 
fuppofto , che quel cilindro di argento», che fu dorato ,, mentre. non era più lun- 
go di mezzo braccio , e groffo tre, o quattro volte più del dito pollice , aflot- 
tigliato alla finezza di un capello fi fia allungato fino in venti mila braccia ( che 
farebbe anche più affai ) troveremo la fua fuperficie effer crefciuta dugento volte 
più di quello, che era: ed in confeguenza quelle foglie di oro, che furon foprap- 
Toe dieci in numero, diftefe in fuperficie dugento volte maggiore , ci afficurano 
"oro, che cuopre la fuperficie delle tante braccia di filo , reftar non più groflo ; 
che la ventefima parte di una foglia dell’ ordinario oro battuto. Confiderate ora 
voi, qual fia la fua fottigliezza , e fe è poffibile concepirla fatta fenza una im- 
menfa diltrazione di parti, e fe quefta vi pare una efperienza , che tenda anche 
ad una compofizione d’ infiniti indivifibili nelle materie fifiche: febben di ciò non 
mancano altri più gagliardi, e concludenti rincontri . 1 

Sagr. La dimoftrazione mi par tanto bella , che ‘quando non aveffe forza di 
perfuader quel primo intento , per lo quale è ftata prodotta ( che pur ml par, 
che ve l'abbia grande ) ad ogni modo beniffimo fi è impiegato quelto breve tem= 
po, che per fentirla fi è fpefo. AA 

Salv. Giacchè vedo, che guftate tanto di quefte geometriche dimoftrazioni ap- 


) 


portatrici di guadagni ficuri., vi dirò la compagna di quefta , che foddisfà ad un” 


quefito curiolo affai, Nella paffata aviamo quello , che accaggia de 1 cilindri e- 


guali, ma diverfi di altezze ; ovvero lunghezze : è ben fenure quello } che av- 
Tom. III: i E venga 
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venga a)i cilindri eguali di vit ma difeguali di ‘altezze ; intendendo fem 


pre delle fuperficie fole, che gli circondano intorno, cioè non comprendendo l 
due bafi fuperiore, e inferiore. Dico dunque , che [iosi “LR 
I cilindri retti; le fuperficie de i quali, trattone le bafi, fieno eguali ; hat 
no fra di loro la medefima ‘proporzione , che le loro altezze contrariamente. 
refe. i 0 
; Sieno eguali le fuperficie de i due cilindri A E, 
C F, ma l’altezza di quefto C D maggiore dell’ al- 
tezza dell'altro A B. ‘Dico il cilindro A E al cilin- 
dro C F aver la medefima proporzione , che l’altez- 
za C D alla A B. Perchè dunque ‘la fuperficie C_F 
è eguale alla fuperficie AE, fatà il cilindro C F 
minore dell'A E, perchè fe li fuffe eguale, la fua 
fuperficie per la si inita propofizione farebbe maggiore 
della fuperficie A E, e molto più , fe il medefimo 
cilindro C F fuffe | maggiore dell A. E. Intendafi il 
cilindro I D eguale all’A E, adunque per la prece- 
dente la fuperficie del cilindro I D alla fuperficie 
del’ AE ftarà come 'l altezza I Falla media tra. 
I F, A B. Ma effendo pel dato la fuperficie A E 
eguale alla C-F; ed avendo la fuperficie I D alla 
C F la medefima proporzione, che l'altezza I F alla 
C D, adunque la C D è media tra leIl F, A B. 
In oltre effendo il cilindro I D eguale al cilindro A 
E, avranno amendue la medefima proporzione al ci- 
lindro C F, ma VI D alC F fta come laltezza I 
Falla CD, adunque il cilindro A_E al cilindro C. 
F avrà la medefima proporzione , che la linea I F 
alla € D, cioè, che la C D'alla A B, che è l'in 
ferito: +" i 
Di qui s'intende la ragione di un accidente, che i 
non fenza maraviglia vien fentito dal popolo ; ed è , come poffa effere, che il 
medefimo pezzo di tela più lungo per un verfo, che per l’altro, fe fe ne facef 
fe un facco da tenervi dentro del grano , come fi coltumano fare con un fondo. 
di tavola , terrà più fervendoci per 1° altezza del facco della minor mifura della. 
tela; e coll’ altra circondando la tavola del fondo , che facendo per l’ oppofito è. 
Come fe v. gr. la tela per un verfo fuffe fei braccia , e perl’ altro dodici, più. 
terrà, quande colla lunghezza di dodici fi circonda la tavola del fondo, reftando 
il facco alto braccia fei, che fe fi circondafe un fondo di fei braccia ‘avendone 
dodici per altezza. Ora da quello; che fi è dimoftrato., alla generica notizia del 
capir più da quel verfo , che per quefto , fi aggiugne la fpecifica, e particolaté. 
{cienza del quanto ei contenga più, che è, che tanto più terrà, quanto farà più 
baffo , e tanto meno ; quanto più alto : € così nelle mifure affegnate effendo la 
tela il doppio più lunga, che larga, cucita per la lunghezza terrà la metà man? 
co, che per l'altro verfo. E parimente avendo una ftuoja per fare una bugnola 4, 
lunga venticinque braccia , e larga v. g. fette ; piegata per lo lungo terrà fola? 
mente fette mifure di quelle, che per l’altro verfo ne terrebbe venticinque. 
Sagr. E così con noftro gufto particolare andiamo continuamente acquiftand9. 
nuove cognizioni curiofe ) e non ignude di utilità . Ma nel propofito toccato 4° 
deffo veramente non credo , che tra quelli che mancano di qualche cognizione 
di Geometria fe ne trovaffero quattro per icento , che non reftaffero a prim4 
giunta ingannati , che quei corpi , che da fuperficie «eguali fon contenuti , vas i 
fuf 
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| fuffero ancora in tutto eguali: ficcome nell’ ifteffo errore incorrong parlando delle 
fuperficie , che per determinare , come fpefle volte accade » delle grandezze di 
diverfe Città, intera cognizione gli par d’averne, qualunque volta fanno la quan- 
tità de i recinti di quelle, ignorando, che può effere un.recinto eguale d’un al- 
tro ., e la piazza contenuta dn quelto affai maggiore della. piazza di quello, il 
che accade non folamente tra le fuperficie irregolari , ma tra le.regolari, tra 
le quali quelle di più lati fon fempre più capaci di quelle di manco lati: ficchè 
in ultimo il cerchio, come poligono. di. lati infiniti, è capacifiimo fopra tutti 
gli altri poligoni di egual circuito ; di che mi ricordo averne con sufto parti- 
colare veduta la dimoftrazione ftudiando la Sfera del Sacrobofco icon un. dottifli- 
mo Comentario fopra. i i . 

Salv. E'verifimo, ed avendo io ancora incontrato cotefto luogo, mi dette oc- 
cafione di ritrovare , come con una fola, e» breve dimoftrazione fi concluda il 
cerchio effer maggiore di tutte le figure regolari ifoperimetre; e dell’ altre quelle 
di più lati maggiori di quelle’ di manco., crd PIaTI 

Sagr. Ed io, che fento tanto diletto in certe propofizioni; e dimoftrazioni 


fcelte, e non triviali, importunandovi vi prego, che me ne facciate’ partecipe . 
Salv. In brevi parole vi fpedifco, dimoftrando il feguente Teorema , cioè: 
.Il cerchio è medio proporzionale tra qualfivogliano due. poligoni regolari tra 

di loro fimili, de i quali uno gli fia circonferitto ; e I’ altro gli fia ifoperime- 

tro. In oltre effendo egli minore di tutti i circonfcritti ,.è all’ incontro» maflimo 

di tutti gl’ ifoperimetri. De i medefimi poi circofcritti quelli , che hanno più 

angoli, fon minori di quella che ne hanno manco ; ma all’ incontro degl’ ifo- 
erimetti i di più angoli fon maggiori... , i + 

È Delli Ced Pin ene A, B fia IA circonferitto al cerchio A,el altro B 

ad effo cerchio fia ifoperimetro. Dico il cerchio ‘effer medio proporzionale. tra 

effi. Imperocchè ( tirato il femidiametro A C ) efferido il cerchio eguale a quel 
triangolo rettangolo , dei lati del quale, che fono intorno all’ angolo retto, uno 
fia eguale al femidiametro A_C, e l’altro alla circonferenza ; e fimilmente ef- 
fendo il Poligono A eguale al triangolo rettangolo , che intorno all' angolo ret- 
to ha uno dei lati eguale alla medefima retta AC; e l' altro al perimetro del 





medefimo. poligono, è manifefto il circonforitto poligono aver al cerchio la me- 

fima. proporzione ,- che ha il fuo perimetro alla circonferenza di eflo cerchio, 
cioè al perimetro del. poligono B, che alla circonferenza detta fi pone.eguale: ma il po- 
ligono A. al B ha doppia proporzione; che ’lifuo perimetro al perimetro:di B (.ef- 
fendo figure fimili ) adunque il cerchio A. è medio proporzionale tra 1 due poligo- 
mA ; B; ed effendo il poligono A. maggior del cerchio: As è manifefto, elfo 


cerchio A. effer maggiore del poligono B. fuo ifoperimetro » ed in confeguens. 


22 maffimo, di tutti i-poligoni ‘regolari fuoi ifoperimiatro > 


| Quans 
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Quanto: all’ altra parte, cioè di provare; che dei poligoni circonferitti al me? 
defimo cerchio ; quello di manco lati fia maggior di quello di più lati, ma che 
all'incontro dei poligoni ifoperimetri quello di più lati fia maggiore di quello. 
di manco lati, dimoftreremo così. Nel cerchio , il cui centro O femidiametro — 
O A, fia la tangente A D, ed in effa pongafi per efempio AD effer la metà 

517 del lato del pentagono circonfcritto, ed A C metà del lato dell’ ettagono, e ti 
°° rinfì le rette O G C, OF D, e centro O; intervallo OC deferivafi Parco. 
E C I. E perchè il triangolo D O C è maggiore del fettore E O C, e'l fe 





tore C O I maggiore del triangolo CO À, maggior proporzione avrà il triame 
golo D O C al triangolo CO A, che ’l fettore E O C al' fettore C OÎ45° 
cioè che ’1 fettore F O G al fettore G O A, e componendo, e permutando 4 
il triangolo DO'A al ferttore FOÀ avrà maggior proporzione, che il triangolo. 
CO'A alfettore GO A, e dieci triangoli DO A. a dieci fettori FOA avranno maggiot 
proporzione ;. che quattordici triangoli C. O À a quattordici fettori G O A4. 
cioè il pentagono circonferitto avrà maggior proporzione al cerchio, che non gli 
ha l’ettagono : e però il pentagono farà maggiore dell’ ettagono. Intendafi or& 
un ettagono , ed un pentagono ifoperimetri al medefimo cerchio. Dico |’ etta=. 
gono effer maggiote del pentagono . Imperocchè effendo l' ifteffo cerchio. medio 
proporzionale tra ’Î pentagono circonferitto, € 71 pentagono fuo ifoperimetro , © 
parimente medio tra’l.circonferitto , e’l ifoperimetro ettagono ; effendofi prova 
to il circonferitto pentagono effer maggiore del circonferitto ettagono, avi effor 
pentagono maggior proporzione al cerchio , che l’ettagono;; cioè il cerchio avrà 
maggior proporzione al' fuo. ifoperimetro pentagono , che all ifoperimetro etta?. 
gono 5 adunque il pentagono è minore dell’ ifoperimetro ettagono-; che fi do* 
veva dimoftrare. 
|< Sor. Gentiliffima dimoftrazione , e molto acuta . Ma dove fiamo trafcorfi 2 
ingolfarfi nella Geometria è mentre eramo ful confiderare le. difficoltà promoflé 
dal Sig. Simpl. che veramente fon di gran confiderazione, ed in particolare 
quella della. condenfazione mi par duriffima . i LI 
««Salv. Se la condenfazione , e la rarefazione fon moti oppofti, dove fi ved@ 
un immenfa rarefazione; non fa potrà negare una non ‘men grandiffima condemi= | 
fazione 5 ma' rarefazioni immenfe, e quel che accrefcerla maraviglia, quali che 
momentanee le vediamo noi tutto ’l giorno. (E quale fterminata rarefazione © | 
quella di' una poca quantità di polvere d’ artiglieria rifoluta in una mole valli 
fima di fuoco? e quale oltre a quefta 1° efpanfione , dirci: quafi fenza termine | 
della fua luce? E fe quel fuoco, e quefto lume fi riuniffero infieme ; che puf 
mon è impoflibile , poichè dianzi ftertero dentro quel piccolo | fpazio ser con 
"BRL, en 
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denfamento farebbe quefto ? Voi difcorrendo troverete mille di tali rarefazioni , 
che fono molto più in pronto ad effer offervate , che le condenfazioni : perchè 
le materie denfe fon più trattabili , e fottopofte ai noftri fenfi, che ben maneg- 
siamo le legne; e le vediamo rifolvere in fuoco, ein luce, ma non. così vedia- 
mo il fuoco, el lume condenfarfi a coftituire il legno; vediamo i frutti,.i fio- 
ri, e mille altre folide materie rifolverfi in gran parte in odori, ma non così 
offerviamo gli atomi odotofi concorrere alla coltituzione dei folidi odorati. Ma 
dove manca la fenfata offervazione , fi dee fupplir col difcorfo , che bafterà per 
farci capaci non men del moto alla rarefazione , e refoluzione dei folidi , che 
alla condenfazione delle fotanze tenui, e rarifime. In oltre noi trattiamo , CO- 
me fi pofla far la condenfazione , e rarefazione dei corpi , che fi poffono rare- 
fare, e condenfare , fpeculando in qual maniera ciò pofla effer fatto fenza l'in- 
troduzion del vacuo, e della penetrazione dei corpi; il che non efclude , che in 
natura poffano effer materie , che non ammettono tali accidenti , cd in confe- 
a non danno luogo a quelli, che voi chiamate inconvenienti , e impofli- 

ili. E finalmente, Sig. Simpl. io in grazia di voi altri Signori Filofofi mi fo- 
no affaticato in fpecolare , come fi pofla intendere farfi la condenfazione , € la 


rarefazione fenza ammettere la penetrazione dei corpi, e l’ introduzione degli. 


fpazj vacui: effetti da voi negati, ed abborriti ; che quando voi gli volette 
concedere , io non vi farei così duro contraddittore. Però o ammettete que- 
Ta o gradite le mie fpecolazioni, o trovatene di più aggiu- 
w: 7 

Sagr. Alla negativa della penetrazione fon io del tutto con i Filofofi Peripa- 
tetici: A quella del vacuo vorrei fentir ben ponderare la dimoftrazione d’ Ari. 
ftotile , colla quale ei 1’ impugna ; € quello che voi Sig. Salv. gli opponete:. 
Il Sig. Simp. mi farà grazia di arrecar puntualmentee la prova del Filofofo ,, e 
voi Sig. Salv. la rifpotta.. i rosa 

| Simp. Ariftotile, per quanto mi fovviene , infurge contro alcuni antichi.; i 
uali introducevano il vacuo, come neceffario pel moto, dicendo , che quefto 
enza quello non fi potrebbe fare. A quelto contrapponendofi Ariftotile dimoftra» 
che ‘all’ oppofito il farfi ( come vogliamo ) il moto diftrugge la  pofizione. del 
vacuo ; e ’l fuo progreffo è tale. Fa due fuppofizioni: l’una è di mobili diverfi 
in gravità moffi nel medefimo mezzo : l'altra è dell’ ifeffo mobile moffo in di- 
verfi mezzi. Quanto al primo, fuppone che mobili diverfi in gravità fi muova- 
no nell’ iftefo mezzo con difeguali velocità ; le quali mantengana tra di loro 
la medefima proporzione , che le gravità ; ficchè per efempio un mobile dieci 
volte più grave d’un altro fi muova dieci volte più velocemente . Nell’. altra 
pofizione piglia , che le velocità del medefimo mobile in diverfi mezzi ritenga- 
no tra di loro la proporzione contraria di quella, che hanno le groffezze, o den- 
fità di effi mezzi; talmente che pofto, v. g. che la craffizie dell’ acqua foffe 
dieci volte maggiore di quella dell’ aria; vuole, che la ‘velocità nell'aria fia die- 
ci volte più, che la velocità nell'acqua. E da quefto fecondo fuppofto trae: la 
dimoftrazione in cotal' forma . Perchè la tenuità del vacuo fupera d’ infinito 1n- 
tervallo la corpulenza benchè fottiliffima di qualfivoglia mezzo pieno , ogni mo 
lle , che nel mezzo pieno fi movefie per qualche fpazio in qualche tempo , 
nel vacuo dovrebbe muoverfi in uno iftante; ma farfi moto in uno iftante è 
Impoffibile ; adunque darfi il vacuo in grazia del moto è impoffibile .. 

alv. L'argomento fi vede; che è 44 hominem, cioè contro a quelli, che vo- 
ano il vacuo come neceffario pel moto. Che fe ‘io concederò l’ argomento 
come concludente., concedendo infieme, che nel vacuo: non fi farebbe. 11 moto, 
la pofizion del vacuo affolutamente.prefa , e non in relazione al moto, non 
vien diltrutta. Ma per. dire que; che per avventura potrebbe rifpondere que- 


gli 


lev 
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gli antichi, accid: meglio fi (corga ,, quanto: cancluda la dimoftrazione di Ariftor 
tile , mi par, che fi potrebbe andar contro: agli: affunti: di quello», negandoglé 
amendue . E quanto: ali primo:: io grandemente dubito, che Ariftotile nom fper 
rimentaffe mai quanto fia vero, che due pietre una: più grave dell’ altra: dieot 
volte: ,. lafciate nel medefimo: iftante cader da: un’ altezza, v.. gr. di cento brace. 
cia,. fuffer talmente differenti nelle loro: velocità , che: all’ arrivo: della maggiori 
terra l'altra fi trovaffe non: avere nè anco» fcefo dieci braccia... (98 
Simpl. Si vede pure dalle fue parole, che ei moftra di averlo» fperimentato\ yi 
erchè ei dice: Vediamo. il più grave ; or quel vederfi. accenna. 1’ averne. fatt®. 
} efperienza .. i i i 
Sagr: Ma io, Sig. Simplicio ;, che ne ho: fatto la prova, vi afficuro’, che una 
palla: di artiglieria ,. che pefi cento-,, dugento:, ed: anco: più libbre ,, non’ antici 
perà di un palmo: folamente. l’arrivo: in terra della palla. di un: mofchetto;. ché 
ne' pefi una’ mezza ,. venendo: anco: dall’ altezza: di dugento» braccia... j 
s19.. Salv:'Ma fenz? altre efperienze: con: breve). e concludente dimoftrazione: pole. 
fiamo.: chiaramente: provare: non effer vero», che un mobile più grave fi muova 
più: velocemente: di un: altro: men: grave ,. intendendo; di: mobili. dell’ ilteffa. ma 
teria. ; ed in fomma di. quefti,; dei quali: parla: Ariftotile. Però. ditemi, Sig. Sim 
plicio, fe voi ammettete ,. che di ciafcheduno. corpo: grave: cadente fia una da nas. 
tura. determinata velocità. ;. ficchè 1° accrefcergliela ;. o diminuirgliela. non fi: polli 
fe: non con: ufargli. violenza ,. o opporgli qualche impedimento .. i 
Simp: Non fi può: dubitare: ,. che l’ifteffo: mobile: nell’ iteffo: mezzo: abbia: unt 
ftatuita, e da natura determinata velocità ,; la quale non fe gli. poffa accrefcere? 
fe nion' con: nuovo impeto: conferitogli‘, o diminuirgliela ,, falvo» che: con: qualche: 
impedimento, che lo: ritardi. Se ci 
Salv: Quando: dunque noi aveffimo due mobili, le naturali velocità dei quali. 
fullero ineguali ,, è manifeto, che fe noi congiugneflimo: il: più: tardo. col. più 
veloce , quefto dal più: tardo farebbe in: parte ritardato. ed: il. tardo-inì parte vee 
locitato: dall’ altro. più. veloce .. Non: concorrete: vor meco» in. quefta: opinione? 
Simp: Patmi , che così debba indubitabilmente feguire .. i 
Salvi: Ma fe quelto è, ed: è infieme' vero, che: una’ pietra’ grande fi: muove 
per efempio con otto: gradi di velocità ,. ed una: minore: con: quattro , adunqu 
congiusnendole amendue. infieme ,. il compofto: di loro: fi: moverà. con: velocità 
minore di otto: gradi ; ma: le due pietre. congiunte: infieme fanno» una. pietra 
maggiore, che quella prima, che fi moveva. con: otto' gradi: di: velocità. ;, adun-. 
que quelta: maggiore fi muove men. velocemente , che la minore :-che è contro! 
alla. voftra. fuppofizione.. Vedete dunque:, come-dal fuppor.,. che il mobile più gra 
ve fi muova più velocemente del men grave. ,; io. vi, concludo. il. più»grave muo#. 
verfi: men velocemente. hetii sLuol i i 
+ Simp: Io mi: trovo: avviluppato: , perchè mi par pure, che. la pietra. minore 
aggiunta alla maggiore le aggiunga pefo, e aggiugnendole: pefo: non fo,.come 
non: debba aggiugnerle velocità , o almeno non diminuirgliela . si 
Salvi Qui commettete: un: altro: errore: Sig. Simpi. perchè: non è vero:, ch& 
quella minor pietra accrefca pefo alla maggiore:. 
: Simp. Oh: def paffa: bene ogni mio: concetto». i i 
Salv. Non lo pafferà altrimente , fatto: che io: vi abbia: accorto» dell’ equivo? 
cos nel quale voi andate fluttuando:: però avvertite , che bifogna  diltinguere: £ 
gravi: pofti: in moto';. dai medefimi coftituiti in quiete. Una pietra: mella; nella 
bilancia: non folamente acqui&ta. pefo: maggiore col SIRIaNPOFRII un? altra pietra» 
ma anco. la giunta di un: sica di ftoppa la.farà pefar più quelle:fet;. o diecb 
once, che peferì la ftoppa ; ma fe voi lafcerete liberamente: cader: da: un” altez: 
2a la pietra legata ‘colla [toppa ; credete voi, che nel moto la fioppe: gran 
i opra 
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fopra'la pietra 4 onde gli debba raccelerar .il fuo ‘moto :v0 pur credete, che ella 
‘la ritarderà foftenendola in parte? Sentiamo gravitarci fu le fpalle., mentre vo- 
gliamo ‘opporci al moto , che farebbe quel -pefo , che «ci fta addoffo.; ma fe .noi 
fcendeffimo «con quella velocità, che quel tal grave naturalmente -fcenderebbe., 
in che modo volete, che «ci :prema » € graviti fopra? Non vedete , ‘che -quelto 
farebbe un voler. ferir colla lancia «colul , ‘che vi corre innanzi «con. tanta \velo- 
cità, con quanta, 0 con maggiore di quella , «colla quale voi lo feguite ‘Con- 
cludete per tanto , che nella libera e naturale caduta la minor pietra non gra- 
vita fopra la maggiore, ed in confequenza non le accrefce pefo , come fa nella» 
quiete.. 

Simp. Ma chi pofaffe ‘la «maggiore fopra la minore? 

Salu. Le accrefcerebbe pefo ; quando il fuo moto faffe più veloce ; ma già fi 
è conclufo, che quando la minore fuffe più tarda, ritarderebbe in parte la velo» 
cità della maggiore , ‘tal che il lor ‘compofto fi muoverebbe men veloce, ‘effendo 
‘maggiore dell’ altra; che ‘è contro al voftro affanto . Concludiamo perciò , che £ 
mobili grandi, e .i piccoli ancora , effendo della medefima gravità in ifpecie ; fi 
muovono con pari velocità. 

Simpl. Il voftro difcorfo procede beniffimo -veramente : tuttavia mi par duro 
a credere; che una lagrima di piombo fi abbia a muover così veloce, come una 
palla di artiglieria. i ki 

Salu. Voi «dovevate dire un ‘grano ‘di rena , come una ‘macina da guado .. Io 
non vorrei Sig. Simp. che ‘voi facefte ; «come alcuni fanno , che .divertendo il 
difcorfo dal principale intento vi attaccafte a un mio detto «che :mancaffe dal 
vero quanto è un capello, e che fotto quefto capello volefte mafconder un difet- 
to di un altro grande, quanto una gomina da nave + Ariftotile dice : una palla 
di ferro di cento libbre cadendo dall'altenza di cento braccia arriva in terra pri- 
ma, che una di una libbra fia fcefa un fol braccio : Io :idico , che selle arrivano 
nell’ ifteffo tempo : Voi trovate, «che Îla maggiore ‘anticipa due dita la :minore , 
cioè, che quando la grande percuote in terra, l’altra ne è lontant due dita: voi 
ora votrefte dopo quefte due dita appiattare le novantanove braccia.di Ariftotile; 
e parlando folo del mio minimo errore , metter ‘fotto ‘filenzio .l’ altro maffimo . 
Ariftotile pronunzia, che mobili di diverfa gravità nel medefimo mezzo fi muo- 
vono (per quanto dipende dalla gravità ) con velocitadi -proporzionate a i pefi 
loro, e l’efemplifica con mobili, ne i quali fi poffa fcorgere il puro, ed affolu- 
to effetto del -pefo , lafciando 7 altre confiderazioni sì «delle ‘figure , come de i 
minimi momenti, le quali .cofe grande alterazione ricevono dal ‘mezzo , che al- 
tera il femplice effetto della fola gravità: che perciò fi vede l'oro graviffimo fo- 
pra tutte il’ altre materie ridotto in una fottilifima foglia ‘andar vagando per 
aria; l’iteffo fanno i faffi peftati in fottiliffima polvere. Ma fe voi volete man- 
tenere la ‘propofizione suniverfale , bifogna » che voi moftriate., la proporzione 
delle velocità offervarfi in tutti i gravi, e che un fallo di venti libbre fi muova 
dieci volte più veloce, che uno di due: ;l che vi dico effer falfo, e che caden- 
a dall altezza di cinquanta, o cento. braccia arrivano in terra nell’ iftelfo mo- 

ento. | 

Simpl. Forfe da grandiffime ‘altezze di migliaja di braccia feguirebbe quello , 
€ pat: quelte altezze minori non fi vede accadere. i 

alv. Se Ariftotile aveffe intefo quelto , voi gli addofferefte un altro errore , 

che farebbe una bugia ; perchè non fi trovando ‘in ‘terra tali altezze perpendico- 
lari, chiara cofa è , che Ariftotile non ne poteva aver fatta efperienza : e pur 
ci vuol perfuadere di averla fatta, mentre dice, che tale effetto fi vede. 

Simpl. Ariftotile veramente non fi ferve di quefto principio s Ma di quell’ altro »> 
che non credo, che patifca quefte difficoltà . Sy 

alv. 
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Salv. E l’altro ancora. non è men falfo di -quefto ; e mi maraviglio , che pîl 
voi ftefo non penetriate la fallacia; e che non vi accorgiate , che quando Îl 


fe vero, che l’ifteffo ‘mobile in mezzi 
ma di divetfa cedenza, quali per efem 
velocità nell’ aria maggiore, che nell’ 
dell’aria a quella dell’acqua, ne feguir 
aria , fcenderebbe anco nell’ acqua ; il 
corpi fcendono nell’ aria, che nell’ acq 
tano all’ in fu. 


Simp. To non intendo la neceffità della voltra confeguenza ; e più dirò chi 
Ariftotile parla di quei mobili gravi, che difcendono nell’ un mezzo , e nell’ al 
tro, e non di quelli, che fcendono nell’aria, e nell’ acqua vanno all’in fu. | 

Salv. Voi arrecate pel Filofofo di quelle difefe , che egli affolutamente not 
produrrebbe per non aggravare il primo errore. Però ditemi fe la corpulenz 
dell’acqua, o quel che fi fia, che ritarda il moto, ha qualche proporzione alli 
corpulenza dell’aria; che meno lo ritarda ; e avendola, affegnatela a voftro bé 


neplacito. 


ap. Halla, e ponghiamo ch’ ella fia in proporzione decupla ; e che però | 


di differente fottilità, e rarità, edin fom 
pio fon l’acqua, e l’aria; fi movefle of 
acqua fecondo la proporzione della rarit 
ebbe, che ogni mobile , che fcendeffe pe 
che è tanto falfo, quanto che moltiffini 


ua non pur non difcendono , ma formol 
















velocità di un grave; che difcenda in amendue gli elementi, farà dieci volte più. 


tardo nell’acqua, che nell’aria. 
Salv. Piglio adeffo un di TUE) gravi, 
qua no, qual farebbe una pa 


e che quefta farà la velocità di due fol 


dirittura , conforme all’affunto d' Ariftotile, fi dovrebbe concludere, che la pall 


di legno , che nell’ aria dieci volte più 
con venti gradi di velocità, nell'acqua 


cità ; il che non credo. Ma già che la 


do pure che mi concederete, che qualche altra palla d’ altra materia diverf@. 
dal legno fi potrebbe trovare , che nell’ acqua fcendelle con due gradi di velo: 


cità. 
Simpl. Potrebbeli fenza dubbio ; ma 
legno . 


Salv. Quelto è quel ch io vo cercando . Ma quelta feconda palla, che nell 
è , con quanta velocità difcenderà nell 
aria? Bifogna ( fe volete fervar la regola d’ Ariftotile ) che rifpondiate , che Mt 
muoverà con venti gradi : ma venti gradi di velocità avete voi medefimo al 
fegnati alla palla di legno : adunque quelta ; e l’altra affai più grave fi move? 
ranno per l’ aria con egual velocità . Or come accorda il Filofofo queta cons. 
diverfa gravità nel medefimo mezzo fi 
muovono con diverfe velocità , e diverfe tanto , quanto le gravità loro? M®. 
fenza molto profonde contemplazioni, come avete voi fatto a. non offervar 20° 
e non badare a due corpi, che nell’ ae 
i) velocemente dell’ altro, ma che nell’ 
aria poi quel più veloce non fupererà l’altro di un fol centefimo ? come DEN 
i ll’ acqua cento volte più prelto, che 21° 
tezza di venti braccia non ll’ anticiperd 


acqua difcende con due gradi di velocit 


clufione coll’ altra fua, che i mobili di 
cidenti frequentiffimi, e palpabilifimi, 
qua fi muoveranno l’uno cento volte p 


cfempio un uovo di marmo feenderà ne 
cuno di gallina ; che per l’aria nell’al 


la di legno, e vi domando, che voi gli alfegniate 
qual velocità più vi piace, mentre fcende per ariàrisgri (a : 
Simpl. Ponghiamo, che ella fi muova con venti gradi di velocità, 
Salv. Beniffimo. Ed è manifefto, che tal velocità a qualche altra minore può 
aver la medefima proporzione, che la corpulenza dell’ acqua a quella dell’aria 1 
























che vanno in giù nell’ aria, ma nell’a 


ì gradi ; tal. che veramente a filo 3 € 


cedente dell’ acqua fi muove fcendendo® 
dovrebbe fcendere con due, e non veni@. 
re a galla dal fondo come fa: fe già voi non volefte dire, che nell’ acqua il ve 
nire ad alto nel legno fia l’ ifteffo, che ’l calare a baffo con due gradi di velo: 


palla del legno non cala al fondo, cre 


di materia notabilmente più grave del 


1 


b 
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di quattro dita; ed in fomma talgrave andrì al fondo in tre ore in dieci brac- 
cia d’acqua, che in aria le pafferà ‘in una battuta, ‘0 due di polfo, e tale (co- 
me farebbe una palla di piombo ) lle pafferà in rempo facilmente men che dop- 
po . E qui fo ben, Signor Simplicio, che ‘voi icomprendete , che non ici ha 
nogo diftinzione , «o :rifpota veruna.. Concludiamo. per tanto , che tale argo- 
mento non conclude ‘nulla ‘contro .al ‘vacuo; e quando concludefle , diltruggereb- 
be folamente .gli :fpazj notabilmente grandi , quali nè io , nè credo, che quelli 
antichi fupponeffero naturalmente :darli, febben :forfe con violenza fi polfan fare, 
come par «che -da varie efperienze fi raccolga, le quali troppo lungo farebbe .il 
volere al prefente arrecare. RIAONERE ; i 
Sagr. Vedendo che il Sig. Simp. tace, ‘piglierò io ‘campo di dire alcuna cofa. 
‘Già che affai apertamente avete dimoftrato, come non è altrimenti vero , che 
mobili difegualmente gravi fi muovono nel ‘imedefimo mezzo con velocità pro- 
porzionate alle gravità loro; ma. con ‘eguale 3 intendendo de ‘i gravi dell’ ifteffa 
materia, ‘ovvero dell ifteffa ‘gravità in ifpecie , ma non già (come credo ) di 
gravità differenti in ifpecie (( perchè .non penfo , che voi intendiate di concluù- 
derci , ch’ una palla di fughero ‘fi muova con pari velocità ch’ una di piombo ) 
ed avendo di più dimoftrato ‘molto chiaramente , come non è vero , chel me- 
defimo mobile in ‘mezzi di diverfe refiltenze ‘ritenga nelle ‘velocità , e tardità 
fue la medefima proporzione, che le refiftenze.; a me farebbe .cofa gratiffima il 
Sii » quali fiano le proporzioni , «che nell’ un .cafo, ‘e nell’ altro vengono of- 
fervate . da 
Salv. "I quefiti:fon ‘belli; ed io ci ho molte ‘volte penfato ; vi dirò il diftorfo 
fattoci attorno, e quello che ‘ne ho in ultimo ritratto. Dopo effermi certificato 
non effer vero , che il medefimo mobile in mezzi di :diverfa refiftenza offervi 
nella velocità la proporzione -delle :cedenze di effi :mezzi ; :nè :meno , che nel 
medefimo mezzo .mobili «di diverfa gravità ritengano nelle ‘velocità loro la ‘pro- 
porzione «di effe «gravità ( intendendo .anco «delle gravità diverfe in ifpecie ) co- 
minciai a comporre infieme amendue quefti accidenti , avvertendo quello , che 
accadeffe dei mobili differenti -di ‘gravità pofti in mezzi di diverfe refiftenze , e 
m’ accorfi le difegualità delle velocità trovarfi tuttavia ‘maggiori ‘nei mezzi più 
refiftenti, che nei più cedenti , *e cid ‘con «diverfità tali ; che di due mobili, che 
fcendendo per aria pochiffimo :differiranno ‘in velocità di moto , nell’ acqua l’u- 
no fi moverà dieci ‘volte più veloce dell’ altro; anzi che tale, che ‘nell’ aria ve- 
locemente difende, nell’ acqua non folo non ‘ifcenderà, ma relterà del tutto pri- 
vo di moto, e quel che è più, fi moverà all’ insù : ‘perchè fi potrà tal volta‘ 
trovare qualche forte di legno , 0 qualche nodo , ‘o radica di quello , che nell’ 
acqua potrà {tare ‘in quiete ., che nell’ aria velocemente difcenderà. “up 
Sag. To più ‘volte mi fon meffo con una eftrema ‘flemma per ‘vedere di ridur- 
re una palla di cera, che per fe fteffa non va a fondo , :coll’ aggiugnerle GIA 
di rena, a fegno tale di -gravità fimile all’ acqua, ‘che nel mezzo di quella fi 
fermaffe ; nè mai per diligenza ufata mi fucceffe il poterlo confeguire ; onde non 
fo fe altra materia folida ‘fi ritrovi tanto naturalmente fimile ‘in gravità all’ ac- 
qua , che pofta in.effa in ogni luogo poteffe fermarfi.. RR I 
, Salv. Sono in queto, come in mille altre operazioni, affai più diligenti ‘mol 
ti animali , che non fiamo noi altri. E nel voftro cafo i pefci vi avrebber po- 
tuto ‘porger qualche documento, effendo in quefto efercizio così dotti, ‘che ‘ad ar- 
bitrio loro fi equilibrano non folo con un’ acqua; ‘ma con differenti notabilmen- 
te 0 per propria natura, ‘oper una fopravvenente torbida , o per falfedine , che 
fa differenza affai grande ; fi ‘equilibrano , dico , tanto efattamente , che fenza 
punto muoverfi reftano ‘in quiete in ogni luogo ; e c RESO 
€glino , fervendofi dello ftrumento datogli dalla natura a cotal fine, ‘cioè di uel 
Tom, 1II, x a 


ib per mio credere fanno * 
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‘ fterrebbono circondate che fuffero da un mezzo; nel quale aveffero minor p 


524 


k), 

M 
I 

È 

È 



























42 D ii Ai E:0"G0'» P-R-IM Ò 


la vefcichetta , che hanno in Sarno s la quale per uno affai angulto meato rali 
fponde alla lor bocca ; e per que lo a polta loro o mandano fuori parte dell 
aria , che in dette vefciche fi contiene, o venendo col nuoto a galla, altra né 
attraggono , rendendofi con tale arte or più, or meno gravi dell’ acqua , ed & 
lor beneplacito equilibrandofegli. | HP Aci d 

Sagr. Io con un altro artifizio ingannai alcuni amici, appreffo i quali mi era. 
vantato di ridurre quella palla di cera al giufto equilibrio coll’ acqua, ed avere. 
do meffo nel fondo del vafo una parte di acqua falata, e fopra quella della 
dolce , moftrai loro Ja palla, che a mezz’ acqua fi fermava , e fpinta nel fon 
do, o fofpinta ad alto nè in quefto, nè in quel fito reftava, ma ritornava nel 
mezzo + , , | 

Salv. Non è cotefta efperienza priva di utilità : perchè trattandofi dai Medici 
in particolare delle diverfe qualità di acque, e tra l’ altre principalmente dellà 
leggerezza , o gravità più di quefta , che di quella , con una fimil palla  aggiu@ 
ftata , ficchè relti ambigua , per così dire , tra lo fcendere , e’l falire in un’ ace 
qua, per minima che fia la differenza di pefo tra due acque, fe in una tal. 
palla fcenderà , nell’ altra, che fia più grave, falirà. Ed è talmente efatta cotalé. 
efperienza , che la giunta di due (RADI di fale folamente, che fi mettano in fet. 
libbre d’ acqua , farà rifalire dal fondo alla fuperficie quella palla, che vi era 
pur allora fcefa. E più vi voglio dire in confermazione dell’ efattezza di queftà. 
efperienza, ed infieme per chiara prova della nulla refiftenza dell’ acqua all’ ef 
fer divifa, che non folamente l’ ingravirla colla miftione di qualche materia più 
grave di lei induce tanto notabil differenza , ma il rifcaldarla , o raffreddarla ut 
poco produce il medefimo effetto , e con sì fottile operazione , che l’infondet 
quattro gocciole d’ altra acqua un poco più calda, o un poco più fredda delle 
fei libbre, farà che la palla vi fcenda, o vi formonti : vi fcenderà infondendo 
vi la calda; e monterà per l’infufione della fredda. Or vedete quanto s' ingafi@ 
nino quei Filofofi, che voglion metter nell’ acqua vifcofità , o altra congiunzione. 
di parti, che la facciano refiftente alla divifione , o penetrazione. A 

agr. Vidi molto concludenti difcorfi intorno a quefto argomento in un trat: 
tato del noftro Accademico : tuttavia mi relta un gagliardo fcrupolo ; il quale È. 
non fo rimuovere ; perchè fe nulla di tenacità , e coerenza rifiede tra le parti. 
dell’ acqua, come poffono foftenerfi affai grandi pezzi, e molto rilevati in pate 
ticolare fopra le foglie dei cavoli fenza fpargerfi , e fpianarfi? 

Salv. Ancorchè vero fia , che colui, che ha dalla fua la conclufione vera + 
poffa rifolvere tutte l’ iftanze , che vengono oppofte in contrario , non però mf 
arrogherei io il poter ciò fare, nè la mia impotenza dee denigrare la candide? 
za della verità. Io primieramente vi confeffo , che non fo, come vadia il n@ 
gozio del foftenerfi quei globi d’ acqua affai rilevati , e grandi, febbene io 10° 
di certo, che da tenacità interna, che fia tra le fue parti, ciò non deriva. 
onde refta neceffario , che la cagione di cotal’ effetto rifegga fuori . Che ell& 
non fia interna , oltre all’ efperienze moftrate , ve lo poffo confermare con u® 
altra efficacifima . Se le parti di quell’ acqua , che rilevata fi foftiene, menti® 
è circondata dall’ aria, aveffero cagione interna per ciò fare , molto più fi {0° 


penfione di difcendere , che nell’ aria ambiente non hanno j ma un mezzo tall 
farebbe ogni fluido più grave dell’aria, v.g. il vino: e però infondendo intor0 
a quel SUR d’acqua del vino, fe gli potrebbealzare intorno intorno, fenza che le 
parti dell’ acqua , conglutinate dall’ interna vifcofità , fi diffolveffero ; ma 0 
non accad’ egli , anzi non prima fe gli accofterà il liquore {parfogli intorno * 
che fenza afpettar, che molto fe gli elevi intorno, fi diffolverà, e fpianerà 1 
ftandogli di fotto, fe farà vino roffo ; è dunque elterna , e forfe dell’aria am. 
‘ biente. 
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biente la cagione di tale effetto. E veramente fi offerva una gran diffenfone 


‘tra l’aria, e I acqua, la quale ‘ho io in un’ altra efperienza offervata; e que- 


fta è : S' io empio d’ acqua una palla di criftallo , che abbia un foro angulto , 
quant’ è la groffezza d’ un fil di paglia, e così piena la volto colla bocca all” 
ingiù, non però l’acqua , benchè graviffima, e pronta a fcender per aria , nè 
l’aria altrettanto difpolta a falire , come leggerifiima , per l’ acqua, fi accorda. 
no quella a fcendere ufcendo pel foro ; e queita a falire entrandovi, ma refta- 
no amendue ritrofe e contumaci. All’ incontro poi fe io prefenterò a quel foro 
un vafo con del vino roffo, che quafi infenfibilmente è, men grave dell’ acqua , 
lo vedremo fubito con tratti rofseggianti lentamente afcendere per mezzo l’ ac- 
qua , e l’ acqua con pari tardità fcender pel vino fenza punto mefcolarfi , fin 
che finalmente la palla fi empirà tutta di vino, e l’acqua calerà tutta nel fon- 
do del vafo di fotto. Or che fi dee qui dire, o che argumentarne, fuor che una 
difconvenienza tra l’acqua, e l’aria occulta a me, ma forfe..... = 

Stimpl. Mi vien quafi da ridere nel veder la grande antipatia, che ha il Sig. 
Salviati coll’ antipatia, che nè pur vuol nominarla , e pur è tanto ‘accomodata 
a fcior la difficoltà. 

«Salv. Or fia quefta in grazia del Sig. Simplicio la foluzione del noftro dub- 
bio; e lafciato il digredire torniamo al noftro propofito. Veduto come la dif- 
ferenza di velocità nei mobili di gravità diverfe fi trova effer fommamente nag- 
giore nei mezzi più c più refiltenti: ma che più nel mezzo dell’ argento vivo 
oro non folamente va in fondo più velocemente del piombo, ma effo folo vi 
difcende , e gli altri metalli, e pietre tutti vi fi muovono in fu , e vi galleg- 
giano ; dove che tra palle d’ oro , di piombo , di rame, di porfido , o di altre 
materie gravi, quafi del tutto infenfibile farà la difegualità del moto per aria, 
che ficuramente una palla d’ oro nel fine della fcefa di cento braccia non pre- 
verrà una di rame di quattro dita : veduto, dico; quefto , cafcai in opinione; 
che fe fi levaffe totalmente la refitenza del mezzo, tutte le materie difcende- 
rebbero con eguali velocità. 

Szmp. Gran detto”è quefto Sig. Salv. Io non crederò mai, che nell’ iltelfo va- 
cuo , fe pur vi fi deffe il moto, un fiocco di lana fi moveffe così veloce come 
un pezzo di piombo. È 

Salv. Pian piano Sig. Simpl. la voftra difficoltà non è tanto recondita, nè io 
così inavveduto , che fi debba credere, che non mi fia fovvenuta , e che in con- 
fequenza io non vi abbia trovato ripiego. Però per mia dichiarazione ; e voftra 
intelligenza fentite il mio difcorfo. Noi fiamo ful volere inveftigare quello , che 
accaderebbe ai mobili differentifimidi pefo in un mezzo, dove la refiftenza fua fuf- 
fe nulla, ficchè tutta la differenza di velocità, che tra effi mobili fi ritrovafle , 
riferir fi doveffe -alla fola difuguaglianza di pefo. E perchè folo uno fpazio del 
tutto voto di aria, e di ogni altro corpo, ancor che tenue , € cedente, fareb- 
be atto a fenfatamente moftrarci quello , che ricerchiamo , giacchè manchiamo 

1 cotale fpazio, andremo offervando ciò ; che accaggia nei mezzi più fottili a 
meno refiltenti in comparazione di quello, che fi vede accadere negli altri 
Manco fottili, e più refiftenti. Che fe noi troveremo in fatto, i mobili diffe- 
Tenti di gravità meno e meno differir di velocità , fecondo che i mezzi più e 
PIÙ cedenti fi troveranno ; e che finalmente , ancorchè eltremamente difeguali di 
pelo nel mezzo più di ogni altro tenue , febben non voto , piccoliffima fi fcor- 


52 3 © quafi inoffervabile la diverfità della velocità , parmi, che ben potremo con 


molto probabil conghiettura credere, che nel vacuo farebbero le velocità loro del 

tutto eguali. Per tanto confideriamo ciò, che accade nell’ aria ; dove per avere 

una figura di fuperficie ben terminata’, e di materia leggeriffima ; voglio che pi- 

gliamo una vefcica gonfiata , nella quale l’aria , che vi farà dentro; peferà nel 
i ira mezzo 
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mezzo: dell’ aria fteffa  niente:,, 0 poco.,. perchè poco. vi. fi :potrì. comprimere: 
talchè la gravità è folo quella poca della. fteffa pellicola ,. che non farebbe li 
millefima parte del. pefo di una, mole di piombo: grande , quanto la medefima ve: 
fcica. gonfiata.. Quelte Sig. Simp. lafciate dall’ altezza di quattro, o fei braccia» 
di quanto fpazio. ftimerelte ,. che il' piombo fulfe per anticipare la. vefcica nella 
fua fcefa ? fiate. ficuro:, che non l’anticiperebbe del. triplo ,. nè anco: del doppio» 
febben, già l’avelte fatto. mille. volte. più veloce. 4 
. Semp.. Potrebbe. effer;; che nel principio: del moto , cioè nelle prime quattros 
o fei braccia. accadeffe. cotelto,. che dite: ma; nel progreffo.,. ed in una lunga coll 
tinuazione credo , che il piombo. fe la lafcerebbe. in. dietro non folamente dell 
dodici. parti dello. fpazio le fei, ma. anco: le otto,.e le dieci, 
._. Salv. Ed io. ancora credo: 1’ ifteffo.,, e: non dubito, che in ditanze grandiffimé 
poteffe il -piombo aver paffato cento: miglia di fpazio , che la. vefcica ne ave È 
paffato un folo .. Ma quefto ,. Sig. Simp.. mio: ,. che voi. proponete come effetté 
contrariante alla mia propofizione:, è quello:, che maffimamente. la: conferma. 
E' (. torno: a. dire ). l'intento: mio: dichiarare, come delle diverfe velocità di mo 
bili di differente gravità non: ne- fia altrimente: caufa la diverfa gravità; ma ché 
ciò dipenda da accidenti efteriori:, ed in: particolare dalla refiltenza del mezzo 
ficchè tolta quefta tutti i mobili fi. moverebber con i medefimi gradi di velocità» 
E quefto. deduco: io: principalmente: da: quello: ,. che: ora. voi ftefflo ammettete , € 
che è veriffimo-, cioè , che. di. mobili. differentilfimi di pefo le. velocità. più € 
più differifcono, fecondo che maggiori e maggiori fono gli. fpazj, che ei. vat 
trapaffando:: effetto.,, che non feguirebbe-,. quando. ei: dipendeffe dalle differenti 
gravità. Imperocchè effendo. effe fempre le medefime ,, medefima: dovrebbe man 
tenerfi fempre la proporzione. tra gli fpazj palati, la quali proporzione noi vedia# 
mo. andar nella continuazion: del’ moto» fempre: crefcendo: ; poichè l’ un: mobile 
graviffimo nella. fcefa di. un braccio non: anticiperà il leggerifimo della decim@ 
parte. di. tale. fpazio:, ma nella caduta di. dodici. braccia: lo: preverrà. della. terz@® 


parte, in quella. di. cento: l’anticiperà di 22. 
Simp. Tutto- bene : ma: feguitando» lelvoftre: velligie ,, fe la: differenza di. pelo 
in: mobili di diverfa. gravità. non può cagionare la mutazion di. proporzione nel 
le velocità loro, attefochè le gravità non fi mutano, nè. anco il mezzo:; ché 
fempre fi fuppone mantenerfi: l’ ilteflo ,, potrà. cagionare. alterazion. alcuna nell 
proporzione ‘delle velocità. 39919, #1 na 3 
i Salvi. Vor acutamente fate inffanza contro al mio: detto, la quale è -ben ne 
ceffario: di. rifolvere.. Dico: per tanto, che ‘un corpo: grave ha: da natura intrifà. 
feco: principio di muoverfì: verfo il comun: centroxde 1 sravi:, cioè ; del noftré 
globo: terreftre, con movimento: continuamente: accelerato;;. edì accelerato: fempt@ 
egualmente; cioè, che im tempi: eguali. fi fanno: aggiunte: esuali di. nuovi: mo 
menti ;. e gradi di. velocità. E. quelto: fi: dee intender verificarfii, tuttavolta: ché. 
fi rimoveffero tutti gl’ impedimenti accidentari, ed: efterni ;. tra: # quali uno y6 
ne: ha, che noi rimuover non: poffiamo», che è l’impedimento. del mezzo: pieno#. 
mentre dal mobile cadente deve effere apetto;; e lateralmente moffo,. al qual moà. 
totrafverfale il mezzo; benchè fluidor,, cedente; e quieto, fi oppone con: refiften8. 
or minore, ed ormaggiore:, e. maggiore , fecondo: che lentamente;. e velocemente 
deve ‘aprirfi per dar il tranfitoval mobile, il quale perchè, come: ho: detto fi VA 
per: fua natura continuamente accelerando‘, vien per confesnenza: ad' incontra! 
continuamente: refiftenza maggiore. nel mezzo, € però ritardamento;, e diminuzio* 
ne nell’acquifto: di nuovi gradi di velocità, ficchè finalmente la velocità perwi@? 
ne a tal fegno, e la refiftenza' del mezzo: a tal ‘grandezza, che bilanciandofi. ffà 
loro levano il più accelerarfi , e riducono il mobile in um: moto: equabile:s 
uniforme, nel quale egli continua poi di mantenerfi fempre. E'dunque nel melt 
zo È 
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zo accrefcimento di refiltenza, non perchè fi. muti la fua effenza.;.ma perchè £ 
altera la velocità; colla quale ei dee aprirfi; e lateralmente muoverti, per cede- 
re il paffaggio al cadente, il quale va fucceffivamente accelerandofi. Ora il ve- 
dere, che la refiltenza dell’ aria al poco momento della vefcica è grandiffima : 
ed al gran pefo del piombo è piccoliffima , mi. fa tener per fermo , che chi la 
rimovefle del tutto, coll’arrecare alla vefcica grandiffimo comodo, ma ben po- 
co al piombo, le velocità loro fi paregserebbero . Pofto dunque quefto principio, 
«che nel mezzo, dove o per effer vacuo, o per altro non fulfe-refifenza veruna, 
che oftalfe alla velocità del moto, ficchè di tutti i mobili le velocità fuffer pa- 
ri; potremo, affai congruamente affegnar le proporzioni delle velocità di mobili 
fimili, e diffimili nell'itelfo, ed.in diver mezzi pieni, e però .refitenti. E ciò 
confeguiremo col por mente , quanto .la gravità del mezzo detrae alla gravità 
del mobile ;-la qual gravità è lo firumento.y col quale il mobile fi fa Arada ri- 
fpingendo le parti del mezzo alle bande , operazione, che non accade nel mez- 
zo vacuo : e.che però differenza neffuna &i ha da attendere dalla diverfa gravità. 
E perchè è manifelto il imezzo detrarre alla gravità del corpo da lui contenuto, 
quanto è il pefo di altrettanta della fua materia, fcemando con tal proporzione 
le velocità de i mobili, che nel mezzo non refiltente farebbero { come fi è fup- 
pofto ) eguali, aremo l’ intento . Come per efempio, pofto che il piombo fa 
dieci mila volte più grave dell’aria, ma P.ebano ‘mille volte folamente , delle 
velocità di quelte due materie; che affolutamente prefe, cioè .rimoffa ogni refi- 
ftenza , farebbero eguali , l’ aria al piombo detrac delli dieci mila gradi uno, 
ma all’ ebano futtrae de’ mille gradi uno, o vogliam dire de 1 dieci mila dieci. 
Quando dunque il piombo, e lebano feenderanno per aria da qualfivoglia altez- 
za , la quale rimoffo il ritardamento dell’ aria avrebbon palfata nell’ ifteffo tem- 
po, l’aria alla velocità del piombo detrarrà de i dieci mila gradi uno, ma all 
ebano detrae de i dieci mila dieci, che è quanto a dire, che divifa quella altez= 
za, dalla ‘quale fi partano tali mobili, in dieci mila parti, il piombo ‘arriverà 
in terra, reftando in dietro l’ ebano dieci, anzi pur nove delle dette dieci mila 
parti. E che altro è quefto, falvo che cadendo una palla di piombo da una torre 
alta dugento braccia trovar; che ella anticiperà una di ebano di manco di quat- 
tro dita? Pefa l’ ebano mille volte più dell’ aria , ma quella vefcica così gonfia 
pefa folamente quattro ‘volte tanto ; l’ aria dunque dalla intrinfeca, e naturale 
velocità dell’ ebano detrae de’ mille gradi uno,. ma a quella , che pur della ve- 
fcica affolutamente farebbe (tata: l’ilteMfa, l’aria ne toglie delle quattro parti una: 
allora dunque, che la palla di ebano cadendo dalla torre giugnerà in terra , la 
vefcica ne averà paffati i tre quarti folamente.. Il piombo è più grave dell’ ac- 
qua dodici volte; ma l’avorio. il doppio folamente: l'acqua dunque alle affolute 
velocità loro s che farebbero eguali, toglie al piombo la duodecima parte, ma 
all’ avorio la metà: nell’ acqua dunque quando il piombo farà fcefo undeci brac- 
cia, l’avorio ne arà fcefo fei. E difcorrendo con tal regola credo, che trovere- 
mo l’efperienze molto più a giultatamente rifponder a cotal computo , che a 
Quello di. Ariftotile. Con ui progreffo troveremo la proporzione tra le veloci- 
f° del medefimo mobile in diverfi mezzi Auidi, paragonando non le diverfe refi- 

nze de i mezzi, ma confiderando gli «ecceflì di gravità del mobile fopra le 


sta de i mezzi; v. gr. lo ftagno è mille volte più grave dell’ aria, e dieci 
> più dell’ acqua : adunque divifa la velocità affoluta dello ftagno in mille gradi, 


hp 
nell aria, che glie ne detrae la millefima parte, fi moverà con gradi novecento 
novantanove, ma nell'acqua con novecento folamente., effendo che l’ acqua gli 
detrae folo la decima parte della fua gravità , e l’aria la millefima . Pofto un 
folido poco ‘più grave dell’ acqua , qual farebbe, v.. gr. il legno di rovere; una 


palla del quale pefando, diremo; mille dramme, altrettanta acqua ne pefaffe no» 
ve- 
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vecencinquanta , ma tanta aria ne pefaffe due , è manifefto , che pofto che # 
velocità fua affoluta foffe di mille gradi, in aria refterebbe di novecennovani, 
otto, ma in acqua folamente cinquanta , attefochè l’acqua de 1 mille gradi dh 
gravità glie ne toglie novecencinquanta, e glie ne lafcia folamente cinquanta è 
tal folido dunque fi moverebbe quafi venti volte più velocemente in aria ,, CHf 
in acqua: ficcome l’ecceffo della gravità fua fopra quella dell’ acqua è la vigele. 
ma parte della fua propria . E qui voglio , che confideriamo , che non poten® 
muoverfì in giù nell’ acqua, fe non materie più gravi in ifpecie di lei; e pe 
confeguenza per molte centinaja di volte più gravi dell’ aria, nel ricercare qu? 
fia la proporzione delle velocità loro in aria, ed in acqua, poffiamo fenza not# 
bile errore far conto , che l’aria non detragga cofa di momento dalla affoluti 
gravità , ed in confeguenza dall’ affoluta velocità di tali materie ; onde fpedità 
mente trovato l eccello della gravità loro fopra la gravità dell’ acqua , diremo& 
la velocità loro per aria alla velocità loro per acqua aver la medefima propoft 
zione, che la loro totale gravità all’ ecceflo di quelta fopra la gravità dell’ a@ 
qua. Per efempio una palla di avorio pefa vent'once, altrettanta acqua pefa om 
ce diciafette ; adunque la velocità dell’ avorio in aria alla fua velocità in acquî 
è proffimamente come venti a tre. È | 
Sagr. Grandiffimo acquifto ho fatto in una materia per fe fteffa. curiofa, e neB 
la quale, ma fenza profitto; ho molte volte affaticata la mente: nè mancheredi 
be altro per poter anche praticare quefte fpeculazioni fe non il trovar modo @ 
poter venire in cognizione di quanta fia la gravità dell’ aria rifpetto all’ acquaa 
ed in confeguenza all’altre materie gravi. i 
Simp. Ma quando fi trovaffe, che l’aria in vece di gravità avelle leggerezz&à. 
che fi dovrebbe dire degli avuti difcorfì per altro molto ingegnofi ? cai 
Salv: Converrebbe dire, che fulfero ftati veramente aerei, leggeri , e vanti 
Ma vorrete voi dubitare , fe l’aria fia grave , mentre avete il “Feto chiaro @ 
Ariftotile , che l afferma, dicendo , che tutti gli elementi hanno Al , ano 
Varia fteffa? fegno di che ( foggiugne egli ) ne è, che l’otro gonfiato pefa più 
che fsonfiato.. LI 
Simp. Che l’otro, o pallone gonfiato peli più, crederei io, che procedeffe no! 
da gravità, che fia nell’ aria, ma ne i molti vapori grofli tra efla mefcolati 19 
quelle noftre regioni balle; mercè de i quali, direi io, che crefce la gravità dell 
otro . x Ei 
Salv. Non vorrei, che lo dicefte voi, e molto meno , che lo facefte dire 28° 
Ariftotile, perchè parlando egli degli elementi , e volendomi perfuadere, che # 
elemento: dell’aria è grave, facendomelo veder coll’efperienza; fe nel venire 29° 
la prova ei mi diceffe : piglia un otro, ed empilo di vapori groflì , ed offerv&f 
che il fuo pefo crefcerà ; io gli direi, che più ancora peferebbe chi 1° empiellà 
di femola; ma foggiugnerei dopo , che tali efperienze provano , che le femole® 
ed i vapori groflì fon gravi, ma quanto all'elemento del? aria, refterei nel mi 
defimo dubbio dì prima. L’ efperienza dunque di Ariftotile è buona , e la sì 
ofizion vera. Ma non direi già così di certa altra ragione prefa pure a fai 
f un tal Filofofo, del quale non mi fovviene it nome, ma fo, che l’ho lett 
il quale argomenta l’ aria effer più grave , che ‘leggera , perchè più facilmen® 
porta i gravi all'in giù, che i leggeri all’in fu. A 
| Sagr. Bene per mia fe. Adunque per quefta ragione l’aria farà molto più gi 
ve dell’ acqua , avvengachè tutti i gravi fon portati più facilmente in giù De 
aria, che per acqua, e tutti i leggeri più agevolmente in quelta, che in quellar 
anzi infinite materie falgono per acqua, che per aria calano a baffo. Ma fia! i 
gravità dell’otro Sig. Simp. o per i vapori groffi, o per l’aria pura, quelto mf. 
te ofta al propofito noftro, che cerchiamo quel che accade a’ mobili, che fi ni t] 
vo: i 
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vono in quelta noftra regione vaporofa . Però ritornando 2a quello, che più mi 

reme ; vorrei per intera ed affoluta inftruzione della prefente materia , non 
folo retare afficurato che l’aria fia ( come io tengo per fermo ) grave, ma 
vorrei, fe è poffibile, faper quanta fia la fua gravità. Però Sig. Salv. fe avete 
da foddisfarmi in quelto ancora, vi prego a farmene favore. 

Salv. Che nell’ aria rifegga gravità pofitiva, e non altrimente, come alcuni 
hanno creduto, leggerezza, la quale forfe in veruna materia non fi ritrova , af- 
fai concludente argomento ce ne porge l’efperienza del pallone gonfiato pofta da 
Ariftotile , perchè fe qualità di afloluta, e pofitiva leggerezza fufle nell'aria, 
multiplicata , e compreffa l’aria crefcerebbe la leggerezza, e in confeguenza la 
propenfione di andare in fu : ma l'efperienza moftra l’ oppofito. Quanto all’ al- 
tra domanda, che è del modo d’inveftigare la fua gravità, io l’ ho praticato in 
cotal maniera . Ho prefo un fiafco di vetro affai capace , e col collo ftrozzato , 
al quale ho applicato un ditale di cuojo legato bene ftretto nella ftrozzatura del 
fiafco, avendo in capo al detto ditale inferta, e faldamente fermata un’ animella 
da pallone, per la quale con uno fchizzatojo ho per forza fatto paffar nel fiafco 
molta quantità di aria, della quale, perchè patifce di effer affaiffimo condenfata, 
fe ne può cacciare due, e ‘tre altri fiafchi oltre a quella , che naturalmente vi 
capifce . In una efattiffima bilancia ho io poi pefato molto precifamente tal fi- 
afco coll’aria dentrovi compreffla, aggiuftando il pefo con minuta arena. Aperta 
poi l’ animella, e dato l’efito all’ aria violentemente nel vafo contenuta ; e ri- 
meffolo in bilancia, trovandolo ‘notabilmente alleggerito , fono andato detraendo 
del contrappefo tanta arena; falvandola da parte, che la bilancia refti in equili- 
brio col refiduo contrappefo 3 cioè col fiafco . E qui non è dubbio , che il pefo 
della rena falvata è quello dell’ aria , che forzatamente fu meffa nel fiafco , e 


che ultimamente n° è ufcita . Ma tale efperienza fin qui non mi afficura di al- 
tro, fe non che l’aria contenuta violentemente nel vafo pesò quanto la falvata 
arena, ma quanto rifolutamente, e determinatamente pefì l’aria rifpetto all’ ac- 
qua, o ad altra materia grave, non per ancora fo io, nè poffo fapere, fe io non 
mifuro la quantità di quell’ aria compreffa : ved a quefta inveltigazione bifogna 
trovar regola, nella quale ho trovato di potere in due maniere procedere. L'una 
delle quali è di pigliar un altro fimil fiafco pur come il primo ftrozzato , alla 
ftrozzatura del qual fia rettamente legato un ‘altro ditale, che dall’ altra fua te- 
fta abbracci l’animella dell’ altro, e intorno a quella con faldifiimo nodo fia le- 
gato. Quefto fecondo fiafco convien, che nel fondo fia forato, in modo che per 
tal foro fi poffa mettere uno ftile di ferro; col quale fi poffa, quando vorremo, 
aprir la detta animella per dar l' efito alla foverchia aria dell’ altro vafo pefata 
ch ella fia: ma dee quefto fecondo fiafco effer. pieno d’ acqua . Apparecchiato il 
tutto nella maniera. detta, ed aprendo collo fitile l’ animella , l’aria ufcendo con 
impeto, e paffando nel vafo dell’acqua, la caccerà fuora pel foro del fondo ; ed 

manifefto; la quantità dell’acqua, che in tal guifa verrà cacciata, effer eguale 
alla mole, e quantità d’aria, che dall'altro, vafo farà ufcita. Salvata dunque ta- 
fa acqua , e tornato a pefare il vafo alleggerito dell’aria comprefà ( il quale 
iPpongo , che fuffe pefato anche prima con detta aria sforzata ) e detratto al 
modo giù dichiarato l’arena fuperflua, è manifefto queta effere il giulto pefo di 
tanta aria in mole, quanta è la mole dell’ acqua fcacciata , e falvata 5 la quale 
peferemo , e vedremo quante volte il pelo fuo conterrà il pefo della ferbata a- 
rena ; € fenza errore potremo affermar tante volte effer più grave 1° acqua dell’ 
aria, la quale non farà dieci volte altrimenti, come par che ftimaffe Ariftotile, 
ma ben circa quattrocento, come tale efperienza ne moftra. |. 5 

L' altro modo è più fpedito , e puoffi fare con un vafo folo , cioè col. primo 


accomodato nel modo detto; nel quale non voglio , che mettiamo altra aria ol- 
tre 
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tre a quella, che naturalmente vi fi ritrova, ma voglio che vi cacciamo dell'a& 
qua fenza lafciare ufcir punto di aria, la quale dovendo cedere alla fopravvenef 
te acqua, è forza; che fi comprima. Spintavii dunque più acqua, che fia poffibilei 
che pure fenza molta violenza. vi fe ne. poîrà metterei tre ‘quarti della tenuti 
dal fiafco, e mettafi fulla bilancia, e diligentiffimamente fi pefi , il che fatti 
tenendo il vafo col collo in fu, fi apra V'animella dando l’ufcita all’ aria, delli 
quale ne fcapperà fuora giultamente quanta è l'acqua contenuta nel fiafco. Ufck 
ta che fia Y aria, fi torni a mettere il vafo in-bilancia, il quale per la partiti 
dell’ aria fi troverà alleggerito ; e detratto dal contrappefo il pefo fuperfluo ; @ 
effo avremo la gravità di tant’aria, quanta è l’ acqua del fiafco. 0 

Simp. Gli artifizj ritrovati da voi non: fi può dire, che non fieno fottili y{ 
molto ingegnofi: ma mentre mi pare, che in apparenza dieno intera. foddisfazi0 
ne all’ intelletto ,, mi mettono per un altro verfo in confufione. Imperocchè et 
fendo indubitabilmente vero; che gli elementi nelle proprie regioni non fono fl 
leggeri, nè gravi, non pollo intendere, come, dove quella porzione d’aria , ch 
parve pefaffe, v. gr. quattro: dramme di rena, debba poi realmente aver tal g 
vità nell’ aria, nella quale ben la ritiene.la rena, che la contrappesò ; e pel 
mi pare, che l’efperienza dovelle effer praticata non nell'elemento dell’aria, M 
in un mezzo, dove l’aria fteffa potelfe efercitare il fuo:talento del pefo, fe ell 
veramente ne poffiede. 25 «ia i i 

Salu. Acuta certo è l’oppofizione: del Signor Simp. e però è neceffario, oîcli 
ella fia infolubile , o che la foluzione fia non men fottile.. Che quell'aria ,4 
quale compreffa moftrò pefare quanto quella rena ; pofta-in, libertà nel fuo el 
mento , non fia più per pefare, ma fibben la rena , è cofa chiarifima : e_pef 
per far tale efperienza conveniva: eleggere un luogo , e un mezzo , dove l' aili 
non men che la rena poteffe gravitare ; perchè, come più volte fi è detto, 8 
mezzo detrae dal pefo d’ogni ia Cert Ment vi s'immerge, tanto quanto, é il pi 
fo d’ altrettanta parte! dell’ ifteffo mezzo, quanto è la mole immerfa ; ficchè: 
aria all’ aria leva tutta ‘la gravità. : l’ operazione dunque ‘acciò fuffe fatta efa! 
tamente, converrebbe farla nel:vacuo, dove ogni grave eferciterebbe il fuo m0 


una porzione d’ aria nel vacuo, refterete allora fincerato, e afficurato del fatto; 
Simpl. Veramente sì; ma quelto è un defiderare, o richiedere 1° impoffibile». 
Salu. E però grandiffimo converrà che fia obbligo, che. mi dovrete., qu& 
volta per amor voftro io effettui un impoffibile; ma io non voglio vendervi qué 
che i vi ho donato , perchè di già nell’ addotta efperienza pefiamo noi l° 2 
nel vacuo, e non nell'aria, o in altro mezzo pieno. Che alla. mole Sig. Simi 
che nel mezzo fluido s' immerge, venga dall’iftefo mezzo detratto delia gravità 
ciò proviene , perchè ei refifte all’ effere. aperto, difcacciato., e finalmente 0 
levato ; fegno di che ne dà la prontezza fua nel ricorrer fubito a riempirà 
fpazio , che l’ immerfa mole in lui occupava , qualunque volta. effa ne part@f 
che quando di tale immerfione ei nulla fentifle , niente opererebbe egli confà 
di quella. Ora ditemi, mentre che voi avete in aria il fiafco di già pieno dele 
medefima aria naturalmente contenutavi, qual divifione , fcacciamento , 0.3 
fomma qual mutazione riceva | aria efterna ambiente dalla feconda aria, @ 
nuovamente s° infonde con forza nel vafo . Forfe s'ingrandifce il fiafco , onde: 
ambiente debba maggiormente ritirarfi per cedergli luogo? certo no ; e però. PÎ 
fiam dire, che la feconda aria non s' immerge nell’ ambiente, non vi occupaf‘ 
ella fpazio , ma è come fe fi mettefle nel vacuo ; anzi pur vi fi mette ella MM 
almente, e fi trappone nei vacui non ben ripieni della prima aria non condel 
fata. E veramente non fo conofcere differenza neffùna tra. due coftituzioni 4 
ambiente, mentre in quelta l’ambiente niente preme l’ ambito , ed in gui 
5 ambi 
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ambito punto non ifpigne contro all’ ambiente = e tali fono la locazione di qual- 
che materia nel vacuo, e la feconda aria compreffa nel fiafco. Il pefo dunque, 
che fi trova in tal’ aria condenfata; è quello, che ella avrebbe liberamente fpar- 


fo nel vacuo. Ben’è vero chel pefo della rena, ‘che la contrappesò , come quel- | 


la che era nell’ aria libera, nel vacuo farebbe ftato un poco più del giufto; 
e però convien «dire, che l’aria pefata fia veramente alquanto men grave della 
rena , che la «contrappesò , cioè tanto quanto peferebbe altrettanta aria nel va- 
cuo . | 

Simpl. Pur ‘mi pareva, che nell’ addotte efperienze vi fuffe. qualche cofa da 
defiderare 3 ma ora mi quieto interamente . 

Salv. Le cofe da me fin qui prodotte ; ed-in particolare quelta , che Ja dif- 
ferenza di gravità, benchè Srahdiffima , non abbia parte veruna nel diverfificare 
le velocità dei mobili, ficchè per quanto da quella dipende , tutti fi movereb- 
bero con egual celerità, è tanto nuova , e nella prima apprenfione remota dal 
verifimile ; che quando non fi aveffe :modo di dilucidarla , e renderla più chia- 
ra, che ’l Sole, meglio farebbe «il tacerla., che 1 pronunciarla ; però già che 
zienza , 0 ragione, che poffa corroborarla . 

Sagr. Non queta fola , ma molte altre infieme delle voftre propofizioni fon 
così remote dalle opinioni , e dottrine comunemente ricevute , che fpargendofi 
in pubblico vi conciterebbero numero grande di contraddittori, effendo che l’in- 
nata condizione degli uomini non vede con buon occhio , che altri nel ‘loro 
efercizio fcuopra verità , o fallità non' fcoperte da loro ; e col dar titolo di in- 
novatori di dottrine , poco grato agli orecchi di molti, s' ingegnano ‘di tagliar 
quei nodi , che non poffono fciorre , e con mine fotterranee diffipar quelli edi- 
fizj; che fono ftati con gli ftrumenti confueti ‘da pazienti artefici coftrutti : ma 
con elfo noi lontani da fimili pretenfioni 1° efperienze voftre ; ‘e le ragioni ba- 
ftano a quietarci ; tuttavia quando abbiate ‘altre ‘più palpabili ‘efperienze , e ra- 
gioni più efficaci, le fentiremo molto volentieri. 

Salv. L’ efperienza fatta con due mobili quanto più fi pofla differenti di pefo 
col fargli fcendere da un’ altezza per offervare , fe la velocità loro fia eguale, 
patifce qualche difficoltà , imperocchè fe 1° altezza farà grande , il mezzo ; che 
dall’ impeto del-cadente dee ‘effere aperto , e lateralmente fpinto; di molto mag- 
gior pregiudizio farà al piccol momento del mobile -leggeriffimo , che alla vio- 
lenza del graviffimo , per lo che per lungo fpazio il leggero rimarrà indietro , 
e nell altezza piccola fi potrebbe dubitare , fe veramente non vi fuffe. differen- 
za , o pur fe ve ne fuffe, ma inoffervabile . E però fono andato penfando di 
reiterar tante volte la fcefa da piccole altezze, ed accumulare infieme tante di 
quelle minime differenze di tempo , che poteffero. intercedere tra l’ arrivo al 
termine ‘del grave, e'l’arrivo del leggero , che così congiunte faceffero un 
tempo non tolo offervabile | ma grandemente offervabile . In oltre per potermi 
prevalere di moti quanto fi pofa tardi, nei quali manco lavora la refiftenza 
del mezzo in alterar l’effetto , che dipende ‘dalla femplice gravità, fono andato 
Penfando di fare {cendere i mobili fopra un piano declive non moltò elevato fo- 
pra l'orizzontale, che fopra quefto non meno che nel perpendicolo potrà fcorger- 
fi quello, che facciano i gravi differenti di pefo, e paffando più avanti ho anco 
voluto liberarmi da qualche impedimento, che poteffe nafcer dal contatto di ef- 
fi mobili ful detto piano declive; e finalmente ho prefo due palle, una di piom- 
bo , e una di. fughero , quella ben più di cento volte più grave di quelta, c 
ciafcheduna di loro ho attaccata a due fottili fpaghetti eguali , lunghi quattro , 
o cinque braccia legati ad alto , ‘allontanata poi Funa , e l'altra palla dallo fta- 
£o perpendicolare gli ho dato l'andare nell’ iltefo momento ; cd elle fcendendo 

dom, III, G per 


me la fono lafciata fcappar di bocca ; convien che io non lafci indietro efpe-. 
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per le circonferenze di cerchi defcritti dagli {paghi eguali lor. femidiametri/}{ 
paflate oltre al: perpendicolo , fon poi per le medefime ftrade ritornate indietro; 

e reiterando ben cento volte per lor medelime le andate s e le tornate, Han 
fenfatamente mottrato , come la grave va talmente fotto il ‘tempo della legge: 

ra, che nè in ben cento vibrazioni, nè in mille anticipa. il tempo d’ un min 

mo momento ; ma camminano con pafllo egualiffimo , Scorgefi anco l’ operazi0: 

ne del mezzo, il quale arrecando qualche impedimento al moto , affai più de 
minuifce le vibrazioni del fughero , che” quelle del piombo, ima non però che 

53? le renda più, o meno frequenti ; anzi quando gli archi paffati dal fushero nol 
falfero più che di cinque , o fei gradi ,,e quei del piombo cinquanta , o feflî 1 
ta, fon eglino paflati fotto.i medefimi tempi... ; 

. Simp!, Se queito è, come dunque non farà;la velocità del piombo maggiolé 

della velocità del fughero ? facendo quello feffanta gradi di viaggio nel tempo 

che quelto ne paffa appena fei. ! 44 

Salu. Ma che direte, Sig. Simp. quando amendue fpediffero nell’iftelo te td 

po i loro viaggi, mentre il fughero allontanato dal perpendicolo trenta gradi 

avelfe a paflar l'arco di feffanta,, e il piombo slargato. dal medefimo punto & 
mezzo due foli gradi fcorreffe l'arco di quattro ?.non, farebbe allora - altrettanto 

più veloce il fughero? e pur l’ efperienza: moftra ciò avvenire ; però notate. 
Slargato il pendolo del piombo , v. g. cinquanta gradi dal perpendicolo, e di 
lafciato in libertà fcorre, e paffando oltre al perpendicolo quafi altri cinquanta $ 
deferive I’ arco di quafi cento. gradi, e, ritornando per fe fteflo indietro defcriv@ 

un altro minore arco, e continuando. le fue vibrazioni dopo gran numerò 
quelle fi riduce finalmente alla quiete, Ciafcheduna di tali vibrazioni fi fa fi 

to tempi eguali, tanto quella di novanta, gradi, quanto quella di cinquanta 4! 

di venti, di dieci, di quattro: ficchè in confeguenza la velocità del mobile vief 
fempre languendo , poichè fotto tempi eguali va spafiando fucceffivamente archi. 
fempre minori, e minori, Un fimile, anzi l’ifteflo efferto fa il fughero. pendettà 

te da un filo altrettanto lungo, falvo che in minor numero di vibrazioni fi col 

duce alla quiete , come meno atto mediante la fua leggerezza a fuperar l’ oft@ 

colo dell’ aria : con tutto ciò tutte le vibrazioni grandi , e piccole fi fanno fo? 

to tempi eguali tra di loro, ed eguali ancora a i tempi. delle vibrazioni dé 
piombo. Onde è vero , che fe mentre il piombo pata un arco di cinquanl 
gradi, il fughero ne palfa uno di dieci, il fughero allora è più tardo del piomb0i 

ma accaderà ancora all'incontro che’ fughero paffì l’arco di cinquanta , quané 
il piombo pafli quel di dieci, o di fei, e così in diverfi tempi ‘or farà più veloce 
iombo, ed ora il fughero; ma fe gli fteffi mobili pafferanno ancora fotto i mé O 
fimi tempi eguali archi eguali , ben ficuramente fi potrà dire allora effere A 
velocità loro eguali. i 4 
Simp. Mi pare; e non mì pare, che quefto difcorfò: fia concludente ; eil 
fento nella mente una tal qual confulione , che mi nafce dal muoverfi e 1° usi 
e l’ altro mobile or veloce 3 or tardo , ed or tardiffimo » che non mi lafcia 
durre in chiaro, come vero fia, che le velocità loro fian fempre eguali, 4 
Sagr. Concedami in grazia Sig. Salv. che io dica -due parole. E ditemi, SÉ 
Simp. fe voi ammettete , che dir fi poffa con afioluta verità, le velocità d@ 
fughero, e del piombo effere eguali, ogni volta che partendofi amendue nel 
iftefo momento dalla quiete, e i A per le medefime inclinazioni palla. 
fero fempre {paz} eguali in tempi eguali ? E 
Simp. In quetto non fi può dubitare, nè fe gli può contraddire. È. | 
Sagr. Accade ora nei pendoli , che ciafchedun, di loro pafli or feflanta gradi 
or Cinquanta , or trenta , or dieci, or ofto , quattro, due se quando. amendli 
paffano l’ arco di fefflanta gradi ,° lo paffano nell’ ifteffo tempo : nell’ arco di 
cio“ 
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cinquanta metton! l’ifteffo tempo l’ tino; chell’altro mobile :. così nell arco. di 
trenta ; di dieci, e degli altri ; e però fi conclude, chela velocità del piom- 
bo nell’ arco di feffanta gradi è ‘eguale «alla: velocirà' del fughero nell’ arco me: 
defimo di feffanta : e che le velocità ‘nell’ arco di cinquanta fon pur tra loro 
: \ % L È IRAS . 
eguali , e così negli altri. Ma non fi dice giù , che la velocità, che fi efer- 
cita nell'arco di feffanta, fia eguale alla velocità | che fi efercita nell’ arco di 
cinquanta , nè quefta ‘a quella dell’ arco di trenta , ma fon fempre minori le 
velocità negli archi minori: il che fi raccoglie dal veder noi fenfatamente il 
medefimo mobile metter tanto tempo nel paffar 1° arco grande dei feffanta. gra- 
di , quanto nel paffare il minor di cinquanta, 0 il minimo di dieci, ‘ed in fom- 
ma nell effer paffati tuttò fempre fotto tempi eguali. E° vero dunque , che ben 
vanno e il piombo , e il-fughero ritardando. il moto fecondo la diminuzione de- 
gli archi, ma non però alterano la concordia loro nel mantener 1’ egualità del- 
la velocità in tutti i medefimi archi da loro paffati. Ho voluto dir quefto più 
per fentire, fe ho ben capito il concetto del Sig. Salv. che per bifogno, che io 
credeffi che aveffe il Sig. Simpl. di più chiara efplicazione. di quella del Sig. 
Salv. che è , come in tutte le fue cofe, lucidifima; e tale che; fciogliendo egli 
il più delle volte: queftioni non folo in apparenza ofcure, ma repugnanti alla na< 
tura , ed al vero, con ragioni , o offervazioni, o efperienze tritiflime , e fami- 
liari ad ogni uno , ha ( come da diverfi ho intefo ) dato occafione a tale uno 
dei profeffori più ftimati di far minor conto delle fue novità, renendole come 2 
vile, per dipendere da troppò ‘baffi , e popolati fondamenti, quafi che la più am- 


mirabile, e più da ftimarfi condizione delle fcienze dimoftrative non fia lo 


fcaturire e pullulare da princip) notiflimi , intefi, € conceduti da tutti. Ma fe- 
Quitiamo pur noi di andarci. pafcendo di quetti cibi leggeri ; e pofto , che il 


Sig. Simp. fia reftato appagato nell’ intender, ed ammettere , come l’ interna 
gravità dei diverfi mobili non abbia parte alcuna nel diverfificar le velocità lo. 


ro , ficchè tutti, per quanto da quella dipende, fi moverebber coll’ ifteffe veloci 
tadi ; diteci Sig. Salv. in quello , che ‘voi riponete le fenfate, ed apparenti di- 
fegualità di moto ; e rifpondete a quell’ intanza , che oppone il Sig. Simp. e 
che io parimente ‘confermo ; dico del vederfì non folamente una palla di arti- 
glieria muoverfi più velocemente di una migliarola di piombo, che poca. farà la 
differenza di velocità rifpetto a quella , che vi oppongo io di mobili dell’ iftef- 
fa materia, dei quali alcuni dei maggiori fcenderanno in meno di una battuta 
di polfo in un mezzo: quello fpazio , che. altri minori non lo pafferannò in un 
ora, nè in quattro, nè in venti, quali fono le pietre , e la minuta rena , € 
maffime quella fottiliMfma , che intorbida l’acqua , nel qual ‘mezzo in molte ore 
non ifcende per. due braccia, che pietruzze non molto grandi pafsano in una 
battuta di pollo. i È 

Salv. Quel che operi il mezzo nel ritardar. più i mobili, fecondo che tra di 


loro fono în ifpecie men gravi, già fi è dichiarato, moftrando ciò ‘accadere dalla 


futtrazione di pefo. Ma come il medefimo ‘mezzo poffa con sì gran differenza 
fcemar la velocità ne i mobili differenti folo in grandezza, ancorchè fieno della 
medefima materia, e dell’itelfa figura, ricerca per fua dichiarazione difcorfo più 
fottile di quello , che bafta per intender , come la figura del mobile più dilata- 
ta, 0 il moto del mezzo, che fia fatto contro al mobile , ritarda la velocità di 
quello . Io del prefente problema riduco la cagione alla fcabrofità , e porofità , 
che comunemente , e per lo più neceffariamente fi ritrova nelle fuperficie de 1 
corpi folidi , le quali fcabrofità nel moto di ‘effi vanno urtando nell’ aria, o al- 
tro mezzo ambiente ; di che fegno evidente ce ne porge il fentir not ronzare 1 
corpi, ancorchè quanto più fi poffa rotondati, mentre velociffimamente fcorrono 


Per l'aria , e non folo ronzare, ma fibilare , e fifchiar fi fentono, fe qualche 534 
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più notabil cavità, 0 prominenza farà in ellì. Vedefi anco nel:girar fopra 1 PO 
no ogni folido rotondo fare un poco di vento . Ma che più? non fentiam M0 
potabil ronzio , ed'in’ tuono molto acuto farfi dalla trottola , mentre per felt 
con fomma celerità va girando ? l’ acutezza del qual fibilo fi va ingravendoi 
‘’’ fecondo che la velocità della vertigine va di grado in grado languendo : argo 
mento parimente neceflario degl’ intoppi nell’ aria delle fcabrofità benchè mini 
me delle. fuperficie loro. Quefte non fi può dubitare, che nello fcendere i M0° 
bili, foffregandofi coll’ ambiente fluido, apporteranno ritardamento alla velocità 
e. tanto. maggiore, quanto la fuperficie farà più grande; quale è quella de i folle 
di minori paragonati a i maggiori . 7 t > È 
Simpl, Fermate in grazia, perchè qui comincio 2° confondermi : imperocehe 
febbene io intendo , ed ammetto ; che la confricazione ‘del mezzo colla fuperl 
cie del mobile ritardi il-:moto e! che più lo ritardi; dove ceteris paribus: la 108° 
perficie fia maggiore; non capifco: però con qual fondamento voi chiamate m185° 
giore la fuperficie de i folidi minori : ed oltre a cid, fe», come voi affermate 
la maggior fuperficie dee arrecar. maggior ritardamento , î folidi maggiori 04 
vriano effer più tardi, il che non è: ma quefta inftanza facilmente fi toglie colt 
dire, che febbene il maggiore ha maggior fuperficie , ha anco» maggior gravitàà. 
contro la quale l’ impedimento della maggior fuperficie non ha a prevalere 28° 
impedimento della fuperficie. minore contro alla minor gravità , ficchè la velo 
cità del folido maggiore ne divenga minore. E però non vedo ragione , per # 
quale fi debba alterare l’egualità delle velocità, mentre che quanto fi diminult. 
see la gravità movente , altrettanto fi diminuifce la facoltà della fuperficie ritàf 
ante. ite 
(Salu. Rifolverò congiuntamente tutto quello, che. opponete . Per tanto ‘v0$. 
Sig. Simpl. fenza controverfia ammettete, che quando di due mobili eguali deli 
la {tela materia., e fimili di. figura ( i quali indubitabilmente fi moverebber @ 
gualmente veloci .) all’ uno di loro fi diminuiffe tanto la gravità, quanto la I° 
perficie ( ritenendo però la fimilitudine della figura: ) non. perciò fi fcemerebif 
a velocità nel rimpiccolito . MI i di 
Simpl. Veramente parmi ;, che così dovrebbe feguire ; tando però nella noli? 
dottrina, che vuol, che la maggior, o minor gravità non abbia azione nell’ a 
celerare, o ritardare il moto. o 
Salv.: E quefto. confermo io, e vi ammetto anco: il voftro detto; dal qual i 
par., che in confeguenza fi ritragga, che. quando la gravità fi diminuiffe piùf 
che la fuperficie., nel mobile in tal maniera diminuito fi introdurrebbe qualcl* 
ritardamento di moto, e maggiore » € maggiore, quanto a proporzione magg LI 
fuffe la diminuzion del pefo, che la diminuzion della fuperficie. 7 
Simp. In ciò non ho io repugnanza veruna . i 
Salo. Or fappiate , Sig. Simplicio, che non fi può ne i folidi dimimur fa 
la fuperficie, quanto il pefo, mantenendo la fimilitudine delle figure . Inape 
chè effendo manifetto, che nel diminvir un folido grave tanto fcema il fuo Pi 
fo; quanto la, mole, ogni volta che la mole: veniffe fempre diminuita più y, MP 
la fuperficie ( nel confervarfì, maffime. la fimilitudine di figura ) la gravità dla 
cora. più, che la fuperficie verrebbe diminuita. Ma la Geometria c'infegna, 
molto. maggior proporzione è tra la mole, e la mole ne i folidi fimili; che use I 
le loro. fuperficie . Il che per voltra maggior intelligenza vi efplicherò in QU 
533 che icafo particolare . Però fiouratevi. per efempio un dado, un lato del quat 
fia v. gr. lungo, due dita , ficchè una delle fue faccie farà quattro dita quadi?” 


e tutte e. fei, cioè tutta la fua fuperficie , ventiquattro dita quadre . Intend0È, 


poi il. medefimo dado effer con tre tagli fegato in otto piccoli dadi , il lato; 
, ciafcun de’ quali farà un dito, e una fua faccia un dito quadro , e tutta. la. 
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fuperficie fei dita quadre, deile quali l’ intero dado me conterieva ventiquat= 
tro. in fuperficie. Or vedete come la, fuperficie del piccol dado è Ja quar- 
ta parte della fuperficie del grande ( che tanto è fei di ventiquattro ) ma 
I’ ifeffo ‘dado folido è folamente l’ ottava ; molto più dunque cala. la mo- 
le, ed in confeguenza il pefo è che la fuperficie . E fe voi fuddividere 
te il piccol dado in altri otto, avremo per l’ intera fuperficie di un di que- 
fti un dito e mezzo quadro, che è la fedicefima parte della fuperficie. del 
primo dado; ma la fua mole è folamente la felfantaquattrefima. Vedete per tan- 
to; come in quefte fole due divifioni le moli fcemano quattro volte. più ; che 
le loro fuperficie, e fe noi andremo feguitando la fuddivifione , fino che fi ridu- 
ca il primo folido in una minuta polvere , troveremo la gravità de i minimi 
atomi diminuita centinaja , e centinaja di volte più, che le loro fuperficie . E 
quefto, che vi ho efemplificato ne 1 cubi, accade in tutti i folidi fimili., le mo 
li de i quali fono in fefquialtera, proporzione delle lor fuperficie . Vedete dun= 
que con quanta maggior. proporzione crefce l’ impedimento del contatto della {u- 
perficie del mobile col mezzo de i mobili piccoli, che ne i maggiori ; e fe not 
aggingneremo , che le fcabrofità nelle fuperficie piccoliflime delle polveri fottili. 
non.fon forfe minoti di quelle delle fuperficie de i folidi maggiori, che fieno 
con diligenza puliti, guardate quanto bifegnerà, che il mezzo fia fluido, e privo: 
onninamente di refiltenza all’ellere aperto per dover cedere il pallo a così debil 
virtù; E in tanto notate, Sig. Simpl. che io non equivocai, quando poco fa 
dii, la fuperficie de’ folidi minori effer grande in comparazione di quella de. 
ma ; I a 
Sp. TO refto interamente appagato ; e mi credano certo , che fe io avefli a. 
ricominciare i miei ftudj, vorrei feguire il configlio di Platone , e  cominciarei 
dalle Matematiche, le quali vedo, che procedono molto ferupolofamente, nè 
vogliono ammetter per ficuro faor che quello, che concludentemente dimoftrano. 
Sagr. Ho avuto gufto grande in quelto difcorfo ; ma prima che pafliamo più 
avanti, avrei caro di reftar capace di un termine, che mi giunfe nuovo, quan: 
do pure ora dicefte ; che i folidi fimili fon tra di loro in fefquialtera propor= 
zione delle lor fuperficie , perchè ho ben veduto , e intefo la propofizione. colla 
fua dimoltrazione, nella quale fi prova le fuperficie de’ folidi fimili effere in du- 
plicata proporzione de i loro lati, e l’altra , che prova i medefimi. folidi effere 
in tripla proporzione de i medefimi lati, ma la proporzione de i folidi colle lor 
fuperficie non mi fovvien nè anco di averla fentita nominare. 
Salv. V. S. medefima da per fe fi rifponde., e dichiara il dubbio. Imperoc- 
chè quello, che è triplo di una cofa , della quale un altro è doppio, non viene 
egli ad effer fefquialtero di queto doppio? certo sì. Or fe le fuperficie fono in 
doppia proporzione delle linee, delle quali 1 folidi fono in proporzione tripla , 
non polfiam noi dite i folidi effere in fefquialtera proporzion delle fuperficie? 
Sagr. Ho intefo beniffimo . E febbene alcuni altri particolari: attenenti alla: 
Materia, di cui fi tratta, mi refterebbero da domandare, tuttavia quando ce: 
ne andaffimo così di digreffione in digreffione; tardi verremmo alle quiftioni prin- 
‘palmente intefe, che appartengono alle diverfità degli accidenti delle refiftenze 
© i folidi all’effer fpezzati; e però quando così piaccia loro, potremo ritornare 
ui Primo filo, che fi propofe da principio. 
abusa St: dicei molto: bene , ma le cofe tante , e tanto varie, che fi fono! 
efaminate, ci han rubato tanto tempo, che poco ce ne avanzerà per quelto gior=: 
no da fpendere nell’ altro noftro principale argomento, che è pieno:di dimoftra- 
zioni Geometriche da effer con attenzione confiderate ; onde ftimerei , che fufle’ 
rpeglio differire il congreffo a dimane, sì per quefto, che ho detto, come anco- 
ta perchè potrei portar meco alcuni fogli , dove ‘ho per ordine notati i Teores 
mi, 


d) 


537 della quale l’ acqua l’ha potuta fpogliare in un breviflimo: viaggio , non glie L: 
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mi, e Problemi, ne i quali fi propongono , e dimoftrano le diverfe paffioni dh 
tal foggetto , che forfe alla memoria col neceffario metodo non mi fovverrebi 
bero . - en 
Sagr: Io molto bene mi accomodo a quefto configlio, e tanto-più volentieri. 
quanto che per finire la feffione odierna avrò tempo di fentir la dichiarazio® 
di alcuni dubbj, che mi reftavano nella materia , che ultimamente trattavami0# 
De i quali uno è, fe fi dee Rimare, che l’ impedimento del mezzo: poffa elet 
baftante a por termine all’ accelerazione a’ corpi di materia gravillima, grandil 
fimi di mole, e di figura sferica; e dico sferica , per pigliar quella ; che è co 
tenuta fotto la minima fuperficie , e però meno foggetta al ritardamento . Ul 
altro farà circa le vibrazioni de i pendoli , e quefto ha più capi : uno farà 
tutte, e grandi, e mediocri, e minime fi fanno veramente, € precifamente fo 
to tempi eguali : ed un altro, qual fia la proporzione de i tempi de i mobilf. 
appefi ‘a fili difeguali, de i tempi, dico, delle lor vibrazioni . 73 

Salv. I quefiti fon belli, e ficcome avviene di tutti i veri, dubito, che tra 
tandofi di qualfifia di loro fi tirerà dietro tante altre vere, e curiofe confegueti 
ze, che non fo, fe l’avanzo di quefto giorno ci bafterà per difcuterle tutte. È 

Sapri Se elle faranno del fapore della paffate , più grato mi farebbe | impit4 
garmi tanti giorni , non che tante ore , quante reftano: fino a notte, e cred0$. 
che il Sig. Simp. non fi riuccherà di tali ragionamenti. di | 

Simpl. Sicuramente no , e maffime quando fi trattano quiftioni naturali, intolf. 
no ‘alle quali non fi leggono opinioni, o difcorfi di altri Filofofi. «i 

Salv. Vengo dunque alla prima , affermando fenza veruna dubitazione , n0f 
effere sfera sì grande, né di materia sì grave, che la renitenza del mezzo, anco 
chè tenuifimo, non raffreni la fua accelerazione , e che nella continuazioni de 
moto non lo riduca all’ equabilità, di che poffiamo: ritrar molto chiaro argomeli 
to: dall’efperienza fteffla . Imperocchè fe alcun mobile cadente fuffe abile nell 
fua continuazion di moto ad acquiftar qualfivoglia grado di velocità, neffufi 
velocità, che da motore efterno gli fuffe conferita , potrebbe effer così grande 
che egli la ricufafle , e fe ne fpogliafe mercè dell’ impedimento del: mezzo. 
così una palla di artiglieria, che fulfe fcefa per aria ,, v. gr. quattro braccia, € 
aveffe per efempio acquiftato: dieci gradi di velocità , e che con quetti entra 
nell’ acqua , quando l’ impedimento dell’acqua non fuffe potente a vietare è 
alla un tale impeto , ella 1 accrefcerebbe, o almeno. la continuerebbe. fino 
ondo, il che non fi vede feguire, anzi 1’ acqua, benchè nom fuffe più che { 
che braccia profonda, l’impedifce, e debilita in modo, che leggeriffima percolf 
farà nel letto del fiume, o del lago . E dunque manifelto,, che. quella. velocità 


. . 


lafcerebbe pramEnai acquiftare anco nella profondità di mille braccia . E perc 
‘permettergli il guadagnarfela in mille , per levargliela poi in quattro braccia? 
Ma che più? non fi vede egli l’immenfo impeto: della palla cacciata dall'iftell 
artiglieria effer talmente rintuzzato dall’ interpofizione di pochifime braccia e 
acqua , che fenza veruna offefa della nave. appena fi conduce a percuoterla v BA 
aria ancora , benchè cedentiffima , pur reprime la velocità del mobile cadenti 
ancor molto grave , come poffiamo con fimili efperienze comprendere ; perci@ 
fe dalla cima di una torre molto alta tireremo una archibufata in giù, quell? i 
farà minor botta in terra , che fe fcaricheremo l’archibufo alto dal piano {0 i 
mente: quattro , 0 fei braccia , fegno evidente , che l‘impeto, ‘con che la pallf 
ufcì della canna fcaricata nella fommità della torre, andò diminuendofi pello 
fcender per aria ; adunque lo fcender da qualonque grandiffima altezza non Aol 
fterà per fargli. acquiftare quell’ impeto, del quale la‘refiltenza dell'aria la priv2? 
quando giù in qualfivoglia modo gli fia. ftato conferito, La rovina parce 
| c 
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che farà in una muraglia. un colpo di una palla cacciata da una colubrina dalla 
lontananza di venti braccia , non credo io ; che la faceffle venendo a perpendi. 
colo da qualfivoglia altezza immenfa . Stimo per tanto effer termine all’ accele- 
razione di qualfivoglia mobile naturale, che dalla quiete fi parta, e che l' impe- 
dimento del mezzo finalmente lo riduca all’ egualità , nella quale ben poi fem- 
pre fi mantenga . 2 

-. Sagri L'efperienze veramente mi pary che fieno molto a propofito; nè ci è al. 
tro, fe non che l’avverfario potrebbe farfi forte col negar, che fi debbono veri» 
ficar nelle moli grandiffime, e graviffime , e che una palla di artiglieria venen- 
do dal concavo della Luna , o anco dalla fuprema region dell’ aria farebbe per- 
colla maggiore, ‘che ufcita dal cannone. 

Salo. Kîon è dubbio ; che molte cofe fi poffono opporre , e che non tutte fi 
poffono con efperienza redarguire , tuttavia in quefta contraddizione alcuna cofa 
par, che fi poffa metrere in confiderazione 5 cioè , che molto ha del verifimile, 
che il grave cadente da un’ altezza acquifti tanto d’ impeto nell’ arrivare in terra; 
quanto fuffe baftante a tirarlo. a quell’altezza, come chiaramente ‘fi vede in un 
pendolo affai grave che slargato ‘cinquanta , o feffanta gradi dal perpendicolo 
guadagna quella velocità, e virtà , che bafta precifamente a fofpignerlo ad al- 
trettanta elevazione , trattone però quel poco , che gli vien tolto dall impedi- 
mento dell’aria . Per coftituir dunque la palla dell’ artiglieria in tanta altezza » 
che baftaffe per l’acquifto di tanto impeto , quanto è quello , che gli dà il fuo- 
co nell’ ufcir del Pezzo , dovrebbe baftare 1 tirarla in fu a perpendicolo coll’ 
ifteffa artiglieria, offervando poi fe ‘nella ricaduta ella faceffe colpo eguale a quel- 
lo della percoffa fatta da vicino mnell’'ufcire 3 che credo veramente che non fareb- 
be a gran fegno tanto gagliardo. E o che la velocità, che ha la pal- 
la vicino all’ ufcita del Pezzo, farebbe di quelle ., che l’ impedimento dell’ aria 
mon gli lafcerebbe ‘confeguire giammai, mentre con moto naturale fcendeffe par- 
tendofi dalla quiete da qualfivoglia grand’ altezza . Vengo ‘ora a gli altri quefiti 
attenenti a i pendoli ; materia .che a molti ‘parrebbe affai arida, e maffime a 
quei Filofofi ; che ftanno continuamente occupati nelle più profonde. queftioni 
delle cofe naturali, tuttavia non gli voglio difprezzare , inanimito. dall’ efempio 
d’ Ariftotile :medefimo , mel quale i0 ammiro fopra tutte le .cofe il non aver egli 
lafciato 4 fi pud dir ‘materia alcuna degna ‘in qualche modo di confiderazione 4 
che e’ non: abbia toccata : ed ora da i quefiti di V. S. penfo; che potrò dirvi 
nalche mio penfiero fopra alcuni problemi attenenti alla mufica , materia no- 
biliffima , della quale hanno fcritto tanti grand’ uomini , e l ifteflo Ariftotile , 
e' circa di. ea confidera molti problemi. curiofi , talchè fe io ancora da così 
facili, e fenfate efperienze trarrò ragioni di accidenti maravigliofi in materia 
de i fuoni, poffo fperare, che i miei ragionamenti fiano per effer graditi da 
voi. 

Sagr. Non folamente graditi , ma da me in particolare fommamente defide- 
rati, come quello che fendomi dilettato di tutti gli firumenti mufici , ed affai 
Ailofofato intorno alle confonanze, fon fempre reftato incapace, e perplefo, on- 
© avvenga; che più mi piaccia, e diletti quefta, che quella, e che alcuna non 
fe: ‘non mi diletti., ma fommamente mi offenda . Il problema pot trito delle 
ie corde tefe all’ unifono , che al fuono dell’ una 1° altra fi muova, € attual- 
HO rifuoni, mi refta ancora irrefoluto, come anco non ben chiare le forme 
5 So) confonanze, ed altre ‘particolarità» >. 
Salv. Vedremo; fe da quefti nottri pendoli fi poffa cavare qualche foddisfa- 
zione: a.tutte quelte difficoltà . E quanto al primo dubbio , che è 3 fe veramen- 
te, e puntualiimamente l’ifteffo pendolo fa tutte le fue vibrazioni maffime 


mediocri , c minime fotto tempi precifamente eguali , 10 mi rimetto a quelo ’ 
che 
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| defime corde elevati fopra l'orizzonte; e.che non fieno maggiori d’ una quar: 
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che intefi giù dal noffror Accademico , il quale dimoftra bene, che il mobile $ 
che difcendeffe per le ‘corde futtefe a quallivoglia arco., le pafferebbe neceifaria= 
mente tutte in tempi eguali tanto la futtefa fotto ‘cent’ ottanta gradi ( cioè | 
tutto il diametro ) quanto le futtefe di cento, di feffanta , di due, di mezzos. 
e di quattro minuti : intendendo che tutte vadano a terminar nell’ infimo pun. 
to toccante il piano orizzontale. Circa poi i. difcendenti per gli archi delle mes 
ta cioè, di novanta gradi, moftra parimente l’efperienza paffarfi tutti in tem | 
pi eguali, ma però più brevi dei tempi de’ paffaggi per le corde ; effetto ché 
in tanto ha del maravigliofo ; in quanto nella prima apprenfione par che dot 
vrebbe feguire il contrario. Imperocchè fendo comuni i termini del principio $ 
e del fine del moto, ed effendo la linea retta:la breviflima, che tra i medefimt | 
termini fi comprende , par ragionevole., che. il moto fatto per lei s° aveffe 2 
fpedire nel più breve tempo, il che poi non è : ma il tempo breviffimo , ed im 
confeguenza il moto. velocifimo è quello, che fi fa per l’ arco, del quale effla 
linea retta è corda. Quanto poi alla proporzione dei tempi delle vibrazioni da 
mobili pendenti da fila di differente lunghezza, fono effì. tempi in proporzio+ 
ne fuddupla delle lunghezze delle fila, 0. vogliamo dire le lunghezze effe@ 
re in duplicata proporzion dei tempi, cioè, fon come i quadrati dei tem | 
pi : ficchè volendo v. gr. che ’1 tempo d’una vibrazione d’un pendolo fia dop. 
pio del tempo d’ una vibrazione d’ un’ altro , bifogna ; che la lunghezza della 
corda di quello fia quadrupla della lunghezza della corda di quefto. Ed allora. 
nel tempo d’ una vibrazione di quello ,. un altro ne farà tre, quando: la corda. 
di quello farà nove volte più lunga dell’ altra. Dal che ne feguita, che le lun=. 
shezze delle. corde hanno fra di loro la proporzione , che hanno i quadrati de? | 
numeri delle vibrazioni , che fi fanno nel medefimo tempo. a 


Sagr. Adunque fe io ho bene intefo , potrò fpeditamente fapere la lunghezza 


d’ una corda pendente da qualfivoglia grandiffima altezza , quando bene il tere 
mine fublime dell’ attaccatura mi fuffe invifibile , e folo fi vedeffe 1’ altro eftre= | 
mo baffo. Imperocchè fe io attaccherò qui da baffo uno affai grave pefo a det- 


. . : ° x . se 
ta corda, e fard che fi vadia vibrando in qua, e in là, e che un amico va”. 


dia numerando alcune delle fue vibrazioni; € che i0 nell’ ilteffo. tempo. vadia. 

parimente contando le vibrazioni , che farà un’ altro mobile ‘appefo a un filodi 

lunghezza precifamente d’ un braccio, dai numeri delle vibrazioni di quefti pene 
6 P g p 


pio ponghiamo , che nel tempo , che l’amico mio abbia contate venti vibrazio- 
ni della corda lunga , io ne abbia contate dugenquaranta del mio filo, che è 
lungo un braccio , fatto i quadrati delli due numeri venti, e dugenquaranta.» 
che fono 400. s7600. dirò: la lunga corda contener 57600: mifure di quelle, che. 
il mio filo ne contien 400. e perchè il filo è un fol braccio , partirò 57600» 
per 400. che ne viene 144. e 144 braccia dirò effer lunga quella corda. \ 
© Salv. Nè v ingannerete d’ un palmo , e maflime fe piglierete moltitudini 


doli, fatte nell’ iltefo tempo, troverò la lunghezza della corda, come per efem@ | 
} 
VI 


grandi di vibrazioni . | i ; | 

Sag. V. S. mi dà pur frequentemente occafione d’ ammirare la riccheza , e& 
infieme la fomma liberalità della natura; mentre da cofe tanto comuni, e di 
rei anco in certo modo. vili, ne andate traendo notizie. molto curiofe , e nuo? 
ve, e bene fpeffo remote da ogni immaginazione. Io ho ben mille volte poto” 
cura alle vibrazioni in particolare delle lampade pendenti in alcune. Chiefe da 
lunghiffime corde, inavvertentemente ftate moffe da alcuno , ma il più che i0 
cavafli da tale offervazione fu l’improbabilità dell’ opinione di quelli , che vo- 
gliono , che fimili moti vengano mantenuti , e continuati dal mezzo, cioè dall’ 
atia ; perchè mi parrebbe bene, che l’aria avefle. un gran giudizio , ed infieme. 

i Da una 
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una poca faccenda a confamar le ore ; e le ore di tempo, in fofpignere con tan- 
ta regola in qua, e in IN un pefo pendente: ma che 40 fui per apprender- 
ne, che quel mobile medefimo ‘appefo a una corda di cento braccia di lun- 
ghezza , slontanato dall’ imo punto: una volta novanta gradi, ed un’ altra un 
grado folo , 0 mezzo , tanto tempo fpendelfe in paffar quelto minimo , quan- 
to ‘in paffar quel maflimo arco , certo non credo , che mai l’ avrei incontra 
to, che ancora. ancora mi par, che tenga dell’ impoffibile. Ora fto afpettan- 
do di fentire , che quefte medefime femplicifime minuzie mi alfegnino ragio- 
ni tali di quei problemi mufici, che mi poffano almeno in parte quietar la 
mente . 

Salo. Prima d’ ogni altra cofa bifogna avvertire, che ciafchedun pendolo ha 
il tempo delle fue vibrazioni talmente limitato, € prefiflo è che impoffibil cofa è 
il farlo muovere fotto altro periodo , che 1 unico fuo naturale + Prenda pur chi 
fi voglia in mano la corda, ond’ è attaccato il pefo , e tenti quanto oli piace 
d’ accrefcergli , o fcemargli la frequenza delle fue vibrazioni , farà fatica butta- 
ta in vano ; ma ben all’ incontro ad un pendolo, ancorchè grave » € pofto in 
quiete , col folo foffiarvi dentro conferiremo noi moto, e moto anche aflai gran- 
de col reiterare i foffi , ma fotto il tempo: che è proprio quel delle fue vibra- 
zioni ; che fe al primo foffio l’ avremo  rimoffo dal perpendicolo mezzo dito 4 
aggiugnendogli il fecondo dopo che fendo ritornato verfo noi comincerebbe la fe- 
conda vibrazione , gli conferiremo nuovo moto s € così fucceffivamente con al- 
tri fofi, ma dati a tempo, e noR quando il pendolo ci viene incontro ( che 
così gl’ impediremo , e non ajuteremo il moto ) € feguendo con molti impuli 

li conferiremo impeto tale , che maggior forza affai, che quella d’ un foffio. ci 

ifognerà a ceffarlo .. i 4 

Sagr. Ho da fanciullo offervato con quefti impulfi dati a tempo un uomo folo 
far fuonare una groMffMima campana , € nel volerla poi fermare attaccarfi alla 
corda quattro , o fei altri; € tutti effer levati in alto, nè poter tanti infieme ar- 
reftar quell’ impeto ; che un folo con regolati tratti gli aveva conferito . 

Salv. Efempio, che dichiara il mio intento non meno acconciamente di quel, 
che quelta mia premefla fi accomodi a render la ragione del maravigliofo proble- 
ma della corda della Cetera , 0 del Cimbalo, che muove, € fa realmente fuonare 
quella non folo; che all’ unifono gli è concorde, ma anco all’ ottava, e alla quin- 
ta. Toccata la corda comincia, € continua le fue vibrazioni per tutto il tempo, 
che fi fente durar la fua rifonanza : quefte vibrazioni fanno vibrare , e tremare l'a- 
ria, che gli è appreffo, i cui tremori, e increfpamenti fi diftendono per grande fpa- 
zio, e vanno a urtare in tutte le corde del medefimo ftrumento , ed anco di altri 
vicini: la corda, che è tefa all’ unifono colla tocca , effendo difpofta a far le fue 
vibrazioni fotto il medefimo tempo , comincia al primo impulfo a muoverfì un 
poco , € fopraggiugnendogli il fecondo , il terzo, il ventefimo , € più altri, € 
tutti negli aggiuftati , € periodici tempi, riceve finalmente il medefimo tremore, 
che la prima tocca, € fi vede chiarifimamente andar dilatando le fue vibrazioni 
siulto allo fpazio della fua motrice. Quel’ ondeggiamento , che fi va diftendendo 
per l’aria, muove e fa vibrare non folamente le corde; ma qualfivoglia altro cor- 
po difpofto a tremare , € vibrarfi fotto quel tempo della tremante corda : ficchè fe 
fi ficcheranno nelle fponde dello ftrumento diverfì pezzetti di fetole, 0 di altre 
materie fleffibili, fi vedrà nel fuonare ;l Cimbalo tremare or quelto ; Ot quel cor- 
pufcolo , fecondo che verrà toccata quella corda , le cui vibrazioni van fotto 1 me- 
defimo tempo: gli altri non fi muoveranno al fuono di quefta corda ; nè quello 
tremerà al fuono d’ altra corda. Se coll’ archetto fi toccherà gagliardamente una 
corda grolfa d’ una Viola, ap reffandogli un bicchiere di vetro fottile, e pulito, 
quando il tuono della corda fia all unifono del tuono del bicchiere , quefto tre 

Tom. ILL. H merà, 
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merà, e fenfatamente rifuonerà. Il diffonderli poi amplamente 1’ increfpamenti 
del mezzo intorno; al corpo rifuonante; apertamente fi vede nel far. fuonare Ù 
bicchiere , dentro il quale fia dell’ acqua, fregando il polpa@trello del dito fopi@. 
l'orlo ; imperocchè l’ acqua contenuta con regolatilimo ordine fi vede andate 
ondeggiando , e meglio ancora fi vedrà l’ iteffo effetto fermando il piede del bic 
chiere nel fondo di qualche vafo affai largo , nel quale fia dell’ acqua fin prello 
all’ orlo del bicchiere, che parimente facendolo .rifuonare: colla confricazione de 
dito ; fi vedranno gl'increfpamenti nell'acqua regolatiffimi, e con gran velocità 
fpargerfi in gran diltanza intorno al bicchiere, ed io più volte mi fono incoli 
trato,, nel fare al modo detto fuonare un bicchiere affai grande , € quali pié 
no d’ acqua, a veder prima le onde: nell’ acqua con eltrema egualità form@ 
te; ed accadendo talvolta, che il tuono del bicchiere falti un’ ottava più al 
to, nell’ iftefo momento ho vifto ciafcheduna delle dette onde dividerfì in dué 
ne che molto chiaramente conclude la. forma dell’ ottava effer la dl 
pla. g 
Sagr. A me ancora è intervenuto l’ifteffo più d’una volta con mio diletto, @ 
anco utile ; imperocchè ftetti lungo ‘tempo perpleffo intorno a quefte forme dele 
le confonanze, non mi parendo, che la ragione , che comunemente fe n° adducé 
dagli autori, che fin qui hanno feritto dottamente : della. mufica, fuffe conclié 
dente a baftanza. Dicono effi la Diapafon, cioè l’ ottava effer contenuta dalli 
dupla , la Diapente; che noi diciamo la quinta, dalla fefquialtera , perchè di 
ftefa fopra il Monocordo una corda, fonandola tutta, e poi fonandone la metì 
col mettere un ponticello in mezzo, fi fente l'ottava, e fe il ponticello 4 
metterà al terzo di tutta la corda, toccando l’intera, e poi li due terzi 
rende la quinta, per lo che l’ ottava dicono effer contenuta tra?l due, e l'uno. 
e la quinta tra li tre, e’l:dua. Quelta:ragione, dico ; non mi pareva’ conclu?! 
dente per poter affegnare yuridicamente la dupla; e la fefquialtera per forme n° 
turali della Diapafon, e della Diapente. El mio motivo era tale. Tre fon 
le maniere, colle quali noi poffiamo inacutire il tuono a una corda, luna è dl 
fcorciarla , l’altra il tenderla più, o vogliam dir tirarla, il terzo è l’affottioliat 
la. Ritenendo la medefima tiratezza, e groffezza della corda, fe vorremo fonti 
ottava ; bifogna fcorciarla la metà , cioè toccarla tutta , e poi mezza. Ma l@ 
ritenendo la medefima lunghezza., e groffezza vorremo farla montare all’ ottav?. 
col tirarla più , non bafta tirarla il doppio più, ma ci bifogna il quadruplo 
ficchè fe prima era tirata dal pefo d’ una libbra., converrà attaccarvene quattr?. 
per inacutirla all’ ottava. E finalmente fe {tante la medefima lunghezza ; e tf 
ratezza , vorremo una corda, che per efler più fottile renda l’ ottava ; farà me 
ceffario:, che ritenga folo la quarta parte della srollezza dell’ altra più grave | 
E quefto, che dico dell’ ottava, cioè che la fua forma prefa dalla’ tenfione 30 
dalla groffezza della corda è in duplicata proporzione di quella, che fi ha dall 
lunghezza, intendafi di tutti gli altri intervalli mufici,, imperocchè quello, ché 
ci dà la lunghezza colla proporzion fefquialtera , cioè col fuonarla: tutta , cip 
li due terzi, volendolo cavar dalla tiratezza , o dalla fottigliezza, bifogna du? 
plicar la proporzione fefquialtera pigliando la dupla fefquiquarta., ‘e fe ]a cordì 
grave era tefa da quattro libbre di pefo , attaccarne all’ acuta non fei , ma no 
ve, e quanto alla groffezza , far la corda grave più groffa dell’acuta: fecond? 
la proporzione di nove a quattro per aver la quinta . Stante quefte veriffim® 
efperienze , non mi pareva fcorger ragione alcuna , per la quale ‘aveffero i f@° 
gaci Filofofi a ftabilir la forma dell'ottava effer più la dupla, che la quadrupla? 
e della quinta più la fefquialtera , che la dupla fefquiquarta. Ma perchè il mu? 
merare le vibrazioni d’ una corda, che nel render la voce le fa frequentiffime@ | 
è del tutto impoflibile, farei reftato fempre ambiguo, fe vero fuffe, che la cord 
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dell'ottava più acuta faceffe nel medefimo tempo doppio numero. di vibrazioni 
di quelle della più grave , fe le ondè permanenti , per quanto tempo ci piace, 
nel far fuonare ) e vibrare il bicchiere, non. m' aveffero fenfatamente: moftrato, 
come nell’ itelo momento, che alcuna volta fi fente il tuono faltare all’ otta- 
va, fi vedono nafcere altre onde più minute, le quali con infinita  pulitezza 
tagliano in mezzo ciafcuna di quelle prime. 

calo. Bellifima offervazione per poter diltinguere ad nna ad una le onde nate 
dal tremore del corpo 4 che rifuona'; che fon poi quelle , che diffufe per l'aria 
vanno a far la titillazione fu” timpano del no@tro orecchio , la quale nell'anima 


ci diventa fuono . Ma dove che il vederle , ed offervarle nell’ acqua non dura, 


fe non quanto fi continua la confricazion del dito, ed anco in quefto tempo non 
fono permanenti, ma continuamente fi finno, e fi diffolvono, non farebbe bella 
cofa ; quando fe ne potelfe far con grand’ efquifitezza di quelle , che reftaffero 
lungo tempo, dico mefi, ed anni, ficchè delle comodità di poterle mifurare; cd 
agiatamente numerare ? 

Saer. Veramente io flimerci fommamente una tale invenzione . 

Salo. L’ invenzione fu del cafo, e mia fu folamente l’ offervazione , € il far 
di eMa capitale; e flima , come di riprova di nobil contemplazione ; ancorchè 
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fattura in fe ftella affai vile. Rafchiando con uno fcarpello di ferro tagliente una. 


piaftra di ottone per levarle alcune macchie, nel muovervi fopra lo fcarpello con 
velocità fentii una volta, e due, tra molte Arifciate, fifchiare, e ufcirne un fi- 
bilo molto gagliardo, e chiaro, e guardando fopra la piatra; vidi un lungo or- 


dine di virgolette fottili tra di loro ‘parallele , e per egualiffimi intervalli luna: 


dall'altra diftanti. Tornando a rafchiar di nuovo più, € più volte mi accorfi, che 
folamente nelle rafchiate, che fifchiavano, lafciava lo {carpello le intaccature-fo- 
pra la piaftra, ma quando la Rrrifciata paffava fenza fibilo, non reftava pur mi- 
nima ombra di tali virgolette. Replicando poi altre volte lo fcherzo, ftrifciando 


ora con maggiore, ed ora con minore velocità, il fibilo riufciva di tuono or più 


acuto , ed or più grave , ed offervai i fegni fatti nel fuono più acuto effer più 


fpeft, e quelli del più grave più radi, e talora ancora fecondo che la Atrifciata 
medefima era fatta vetfo il fine con maggiore velocità, che nel principio, fi fen- 
tiva il fuono andarfi inacutendo , e le virgolette fi vedeva effere andate infpef- 


fendofi, ma fempre con eltrema lindura, e con alfoluta equidiftanza fegnate 3. 


ed oltre a ciò nelle ftrifciate fibilanti fentiva tremarmi il ferro in pugno, e per 
la mano fcorrermi certo rigore. Ed in fomma fi vede, e fente fare al ferro quel- 
lo per appunto , che facciamo noi nel parlar fotto voce , e nell’ intonar poi. il 
fuono gagliardo, che mandando fuora il fiato fenza formare il fuono non fentia- 
mo nella gola, e nella bocca farfi movimento alcuno, rifpetto però, ed in com- 
parazione del .tremor grande, che fentiamo farfi nella laringe, ed in tutte le fau- 
ci nel mandar fuora la voce, e maffime in' tuono grave, € gagliardo : Ho anco 
tal volta:tra le corde del Cimbalo notatone due unifone alli due fibili fatti &tri- 
fciando al modo detto, e di più differenti di tuono, de i quali due precifamen- 
te diftavano per una quinta perfetta, e mifurando poi gl’intervalli delle virgo- 
lette dell'una, e dell'altra ftrifciata fi vedeva la diftanza, che conteneva quaran- 
tacinque fpazj dell’ una, contenere trenta dell’ altra; quale veramente è la for= 
ma , che fi attribuifce alla Diapente . Ma qui prima che paffare più avanti, 
voglio avvertirvi ; che delle tre maniere d’ inacutire il fuono, quella; che voi 
riferite alla fottigliezza della corda; con più verità dee ‘attribuirfi al-pefo . Im- 
perocchè.1’ alterazione prefa dalla groffezza rifponde , quando le corde fieno del- 
lar'medefima materia y e così una minugia per far 1’ ottava dee efler più grolfa 
quattro volte dell'altra pur di minugia; ed una di ottone più groffa quattro voi 


te di un’ altra di ottone. Ma fe io vorrò far l'ottava con da di ottone siae 
2 i 
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. tro all’ ifteffo tempo fieno commenfurabili di numero , acciocchè la. cartilagin@ 


di tutte fi accordano: a battere infieme; cioè due folitarie s' interpongono tra ® 
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di minugia, non fi ha da ingroffar quattro volte, ma fibben farla quattro volte 
più grave , ficchè quanto alla groffezza queta di metallo non farà altrimente 
quattro volte più groffa , ma ben quadrupla in gravità, che talvolta farà più 
fottile, che la fua rifpondente all’ ottava più acuta, che fia di minugia. One 
accade, che incordandofi un Cimbalo di corde di oro, ed un altro di ottone € 
faranno della medefima lunghezza , groffezza , e tenfione , per effer l'oro qual 
i} doppio più grave, riufcirà l'accordatura circa una quinta più grave. E gqU 
notifi , come alla velocità del moto più refifte la gravità del mobile , che 4 
groffezza, contro a quello, che a prima fronte altri giudicherebbe ; che ben p@ 
re , che ragionevolmente più dovelle effer ritardata la velocità dalla refi{tenta 
del mezzo all’ effer aperto in un mobile groffo , e leggero , che in uno grave: 
e fottile; tuttavia in quefto cafo accade tutto l’ oppofito. Ma feguitando il pit 
mo propofito; dico, che non è la ragion proffima, ed immediata delle forme dé 
gl’intervalli mufici la lunghezza delle corde, non la tenfione , non la grofle: 
za, ma fibben la proporzione de i numeri delle vibrazioni, e percolfe dell’ond 
dell’aria, che vanno a ferire il timpano del noftro orecchio, il quale efflo anco: 
ra fotto le medefime mifure di tempi vien fatto tremare . Fermato quelto puts 
to potremo per avventura affegnare affai congrua ragione, onde avvenga che Ul 
effi fuoni differenti di tuono alcune coppie fieno con gran diletto ricevute d® 
noftro fenforio, altre con minore, ed altre ci ferifcano con grandiffima molefti@ 
che è il cercar la ragione delle confonanze più, o men perfette , e delle dil: 
fonanze . La moleftia di quelte nafcerà , credo io , dalle difcordi pulfazioni di 
due diverfi tuoni, che fproporzionatamente colpeggiano fopra il noftro timpano 
e crudifime faranno le diflonanze , quando i tempi delle vibrazioni fuffero 1 
numerabili, per una delle quali farà quella, quando di due corde unifone fe 6 
fuoni una con tal parte dell’ altra , quale è il lato del quadrato del fuo diam@: 
tro: diffonanza fimile al tritono, o femidiapente. Confonanti, e con diletto tf 
cevute faranno quelle coppie di fuoni , che verranno a percuotere con qualché 
ordine fopra il timpano; il quale ordine ricerca prima, .che le percofle fatte del 


del timpano non abbia a ftare in un perpetuo tormento: d’ infletterfi in due dif 
verfe maniere per acconfentire , e ubbidire alle fempre difcotdi battiture . Safà 
dunque la prima, e più grata confonanza l'ottava, effendo che per ogni percoH 
fa , che dia la corda grave fu il timpano, P acuta ne dà due ; talchè amendié 
vanno a ferire unitamente in una sì, e nell’ altra no delle vibrazioni della of 
da acuta ; ficchè di tutto il numero delle percoffe la metà fi accordano a bal 
tere unitamente, ma i colpi delle corde unifone giungon fempre tutti infieme + 
e però fon come di una corda fola, nè fanno confonanza. La quinta diletta af 
cora, attefochè per ogni due pulfazioni della corda grave l’acuta ne dà tre, dat 
che ne fesuita, che numerando le vibrazioni della corda ‘acuta, la terza pari@ 


gni coppia delle concordi ; e nella Diateffaron fe n° interpongoni.tre:. Nella f@ 
conda, cioè nel tuono fefquiottavo per ogni nove pulfazioni una fola arriva com 
cordemente a percuotere coll’altra della corda più grave, tutte | altre fono di 
cordi, c com moleftia ricevute fu il timpano, e giudicate diffonanti dall’ udito? 

Simp. Vorrei con maggior chiarezza fpiegato quelto difcorfo. , 0 

Salv. Sia quefta linea AB lo fpazio , e la dilatazione di una vibrazione del 
la corda grave: e la linea C D quella della corda acuta, la quale coll’ altl@ 
renda: l’ ottava, e dividafi la.A: B in mezzo in È. E' manifefto, che comu? 
ciando a muoverfi le corde ne i.termini A., C, quando. la vibrazione acut® 
farà pervenuta al termine D, l’altra fi farà diftefa folamente fino al mezzo B*. 
il quale non fendo termine del moto; non percuote » ma bensì fa colpo io Dee 
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Ritornando poi la vibrazione dal D in C, l'altra paffa da E in B, onde le due 
percolfe di B, e di C battono unitamente fu il, rimpa- 

mo: e tornando a reiterarfi le fimili feguenti vibrazioni; A E B 
fi concluderà alternatamente in una sì ;'e nell'altra no TTT T_-* 
delle vibrazioni C Dvaccadere 1’ unione delle | percoffe: 1 

con quelle di AB: ma le pulfazioni de i termini han- C D 

no fempre per compagne una delle C, D, e fempre la B 
medefima; il che è manifefto, perchè pofto , che A, C fe i Ha è O | 
battano infieme, nel paffar A in B, C va in D, e tor- 

na in C, ficchè i colpi A, C fi fanno infieme. Ma fie- pi 

no ora le due vibrazioni A_B, C D quelle, che produ C D 
cono: la Diapente ; i tempi delle quali fono in propor- : A 
zion: fefquialtera ., e dividafi la A B della corda grave in tre parti eguali in 
E, O. E intendafi le vibrazioni cominciare nel ilteffo momento da i termini 
A, C; è manifefto, che nella percoffa, che fi farà nel termine D, la vibrazione 
di A B farà giunta folamente in O , il timpano dunque riceve la percoffa D 
fola: nel ritorno poi da D in C; l’altra vibrazione paffa da O in B, e ritorna 
in O, facendo la pulfazione in B, che pure è fola; e dicontrattempo ( accidente 
da confiderarfi ) perchè avendo noi pofto le prime pulfazioni fatte nell’ iteflo 
momento ne i termini A, C, la feconda, che fu fola del termine D fi fece do- 
po, quanto importa il tempo del tranfito C D, cioè A O, mala feguente, che 
fi fa in B difta dall'altra folo, quanto è il tempo di O B, che è la metà; con- 
tinuando poi il ritorno da O in A, mentre da C fi va in D, fi viene a far le 
due pulfazioni unitamente in A, e D. Seguono poi altri periodi fimili a que- 
fti, cioè coll’ interpofizione di due pulfazioni della corda acuta fcompagnate , © 
folitarie, e una della corda grave pur folitaria , e interpofta tra le due folita- 
rie dell’ acuta. Sicchè fe noi figureremo il tempo divifo in momenti , cioè in 
minime particole eguali ; pofto che ne i due primi, dalle concordi pulfazioni 
fatte in A, C fi pafnin O, D; c in D fi batta: che nel terzo, e quarto mo- 
mento ritorni da D in C battendo in C, e che da O fi pati per B; e fi torni 
in O battendofi in B; e che finalmente nel quinto, e felto momento da O; e 
C, fi pali in A, e D battendo in amendue, avremo fopra il timpano le pulfa- 
zioni diftribuite con tale ‘ordine, che pofte le pulfazioni delle due corde nel me- 
defimo inftante, due momenti dopo riceverà una percoffa folitaria è nel terzo 
momento un'altra pur folitaria, nel quarto un’altra fola, e due momenti dopo , 


è ® 


È . vi . . . x È) 
cioè nel fefto due congiunte infieme: e qui finifce il periodo, e per dir così, ] 


anomalia, il qual periodo fi va poi più volte replicando . 


Sagr. Io non poffo più tacere, è forza, che io efclami il gufto, che fento nel 
vedermi tanto adequatamente rendute ragioni di effetti, che tanto tempo ni! 

anno tenuto in tenebre, e ‘cecità. Ora intendo, perchè 1° unifono non differi- 
fce punto da una voce fola: intendo perchè l'ottava è la principal confonanza , 
ma tanto fimile all’unifono, che come unifono fi perde , e fi accompagna colle 
altre: fimile è all’ unifono; perchè dove le pulfazioni delle corde unifone van- 
no a ferire tutte infieme fempre, quefte della corda grave dell’ ottava vanno 
tutte accompagnate da quelle dell’ acuta , e di quefte una s’ interpone folitaria, 
ed in diftanze eguali, ed in certo modo fenza fare fcherzo alcuno , onde tale 
confonanza ne diviene fdolcinata troppo ; e fenza brio. Ma la quinta con quer 
fuoi contrattempi, e coll’interpor tra le coppie delle due pulfazioni congiunte s 
due folitarie della corda acuta, ed una pur folitaria della grave, € quefte tre con 
tanto intervallo di tempo, quantovè la metà di quello, che è tra ciafcuna pop 
pia, e le folitarie dell’ acuta , fa una titillazione, ed un folletico tale 10- 


pra la cartilagine del timpano ; che temperando la dolcezza con uno Lao 
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zo di acrimonia par che infieme foavemente baci , e morda . 

Salv. E' forza, poichè vedo , che V. S. gufta tanto di quefte novellizie , ch 
io gli mofti il modo, col quale l’occhio ancora, non pur l’udito poffa ricreatli 
nel vedere i medefimi fcherzi, che fente l’ udito. Sofpendete palle di piombo 
o altri fimili gravi da tre fili di lunghezze diverfe., ma tali, che nel tempo, 
che il più lungo fa due- vibrazioni il più corto ne faccia quattro, e il mezzano 
tre, il che accaderà quando il più lungo contenga fedici palmi, o altre mifure, 
delle quali il mezzano ne contenga nove, ed il minore quattro; e rimoffi tutti 
infieme dal perpendicolo, e poi lafciatigli andare fi vedrà un intrecciamento va: 
go di effi fili con incontri vari, ma tali, che ad ogni' quarta vibrazione de 
più lungo tutti tre arriveranno al medelimo termine unitamente , e da quello 
poi fi partiranno reiterando di nuovo l’ilteffo periodo : la qual miftione di vt 
brazioni è quella, che fatta dalle corde rende all’ udito )’ ottava colla quinta i 
mezzo. È fe con fimile difpofizione fi andranno temperando le lunghezze di al 
tri fili ; ficchè le vibrazioni loro rifpondano a quelle di altri intervalli mufict.4 
ma confonanti, fi vedranno altri, ed altri intrecciamenti, e fempre tali, che ill 
determinati tempi, e dopo determinati numeri di vibrazioni tutti i fili ( fiené 
tre, o fieno quattro ) fi accordano a giugner nell’iltefo momento al termine di 
loro vibrazioni, e di lì a cominciare un altro fimil periodo. Ma quando le vibra 
zioni di due, o. più fili fieno, 0 incommenfaurabili , ficchè mai non ritornino 
terminar concordemente determinati numeri di vibrazioni , o fe pur non effen 
do incommenfurabili , vi ritornano dopo lungo tempo , e dopo gran numero di 
vibrazioni, allora la vilta fi confonde nell'ordine difordinato di fregolata intrec: 
ciatura, e 1” udito con noja riceve gli appullì intemperati de” tremori dell’ arias 
che fenza ordine, o regola vanno a ferire ful timpano . 

Ma dove, Signori miei, ci fiamo lafciati trafportare per tante ore da i va 
Problemi, ed inopinati difcorfi ? Siamo giunti a fera, e della propolta materi@ 
abbiamo: trattato pochifimo, o niente, anzi ce ne fiamo in modo ifviati , ché 
appena mi fovviene della prima introduzione; e di quel poco ingreffo, che far 
cemmo come ipotefî, e principio delle future dimoftrazioni. È 

Sagr. Sarà dunque bene, che ponghiamo: per oggi fine a i notti ragionameft 
ti, dando comodo alla mente di andarfi nel ripofo della notte tranquillando, pef 
tornar poi domani ( quando piaccia a V. S. di favorirci ) a i difcorfi defiderati y 
€ principalmente intefî. } 7 

Salu. Non mancherò d’ effer qua all’ itelfa ora di oggi a fervirle, e goderle« 





















Finifce la prima Giornate. 
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Sacr. TEE=e= 

" pc V. S. e nel medefimo tempo ci andavamo riducendo a 
memoria l’ultima confiderazione , che quafi come princi- 
pio, e fuppofizione delle conclufioni, che V.S. intendeva 
di dimoftrarci, fu circa quella refiftenza , ché hanno tut- 
If ti i corpi folidi all'effer rotti, dipendente da quel glutine, 
| che tiene le parti ‘attaccate e «congiunte, ficchè non fen- 
za una potente attrazione cedono, ‘€ fi feparano. Si an- 
È dò pei cercando , qual ‘potelle effer la icaufa di tal coe- 
renza ; che in alcuni folidi è gagliardiffima , proponendofi principalmente quella 
del vacuo , che fu poi cagione di ‘tante digreffioni ; che ci tennero tutta la gior- 
nata occupati , e lontani dalla materia primieramente ;intefa , che era la con- 
templazione delle refiltenze de i folidi all’effere fpezzati. i 

Salv. Ben mi fovviene del tutto , e ‘ritornando iful. filo incominciato : Pofta 
qualunque ella fia la refiftenza de i corpi folidi all’ effere fpezzati per una vio- 
lenta attrazione ybafta che indubitabilmente ella «in loro fi trova, la quale, ben- 
chè grandiffima contro. alla forza di ‘chi per diritto gli tira, minore per lo più 
fi offerva nel violentargli per itraverfo, € così vediamo ‘una ‘verga, per efempio ; 
d’acciajo., 0 di vetro , reggere per lo lungo .il pefo edi mille Hibbre, ‘che fitta 
a fquadra in un muro fi fpezzerà coll’ attaccargliene cinquanta folamente. E di 
quefta feconda refiftenza dobbiamo noi ‘parlare, ricercando ‘fecondo quali propor- 
zioni ‘ella fi ritrovi ‘ne + ‘prifmi., e cilindri fimili., o ‘difimili ‘in ‘figura, lun- 
ghezza, e groffezza, eMfendo però dell’ iitefla materia. Nella quale fpecolazione 
10 piglio come principio inoto quello , «che nelle meccaniche fi dimoftra tra le 
paffioni del Vette , che ‘noi ‘chiamiamo Leva, «cioè, ‘che inell’ ufo della Leva la 
forza alla refitenza ha la :proporzion ‘contraria «di quella , che ‘hanno de diftan- 
ze tra °l foltegno, e le medefime forza; e refiitenza . 

Sarri Quefto fu «dimoftrato .da Ariftotile nelle fue meccaniche prima che da 
ogni altro. 





Tavamo il Sig. Simplicio, ed io afpettando la venuta di 346 


Salv. Voglio; che gli concediamo, il primato inel tempo, ma ‘nella fermezza . 


della dimoftrazione parmi, che fe gli debba per grand’ intervallo anteporre Ar- 
chimede ; da una fola ‘propofizione del quale, dimoftrata da effo negli Equipon- 
deranti , dipendono le ragioni non folamente della Leva, ma della maggior par- 
te degli altri lrumenti meccanici . 

 Sagr. Ma giacchè quelto principio è il fondamento di quello ; che voi avete 
intenzione di volerci dimoftrare , non farebbe fe non molto a ‘propofito 1’ arre- 
carci \anco la prova di ital fuppofizione , quando non fia materia molto ‘proliffa; 
dandoci ‘una intera ., ‘e ‘compita ‘inftruzione 

-Salv. Come quefto fi abbia a fare , farà pur meglio, che io per altro ingreflo 
alquanto .diverfo da quello d’ Archimede. v° introduca nel campo di tutte Je fu- 
ture fpecolazioni , e «che inon fupponendo. altro , fe non che pefi eguali pofti in 
bilancia .di braccia eguali., facciano 1’ equilibrio , ( ‘principio fuppofto parimente 
dal medefimo Archimede ) io venga poi a dimoftrarvi , come non folamente 
altrettanto fia vero , che pefi difeguali facciano l'equilibrio in ftadera di brac- 
cia difeguali fecondo la proporzione di effi pefi permutatamente fofpefi , ma che 
lifeffa cofa fa colui, «che colloca pefi eguali in diftanze ‘eguali, che quello 


che colloca pefi difeguali in diftanze., che abbiano permutatamente la medefi- 


ma proporzione , che i pefi. Or per chiara «dimoftrazione di quanto dico ; fegno 


un priftma ;-0 cilindro folido AB, fofpefo dall'eftremità alla linea HI, e fo- 
enu- 
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ftenuto da due fili H A, I B. E' manifeto, che fe io fofpenderò il tutto dal filo 
C pofto nel mezzo della bilancia HI, il prilma A B refterà equilibrato , effendo 
la metà del fuo pefo 
da una banda, e l’al- 
tra dall’ altra del 
punto della. fofpen- 
fione C. pel princi- 
pio da noi fuppofto. 
Intendafi ora il prif- 
ma efler divifo in 
parti difeguali dal 
piano per la linea 
Dee fianla parte 
D A maggiore , e 
la D B minare, ed 
acciocchè fatta tal divifione le parti del prifma reffino nel medefimo fito, e co 
ftituzione rifpetto alla linea H I foccorriamo con un filo ED, il quale ferma 
to nel punto E foftenga le parti del prifma AD; D B; nonè da dubitarfis 
che non fi effendo fatta veruna local mutazione nel prifma rifpetto alla bilan 
cia H I, ella refterà nel medefimo flato dell’ equilibrio. Ma nella medefimà 
coftituzione refterà ancora , fe la parte del prifma, che ora è fofpefa dalle due 
eftremità colli fli A H, DE, fi appenda ad un fol filo GL pofto nel mez4 
zo, e parimente l’ altra parte D B non muterà ftato fofpefa dal mezzo , e fot. 
ftenuta dal filo F M. Sciolti dunque i fili H A, ED, IB,e lafciati folo li 
due GL, FM, refterà 1° ifteflo equilibrio, fatta pur fempre la fofpenfione 
dal punto C. Or qui voltiamoci a confiderare , come noi abbiamo due gravi £ 
BED BI peace dai termini G, F di una libra G F, nella quale fi fa l'é 
quilibrio dal punto C, in modo che la diftanza della fofpenfione del grave AD 
dal punto C è la linea C G, e l’altra parte C Fè la diltanza, dalla qual 
pende l’ altro grave D B. Refta dunque folo da dimoftrarfi , tali diffanze avef. 
la medefima proporzione tra di loro, che hanno gli ftef pefi,, ma permutata: 
mente prefi , cioè che la diftanza G C alla C F fia come il prifma DB al 
prifma D A, il che proveremo così. Effendo la linea G E la metà della E Hi 
e la E F metà della ET, farà tutta la G F metà di tutta la HT, e pel 
eguale alla CI, e trattane la parte comune C F, farà la rimanente G C egua' 
le alta rimanente F I, cioè alla FE, e prefa comunemente la C E farann9 
le due G E, C F eguali, e però come G E ad EF, così F.C a CG , ma 
come G E ad EF, così la doppia alla doppia, cioè H E ad EI , cioè db 
prifma A D al prifma DB. A unque per l’ egual proporzione, e converten? 
do., come la diftanza G C alla ditanza C F, così il pefo. B D al pefo DAS. 
che è quello » che io voleva provarvi . Intefo fin qui non credo, che voi por 
rete difficoltà in ammettere, che i due prifmi A D, D B facciano l’ equilibrio! 
dal punto € , perchè la metà di tutto il folido A _B è alla deftra della fofpett® 
fione C, e l'altra metà dalla finira, e che così fi vengono a rapprefentaf 
due pefi eguali difpofti , e difltefi in due ditanze eguali. Che poi li due prifmf 
A D, D B ridotti in due dadi, o in due palle, o in due qual’ altre fi fian9® 
figure ; ( purchè fi confervino le fofpenfioni medefime G sF ) feguitino di fat 
l’ equilibrio dal punto C , non credo, che fia alcuno, che ne poffa dubitare 3. 
perchè troppo manifefta cofa è , che le figure non mutano pefo , dove fi ritel@) 
ga la medefima quantità di materia. Dal che poMfiamo raccor la general cont 
clufione ,. che due pefi qualunque fi fiano fanno |’ equilibrio da diftanze permi? 
tatamente rifpondenti alle lor gravità. Stabilito dunque tal principio ava 
che 
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che paffiamo più oltre , debbono mettere in confiderazione , come quefte forze, 
refiftenze, momenti , figure ., fi poffon confiderare in aftratto , e feparate dalla 
materia, ed anco in concreto, e congiunte colla materia ; ed in quefto mode 
quelli accidenti , che converranno alle figure confiderate come immateriali , ri- 
:ceveranno alcune modificazioni , mentre li aggiugneremo la materia , ed in 
«confeguenza la gravità. Come per efempio , fe noi intenderemo una leva , qual 
farebbe quefta B A, la quale pofando fu ?l foltegno C fia applicata per follevare 
il grave fallo D, è 
manifefto pel dimoftra- 
to principio , che la 
forza polta nell’ eftre- 
mità B bafterà per ade- == 
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€. alla difanza CB, 


e queflto è vero non mettendo in confiderazione altri momenti, ché quelli della 


femplice forza in B, e della refiftenza in D, quafi:che l’iftefla Leva fuffe imma- 
teriale , e fenza gravità. Ma fe noi metteremo in conto la gravità ancora dello 
ftrumento Melo della Leva, la quale farà talor di legno ,-e talvolta anco di fer- 
ro , è manifefto, che alla forza in B aggiunto il pefo della Leva altererà la pro- 
porzione, la quale converrà pronunziare fotto altri termini. E però prima che 
paffar più oltre è neceffario , che noi «convenghiamo in por diftinzione tra. quefte 
due maniere di confiderare ; chiamando un prendere affolutamente quello, :quan- 
do intenderemo lo ftrumento prefo in aftratto, cioè feparato dalla gravità della 
propria materia : ma congiugnendo colle figure femplici ed affolute la. matetia 
colla gravità ancora, nomineremo le figure congiunte colla. materia momento; 
o forza. compofta. i i 

Sagr. E' forza , ch’ io rompa il propofito , che aveva di non dar occafione di 
digredire, ma non potrei con attenzione applicarmi al..rimanente , fe non mi 


fuffe rimoffo certo ferupolo , che mi. nafce ; ed è quefto., che mi pare ; che.W.° 


S. faccia .comparazione della. forza ‘pofta in B colla total gravità. del. fafflo D, 
della qual gravità mi pare, che una parte, e forfe forfe la maggiore fi appoggi 
fopra il piano dell’Orizzonte; ficchè ..... 

Salv. Ho intefo beniffimo. V. S. non foggiunga altro; ma folamente avverta, 
«che io. non ho nominata la gravità totale del faffo, ma ho parlato del momen- 
to , che egli tiene, ed efercita fopra il'punto A eftremo termine della Leva B 
A, il quale è fempre minore dell’ intero  pefo del faffo ; ed è variabile fecondo 
la figura della pietra, e fecondo che ella vien più, o meno follevata. ... 

Sagr. Refto appagato, ma mi nafce un altro defiderio , che è, che per intera 
cognizione mi-fuffe dimoftrato il modo, fe vi. è, di potere inveftigare qual par- 
te fia del pefo totale quella , che vien foftenuta dal foggetto piano > € quale 
quella, che grava ful Vette nell'eftremità A... 1] bi- fa 

Salv. Perchè poffo con poche parole dargli foddisfazione ; non voglio lafciar di 
fervirla; petò facendone un poco di figura, intenda V. S. il pefo, il cui centro 
di gravità fia A appoggiato fopra l’ Orizzonte col termine ;B, € pell’ altro fia 
foftenuto col Vette CG, fopra ?l foftegno N da una potenza pofta in G, e dal 
centro A, e. dal-termine C cafchino perpendicolari all’ Orizzonte A O, CF. 
Dico il momento di tutto il pefo al momento della potenza. 10 G aver la ERA 
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porzion compofta della diltanza G N alla ditanza NC, e della F B alla BO 
Facciafi come la-linea F B alla B O, così la N C alla X, ed effendo tutto” 
pefo A foftenuto dalle due potenze pofte in B, e C, la potenza B alla C è 0 
me la diftanza F_O alla O B, e componendo le due potenze B, C infiem@, 
cioè, il total momento di tutto il pefo A alla potenza in C è come la linea® 
B alla B O, cioè come la N C alla X; ma il momento della potenza in È 
al momento della potenza in G è , come la diftanza G N alla N G; adungl@ 
per la perturbata i total pelo A al momento della potenza in G, è come VA 
G N alla X; ma la propotzione di G N alla X è compofta della prop! 
zione G N ad N C; e di quella di N C ad X, cioè di F B a B 08 
adunque il pelo A alla potenza che lo foftiene in G, ha la proporzione colà 
pofta delle GN ad NC, è di quella di F Ba BO, ch'è quello , che® 
doveva dimoftrare . Or ritornando al noftro primo popofito, intefe tutte ) 
cofe fin qui dichiarate ,, non farà difficile l’‘intender la ragione ., onde 4% 
venga, che un prifma , o cilindro folido di vetro ; acciajo., legno, 0 alt 
materia frangibile, che fofpefo per lo lungo fofterrà gravillimo pelo; che gli 
attaccato, ma in traverfo ( come poco fa dicevamo ) da minor pefo affai pol@ 
tal volta effere fpezzaro , fecondo che la fua lunghezza eccederì la fua groffe@ : 
za. Imperocchè fisuriamoci il prifma folido' A BC D fitto in un muro dall 
parte A_B, e nell’ altra etremità s' intenda la forza del pefo E, ( :ntendenl 
fempre il muro efler eretto all’ Orizzonte, ed il prifma, o cilindro fitto nel MW 
ro ad angoli retti ) è manifelto, che dovendofi fpezzare fi romperà nel luogo Bi 
dove il taglio del muro ferve per foftegno , e la BC per la parte della Let 
dove fi pone la forza; e la groffezza del folido B A è l’altra parte della Lev@t: 
nella quale è polta la refiltenza , i a 
che confifte 3o0c ftaccamento, che XrIT 
s'ha da fare della parte del folido B PIdZali 
D, che è fuor del muro, da quel- DA DI ; 
la che è dentro : E per le cofe 
dichiarate il momento della forza . 
pofta in o) su PSICO er Poni Bue 
tenza, che fta nella groffezza de ES _ 
rifma, cioè nell’attaccamento del- {i ili —== 
a bafe B A colla fua contigua, / ni LNTTNTATIT 
ha la medefima proporzione , che Il IMAA 
la lunghezza CB alla metà della. {) [MONTA 


BA. e però l’affoluta refiftenza AURA MES 
all’ ‘effer bero ,; che è nel prifma o > 





B D ( la quale affoluta refiltenza 
è quella.; che fi fa col tirarlo per 
diritto’, perchè allora tanto è il 
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/ 
toto del movente, quanto quello del mollo ) alla refiftenza refpettiva., che ha 
all’ effer rotto con l'ajuto della Leva BC, ha la medefima proporzione, che la 
lunghezza B C alla metà di A B nel prifma., che nel cilindro è il femidiame- 
tro della fua bafe. E quefta fia la noftra prima propofizione . E notate che que- 
fto; che dico fi debbe intendere timoffa la confiderazione del pefo proprio del 
“lido B D, il qual folido ho prefo; come nulla pefante.. Ma quando vorremo 
mettere in conto la fua gravità congiugnendola col. pefo E, dobbiamo al pefo 
E aggiugnere la metà del pefo del folido B C, ficchè effendo v. 5: il pefo di 
B D due libbre, e "1 pefo di E libbre dieci, fi dee pigliare il pefo E come fe 
fuffe undici. | | 

Simpl. È perchè non come fe fulfe dodici? 

Salv. Il pefo E; Sig. Simp. mio, pendente dal termine C, preme in rifpetto 
alla Leva B C, con tutto il fuo momento di libbre dieci, dove fe fuffe appelo 
il folo B D, graviterebbe con tutto il momento di due libbre, ma come vede- 
te, tal folido è ditribuito per tutta la lunghezza B C uniformemente ; onde le 
parti fue vicine all’ eftremità B gravitano manco delle più remote; ficchè in fom- 
ma riftorando. quelle con quefte., il pefo di tutto il prifma fi riduce a lavorare 
fotto il centro della fua gravità, che rifponde. al mezzo della Leva B C; ma 
un pefo pendente dalla eftremità C ha momento doppio di quello, che avrebbe 
pendendo dal mezzo ; e però la metà del pefo del prifma fi dee aggiugnere al 
pei mentre ci ferviamo del momento d’ amendue ; come locati nel termi- 
ne C. , 

Simp. Refto capaciffimo, e di più sio non m'inganno, parmi che la poten- 
za di amendue i pefi B D, ed E polti così, avrebbe l’ iftefo momento , che fe 
tutto il pefo di B D col doppio di E, fuffe appefo nel mezzo della Leva BC. 

Salv. Così è precifamente, e fi dee tenere a memoria. Qui poffiamo immedia- 
tamente intender, come , e con che proporzione refifta più una verga ; 0 vo- 
gliam dir prifma più largo, che groffo all’ effer rotto , fattogli forza fecondo la 
fua larghezza , che fecondo la groflezza . Per intelligenza di che intendafi una 
riga A D, la cui larghezza fia A C, e la groffezza affai minore C B; fi cer- 
ca, perchè volendola romper per taglio , come nella prima figura refifterà al 
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gran pefo T, ma pofta per piatto, come nella feconda figura, non refiterà all’ 
X minore del T; il che fi fa manifelto, mentre intendiamo il foltegno effere 
una volta fotto la linea BC, ed un’altra fotto la C A, ele diltanze delle for- 
ze effer nell’un calo, e:nell’altro eguali, cioè la lunghezza B D. Ma nel pri- 


mo cafo la diftanza della refiltenza dal foftegno; che è la metà della linea C A, 
dd è mag- 
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è maggiore della diftanza nell'altro cafo, la quale è la metà della BC: pe di 
la forza del pefo T, conviene, che fia. maggiore della X., quanto la metà del 
la larghezza C A è maggiore della metà della groffezza B: C, fervendoci quella. 
per contralleva della C. A, e quelta. della € B: per fuperare la medefima refit 


ftenza, ‘che è la quantità delle fibre di tutta la bafe A _B. Coneludefi per tane. 
to la 'medefima riga , o prifima più largo, che groffo refilter più all’effer rotto 


per taglio , che per piatto ,. fecondo la proporzione della larghezza. alla: groBt 


fezza. « sd 
Conviene ora, che cominciamo a inveltigare, fecondo quab proporzione vadî | 
crefcendo il momento della propria gravità in relazione alla propria refiltenza all È 
effere fpezzato in un prifma, o cilindro, mentre ftando: parallelo ‘all’ Orizzonte. If 
va allungando ; il qual momento trovo andar crefcendo in duplicata proporzio? 
ne di quella dell’ allungamento . Per la cui dimoftrazione intendafi il prifma, ® 
cilindro A D. fitto faldamente nel muro dall’eftremità A; e fia: equidiftante all 
Orizzonte; ed il medefimo intendafi allungato fino in E aggiugnendovi la parte 
B E. E' manifelto, che lallanzamento della Leva A B fino in C crefce per f@ 
folo, cioè affolutamente prefo, il momento della forza premente contro. alla 
filtenza dello ftaccamento:, e rot- i 
tura da farfi in A fecondo la pro- E 
porzione di C A a B A, ma ol- SANE 47 
tre a quelto il pefo aggiunto del NATA "=è 17) 
folido B E al pefo del folido A EEE AT I) 


B, crefce il' momento. della gravi» po TI NPSES 
tà premente fecondo la propor- URI 
zione del prifma A: Ecal prifmar MSN uti 

A B;la qual proporzione è la | dgr: 

medefima della: lunghezza A_C Z| === 

alla A B, adunque è manifefto, 

che congiunti i due accrefcimenti i 
delle lunghezze; e delle gravità, i) Y f' 


due: è in doppia proporzione di 
qualunque di effe. Concludafi per 
tanto ,, i momenti delle forze de 
i prifmi, e cilindri egualmente 
groffi , ma difegualmente lunghi 
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effer tra di loro in duplicata proporzione di quella delle lor fanghezze, cioè ef@ È 


fer come i quadrati delle lunghezze. i mi 
Moftreremo: adefllo. nel fecondo luogo” fecondo qual proporzione crefca la refit 


fienza all’effere fpezzati ne i prifmi ye cilindri , mentre reftino: della medefim® 


lunghezza, e fi accrefca la groffezza. E qui dico', che i 
Ne i prifmi, e cilindri egualmente luoghi, ma difegualmente groffi la ref? 
ftenza all’ effer rotti crefce in triplicata. proporzione de i diametri delle lor 
grofsezze ,, cioè delle lor bafi.. ; 2 = | 

I "due cilindri:fieno quetti A, B, le cur lunghezze eguali D'G, F Hg. 


Te bafi difeguali i cerchi, i cui diametri C D, È F. Dico, la. refitenza del 


Pa 


DI 
li 


j 
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cilindro B alla refiftenza del cilindro A. ad effer rotti, aver triplicata pio 


fi, cioè ine i cerchi EF, Di C , all’ \effere .ftrappati. facendogli forza: 0 


«tirargli per diritto;, nom è dubbio, che la.refiltenza. del cilindro B è tal 


to maggiore! , ‘che quella del cilindro. A., quanto: il cerchio» E F-è maggio 
È € 


‘porzione «di ‘quella ;. che! ha il diametro F E: al diametro :«D C'. Impero 
‘chè fe confideriamo: 1’ affoluta:; \e. femplice. refiftenza ,. che. rifiede nelle bar 


plicano le forze, fono le linee D 
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del C D, perchè tante più fono 
le fibre, i filamenti; o le parti te- 
naci., che tengono unite le parti 
de i folidi. Ma fe confideriamo, 
che nel far forza per traverfo ci. 
ferviamo di due Leve, delle quali 
le parti ; o diftanze , dove fi ap- 


G, F H, i foftegni fono ne’ pun- 
ti D, F, ma le altre parti, o di- 
ftanze, dove fon pofte le. refiften- 
ze , fono i femidiametri dei cer- H = 
chi DC, E F, perchè 1 fila- 
menti fparf per tutte le fuper- 
ficie de i cerchi:y è 5 come fe s33rT RL 
tutti fi riduceffero ne i centri: confiderando , dico; tali Leves intenderemo la 
refitenza nel centro della bafe E F contro alla forza di H, effer tanto 
maggiore della refitenza della bafe C D contro alla forza pofta in G,(e 
fono le forze in G; ed H, di Leve eguali DG, F H,; ) quanto il femidia- 
metro F E è maggiore del femidiametro D C; crefce dunque la refitenza all 
effer rotta nel cilindro B fopra la refiftenza del cilindro A; fecondo amendue le 
proporzioni de i cerchi E F, D C,-e dei lor femidiametri , 0. vogliam dir dia- 
metri: ma la proporzione de i cerchi è doppia. di: quella de 1 diametri : adun- 
que la proporzione delle refiltenze, che di quelle fi compone; è triplicata della 
proporzione de i medefimi diametri , che è quello, che doveva provare . Ma 
perchè anco i cubi fono in tripla proporzione de i loro lati; poffiamo fimil- 
mente concludere, le refiftenze de i cilindri egualmente lunghi efler tra di loro 
come i cubi de i lor diametri. 

Da quefto, che fi è dimoftrato; poffiamo concludete ancora , le refiftenze de 
1 prifmi, e cilindri egualmente lunghi aver fefquialtera proporzione ‘di quella 
degli Mteffì cilindri. Il che è manifefto , perchè 1 prifmi , e cilindri egualmente 
alti hanno fra di loro la medefima proporzione, che le lor bafi, cioè, doppia de 
i lati, o diametri di effe bafi: ma je refiltenze ( come. fi è dimoftrato ) hanno 
triplicata proporzione de i medefimi lati ; 0 diametri: adunque la proporzione 
delle refitenze è fefquialtera della: proporzione degli ftelì folidi, ed in confe- 
guenza de i pefi de i medefimi folidi. i csi ; i È 

Simp. Egli è forza, che avanti che fi proceda più oltre , 10 refti fincerato di 
certa mia difficultà, e quefta è, che fin qui non ho fentito mettere im confi- 
derazione certa altra forta di refiltenza , la quale mi par, che venga diminuita 
ne i folidi, fecondo che fi vanno più e più allungando , e non folo nell’ ufo 
trafverfale, ma ancora per lo lungo, in quel modo appunto ; che vediamo Uro 
corda lunghiffima effer molto meno atta a reggere un gran pefo ; che fe fufle 
corta : onde io credo, che una verga di legno , o di ferro più pefo de potrà 
reggere , fe farà corta, che fe farà molto lunga ; intendendo fempre u n per 
o lungo, e non in traverfo ; ed anco meffo in conto il fuo proprio pefo ; che 
mella più lunga è maggiore. i ; ped 

Salv. Dubito, Sig. Simpl. ehe in quefto punito voi con molti altri v' ingan- 
niate, fe però ho ben comprelo il voftro concetto, ficchè voi vogliate dire, che 
una corda lunga, v. gr. quatarita braccia non polfa foftenere tanto pefo , LS 
to fe fufle un braccio, o due della medefima corda. Ie) sd > agente 
Simpl. Cotelto ho voluto dire, e fin qui mi par propofizione ‘aflai proba- 
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Siano tali due cilindri queti A 
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Salv. Ma io l'ho per falla , non che per impoffibile ; e credo di: potervi 


x 


fai agevolmente cavar di errore. Però ponghiamo quefta corda A B fermata di 
fopra dal.capo A, e dall’ altro-fia il pefo C, dalla cut forza debba efla c 
effere rotta. Affegnatemi voi Sig. Simplicio il luogo particolare dove debba fe 


guir la rottura . 

Simp. Sia nel luogo D. Ei Î 

Salv. Vi domando qual fia la cagione dello ftrapparfi in D. 

Simp. E' la caufa di ciò , perchè la corda ‘in quella. parte 
non era potente a reggere, v. g. cento libbre di pefo , quan- 
to è la parte D B colla pietra C. 

Salv. Adunque tuttavolta che tal corda nella parte D' ve- 
niffe violentata dalle medefime cento libbre di pefo, ella lì 
fi ftrapperebbe . 

Simp. Così credo. 

Salv. Ma ditemi ora , chi attaccaffe il medefimo pefo nor 
al fine della corda B, ma vicino al punto D , come farebbe 
in E, ovvero legaffe la corda non nella altezza A, ma più 
vicino, e fopra al punto medefimo D come farebbe in F, 
ditemi , dico ,, fe il punto D fentirebbe il medefimo pefo del- 
le centro: libbre .. 

Simp. Sentirebbelo , accompagnando: però il pezzo di corda 
E B colla pietra C. ; i î 

Salvi. Se dunque la corda nel punto D vien tirata dalle 
medefime cento: libbre di pelo ; fi romperà per la voftra con- 
ceffione ; e pure la FE è un piccol pezzo della lunga A B,. 
come dunque volete più dire , che la corda lunga fia più de- 
bole della corta 2° Contentatevi dunque: di effer cavato di un 
errore , nel quale avete avuto molti compagni , . ed anco per 
altro: molto: intelligenti. E feguitiamo innanzi : ed avendo 
dimoftrato: i. prifmi,, e cilindri crefcere il lor momento fopra 
le proprie refiftenze. fecondo i quadrati delle. lunghezze loro» 


{ mantenendo però fempre la medefima groffezza ) e parimente gli egualment@ | 
lunghi, ma differenti in groffezza crefcer le lor refiltenze fecondo la proporzio 
ne dei cubi dei lati, o diametri delle lor bafi ,, paffiamo: a inveftigare quello # 
che accaggia a tali folidi differenti in lunghezza ,. e groffezza, nei quali io: 0 Al 


fervo, che: PS, 

I prifmi e cilindri di diverfa 
lunghezza ; e groffezza hanno 
le lor refiftenze all’ effer rotti 
di ‘proporzione compofta' della 
proporzione. dei cubi de” dia- 

.. metri delle lori bafi ; e della 
proporzione delle lor: lunghez- 
ze permutatamente prefe . 


BC, DEF. Dico, la refiltenza 
.del cilindro A C alla refiltenza del 
cilindro D F , aver la proporzione» 
agisci della proporzione del cu- 
bo 


el diametro A. B ali cubo del.» Er*—_ A 


‘diametro D E, e della proporzione. Giro. 


della lunghezza E F alla lunghez- 


orda 
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za BC. Pongafi la EG eguale alla BC ; e delle linee A_B, D E fia terza 
proporzionale la H, e quarta la I, e come la E F alla BC, così fia la Talla 
S. E perchè la refiftenza del cilindto A € alla refitenza del cilindro. D G è, 
come il cubo A B al cubo D E, cioè come la linea A B alla linea I, e la 
refittenza del cilindro G D alla refiltenza del <ilindro D F, come la lunghezza 
FE alla E G, cioè come la linea I alla S adunque per l’egual proporzione , 
come la ‘refiltenza del cilindro AC alla refitenza del cilindro D F, così la li- 
nea A B alla S, ma la linea AB alla S ha la proporzion icompofta della A 
B alla I; e della I alla S, adunque la refitenza del cilindro A C alla refiften- 
za del cilindro DF ha la proporzion compofta della A _B alla I, cioè del cu- 
bo di AB al cubo di D E; e della proporzione della linea I alla S, cioè del- 


- la lunghezza E F alla lunghezza B C ; che è quello , che io intendeva di di- 


moftrare . 
Dopo la dimoftrata Propofizione voglio , che confideriamo quello , che accag- 
gia tra i cilindri, € prifmi fimili , dei quali dimoftreremo , come 
De i cilindri, e prifmi fimili. i momenti compofti ; cioè rifultanti dalle lor 
gravità, e dalle loro lunghezze ; che fono come Leve, hanno tra di loro 
i (RIRPORtIORE fefquialtera di quella ; che hanno le refiltenze delle medefime 
or bafi. i 
Per lo che dimoftrare fegniamo i due cilindri fimili A_B, CD. Dico, il mo- 
mento. del cilindro A. B: per fuperare la refiftenza della {ua bafe B, al mo- 
mento di C D per fuperare la 
refitenza: della {ua D ; aver 
fefquialtera proporzione di A 
quella , che ha la medefima 
refiltenza della bafe B alla re- 
fitenza della bafe Dj; e pero i 
i momenti dei folidi AB, C | (e === 
per perte le. refiftenze delle C & = 
i B, D fon compofti del- 
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le lor gravità ; e delle forze delle lor Leve, e la forza della Leva A B èe- 556 


guale alla forza della Leva C D,y eiqueto perchè la lunghezza A Bal femi- 
diametro della bafe B ha la medefima proporzione ( per la fimilitudine de’ ci- 
lindri ) che la lunghezza C D ‘al femidiametro della bafe D, refta, che il mo- è 
mento totale del cilindro A_B al’ momento totale di CD fia, come la fola 
oravità del cilindro A B alla fola gravità del cilindro C D, cioè come l’ifteffo 
cilindro A B all’ifteffo C D: ma quelli fono in triplicata proporzione de i dia- 
metri delle bafi loro B, D, e le refiitenze delle medefime bafi , effendo tra di 
loro come l’itteffe bafi, fono in confeguenza 1n duplicata proporzione de i me- 
defimi loro diametri ; adunque i momenti de i cilindri fon in fefquialtera pro- 
porzione delle refiftenze delle bafi. loro» È cio 
Simpl. Quelta Propofizione mi è veramente giunta non folamente nuova, ma 
inafpettata, e nel primo afpetto ‘affai «remota dal giudizio , che i0 ne avere: 
conghietturalmente fatto : imperocchè effendo tali figure in tutto il retante fimi- 
li, avrei tenuto per fermo , che anco i momenti loro verfo le proprie refilten- 
ze avelfero ritenuta la medelima proporzione ; RA 
Sagr. Quelta è la dimoltrazione di quella propofizione ; ‘che nel principio de’ 
noftri ragionamenti difli parermi di fcorger per ombra. U 
Salv. Quello, che ora accade al Sig. Simp. avvenne per alcun tempo 8 me, 
credendo, che le refiltenze di folidi fimili fuffer fimili,, fin che ‘certa, nè anche 
molto fifa, o accurata offervazione mi pareva rapprefentarmi s N° 1 folidi fimili 


non mantenerfì un tenore eguale nelle loro robultezze 5 m9 ‘1. Maggiori efler 
meno 
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meno atti. a patire gli eventi \violenti., come rimaner più offefi dalle cadute Ii 
uomini .grandi; che 1 piccoli fanciulli, e come da principio dicevamo , cadendo 
dalla medefima altezza. vedefi andare in pezzi una. gran trave, o ‘una Cole nia È 
ma non così un piccolo carrente., o un piccolo cilindro di marmo. Quettartal 
quale offervazione mi deftò la mente. ali’ inveltigazione di quello, che ora fom È, 
per dimoftrarvi: proprietà veramente ammirabile, poichè tra le infinite figure — 
le proprie refiltenze ritengano la medefima proporzione. — 1 
Simp. Ora mi fate fovvenite non'fo che pofto da Ariftotile tra le fue Queftio« 
ni Meccaniche, mentre vuol render.laragione onde avvenga ‘che i legni quand | 
to più fon lunghi, tanto più fon deboli; e più e più fi piegano, ‘benchè i più | 
corti fieno più fottili , e. 1 lunghi più grofi, e fe 10 ben mi ricordo; ne riduce 
la ragione alla femplice Leva. La 
Salv. E' veriffimo ; e perchè la foluzione non par; che tolcà interamente la 
ragion del dubitare, Monf. di Guevara, il quale veramente con i fuoi dottifimi | 
Comentari ha altamente nobilitata; e illu@trata: quell’ Opera; fi eltende con altre 
più acute fpeculazioni per ifciorre tutte le difficoltà, retando però elfo ancora | 
perpleffo in quefto punto, fe crefcendofi colla medefima ‘proporzione le lunghez= 
ze , e le groffezze di tali folide figure, fi debba mantenere l’ifteffo tenore nelle! 
loro robuftezze, e refiftenze nell’ efler rotti, ed anco nel piegarfì. Io' dopo un lun- 
go penfarvi ho in quefta maniera ritrovato quello ; che. feguentemente fon per 
apportarvi. E prima dimoftrerò , che. 
De i prifmi, o cilindri fimili gravi un folo e unico è quello, che. fi riduce’ 
( gravato dal proprio pefo ) all’ ultimo ftato tra lo fpezzarfi, e il-foftenerfì | 
intero : ficchè ogni maggiore , come impotente a refiftere al proprio pelo sg | 
fi romperà ; e ogni minore refifte a qualche forza ;, che gli venga fatta per — 
romperlo. 
Sia il prifma grave A B ridotto alla fomma lunghezza di fua confilenza, fic- 
chè allungato un minimo di più fi rompeffe . Dico. quefto effere unico tra tutti 
i fuoi fimili ( che pur fono infiniti ) atto ad effer ridotto in tale itato ancipite, 
ficchè ogni maggiore. opprelfo dal proprio pefo fi fpezzerà, ed ogni minore no ’ 
nzi potrà refiltere a qualche aggravio di nuova violenza; oltre a quella del pros 
prio. pefo.: Sia il prifma C E, fimile., e i 
maggiore di A B. Dico quefto non. poter . 
eonfiltere.3 ma. romperfi fuperato :dalla ATESSS | Diaemaaazia Pesa: 
propria gravità. Pongafi la parte CD % pP 
lunga GUADO A.B. E perchè la refiten- 7 
za di C Da quella di A Bè, come il cu- 
bo della groffezza., di C.D al cubo del. 
la. groffezza di A.B, cioè come il cina 
CE al prifma A B, (effendo fimili) a- C 
dunque il pefo. di C E è il fommo; che 
poffa effer foftenuto nella lunghezza del | 
prifma C D; ma la lunghezza CE è maggiore ; adunque il priflma C E fi 
romperà. Ma fia F_G minore : fi dimoltrerà fimilmente ( polta"F H eguale. al- 
la B A ) la refiftenza di FG a quella di A B effer, come il priflma F G al 
prifma AB, quando la diftanza AB. cioè F H fuffe eguale alla FG ; ma è 
maggiore; adunque il momento del prifma FG pofto in G non balta per rom= 
pere. il prilma F.G. s \ 
.. Sagr. Chiariffima., e breve» dimoftrazione concludente la verità, e neceflità di 
una Do che nel primo afpetto fembra affai remota dal verifimile. Bic 
foguerebbe dunque alterare alfai la proporzione tra la lunghezza , e la groffezza 


del 


folide fimili tra di loro pur due non.ve ne fono , 1 momenti: delle quali vero. 


S cin 
SISELIVGLII ZIDANE NSPIZA, 





E 
sati 
FISSLI 
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Losi 
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«del prifma maggiore coll’ ingroffarlo , o fcorciarlo , accid fi riduceffe allo ftato 
ancipite tra il reggerfi, € lo fpezzarfi , e: l’ inveftigazione di tale ftato penfo,, 
che poteffe effere altrettanto ingegnofa. 

Salv. Anzi più prefto d’ avvantaggio, come anco più laboriofa , ed io lo fo, 
che vi fpefi non piccol tempo per ritrovarla , led ora voglio participarvela . 

Dato dunque un cilindro , 0 prifma di maffima lunghezza da non effer. dal 
fuo proprio pefo fpezzato , e data una lunghezza maggiore , trovar la groffezza 
d’ un altro cilindro, o prifima , che fotto la data lunghezza fia l’unico ; € maf- 
fimo refiltente al proptio pefo . 

Sia il cilindro B C maffimo refi. 0 
fiente al proprio pelo , e fia la D E A t 


lunghezza maggiore della AC, bifo- GE 
gna trovare la groffezza del cilindro , 








che fotto la lunghezza D E fia il D 
mallimo refiftente al proprio pefo . Sia 
delle lunghezze DE, AC terza pro- 
porzionale I, e come D E ad I, così E 
fia il diametro E D al diametro BA, .. I 
e facciafi il cilindro F E. Dico, que- Nite 
fto effere il maffimo ; ed unico tra Or——< 
tutti i fuoi fimili refitente al proprio si 
pefo. Delle linee DE , I fia terza proporzionale M , e quarta O. E pongafi 
FG eguale alla A C. E perchè il diametro F D al diametro A_B è; come la 
linea D E alla I, e delle DE, Ila O, è quarta proporzionale , il cubo di F D 
al cubo di B A farà, come la D E alla O; ma come il ‘cubo di F D al cubo 
di BA, così è la refiîtenza del cilindio D G alla refiltenza del cilindro BC; 
adunque la refiltenza del cilindio DG a quella del cilindro B C.è, come la 
linea D E alla O.'E perchè il momento del ‘cilindro BC è eguale alla fua re- 
fitenza , fe fi moftrerà il momento del cilindro FE al momento del cilindro 
BC effer, come la refiftenza D F alla refitenza B A, cioè come il cubo di 
F D al cubo di B A, cioè come la linea D E alla O, avremo |’ intento , cioè 
il momento del cilindro FE effer eguale alla refitenza pofta in FD. Il momento 
del cilindro E £ al momento del cilindro DG è, come il quadrato della D E alqua- 
drato delle AC, cioè come-la linea DEalla 1; ma il momento del cilindro DG 
al momento del cilindro B Cè, come il quadrato D F al quadrato B A , cioè 
come il quadrato di D E al quadrato della I, cioè come il quadrato della I al qua- 
drato della M, cioè come la I alla O; adunque per l’ egual proporzione , come 
il momento del cilindto FE al momento del cilindro B C, così è la linea DE 
alla O, cioè il cubo D F al cubo B A cioè la refiltenza della bafe D F alla re- 
fitenza della bafe.-B A; che è quello che fi cercava. Det F 

Sapr. Quelta ; Sig. Salviati; è una lunga ‘dimo@trazione, e molto difficile a ri- 
tenerli a memoria per fentirla una fola volta ; onde io vorrei, che Vi Sh 
contentalle di replicarla di nuovo. 

"Sal. Farò quanto Vi. S. comanda: ma forfe farebbe meglio arrecarne una 
più fpeditiva, e breve: ma converrà fare una figura alquanto diverfa . 

Sagr. Maggiore farà il favore , € la giù dichiarata. mi farà grazia darmela 
feritta , acciò a mio bell’ agio pofla ritudiarla . DE 

Salv. Non mancherò di fervirla. Ora intendiamo un cilindro A , il diametro 
della cui bafe fia la linca DC, e fia queto À il maffimo , che. pofla foflener- 
fi , del quale vogliamo trovare.un maggiore, che pur fia il maffimo eflo anco- 
ra, ed unico ; che fi foltenga. Intendiamone un fimile ad eflo A, e lungo 
quanto la linea aflegnata , e quelto fia ,.v. gr E, il diametro della cui bafe fia 

Tom, III. ‘ K la 
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v.é 
la K L, e delle due linee DC, K_L fia terza proporzionale la M_N, chel 
diametro della Pa neianaro p A Magno PP ge c,13: 
hezza eguale all’ E. Dico , quelto A el. due A 3 
pa ale , che cerchiamo . perchè la. . A 
refilenza D G alla refiltenza KL è, come e 
il quadrato D C al quadrato K L, cioè co- 
me il quadrato K L al quadrato MN, cioè 
come il cilindro E al cilindro X, cioè co- IL 
me il momento E al momento X; ma la re- 
fitenza K Lalla M Nè, come il cubo di 
K Lal cubo di MN, cioè come il cubo 
DC alcubo K L, cioè come il cilindro A 
al cilindro E, cioè come il momento A al 
momento E; adunque per l'analogia per- 
turbata come la SA (tenza DC alla M N, 
così il momento A al momento X; adunque il prifma X è nella medefima 
ftituzione di momento , e refiftenza , che il prifma A yy 
Ma voglio che facciamo il Problema più generale , e la propofizione i 





quelta .. i DA Pg 
559 Dato il cilindro A_C., qualunque fi fia il fuo momento verfo la fua refilte® 
za, e data qualfifia lunghezza. D E, trovar la groffezza del cilindro 34 


cui lunghezza fia DE; e il fuo momento verfo la fua refiftenza ritenga 1 
medefima proporzione , che il momento del cilindro A_C.alla fuai È, 
Riprefa l’iftefa figura di fopra , e quafi 1’ ilteffo progreffo. diremo... Perchè. 
momento del cilindro FE al momen- i 59 
to della parte D G ; ha la .medefima 
proporzione , che il quadrato E.D al 
quadrato F G, cioè che la linea DE 
alla.I, ed.il. momento del. cilindro D 
G al momento del cilindro AC è ,. 
come il quadrato F D al quadrato 
A B., cioè come il quadrato D E 
al. quadrato I, cioè come il qua- 
drato I al.quadrato M., cioè come 
Ja linea I alla O; adunque ex aquali - 
il momento del cilindro. F E al mo- n 
mento. del. cilindro A C ha la me- alli a 
defima proporzione della linea D. E alla O, cioè del cubo D.E al cubo Is 
cioè. del cubo di F.D al cubo di A B, cioè della refiftenza della bafe. FD 
alla refiltenza della bafe A B., ch' è quello che fi doveva fare. 11 
Or vedano come dalle cofe fin qui dimoftrate apertamente fi raccoglie 1? if 
poftibilità. del poter non folamente ‘l’arte , ma la natura ftella crefcer. le fue. 
macchine a vaftità immenfa , ficchè impoffibil farebbe fabbricar Navilii, Pala 
zi, o Templi valtifimi, li cui remi, antenne, travamenti., catene di ferr0s 
ed in fomma le altre lor parti confifteffero: come anco non potrebbe la natura 9° 
alberi di fmifurata grandezza , poichè i rami loro gravati dal proprio. pefo finaf 
mente fi fiaccherebbero ; e parimente farebbe impoffibile far ftrutture di 00 
per uomini , cavalli, o altri animali, che poteffero fuffiftere e far proporzi®” 
matamente gli uffizi-loro., mentre tali. animali fi dovelfero augumentare ad #5 | 
tezze immenfe , fe già non fi toglieffe materia. molto più. dura, e refiftent© | 
della conlueta, o non fi deformaffero tali offi fproporzionatamente ingroffan49 
gli, onde poi la figura, ed safpetto dell’ animale ne riufcifle soltruo (ani 
grofio : 





DE È GAL PEÒ i di, 


groffo:: il che forfe fu avvertito dal mio accortiflimo Poeta $ mentre defcriven- 
do un grandiffimo Gigante diffe : 

Non fi può compartir quanto fia lungo, 

Sì fmifuratamente è tutto groffo. 

E per un breve efempio 

di queto , che dico, difegnai 
già da: figura di un oo all 
lungato folamente tre volte; N 
ed ingroffato con tal propor-  £9= 
zione , che poteffe nel fuo 


animale grande far l’ uffizio / = Z G, TT IMI 









proporzionato a quel dell’ of- Ea) ) \ «6 
fo minore nell’ animal più DUI n ZZ i) sa 
piccolo, e le figure fon que- SD Apre TZ NN 

fte: dove vedete fproporzio- ) #77) ))}})} )}}} ))} ZA 

nata figura, che diviene quel- i, 1) ))} 7) 

la dell’ offo ingrandito . Dal 7 


che è manifefto, che chi vo- sei 
leffe mantenere in un vaftiffimo Gigante le proporzioni ; che hanno le membra 
in un uomo ordinatio , bifognerebbe o trovar materia molto più. dura; e refi- 
ftente per formarne l’offa; ovvero ammettere ; ‘che la robuftezza fua. fuffe a 
propotzione ‘affai più fiacca ; che negli uomini di ftatura mediocre , altrimente © 
crefcendogli a Bnituaica altezza, fi vedrebbono dal proprio pefo opprimere, e ca- 
dere. Dove che all’ ificontro fi vede nel' diminuire 1 corpi non fi diminuir colla 
medefima proporzione le forze , anzi nei minori crefcer la gagliatdia con pro- 
porzion maggiore. Onde io credo, che uri piccolo cane porterebbe addolfo due, 
o tre cani eguali a fe, ma non penfo giù; che un. cavallo portalfe nè anco' un folo 
cavallo a fe fteffo eguale. ; +4 899: SITO 
Simp::Ma-fe-così è; grand’ occafione mi danno da dubitare le moli immen- 
fe, che vediamo nei pefci ; che tal Balena, per ‘quanto intendo’, farà grande 
per dieci Elefanti, e pur fi foltengono. —, | | sia 
Salv. Il voltro dubbio ; Sig. Simplicio, mi fa accorgere d' una: condizione da 
ime non avvertita prima , potente ella ancora a far, che Giganti, ed: altri ani- 
mali vaftiffimi poteffero confiftere , € agitarfi nom meno che 1 minori s € ciò 
feguirebbe, quando non folo fi aggiugnelse gagliardia all’ofsa, ed all’ altre par- 
ti, officio delle quali è il foftener il proprio; e "1 fopravvegnente pelo ;'ma la- 
{ciata la ftruttura delle ofsa colle medefime poporzioni. pur nell’ iftefso modo : 
anzi più agevolmente. confiftetebbono le medefime fabbriche , quando con tal 
toporzione fi diminuifse la gravità della materia delle medefime ofsa , e quel 
a della carne , 0 di altro ; che fopra V offa fi abbia ad appoggiare 5 © di que- 
flo fecondo attifizio fi è prevalfa la natura, nella fabbrica dei pefci ; facendo- 
gli le offa ;'e le polpe non folamente affai leggere, ma fenza veruna gra- 
vità. ; . ì ; 
Simp. Vedotben, Signor Salviati, dove tende il voftro difcorfo: voi volete di- 
re sche per effere l'abitazione dei efci l'elemento dell’ acqua , la.‘ nale per 
la fua.corpulenza , 0° come altri vogliono , pet la fua gravità fcema 1 pefo ai 
corpi ; chein quella fi demergono , per tal ragione la materia” del pefci non 
pefando pub fenza aggravio dell’ offa loro. effer foftenuta ; ma quefto non bafta; 
perchè quando bene il refto della fultanza del pefce non' gravità, gravita però 
fenza dubbio la ‘materia dell’offa loro. E chi dirà , che una coftola di Balena. 
grande quanto una trave) rion pefi affaiffimo , ‘e nell’ senti ‘non ‘dia al fondo * 
ei Lat 7 : 7 mole » : 
quelle oe non doveriano poter fuffiltere in sì valta E Salo. 
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.Salv. Voi acutamente opponete ; «e per rifpofta al voltro dubbio «ditemi 
avete offervato ftare i pefci quando piace loro fott acqua immobili , ‘e non, ue 
{cendere verfo.il fondo ; o follevarfi alla fuperficie fenza far. qualche forza/c98 
suoto ? ; Sol i i rtHiei ! Sd 

Simpl. Quefta è chiariffima offervazione . ife 


» 


Salv. Quefto dunque poterli È pefci fermare. come immobili, a. mezz? acqua 
concludentiffimo afgomento , il. compofto della lor: mole corporea, agguagliat # 
gravità in ifpezie dell’ acqua, ficchè fe in effo fi trovano alcune parti più gra 
dell’acqua; neceffariamente bifogna, che ve ne fieno altre altrettanto men gif 
vi, acciò fi poffa pareggiar P equilibrio. Se dunque le offa fon più gravi, è 6 
ceffario, che le polpe, o altre materie, che vi fiano, fien più leggere , e qU& 
fte fi opporranno colla lor leggerezza al pefo dell’ offa ; talchè negli acquattà 
avverrà l’oppofito. di quel, che accade negli animali terreftri, cioè che in QUS 

fti. tocchi all’oMfa a foltenere il pefo proprio, e quel della carne , e in quelli #4 
carne regga la gravezza propria , e quella dell’ offa. E però dee celfar la mara 
viglia, come nell’ acqua poffano effere animali vaftifimi , ma non fopra la fe 
ra., cioè nell'aria. i 4 È 

-Simp. Refto appagato , e di più noto , che quelti, che noi addimandiamo 20% 
mali: terreftri ,, più ragionevolmente fi dovrebbero dimandare aerei, perchè ne 
aria veramente vivono, e dall'aria fon circondati, e dell’aria refpirario . 

Sagr. Piacemi il difcorfo del Sig. Simp. col fuo dubbio , e colla foluzione 
E di più comprendo affai facilmente, che uno di quefti fmifurati pefci tirato ÎÈ 
terra forfe non fi potrebbe per lungo tempo foltenere, nia che relaffate le attae 
cature dell’offa, la fua mole fi ammaccherebbe. ‘i 

Salv. To per ora inélinò a creder l’'ifteffo ; nè fon lontano a credere, che * 
medefimo avverrebbe a quel vaftiffimo/ navilio., il quale galleggiando in mart 
non fi diffolve pel pefo, e carico di tante mere eta md che in fecco,.9 
e circondato dall aria forfe fi aprirebbe. Ma feguitiamo la noltra materia; e die 
moftriamo, come - tà 1] 

Dato un: prifma } o cilindro col'fuo' pefo, ed il pefo maffimo foftenuto da e 

fo, trovare la maffima lunghezza , oltre alla quale prolungato dal folo fi 

‘°. proprio pefo fi romperebbe. - ii 

Sia dato il- prifma A C-col'fuo pioprio pefo , e dato parimente il pefo È 
maffimo da poter effer foftenuto dall’ eftremità C, bifogna trovare la lunghez2* 
mafima, fino alla quale fi pof- | 
fa allungare il detto prifma 

fenza romperfì . Facciafi come 
il pefo del prifma A_C al com- 
pofto de. i. peli A C col dop- 
pio del pefo ‘di D', ‘così la lun- 
ghezza CA alla A H, tra 
le quali fia media proporzio- 
nale la A_G. Dico AG ef- 
fer la lunghezza cercata ; im- 
perocchè il momento gravan- 
te del pefo.D in.C è eguale. di ME 
al momento del pefo doppio di Dr, che fuffe  pofto nel. mezzo di A C; dove. 
anco il centro del momento del prifma A.C; 11 momento dunave della refiteto 
za del prifma A C,;che fta-in A, equivale al gravante del’doppio del pel. È 
col pefo A C, attaccati però nel mezzo di A C. E perthè viene ad efferfi fat 
to come il momento ‘di detti: pefi :così fituati, cioè del doppio D' con A Ca 
momento di A C, così la H A alla A €, tra le quali è media la AG pil 


o 
dune 


sé 


bd 





foroa 6 MIE a 


dunque il momento del doppio D col momento A C al momento A C è, co- 
me il'quadrato GA al quadrato AC: ma il momento premente del prifma 
G Acal momento di A.C è, ‘come il quadrato GA al. quadrato A C: adun- 
que la lunghezza A G è la maffima, che fi cercava, cioè quella, fino alla qua- 
le allungandofi il prifma A € fi fofterrebbe, ma più oltre fi fpezzerebbe 
Sim quì fi fon confiderati ‘i momenti, e le refiitenze de i prifmi.; € cilindri 
folidi, l'una  eftremità dei quali fia pofta immobile, e folo nell'altra fia appli- 
cata la forza di un pefo premente, confiderandolo effo folo , ovver congiunto 
colla gravità del medefimo folido., o veramente la fola gravità dell ifteflo folt- 
do Ora voglio; che difcorriamo alquanto dei medefimi prifmi, e cilindri, guan- 
do fuffero foftenuti da amendue l’efremità, ovvero che fopra un fol punto ‘prefo 


tra le eltremità fuffer pofati. E prima dico , che il cilindro, che gravato dal, 


proprio pefo farà ridotto alla maffima lunghezza, oltre alla quale più non fi fo- 
fterrebbe , o fia retto nel mezzo da un folo foftegno ; ovvero da due ‘nell’ eftre- 
mità:, potrà effer lungo il doppio di quello, che farebbe fitto nel muro, cioè 
foftenùto ‘in un fol termine. Il che per fe Riello è affai manifelto; perchè fe in- 


tenderemo del cilindro, che io fegno A B C, la fua metà A'B effer la fom- 


ma lunghezza potente a foftenerfi tando fifa nel termine B, nell’ iftelfo modo . 


fi fofterrà ; fe pofata fopra il  foftegno G farà contrappefata dall’ altra fua metà 






ILS 


= 


B C. E Similmente fe del cilindro DE F la lunghezza farà tale, che folamen- 
tela fua metà potelfe foftenerfì fifa nel termine ‘D, ed in confeguenza l’altra 
E F, fifa nel termine F,è manifefto, che pofti i foftegni Hy I fotto l’eftremità 


D, F, ogni momento che fi aggiunga di forza, 0 di pefo in E, quivi fi farà 
la rottura. 


Quello che ricerca più fottile fpecolazione è » quando aftraendo dalla gravità 


propria di tali folidi, ci fuffe propolto di dovere invefligare , fe quella forza ; 0 
pefo , che applicato al mezzo d’ un cilindro foftenuto nelle eltremità bafterebbe 
a romperlo, potrebbe far 1° ifteffo effetto applicato in qualfivoglia altio luogo più 
vicino all'una, che all'altra eftremità. Come per efempio, fe volendo no: rom- 
pere una mazza prefala colle mani nell’eftremità , ed appuntato il ginocchio in 


562 


mezzo, l’ifteffa forza, che bafterebbe ufare pet rompetla in tal modo} baltereb- — 


be ancora, quando il ginocchio fi puntaffe non nel mezzo , ma più vicino all' 
un de gli eftremi, TÀ 
tiche Parmi che il Problema fia toccato da Ariftotile nelle fue queftioni mec“ 

FE AS Salu, 


563: 
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Salv. Il quefito d’ Ariltotile non è precifamente l’ itelfo, perchè ei non cerca 
altro, fe non di render la ragione , perchè manco fatica fi ricerchi a romperlog 
tenendo le. mani nell’ etremità del legno’, cioè remote affai dal ginocchio x Ché 
fe le teneffimo vicine, e ne rende una ragione generale riducendo Ja caufa'al 
le Leve più lunghe, quando s' allargano le braccia afferrando: l’ eftremità. Il mo: 
ftro quefito. aggiugne. qualche cofa di più , ricercando, fe pofto il ginocchi0 
nel mezzo, © in altro luogo , tenendo: pur le mani fempre nell'eftremità 512 
medefima forza ferva in tutti i fiti.. sd Mu 

* Sagr. Nella prima apprenfione parrebbe di sì , attefochè le due Leve matte. 
tengono in certo: modo il medefimo. momento ,. mentre quanto fi fcorcia lung 
tanto s’ allunga l’altra. i ; :5) 

Salv.. Or vedete , quanto fono in pronto l’equivocazioni, € con quanta cauté 
la, e circofpezione convien andar per non v° incorrere. Cotefto che voi dife 4 
e che veramente nel primo afpetto ha tanto del' verifimile, in riftretto poi © 
tanto falfo, che quando. il ginocchio, che è il fulcimento» delle: due Leve, I 
pofto, o non polto nel mezzo, fa tal diverfità , che di quella forza, che ba 
fterebbe per far la frazione. nel mezzo, dovendola fare in qualche altro luogo» 
tal volta non bafterà. l’ applicarvene quattro volte tanto», nè dieci ,. nè cento sì 
nè mille. Faremo: fopra ciò una tal quale confiderazion generale , e poi verte 
mo: alla: fpecifica determinazione della. propofizione , fecondo: la: quale fi vanno 
variando le forze per far la frazione più in' um punto, che in un altro. " 

Segniamo prima quefto legno: A. B da romperfi nel mezzo. fopra il fotegno Ci 
edi appreffo fegniamo l' ifteflo , ma fotto 1 caratteri D' E da rompetfi fopra il fo. 
ftesno F remoto: dal' mezzo:. Prima è manifefto , che fendo le diltanze AC; 
B eguali ,.la forza farà compartita egualmente nelle eftremità B, A: Secondo: pot? 
chè Ja difanza D'F diminuifce dalla: ditanza A C’, il momento» della forza. por 
{ta in D' fcema dal momento in A, cioè pofto nella diltanza CA} e fcema: {04 
condo la proporzione della linea D F alla A C, ed in confeguenza bifogna crés 
fcerlo per pareggiare , o fuperar la relitenza di F; ma la diftanza D F (i può. 
diminuire in infinito: in relazione alla diftanza A C; adunque' bifogna' poter eri 
{cere in infinito la forza da applicarfi in D per pareggiar la refitenza in F. M# 
all’ incontro fecondo che crefce la Li 
diftanza F E fopra la € B, convien 
diminuire la forza in E. per pareg- 
giare la refiftenza in F; ma la di- 
ftanza F E. in relazione alla C B 
non fi può crefcere in infinito col 
ritirare il foftegno F verfo il ter- 
mine Di, anzi nè anco il doppio; 
adunque la forza in E per pareg- 
giare la refiltenza in !F_ farà fem- 
pre più che la metà della forza in 
B. Comprendefi dunque la necef- 
fità del doverfì augumentare i mo- * pi biil9 | | 
menti del congiunto delle forze in E, D' infinitamente», per ‘pareggiare, 0 fue 
perar la refiftenza pofta in F, fecondo che il foftegno FE andrà approflimando 
verfo | eftremità D. | LE 

Sag.. Che diremo S. Simplicio? non convien egli confeffare , la virtù: della Geo 
metria effere il più potente Arumento' d'ogni altro per acutir | ingegno , e dif 
porlo al perfettamente difcorrere ) € fpecolare? e chie con gran ragione volet®. 
Platone î fuoi fcolari prima ben fondati nelle Matematiche? Io beniffimo av 
va comprefo la facultà della Leva, e come crefcendo ; o fcemando la hi lune 

ghez- 
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ghezza crefceva ,,0 calava il momento della forza ,,€ della refitenza : contutto- 
ciò nella determinazione. del prefente Problema m’ ingannava , € non di poco ; 
ma, d’ infinito . x i pr 
Simp.. Veramente comincio a comprendere ) ‘che la Logica > benchè ftrumento 
preftantiffimo, per regolare-l noftro difcorfo, non arriva, quanto al deftar la 
mente s ‘all’ invenzione , € all’ acutezza della Geometria . 

Sagr. A. me pare, che la Logica :infegni 2 ‘conofcere ., fe i difcorfi , e le di- 
moltrazioni già fatte, e .trovate ‘procedono «concludentemente., mè che ella infe- 
gni a trovare i difcorfi., € ‘le dimoftrazioni concludenti , ‘ciò veramente non cre- 
do io. Ma farà meglio , che il Sig. Salv. ci moftri , fecondo «qual proporzione 
vadian crefcendo i momenti delle forze per fuperar la refiftenza del medefimo le- 
gno ; fecondo ii ‘luoghi diverfi della rottura . I 

Salv, La proporzione , che ricercate ‘procede ‘in cotal forma » ‘che 

Se nella lunghezza d’ un cilindro fi noteranno due luoghi , fopra ii quali fi vo- 
glia ‘far la frazione di effo cilindro , le refiftenze di detti due luoghi hanno 
fa di loro la medefima proporzione ; che i rettangoli fatti dalle diftanze di 
«effi luoghi contrariamente ;prell. Pera Li 

. Sieno le forze A, B minime «per rompere ‘in C, e le E, F parimente le mini- 
‘me; per rompere sin D. Dico Île forze A, B alle forze E, F. aver la proporzioni 
IIFARUAP ORE ha a rettangolo A D B 
rettangolo B. Im erocchè le fsi ssroì soli 
forze A,B alle forze E, È hanno la A si B, 
proporzion compofta delle forze A_, B } f4 
alla forza B, della ‘Balla F, e della F__ 
alle F, E. Ma «come. le forze . gii + 
alla forza /B; così fta la lunghezza B 
A pa , e Doni IONE «alla Ea sh dista 
così fta. la linea alla :BC,-e come Ja forza F alle | CASA 
D A alla AB, adunque le forze A, B alle Bo CLOSE, Loi Tann 
compofta. delle tre , cioé della. retta B A ad A C, della Pb BC vw della 
DA ad AB; ma «delle due DA ad A B, ed A B.ad AC Tia Bi di vaste 
: Bi, s di compone 12 pro 
porzione della D A ad AC; adunque le forze A ., B alle forze E., F hanno la 
proporzion compofta .di quefta D Acad AC, e «dell altra DB a BC ma il 
rettangolo A DB ‘al rettangolo A CB ‘ha la ‘proporzion «compofta delle RO 
me D Arad AC,e DB a BG; adunque le forze A, B.alle E, F {tanno, co- 
me il rettangolo A _D B ‘al rettangolo A'C B, che è quanto a Vira 8 ehieaza 
in C ad effere fpezzato alla :refiftenza ad effer rotto ‘in D aver Îla medefima 
proporzione , che jl rettangolo A D B.al rettangolo A CB, che è quello , che 
fi doveva- provare. agio 

In confeguenza.di quefto ‘Teorema -pof- 

O rifolvere un problema affai curiofo 5 
ed è, 

Dato il pefo maffimo ., retto ‘dal mezzo 
di un cilindro, 0 ‘prifma , dove la re- 
fitenza è minima .; e dato un pelo 

«maggior. di quello, trovare nel detto A 
cilindro il punto, nel quale il dato pefo “ 
maggiore fia retto ,come pefo maffimo . 

Abbia il dato pefo , maggiore del pefo 

O 3; Teo di mezzo de GRaarA sà B, re 
elfo maffimo la proporzione della inea ima 

E alla F, bifogna trovare il punto nel ci- È 
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lindro , dal quale il dato pefo venga fo- 


‘ F fia media proporzionale la G, e co- 


565 e congiungali HD, e ad effa fi tagli 


«mezzo cerchio A_N B, e fi alzi la per- 
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ftenuto come maffimo. Tra le due E, 


me la E alla G, così fi faccia la A D 
alla S, farà la S minore della A D. Sia 
A D diametro del mezzo cerchio AHD, 
nel quale pongafi la A H eguale alla S, 


eguale la D R. Dico il punto. R effere 
il cercato, dal quale il dato pefo mag- 
giore del maffimo retto dal mezzo del 
cilindro D verrebbe come maffimo ret- 
to. Sopra la lunghezza BA facciafi il 




















pendicolare R N, e congiungafi N D. 4 
E perchè i due quadrati N R, R D fono eguali al quadrato N D, cioè al quà 
drato AD, cioè alli due AH, HD, el’ HDè eguale al quadrato D R, adunglé 
il quadrato NR, cioè il rettangolo A R B farà eguale al quadrato AH, 059 
al quadrato S; ma il quadrato S al quadrato A_D è, come la F alla E, 
come il pefo maffimo retto in D al dato pefo. maggiore ; adunque quefto m@8 
poli farà retto in R come il maffimo, che vi poffa effer foftenuto ; che è que 
o che fi cercava. 3 

Sagr. Intendo beniffimo , e vo confiderando, che effendo il prifma A B fel 
pre più gagliardo, e refitente alla preffione nelle parti, che più e più fi @l 
ontanano dal mezzo, nelle travi grandillime, e gravi fe ne potrebbe levar noi 
piccola parte verfo l’ eftremità con notabile alleggerimento di pefo , che Né 
travamenti di grandi ftanze farebbe di comodo, ed utile non piccolo. E beW 
cofa farebbe il ritrovar quale figura dovrebbe aver quel tal folido, che in tutt 
le fue parti fulle egualmente refiftente, tal che non più facile fufle ad effer nol 
to da un pefo, che lo premeffe nel mezzo, che in qualfivoglia altro luogo. 

Salv. Giù era in procinto di dirvi cofa affai notabile, e vaga in quefto piC 
ofito. Fo un poco di figura per meglio dichiararmi. Quefto D B è un prifm® 
‘a cui refitenza ad effere fpezzato nell’ eftremità A D da una forza preme! 
te.nel termine B è tanto minore della refiltenza , che fi troverebbe nel luog 
C I, quanto la lunghezza C B è minore della B A, come già fi è dimofli@ 
to; intendafi adeffo il medefimo prifma fegato diagonalmente fecondo la lin 
F B, ficchè le faccie oppofte fieno due triangoli , uno de i quali verfo not È 
quefto F_A B. Ottiene tal folido contraria natura del prifma , cioè che mesi 
refifte all’ effere fpezzato fopra il ter- 
mine C , che fopra lA dalla forza po- 


fta in B, quanto la lunghezza GC B è ET E 


minore della B A , il che facilmente ; 
proveremo , perchè intendendo il taglio Ter 
C NO parallelo all’ altro: A FD, la et 
linea‘F A alla C N net triangolo FA a 


B avrà la medefima proporzione , che la 


lificavA Balla BC, e perd fe noi in A G Bi 
tenderemo nei punti ‘A, C effere i fo- vi 
ftegni di.due Leve, le cui ditanze BA, AF, BC, C N, quefte faranno 0 
mili, e però quel momento, “che ha la forza pola ‘in ‘colla diftifza "BUM 
fopra la refiltenza pofta nella diftanza AF, l'avrà la medefima forza in B cl) 
la diftanza B € fopra la medefima refiltenza ;. che fuffe pofta nella diftanza 

| . P eg 


e... 
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NT: ma la refitenza da fuperarfi nel fofegno C, pofta nella ditanza C N dal... 


la forza in B, è minore della refiftenza in A, tanto quanto il rettangolo C O 
è minore del rettangolo A_D, cioè quanto la linea C N è minore della AF, 
cioè la € B della BA; ‘adunque ia refiftenza della parte OCB ad efler.rotto 
in Cè tanto minore” della refiltenza dell’ intero D A O ad effer rotto in A, 
quanto la lunghezza C B è minore della AB. Aviamo dunque nel trave , :0 
prifma D B, levatone una parte, cioè la metà, fegandolo diagonalmente, e la- 
fciato il cuneo, o prifma triangolare F B A, e fono due folidi di condizioni 
contrarie, cioè quello tanto più refilte , quanto: più fi fcorcia , € quefto nello 
fcorciarfi perde altrettanto di robuftezza. Ora tante quefto., ‘par ben ragionevo- 
le, anzi pur neceffario, che fe gli ‘poffa dare un taglio, per lo quale , toglien- 
do via il fuperAuo , rimanga un folido di figura tale, che in turte le fue parti 
fia egualmente refiftente. © 

Simp. E ben neceffario , che dove fi palla dal maggiore al minore, s'incontri 
ancora l’ eguale. (e 
% Seen. Ma il punto fta ora a trovar, come fi ha da guidar la fega per far que- 
to taglio. | ‘ i CO i È 

Simpl. Queto mi fi rapprefenta ; che dovrebbe: effer opera affai facile, perchè 
fe col fegar il prifma diagonalmente levandone la metà; la figura , che refta, 
Yitien contraria natura a quella del prifma intero , ficchè in tutti i luoghit, nei 
quali quefto acquiftava robuftezza , quella altrettanto la perdeva , parmi che te- 
‘nendo la via del ‘mezzo ; cioè levando folamente ila metà di quella metà ; che 
è la quarta parte del tutto , la rimanente. figura non guadagnerà ; nè perderà 
robutezza in tutti quei medefimi luoghi , nei quali la perdita , e il guadagno 
dell’ altre due figure erano fempre eguall. 

Salv. Voi, Sig. Simp. non avete dato nel fegno: e ficcome io vi moftrerò , 
vedrete veramente, che quello, ‘che. fi può fegar del prifma , e levar via fenza 
indebolirlo , non è la fua quarta parte, ma la terza. Ora refta ( che è quello, 
che ‘accennava il Sig. Sagr. ) il ritrovar fecondo che linea fi dee far camminar 
ja fesa ; la quale proverò, che dee efler linea Parabolica . Ma prima è necef- 
fario dimoftrare certo: Lemma, che è tale: 

Se faranitio due Libre , o Leve divife dai loro ‘foltegni in modo, che le due 

diftanze , dove fi hanno a coltituire le potenze, ‘abbiano tra di loro dop- 
pia proporzione delle diltanze , dove faranno le refiltenze, le quali refiten- 
ze fiano tra loro ; come le lor diîtanze > le potenze foftenenti faranno e- 

guali.. i | 
Siano due Leve A B, C D divife fopra i lor foftegni E, F., talmente che. la 
diftanza E B alla F D abbia doppia proporzione di quella, che ha la diftanza 
E A alla FC. Dico le potenze, che in B, D folterranno le refiftenze di A, C, 
effer tra loro eguali. Pongafi la E G media proporzionale tra E B, e FD: fa- 
rà dunque come B E ad È G, così G E ad F D, ed A E a CF, e così fi è 
polto efler la refitenza di A alla refiftenza di C. E perchè come E Gad FD, 
così A Eva CF, farà permutando co- ; Va 


me'G E ad E A.,così DF ad FC, Ri 0 ie: ci O ST 


c_peiù ( per effer ile die Leve DC, G 
3 À divife proporzionalmente nei pun- E 3 

ti F, E) quando la potenza , che po- Ce _ DD 
fta in D pareggia la refiltenza C, fulfe FE 


P1 


in G, pareggerebbe la medefima refi- 

ftenza Li poîta in A; ma per lo da- tei 

to la refiltenza di ‘A alla refiitenza di Cha la medefima proporzione , che la 

ACE alla CF, cioè che la B E alla E G, adunque da potenza Gr QSOgr am 
Tom. III. L "a 
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dire D pofta in B; fofterrà la refiltenza polta in A. Che è quello , ‘che fi de 


veva provare. i î Si. 
Intefo quelto : nella faccia F B del prifna D B fia fegnata la linea Para® 
lica E N B, il cui vertice B, fecondo la quale fia fegnato eflo prifma, reftano 
dalla linea Fer 


567 :1 folido comprefo dalla bafe A D dal piano rettangolo A_G 
B G, e dalla fuperficie D GB E in- 
curvata fecondo la curvità della li- 
nea Parabolica F N B. Dico tal fo- 
lido effer per tutto egualmente refi- 
ftente ; Sia fegato dal piano C O 
arallelo all’A D, e intendanfi due 
Near divife, e pofate fopra i fofte- 
gni A, €, e fiano dell’ una le diftan- 
ze BA, AF; e dell'altra le B5C% al 
C N. È perchè nella Parabola F B A nnt 
Agla A Balla BC fta, come il id 
quadrato della F_A al quadrato di C N, è manifefto la diftanza B A, delli 
Teva alla difanza B C dell’ altra aver doppia proporzione di quella, che 14, 
altra diftanza AF all altra C N . E perchè la refitenza. da pareggiarfi; 00° 
Leva B A alla refiftenza da pareggiarfi colla Leva B Cha la medelima prop 
zione, che il rettangolo D A al rettangolo O C, la quale è la medefima s & 
ha la linea A F alla NC, che fono l'altre due diftanze delle Leve, è man: 
fto per lo Lemma paffato , che la medefima forza , che fendo applicata alla, 
nea BG pareggerà la refiltenza DA, pareggerà, ancora la refiltenza C O «È 
il medefimo fi dimoftrerà , fegandofi il folido in qualfifia altro luogo : adun9i 
tal folido Parabolico è per tutto egualmente refitente. Che poi fegandofi il pî 
ma fecondo la linea Parabolica F_N B , fe ne levi la terza parte , fi fa m@ 
feto ; perchè la femiparabola F N B A, e il rettangolo F B fon bafi did 
folidi comprefi tra due piani paralleli , cioè tra 1 rettangoli FB, D G,, pf 
chè ritengono tra di loro la medefima proporzione, che effe lor bali; ma il } 
tangolo F B è fefquialtero della femiparabola FN BA; adunque fegand0 
prifma fecondo la linea Parabolica, fe ne leva la terza parte . Di qui fi vel 





v 
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come con diminuzion di pefo di più di trentatrè per cento fi poffon far 1 t1@f 
menti fenza diminuir punto la loro gagliardia, il che ne i Navilii grandi: 
particolare per regger le coverte può effer di utile non piccolo ; attefochè in 
tali fabbriche la leggerezza importa infinitamente. nm 
Sagr. Le utilità fon tante, che lungo, 0 impoffibile farebbe il regiftrarle tu 
te. Ma io lafciate quefte da banda , avrei più gufto d’ intender, che l' alle 
gerimento fi faccia fecondo le proporzioni affegnate . Che il taglio fecond0, 
diagonale levi la metà del pefo, l’intendo beniMlimo: ima che l’altro fecond?: 
Parabolica porti via la terza parte del prifma , pote crederlo al Sig. Salve di 
pre veridico, ma in ciò più della fede mi farebbe grata la fcienza. 3; 
Salv. Vorrefte dunque aver la dimoftrazione come fia vero, che l’ eccello È 
prifma fopra quefto, che per ora chiamiamo folido Parabolico , fia la terza ” 
te di tutto il prifma. So di averlo altra volta dimoftrato ; tenterd ora + £€ 5 

trò rimettere infieme la dimoftrazione s per la quale intanto mi fovviene 1.0 
mi ferviva di certo Lemma di Archimede , pofto da effo nel libro delle fpirà 

ed è, che fe quante linee fi vogliono fi eccederanno egualmente, e l’ eccelfo. 
eguale alla minima di quelle, ed altrettante fieno, ciafcheduna eguale alla op 
fima; i quadrati di tutte quefte faranno meno ; che tripli de i quadrati qui, 
le, che fi eccedono ; ma i medefimi faranno ben più che tripli di quelli gar 
che reftano, trattone il quadrato della maffima. Pofto quefto: Sia in que di i 
139° 
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tansolo A_C B P infcritta la linea Parabolica A B; dobbiamo provare il'tri- 368 
angolo. milto B A P, i cui lati fono B 
P, PA, e bafe la linea Parabolica BA, 
effer la terza parte di tutto il rettangolo 
C P. Imperocchè fe non è tale , farà o 
più che la terza parte, o meno. Sia, fe 
effer può, meno , ed a quello, che gli 
manca intendafi effere eguale lo fpazio 
X. Dividendo poi il-rettangolo CP con- 
tinuatamente in parti eguali con linee 
parallele a i lati BP, CA, arriveremo 
finalmente a parti tali, che una di loro 
farà minore dello fpazio X. Or fia una 
di quelle il rettangolo O B, e peri pun-_. i 
ti, dove l'altre parallele fegano la linea Parabolica, faccianfi palfare le parallele 
alla A P, e qui intenderò circofcritta intorno al noftro triangolo mifto una fi- 
sura compolta di rettangoli , che fono B O, INjH.M;iF LLEK,;GA5 
la qual figura farà pur ancora meno , che la terza parte del rettangolo CP, 
effendo che l ecceffo di ella figura fopra il triangolo miflto è manco affai del 
rettangolo B O, il quale è ancor minore dello fpazio X. 
Sagr. Piano di grazia, che io non vedo , come Vl ecceffo di queta figura cir- 
cofcritta fopra il triangolo milto fia manco affai del rettangolo B O. —. E 
Salv. Il rettangolo B O non è egli eguale a tutti quefti rettangoletti , per 1 
quali. paffa la noftra linea Parabolica : dico , di quefti B tod H, HE Eee; 
È G, G A? de i quali una parte fola relta fuori del triangolo mifto ; ed il ret- 
tangolo B O, non fi è egli pofto ancor minore dello fpazio X? adunque fe il 
triangolo infieme coll’ X pareggiava per l avverfario la terza parte del rettan- 
golo C P, la figura circofcritta , che al triangolo aggiugne tanto meno , che lo 
ipenio X, refterà pur ancora minore della terza parte del rettangolo medefimo 
P; ma quefto non può effere, perchè ella è più della terza parte ; adunque 
non è vero, che il noftro triangolo mifto fia manco del terzo del rettangolo. 
Sagr. Ho intefa la foluzione del mio dubbio . Ma bifogna ora provarci , che 
la figura circoferitta fia più della terza parte del rettangolo G P, dove credo, 
che avremo affai più da fare . E 
Salv. Eh non ci è gran difficoltà. Imperocchè nella Parabola il quadrato del- 
la linea D E al quadrato della Z G ha la medefima proporzione , che la linea 
DA alla AZ, che è quella, che ha il rettangolo K E al rettangolo A G, 
( per effer l’altezze A_K, K L eguali ; ) adunque ‘la proporzione , che ha il 
quadrato E D al quadrato Z G, cioè il quadrato L'A al quadrato A_K, l'ha 
ancora il rettangolo K E al rettangolo K Z. E nel medefimo modo appunto fi 
proverà degli altri rettangoli L F, MH, N I, O B, îtar tra di loro come 1 
quadrati delle linee M A, N A} O A, P A. Confideriamo adeffo come la fi- 
gura circoferitta è compofta di alcuni fpazi, che tra di loro ftanno come 1 qua- 
rati di linee, che fi eccedono con ecceflì eguali alla minima , e come | ret- 
tangolo C P è compoîto di altrettanti fpazi, ciafcuno eguale al maffimo , che fo- 
no tutti i rettangoli eguali all’ O B. Adunque pel Lemma di Archimede la fi- 
gura circoferitta è più della terza parte del rettangolo C P; ma era anche mi- 
nore , il che è impoffibile ; adunque il triangolo: mifto non è manco del terzo 
del rettangolo C P. Dico parimente , che non è più , imperocchè fe è più del 569 
terzo del rettangolo CP, intendafi lo fpazio X eguale all' ecceffo del triangolo 
fopra la terza parte di effo rettangolo C P., e fatta la divifione s € fuddivifione 


del rettangolo in rettangoli fempre eguali, fi arriverà a tale A uno di quelli 
o | 2 la 








570 


i DIALOGO SECONDO 


fia minore dello fpazio X. Sia fatta; e fia il rettangolo BO minore dell’ X5 FCI 
defcritta come fopra la figura , avremo nel triangolo mifto infcritta una’ figura 
compolta di rettangoli VO, T N, SM, RL, Q K,; la quale non farà an 
cora minore della terza parte del gran rettangolo CP. Imperocchè il triangolo 
mifto fupera di manco affai la figura in- 0 
feritta di quello , che egli fuperi la ter- 
za parte di effo rettangolo C P, attefo- 
chè l’ecceffo del triangolo fopra la terza 
parte del rettangolo C P è eguale allo 
fpazio X , il quale è minore del rettan- 
golo B O, e quelto è anco minore aflai 
dell’ ecceflo del triangolo fopra la figura 
inferittagli ; imperocchè ad effo rettan- 
solo BO fono eguali tutti i rettangolet- 
tr A°635 GE ibeEi EH HolelB., 
dei quali fon ancora manco, che la me- 
tà, gli avanzi del triangolo fopra la figu- 513 
ra infcritto. E però avanzando il triangolo la terza parte. del. rettangolo C più 
di più affai ( avanzandolo dello fpazio X, ) che ei non avanza la fua figura in-. 
fcritta; farà tal figura ancora maggiore della terza parte. del, rettangolo G- Pas 
ma ella è minore pel Lemma fuppofto : imperocchè il rettangolo C.P, come ag 
gregato di tutti i rettangoli maffimi, a i rettangoli componenti la figura inferit= 
ta-ha la medefima proporzione , che l’ aggregato di tutti i quadrati delle linee 
eguali alla. maffima a i quadrati delle linee, che fi eccedono egualmente , trat 
tone il quadrato della maffima ; e però ( come. de 1 quadrati accade ) tutto I 
aggregato de i maffimi ( che è il rettangolo C P ) è più che triplo dell’ aggre- 
gato degli eccedentifi, trattone il maffimo , che compongono la figura inferitta 
Adunque il triangolo mifto non è nè maggiore, nè minore della terza parte del 
rettangolo C P; è dunque eguale. È 1 

Sagr. Bella, e ingegnofa dimoftrazione , e tanto più, quanto ella ci dà la qua- 
dratura della Parabola, moftrandola effere fefquiterza del triangolo. ifcrittogli 4 
provando quello , che Archimede con due tra di loro diverfiffimi , ma amendue 
ammirabili progrefti di molte Propofizioni dimottrò . Come anco fu dimoftrata uk. 
timamente da Luca Valerio, altro Archimede fecondo dell’ età noftra , la qual 
dire è regiftrata nel libro , che egli fcrifle del centro della gravità de 
4 folidi. x i 

Salv. Libro veramente da non effer pofpolto a qualfifia feritto dai più famofi 
Geometri del prefente;; e’ di tutti i fecolt paffati : il quale quando fu veduto 
dall’ Accademico noftro , lo fece defiftere dal profeguire 1 fuoi trovati, che egli 
andava continuando di fcrivere fopra il medefimo fuggetto : giacchè vide il tutto 
tanto felicemente ritrovato , e dimoftrato dal detto Sig. Valerio. i 

Sagr. Io era informato di tutto queto accidente dall’ ifteffo Accademico ; e È 
aveva anco ricercato, che mi lafciaffe una volta vedere le fue Dimoftrazioni fino 
allora ritrovate, quando ei 5° incontrò nel libro del Sig. Valerio; ma non ml 
fucceffe poi il vederle. i 

Salv. Io ne-ho copia, e le moftrerdò a V. S. che averà gufto di vedere la di- 
verfità de i Metodi, con i quali camminano quefti due Autori per l’ inveftiga- 
zione delle medefime conclufioni , e loro .dimoltrazioni ; dove anco alcune delle 
conclufioni hanno differente efplicazione ; benchè in effetto egualmente vere. 

Sagr. Mi farà molto caro il vederle, e V.S. quando ‘ritorni a i foliti con 
grelli, mi farà grazia di portarle feco . Ma intanto efendo quelta della refiften- 
za del folido cavato dal prifma col taglio Parabolico operazione non men balle 9 

che 
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che utile in molte opere Meccaniche , buona cofa farebbe. per gli Artefici. I° a- 
ver qualche regola facile; € fpedita per potere fopra il piano del prifma fezna- 
re ella linea Parabolica . È i 

Salv. Modi di difesnar tali linee ve ne fon molti, ma due fopra tutti. eli altri 
fpeditiffimi glie ne dirò io. Uno de i quali è veramente maravigliofo , poichè con 
elfo in manco tempo , che col Compaffo altri difegnerà fottilmente fopra una car- 
ta quattro , 0 fei cerchi di differenti grandezze , io poffo difegnare trenta , e qua- 


ranta linee Paraboliche non men giufte , fottili, e pulite delle circonferenze di efli 
cerchi, To ho una palla di bronzo efquifitamente rotonda non più grande di una 


. noce ; quefta tirata fopra uno fpecchio di metallo tenuto non eretto all’ Orizzonte s 


ma alquanto inchinato , ficchè la palla nek moto vi pofla camminar fopra calcando- 
lo leggermente nel muoverfì , lafcta una linea Parabolica fottilifimamente , € puli- 
tiMmamente defcritta , € iù larga, e più ftretta , fecondo che Ja projezione fi fa- 
rà più , o meno elevata. Dove anco abbiamo chiara , € fenfata efperienza ; il mo- 


to de i projetti farfi per linee Paraboliche + effetto non offervato prima , che dal no- 
ftro Amico , il quale ne arreca anco la dimof@trazione nel fuo libro del moto , che 


vedremo infieme nel primo congreffo. La palla poi per deferivere al modo detto le 


Parabole ; bifogna con maneggiarla alquanto colla mano fcaldarla , ed alquanto 1n- 
umidirla , che così lafcerà più apparenti fopra lo fpecchio i fuoi veltigi. L' al- 
tro modo: per difegnar la linea, che cerchiamo, fopra il prifma, «procede così . 
Ferminfi ad alto due chiodi in una parete equidiftanti all’ Orizzonte, e tra di 
loro lontani il doppio della larghezza del rettangolo ; fu il quale vogliamo nota- 
re la femiparabola , e da quefti due chiodi penda una catenella fottile , e tanto 
lunga; che la fua facca fi fienda , quanta è la lunghezza del prifma: quelta ca- 
tenella fi piega in figura Parabolica , ficchè andando punteggiando fopra il muro 
la ftrada, che vi fa ella catenella, avremo defcritta un’ intera Parabola : la qua- 
le con un perpendicolo , che penda dal mezzo di quei due chiodi , fi dividerà 
in parti eguali. Il trasferir poi tal linea fopra le faccie oppolte del prifma non 
ha difficoltà neffuna ; ficchè ogni mediocre artefice lo faprà fare. Potrebbefi an- 


co coll’ ajuto delle lince geometriche fegnate ful Compaflo del noftro Amico fenz”. 
altra fattura andar fu l’ iltelfa faccia del prifma punteggiando la linea medefima :. 


Abbiamo fin qui dimoftrate tante conclufioni attenenti alla contemplazione di 


quefte refiftenze de i folidi all'\effere fpezzati, coll’ aver prima aperto } ingreffo 
a tale fcienza col fuppor come‘ nota la refiftenza per diritto , che fi potrà con-. 
feguentemente camminar avanti. ritrovandone altre , ed altre conclufioni., e lo- 


ro dimoftrazioni di quelle , che. in natura fono infinite. Solo per ora per ultimo 


termine degli odierni ragionamenti voglio aggiugnere la fpeculazione delle refi-, 


fienze de i folidi vacui, de i quali Parte, e più la natura fi ferve in mille o- 
perazioni ; dove fenza crefcer pefo fi crefce grandemente la robuftezza : come. fi 
vede nell’ offa degli uccelli , ed in moltiffime canne , che fon leggere , e molto 
refitenti al piegarli, € romperfì : che fe un fil di paglia , che fofien una {piga 
più grave di tutto il gambo , fufle fatto della medefima quantità di materia , Ma 
fufe mafficcio , farebbe affai meno refiftente al piegarfi, ed al romperfi. E con ta 
ragione ha offervato } arte ; e confermato l’ efperienza , che una alta vota , o una 
canna di legno , 0 di metallo. è molto più falda , che fe fulfle di altrettanto pelo, 
c della medefima lunghezza maficcia , che in confeguenza farebbe più fotule , e 
però l’arte ha trovato di far vote dentro le lance , quando fi defideri averle gagliar- 
de ; e leggere. Moftreremo pertanto s come e FL ORI a 
Le refiitenze di due cilindri eguali, ed egualmente lunghi, l'uno de + quali fia vo- 
to, e l altro mafficcio, hanno tra di loro la medefima proporzione > che 1 

lor diametri. i E ia 
Sieno la canna » © cilindro voto AE; ed il cilindro IN mafficcio eguali BERE, 
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fo, ed egualmente lunghi. Dico , la refitenza della canna AE all’ effer rotta alla 
reGtenza del cilindro folido I N aver la medefima proporzione , che il diametro & 


B al diametro IL. Il che è affai 
manifefto, perchè effendo la can- 
na, e ilcilindro IN eguali, ed 
egualmente lunghi , il cerchio I 
L, bafe del cilindro, farà eguale 
alla ciambella A B bafe della can- 
na AE, (chiamo ciambella la 
fuperficie , che refta, tratto un 
cerchio minore dal fuo concen- 
trico maggiore ) e però le loro = z | 
refiftenze affolute faranno egua- L ti 
li: ma perchè nel romper in tra- ti 
verfo ci ferviamo nel cilindro IN della lunghezza L N per Leva , e per foftegh0 
del punto L, e del femidiametro ; o diametro L I per contralleva ; e nella canna. 
la parte della Leva , cioè la linea BE è eguale alla L N, ma la contralleva oltre. 
al folteeno B è il diametro , 0 femidiametro A B; refta manifefto la refiftenza della 
canna fuperar quella del cilindro folido fecondo l’ecceffo del diametro A B fopfa. 
il diametro I L, che è quello , che cercavamo. S° acquifta dunque di robutezza 
nella canna vota fopra la robultezza del cilindro folido fecondo la proporzione de 
i diametri, tuttavolta però che amendue fiano dell’iftefa materia , pefo, e une 
chezza, Sarà bene, che confeguentemente andiamo inveftigando quello jche accag?. 
gia negli altri cafi indifferentemente tra tutte le canne, e cilindri folidi egualmente. 
re lunghi ; benchè in quantità di pefo difeguali , € più, e meno evacuati. E pri@. 
ma dimoftreremo , come , i 
Data una canna vota , fi poffa trovare un cilindro pieno eguale ad efla. 
Faciliffima è tale operazione. Imperocchè fia la 
linea A_B diametro della canna, e C D diametro A 
del voto, Applichifi nel cerchio maggiore la linea 
A E eguale al diametro C D, e congiungafi la E B. 
E perchè nel mezzo cerchio A E B l° angolo E è ret- 
to , il cerchio, il cui diametro è A B, farà eguale 
alli due cerchi de i diametri A E, E B; ma AEÈ 
il diametro del voto della canna ; adunque il cer- 
chio, il cui diametro fia E B, farà eguale alla ciam- 
bella A CB D: e però il cilindro Gioi il cerchio EG 
della cui bafe abbia il diametro EB, farà eguale alla 
canna, effendo egualmente lungo. Dimoftrato que- 
fto , potremo fpeditamente 
Trovare. qual proporzione abbiano le refiftenze E ;R 
°° di una canna, e di un cilindro ; qualunque È D. 
fieno , pur che egualmente lunghi. a 
Sia la canna A_B E, ed il cilindro RS M egualmente lungo , bifogna trovat@ 
qual proporzione abbiano tra di loro le lor refiltenze. Trovifi per la precedente ! 
cilindro IL N eguale alla canna, ed egualmente lungo , e delle linee IL, Rò. 
( diametri delle bafi de i cilindri I N, R M) fia quarta proporzionale la lines 
V. Dico la refiftenza della canna A E a quella del cilindro R M, effer come la 
linea A B alla V, Imperocchè effendo la canna A E eguale, ed egualmente lung? 
al cilindro I N, la refitenza della canna alla refiltenza del cilindro ttarà, comi 
linea A _B alla IL; ma la refiftenza del cilindro I N alla refiftenza del cilit 
dro R M fta, come il cubo IL al cubo RS, cioè come la linea IL alla V; 47 
© dun: 
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dunque ex eguali la refittenza della canna A E alla refiltenza del cilindro RM 
ha la medefima proporzione ; che la linea A B alla V, che è quello ; che fi cet- 
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= E fubje&o vetuftiffimo noviffimam promovemus fcientiam, MO- 
TU nil forte antiquius in Natura; & circa eum volumina nec 
pauca , nec parva 2 Philofophis confcripta repetiuntur. Sympto- 
matum tamen ; qua complura & fcitu digna infunt in eo ; adhuc 


. 


inobfervata, necdum demonftrata comperio » Leviora quaedam ad- 


notantur : ut gratia exempli; naturalem motum gravium defcen- 
dentium continue accelerari. Verum juxta quam proportionem 
= ejus fiat acceleratio ; proditum hucufque non elt i nullus enim ; 
quod fciam , demonftravit fpatia a mobili defcendente ex quiete peratta in tem- 
poribus equalibus $ cam inter fe tetinere rationem , quam habent numeti impa- 
res ab unitate confequentes. Obfervatum el ; miflilia ; feu projeéta lineam. qua- 
litercunque curvam defignare ; veruntamen cam effe Parabolam nemo prodidit. 
xc ita effe, & alia non pauca; nec minus fcitu digna; a me demonftrabun- 
tur, & quod pluris faciendum cenfeo 3 aditus 4 & acceffus ad ampliflimam, pra- 
antiffimamque fcientiam ; cujus hi noftri labores erunt elementa s recludetur : 10 
Qua ingenia meo perfpicaciora abditiores receflus penetrabunt 33 
fi ripartito dividimus hanc tra&tationem: In prima parte confideramus €24 a 
Peîtant ad Motum xquabilem ; feù uniformem » In fecunda de Motu naturalitet 


accelerato feribimus. In tertia de Motu violento 5 feu de projettis è 
DE MOTU £QUABILE 


i ( ‘Irca Motum xquabilem , feu uniformem unica opus habemus GEE 
quam eyufmodi profero+ D E» 
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Equalem , feu umiformem motum intelligo eum , cujus partes quibufeunque tempo: 
ribus equalibus a mobilt peratla., funt inter fe aquales. di 
GIMSANTD:-M' | OveNa Lei LfARO: 7 

Vifum ef addere veteri definitioni ( que fimpliciter appellat motum eequabi: 
lemi, dum temporibus aqualibus equalia tranfiguntur fpatia ) particulam, qui ul 
cunque , hoc eft omnibus temporibus equalibus : fieri enim poteft , ut tempoli 
bus aliquibus equalibus mobile pertranfeat fpatia equalia, dum tamen fpatia tral 
a&ta in partibus eorundem temporum minoribus, licet aqualibus , eequalia no! 
fint . Ex allata definitione quatuor pendent Axiomata : failicet di 
AXIOMA._ I. f ù 

Spatium tranfaftum tempore longiori in codem Motu equabili majus effe fpal 
tranfatto tempore breviori . ; + i 
AXIOMA II. | 


574 Tempus, guo majis fpatium conficitur in codem motu equabili , longius eft ten 
pore , quo conficitur fpatium minus . X 
AXIOMA III. i 

Spatium a majori velocitate confeftum tempore codem majus eft fpatio confetto di 


minori velocitate . ai 
AXIOMA IV. n 

Velocitas , qua tempore eodem conficitur majus fpatium, major eft velocitate , QUA 
conficitur fpatium minus. <A 
THEOREMA I. PROPOSITIO. T.. MA F. 

Sî Mobile equabiliter latum, cademque cum velocitate duo pertranfeat fpatia, ten 
pora lationum erunt inter fe ut fpatia peratta . 
Pertranfeat enim Mobile aequabiliter latum «eadem. cum velocitate. duo fpatid 
A B, BC, & fit tempus motus per A B, DE; tempus vero motus per :B 4 
efto E F. Dico, ut fpatium A B ad fpatium BC, ita effe tempus DE 
tempus 'E F. Protrahantur utrinque fpatia; & tempora verfus G, H, & I, Bs 


Gi irrogate RE ad Cri Hi 1 Sol 


_ Î 


pi 


‘& in A G fumantur quotcunque fpatia ipfi A B equalia, & totidem téempof® 
in D I tempori D E fimiliter equalia ; & rurfus in C H fumantur fecundu® 
‘quameunque multitudinem fpatia ipfi C B aqualia, & totidem tempora in FS 
tempori È F equalia. Erunt jam fpatium B G, & tempus E I aque multipli: 
cia fpatii BA, & temporis E D, juxta quamcunque multiplicationem accept? 
'& fimiliter fpatium H B, & tempus K E, fpatii C B, temporifque F E egu 
‘multiplicia in qualibet multiplicatione . Et quia D E eft tempus lationis per È 
B, erit totum E I tempus totiùs BG, cum motus ponatur equabilis , fintqu® 
‘in E T tot tempora ipfi DE equalia., quot funt in BG fpatia equalia BA 
& fimiliter concludetur K E effe tempus lationis per H B. Cum autem mot 
ponatur eequabilis, fi fpatium G B effet quale ipli BH, tempus quoque I 
tempori E K foret equale , & fi G B majus fit quam B H, etiam I È qual 
E K majus erit, & fi minus, minus. Sunt itaque quatuor magnitudines: A B 
prima, B C fecunda, D E tertia, E F quarta; & prime, & tertie, nemp 
fpatii A B, & temporis D E, fumpta funt eque multiplicia  juxta quameungli — 
multiplicationem tempus I E, & fpatium G B, ac demonftratum et haec Y | 

SP fg 


| 
i 
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una eequari, vel una’ deficere, vel una excedere tempus E K, & fpatium B H, 
eeque multiplicia fcilicet fecunde, & quarte. Ergo prima ad fecundam , nempe 
fpatium A B ad fpatium BC, eandem habet rationem, quam tertia & quarta, 
nempe tempus D E ad tempus E F, quod erat demonftrandum. 

| : THEOR,. “IL PROP. IM. 

Si Mobile temporibus aqualibus duo pertranfeat fpatia, erunt ipfa Spatia inter fe 
ut velocitates . Et fi fpatia fint ut velocitates , tempora erunt dqualta . 

Affumpta enim fuperiori figura fint duo fpatia A B, BC tranfatta equalibus 
temporibus _, fpatium quidem A B cum velocitate DE, & fpatium BC cum ve- 
locitate E F. Dico, fpatium A Bad fpatium BC effe, ut D E velocitas ad ve- 
locitatem E F; fumptis enim utrinque ut fupra , & fpatiorum , & velocitatum 
aque multiplicibus fecundum quamcunque multiplicationem fcilicet G B, & 1 
E ipflorum AB, & DE, pariterque H B, KE iporum BC, EF, conclude- 
tur eodem modo ut fupra , multiplicia G B, I E vel una deficere , vel equari, 
vel excedere que multiplicia B H, E K; igitur & manifetum cit propofi- 


tum. 

THEOR. III. PROP. INI 
Inequalibus velocitatibus per idem Spatium latorum tempora velocitatibus e contra= 
1/0 refpondent. 

Sint velocitates inequales A major, B minor, & fecundum utranque fiat mo- 
tus' per idem fpatium C D. Dico tempus, quo A velocitas permeat fpatium Cc 
D, ad tempus, quo velocitas B idem fpa- 
tium permeat, elle, ut velocitas B ad ve-. A); { 
locitatem A. Fiat enim ut A ad B, ita. i 
C Dad C E; erit igitur ex precedenti 
tempùs , quo A velocitas conficit DT Ci itihe Laga ee 
idem cum tempore, quo B conficit C Es E D 
fed tempus , quo velocitas B conficit . C 
E, ad tempus quo eadem conficit.C D, Bp_——_ 
et ut C E ad C D; ergo tempus, Quo È i 
velocitas A conficit C D, ad tempus, quo velocitas B idem C D conficit , eft 
ut C E ad C D, hoc et ut velocitas B ad velocitatem A; quod erat inten= 
tum. 

THEOR. IV. PROP. IV. i 4 

Si duo mobilia ferantur motu aquabili , inequali tamen velocitate 5 fpatia , tem- 
poribus inagnalibus ab ipfis perafta , babebunt rattonem compofitam ex rattone Vero 
citatum , © ex ratione temporum . B- ; oe 17 
- Mota fint duo mobilia E, F motu equabili, & ratio velocitatis mobilis E ad 

} vetur E, ad tem- 


velocitatem mobilis F fit, ut A ad B; temporis vero, Quo mo 
9 3 è . 

pus , quo movetur F , ratio fit, ut C ‘ad D. Dico fpatium E - Tascni 

Velocitate A in tempore C, ad fpatium peratum ab F cum velocitate 

empore D, habere rationem compofi- 


tam ex ratione velocitatis A ad veloci- A 


tatem B. & ex ratione temporis C ad \ 
y poris C a 
gi D. Sit fpatium ab È cum velo- Ec— ES Gedihesr=t 
© A in tempore C peratum G , & Bd L_TT 


e VELO A ad velocitatem B, ita F 
È pi I, ut autem tempus Cad DI e 
(tati D, ita fit I ad L: conftat 1 ef- 
um, quo movetur F in tempore a0isa 
Ra , in quo E FARSE: RE GÌ cum fpatia G, 160 ARR 
> gni ut tempus C ad tempus Di Ita + 9° x "E auod 
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376 


vero E ad G eft cadem cum ratione fpatiorum S, R; ergo patet propofitum: 
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quod conficitur a mobili F in tempore € ,.erit L fpatium ,. quod conficitur. 4! 
F in tempore D cum velocitate B : ratio autem G ad L componitur ex ratio: 
nibus G-ad I, & I ad L, nempe ex rationibus velocitatis A ad velocitateni 
B, & temporis .C ad tempus D; ergo patet propofitum. i Og 
PTHEORI Vi PROP. IV. “0 

- Si duo mobilia equabili motu ferantur, fint tamen velocitates ineguales , © M& 
qualia fpatia perafta , ratto temporum compofita ert ex ratione fpatiorum , <9° ex 108 
tione velocitatum contrarie fumptarum . i "d 
Sint duo Mobilia A , B, fitque velocitas ipfius A ad velocitatem ipfius B& 
V ad T, fpatia autem pera&ta fint ut S.ad R. Dico rationem temporis 3 W8 
iotum elt A, ad tempus, quo motum eft .B, compofitam effe ex ‘ratione velSi 
citatis T ad velocitatem V, & ex ratione fpatii S ad fpatium R. Sit ipfius MO 
tus A tempus C., & ut velocitas 'T. ad velocitatem V., ita fit tempus L'È 
tempus E. Et cum C fit tempus, in quo A cum velocitate V conficit fpatiuli 
S, fitque ut velocitas T mobilis B ad velocitatem V , ita tempus C ad telf 
pus E, erit tempus E illud, in quo mobile B conficeret idem fpatium S. Fal 
tertio, ut fpatium S ad fpatium 
R, ita tempus E ad tempus G; 





conftatG effe tempus, quo B con- AV' Ci-_——_—T_—__[ 
ficeret fpatium R. Et quia ratio Spe : 
C ad G componitur ex rationi- | E—_——_—_—_—_—_—_—_t__L 


bus C ad E, & E adG; et au- T___H{ 
tem ratio C ad E eadem cum B Gen 
ratione velocitatum mobilium 
A,B contrarie fumptarum, hoc 
eft, cum ratione Tad V; ratio 


Re 


THEOR. VI. PROP. VI. “d 
Si duo Mobilia equabili motu ferantur , ratto velocitatum ipforum compolà 
erit ex ratione fpatiorum perattorum © ex rattone temporum contrarie. fumpit 
rum . 1° 4000] 
Sint duo Mobilia A, B equabili motu lata: fint autem fpatia ab illis pera 
in ratione V ad T, tempora vero fint ut S ad R. Dico velocitatem mobilis # 
ad velocitatem ipfius B habere rationem compofitam ex ratione fpatii V ad {ps 
tium T, & temporis R ad tempus S. do | 
Sit velocitas C ea, cum qua mobile A conficit fpatium V in tempore $35 
quam rationem habet fpatium V ad fpatium T., hanc habeat velocitas C 20% 
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liam E; erit-E velocitas, cum qua mobile B conficit fpatium T in tempore e 
dem S: quod fi fiat ut rempus R ad tempus S, ita velocitas E ad aliam Gi, 
erit velocitas G illa , fecundum quam mobile B conficit fpatium T in temp® 
R. Habemus itaque velocitatem C, cum qua mobile A. conficit fpatium V gal 
tempore S, & velocitatem G, cum qua mobile B conficit fpatium T in ica 

re Ba 
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re R, 8 elt ratio C ad G compofita ex rationibus C ad E; & E ad G.; ratio 
autem C ad E pofita e eadem cum ratione fpatii V ad fpatium T; ratio ve- 
ro E ad G, ef eadem cum ratione R ad S; ergo patet propofitum.. 

Salv. Quefto ; che abbiamo veduto, è quanto il noftro Autore ha fcritto del 
moto equabile. Pafferemo dunque a più fottile , e nuova contemplazione. intor- 
no al moto naturalmente accelerato, quale è quello, che generalmente è eferci- 
tato dai mobili gravi difcendenti , ed ecco il titolo; e l’ introduzione. 


DE MOTU NATURALITER ACCELERATO. 


UE in motu xquabili contingunt accidentia , in precedenti libro confide- 

rata funt: modo de motu accelerato pertraftandum. Et primo definitionem 
ei, quo utitur natura , apprime congruente invefticare , atque. explicare con- 
venit. Quamvis enim aliquam latioms fpeciem ex arbitrio confingere , & con- 
fequentes ejus pafliones contemplari non fit inconveniens ; (.ita enim qui He 
licas, aut Conchoides lineas ex. motibus. quibufdam exortas , licet talibus non 
utatur natura , fibi finxerunt , carum fymptomata ex fuppofitione demonftrarunt 
cum laude ) tamen quandoquidem quadam accelerationis fpecie eravium defcen- 
dentium utitur natura , corundem fpeculari paffiones decrevimus., fi eam, quam 
allaturi fumus de noftro motu accelerato definitionem cum effentia motus. na- 
turaliter accelerati congruere contigerit + Quod tandem polt diuturnas mentis a- 
gitationes reperiffle confidimus ea potiffimum dudti ratione , quia. fymptomatis 
deinceps a nobis demonftratis apprime refpondere, atque congruere videntur ca, 
que naturalia experimenta fenfui reprafentant. Poftremo ad inveftigationem mo- 
tus naturaliter accelerati nos quali manu duxit animadverfio confuetudinis, atque 
infrituti ipfiufmet nature in ceteris fuis operibus omnibus, in quibus exerendis 
uti confuevit mediis primis; fimpliciffimis, facillimis: neminem enim effe arbitror, 
qui credat natatum , aut volatum fimpliciori , aut faciliori modo exerceri poffe , 
quam eo ipfo, quo pifces , &o aves intinGu naturali utuntar. Dum igitur lapi- 
dem ex fublimi a quiete defcendentem nova deinceps velocitatis acquirere 1n- 
crementa animadverto , cur talia additamenta fimpliciffima , atque omnibus ma- 
gis obvia ratione fieri non credam? Quod fi attente infpiciamus , nullum addita- 
mentum, nullum  incrementum magis fimplex inveniemus, quam illud , quod 
femper codem modo fuperaddit . Quod facile intelligemus maximam temporis è 
atque motus ‘affinitatem infpicientes : ficut enim motus xquabilitas, & ‘unifor- 
mitas per temporum , fpatiorumque eequalitates definitur, atque concipitut ( la- 
tionem'enim tunc equabilem appellamus, cum temporibus-equalibus eequalia con- 
ficiuntur fpatia ) ita per eafdem aqualitates partium temporis, incrementa cele- 
ritatis fimpliciter fatta percipere polfumus : mente concipientes  motum illum 
uniformiter, codemque modo continue acceleratum effe, dum: temporibus quibuf- 
cunque requalibus equalia ci fuperaddantur celeritatis: additamenta .> Adeo ut 
umptis . quotcunque temporis particulis equalibus a primo inftanti, in quo mo- 
fe ecedit a quiete, & defcenfum aggreditur , det gradus an pp Solo 
si sue temporis particula acquifitus duplus fit- gradus , iiniziogrio o sn 
<a ma particula: gradus vero, quem obtinet in trivus particulis triplus, q 
Li quatuor, quadruplus:ejufdem gradus primi temporit Tta ut ( clarioris intel. 
igenti® caufa ) fi: mobile lationem fuam continuaret juxta gradum: Ate 
sum welocitatis sin prima temporis particula sentii sO a que 
cia Pope tali gradu extenderet ; latio hec duplo e “ to AO fc 

Xta gradum velocitatis in duabus temporis particllis acqui ite 0 ; 


a refta ratione abfonum nequaquam effe videtur, fi a [aventiorietar no” 
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locitatis fieri juxta temporis extenfionem: ex in definitio Motus, de quo atti 
ri fumus, ‘talis accipi poteft. Motum equabiliter ; feu uniformiter acceleratutà 
dico illum , qui a quiete recedens temporibus equalibus xqualia celeritatis MO: 
menta fibi fuperaddit. Du: cas sii 
Sagr: To , ficcome fuor di ragione mi opporrei a quelta , o ad altra definizi0* 
ne, che da quallivoglia Autore fulle affegnata, effendo tutte arbitrarie, così D@ 
poffo fenza offefa dubitare, fe tal definizione concepita, ed ammeffa in aftrattos 
fi adatti, convenga, € fi verifichi in quella forta di moto accelerato, che i gî@ 
vi naturalmente difcendenti, vanno efercitando. E perchè pare, che l’ Autore 
rometta; che tale, quale egli ha definito, fia il moto naturale de i gravi VO 
entieri mi fentirei rimuover certi fcrupoli, che mi perturbano la mente, accio 
poi con maggiore attenzione potellì applicarmi alle proporzioni , e lor dimoltra 
zioni, che fi attendono. G 
- Salo. E' bene , che V. S. ed il Sig. Simplicio vadano proponendo le diffico* 
ta: le quali mi vo immaginando , che fieno per effere quelle ftele ; che a_Iî 
ancora fovvennero, quando primieramente vidi quelto trattato, € che o da 
Autor medefimo ragionandone feco mi faran fopite, 0 taluna ancora da Ml 
fteffo col penfarvi rimoffa. , :P 
Sagr. Mentre io mi vo figurando un mobile grave difcendente partirfi dal 
quiete, cioè dalla privazione di ogni velocità, ed entrare nel moto, ed in que 
lo andarfì velocitando fecondo la proporzione ; che crefce il tempo dal primo 
infante del moto; ed. avere v. gr. in otto battute di polfo acquiftato otto 8 d 
di di velocità, della quale nella quarta battuta ne aveva guadagnati quattro. 
nella feconda due , nella prima uno ; effendo il tempo faddivifibile in infinità! 
ne feguita ; che diminuendofi fempre con tal ragione 1’ antecedente velocità. 
grado alcuno non fia di velocità. così piccolo , o_ vo liamo dir di tardità ©® 
grande , nel quale non fi fia trovato coftituito 1’ itefo mobile dopo la parti! 
dall’ infinita tardità, cioè dalla quiete. Talchè fe quel grado di velocità , 07 
egli ebbe alle quattro battute di tempo , era tale , che mantenendola equabbé 
avrebbe corfo due miglia in un’ ora, € col grado di velocità , che ebbe né I 
feconda battuta , avrebbe fatto un miglio per ora , convien dire, che negli 
fanti del tempo più e più vicini al primo della fua moffa dalla quiete , fi t10 
valle così tardo, che non avrebbe ( feguitando di muoverfi con tal tardità ) pal 
fato un miglio in un’ ora, nè in un giorno , nè in un anno, nè in mille , ® 
paffato anco un fol palmo in tempo maggiore : accidente , al quale pare, ci 
aflai male agevolmente fi accomodi l’ immaginazione, mentre che il fenfo © 
moftra un grave cadente venir fubito con gran velocità. i 
Salv. Queta è una delle difficoltà, che a me ancora fu il principio dette 
che penfare, ma non molto dopo la rimoffi ; ed il rimuoverla fu effetto delli 
medefima efperienza, che di prefente a vol la fufcita . Voi dite parervi, che È 
efperienza moftri, che appena partitofi il grave dalla quiete, entri in una mo 
notabile velocità; ed io dico, che quelta medefima efperienza ci chiarifce i pù 
mi impeti del cadente , benchè graviflimo , effer lentiffimi. e tardifimi . Pol?” 
un grave fopra una materia cedente , lafciandovelo fin che prema , quanto €58 
può colla fua femplice gravità : è manifefto , che alzandolo un braccio, 0 dues 
lafciandolo. poi cadere fopra la medefima materia ;, farà colla percolla nuo! 
preffione , e maggiore, che la fatta prima col folo pefo.;.e 1° effetto farà caglo 
nato dal mobile cadente congiunto colla velocità guadagnata nella caduta ML 
quale effetto farà più € più grande 3 fecondo che da ma lore altezza verra ili 
percolfa , cioè fecondo che la velocità del percuziente CA maggiore . Qual” î 
dunque fia Ja velocità di un grave cadente , lo potremo noi fenza errore conghie! 
turare dalla qualità, e quantita della percofa. Ma ditemi, Signori, quel api 5 
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che lafciato ‘cadere fopra. un: palo dall’ altezza di quattro braccia lo ficca in ter- 
ra, v. gr. quattro dita venendo dall’ altezza di due braccia lo caccerà affai 
manco; e meno dall'altezza di uno, e manco da un palmo ; € finalmente fol- 
levandolo un dito, che farà di più , che fe fenza percoffa vi fuffe pofto fopra ? 
certo pochiffimo ; ed operazione del tutto impercettibile farebbe , fe fi clevafe, 
quanto è groffo un foglio. È perchè l' effetto della percoffa fi regola dalla velo- 
cità del medefimo percuziente, chi vorrà dubitare , che lentifimo fia il moto , 
e più che minima la velocità, dove l’operazione fua fia impercettibile? Vedano 
ora quanta fia la forza della verità, mentre l’ iftella efperienza, che pareva nel 
primo afpetto moftrare una cofa , meglio confiderata ci afficura del contrario + 
Ma fenza ridurfi a tale efperienza , ( che fenza dubbio è concludentiffima ) mi 
pare , che non_ fia difficile col femplice difcorfo penetrare una tal verità . Noi 
abbiamo un faffo grave foltenuto nell'aria in quiete; fi libera dal foftegno , € fi 
pone in libertà ; e come più grave dell’ aria, vien difcendendo al baffo, e non 
con moto equabile , ma lento nel principio, € continuamente dopo accelerato ‘5 


ed effendo che la velocità è augumentabile , e menomabile in infinito, qual ra- 
gione mi perfuaderà, che tal mobile partendofi da una tardità infinita ( che 
tale è la quiete ) entri immediatamente in dieci gradi di velocità più, che in 
una di quattro, o in quefta prima, che in una di: due, di uno, di un mezzo; 
di un centefimo ? ed in fomma in tutte le minori in infinito? Sentite in gra- 
zia. Io non credo, che voi falle renitenti a concedermi , che. 1° acquifto dei 
gradi di velocità del faffo cadente, dallo fiato di quiete poffa farfi col medefimo 
ordine , che la diminuzione, e perdita dei medefimi gradi , mentre da virtù 
impellente foffe ricacciato in fu alla medefima altezza: ma quando ciò fia , non 
vedo, che fi poffa dubitare ; che nel diminuirfi la velocità del faffo afcendente 


confumandola tutta poffa pervenire allo fiato di quiete prima, che paflar per 
tutti i gradi di tardità. 

Simp. Ma fe i gradi di tardità maggiore e maggiore fono infiniti, giammai 
pon fi confumeranno tutti ; onde tal grave afcendente non fi condurrà mai alla 
quiete, ma infinitamente fi moverà, ritardandofi fempre : cofa che non fi vede 
accadere. 

Salo. Accaderebbe cotefto, Sig. Simp. quando il mobile andaffe per qualche 
tempo trattenendofi in ciafchedun grado; ma egli vi palla folamente fenza di- 
morarvi oltre a_un inltante, e perchè in ogni tempo quanto, ancorchè piccolif- 


fimo ; fono infiniti inftanti , però fon baftanti a rifpondere agli infiniti gradi di. 


x 


velocità diminuita. Che poi tal grave afcendente non perfilta per verun tempo 
uanto in alcun medefimo grado di velocità , fi fa manifelto così: perchè fe af 
egnato qualche tempo quanto , nel primo inflante di tal tempo , ed: anco. nell 
ultimo il mobile fi trovaffe avere il medefimo grado di velocità , potrebbe. da 
quefto fecondo grado effer parimente fofpinto in fu per altrettanto fpazio, ficco- 
me dal primo fu portato al fecondo, € per l ilteffa ragione palferebbe. dal fe- 
condo al terzo, e finalmente continuerebbe il fuo moto uniforme in infinito è. 
‘Sagr. Da quefto difcorfo mi par, che fi potrebbe cavare una affai congrua r4- 
gione della quiltione agitata tra i Filofofi, qual fia la caufa dell’ accelerazione 


el moto naturale dei gravi. Imperocchè mentre io confidero, nel grave caccia 
to in fu andarfi continuamente diminuendo quella virtù impreffagli dal pro!cien- 


«te, la quale, finchè fu fuperiore all’ altra contraria della gravità ; lo fofpinfe in 


alto, giunte che fieno quefta ; e quella all’ equilibrio , reta il mobile di più 


alire, e paffa per lo ftato della quiete , nel quale l’ impeto impreffo non è al- 
trimente annichilato , ma folo confumatofi quell’ ecceffo , che pur SAR SE 
fopra la gravità del mobile, per lo quale prevalendogli lo fpignev 1h 3297 


tinuandofi poi la diminuzione di quefto impeto itraniero » € in coriesutgero” 
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minciando il vantaggio ad effer dalla parte. della gravità, comincia altresì tal 
fcefa, ma lenta per lo contralto della virtù impreffa, buona parte della quale tl 
mane ancora nel mobile : ma perchè ella pur va continuamente diminuendoli è 
venendo fempre con maggior proporzione fuperata dalla gravità, quindi nafce 8 
continua accelerazione del moto. I «0 
- Simp. Il penfiero è arguto : ma più fottile, che faldo . Imperocché quando 
pur fia concludente , non foddisfà fe non a quei moti naturali, ai quali te 4; 
ceduto un moto violento , nel quale refti ancora vivace parte della virtù elteie 
na: ma dove non fia tal refiduo , ma fi parta il mobile da una antiquata quiet 
te, cella la forza di tutto il difcorfo. al 

Sagr. Credo , che voi fiate in errore, e che quelta diltinzione di cafi , M5 
fate , fia fuperflua , o per dir meglio nulla. Però ditemi, fe nel projetto puù 
effer talvolta impreffa dal proiciente molta, e talora poca virtù ; ficchè po A 
eflere fcagliato in alto cento braccia , ed anco venti, o quattro, o uno? 

Simpl. Non è dubbio , che sì. <Q 
- Sagr. E non meno potrà cotal virtù impreffa di così poco fuperar. la refiftett 
za della gravità, che non l’alzi più di un dito ; e finalmente può la virtù dé 
proiciente effer folamente tanta , che pareggi per l’ appunto la refiftenza dell 
gravità, ficchè il mobile fia non cacciato in alto, ma folamente foltenuto. Quai 
do dunque voi reggete in mano una pietra ; che altro gli fate voi, che l’ imprit. 
merli tanta virtà impellente all’ in fu, quanta è la facoltà della fua gravità 
traente in giù? E quefta voftra virtù non continuate voi di confervargliela 10% 
prefa per tutto il tempo, che voi la foftenete in mano? Si diminuifce @É 
forfe per la lunga dimora , che vot la reggete 2 E. quefto foltentamento , CH 
vieta la fcefa al fallo, che importa, che fia fatto più dalla voltra mano, che do 
ina tavola 0 da una corda, dalla quale ei fia fofpefo? Certo niente. Concludete pS 
tanto, Sig. Simp. che il precedere alla caduta del faffo una quiete lunga, o breve, 9 
momentanea , non fa differenza ‘alcuna , ficchè il fafo non parta fempre affetto 
da tanta virtù contraria alla fua gravità , quanta appunto baltava a tenerlo: 18 
quiete . :@ 

Salv. Non mi par tempo opportuno di entrare al prefente nell’ inveftigazion 
della caufa dell’ accelerazione del moto naturale , intorno alla quale da vary ES 
lofofi varie fentenze fono ftate prodotte : riducendola alcuni all’ avvicinament 
al centro, altri al reftar fucceflivamente manco parti del mezzo da fenderfi: 85 
tri a certa eftrulione del mezzo ambiente ; il quale nel ricongiugnerfi ‘a. telai 
del mobile lo va premendo , e continuatamente fcacciando , le quali fanta? 
con altre appreffo converrebbe andare efaminando , e con poco guadagno ri for 
vendo. Per ora balta al noftro Autore, che noi intendiamo , che egli ci vu0f 
inveftigare , e dimoftrare alcune paflioni di un moto accelerato , ( qualunque 
fia la caufa della fua accelerazione ) talmente che i momenti della fua veloci? 
vadano accrefcendofi dopo la fua partita dalla quiete con quella fempliciffim* 
proporzione , colla quale crefce la continuazion del tempo , che è quanto dif 
che in tempi eguali fi facciano eguali additamenti di velocità. E fe s° incontiti. 
rà, che gli accidenti, che poi faranno dimoftrati , fi verifichino nel moto der 
sravi naturalmente difcendenti , ed accelerati, potremo reputare , che l affupi?. 
definizione ‘comprenda cotal moto dei gravi, e che vero fia, chel acceleraz!9” 
ne loro vadia crefcendo fecondo che crefce il tempo , e la durazione 
moto . n ; Ù, di i 

Sagr. Per quanto per ora mi fi rapprefenta all’ intelletto , mi pare , che 09° 
chiarezza forfe maggiore fi fuffe potuto definire fenza variare il concetto: Mot? | 
uniformemente accelerato effer quello , nel quale la velocità andaffe crefcend0 Li 


fecondo che crefce lo fpazio , che fi va paffando ; ficchè per efempio il grado 
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di velocità acquiftato dal mobile nella fcefa di quattro braccia ; fuffe doppio di 
quello, che egli ebbe , fcelo che fu lo fpazio di due , € quelto doppio del con- 
fesuito nello fpazio del primo braccio. Perchè non mi par, che fia da dubitare, 
che quel grave , che viene dall’ altezza di fei braccia, non abbia, € percuota 
con impeto doppio di quello , che ebbe , fcefo che fu tre braccia , e triplo di 
«quello, che ebbe alle due, e fefcuplo dell’avuto nello fpazio di uno. 
Salv. Io mi confolo affai d'aver avuto un tanto compagno nell'errore; € più 
vi dirtd , che il voftro difcorfo ha tanto del verifimile , e del probabile , che il 
noftro medefimo Autore non mi negò , quando io glielo propofi, d’ effer egli an- 
cora ftato per qualche tempo nella onedefima fallacia. Ma quello, di che 10 po! 


fommamente mi maravigliai , fu il vedere fcoprir con quattro femplicifime pa- 


role, non pur falle , ma impoffibili due propofizioni , che hanno del verifimile 
tanto, che avendole io propofte a molti, non ho trovato, chi liberamente non 
me l’ ammetteffe . 

| Sîmpl. Veramente: io farei del numero de i conceditori : e che il grave di- 
fcendente vires acquirat eundo, crefcendo la velocità a ragion dello fpazio; e che 
il momento dell’ ifteflo percuziente fia doppio, venerdo da doppia altezza, mi 
pajono propofizioni da concederfì fenza repugnanza , O, controverfìa . 

Salv. E pur fon tanto falfe , e impoffibili , quanto che il moto fi faccia in 
un infante. Ed eccovene chiariffima dimoftrazione . Quando le velocità hanno la 
medefima proporzione , che gli fpazi paffati, o da paffarfi , tali fpazi vengono 
palfati in tempi eguali ; fe dunque le velocità , colle» quali il cadente pallò lo 


fpazio di quattro braccia , furon doppie delle velocità , colle quali ‘pafsò le due 


prime braccia ( ficcome lo fpazio è doppio dello fpazio ) adunque i tempi di 
tali paffaggi fono eguali; ma paffare il medefimo mobile le quattro braccia , € 
le due nell’ iftefo tempo non può aver luogo fuor che nel moto inftantaneo ; 
ma noi vediamo, che il’grave cadente fa fio moto in tempo , ed in minore 
palla le due braccia, che le quattro. ; adunque è falfo, che la velocità fua cre- 
fca come lo fpazio . L’ altra propofizione fi dimoftra falfa colla medefima chia- 
rezza. Imperocchè effendo quello ; che percuote , il medefimo ; non può deter- 
minarfi la differenza, e momento delle percoffe è fe non dalla differenza della 
velocità . Quando dunque il percuziente venendo da doppia altezza, faceffe per- 
coffa di doppio momento , bifognerebbe, che percuotelfe con doppia velocità ; 
ma la doppia velocità palla il doppio fpazio nell’ iftelfo tempo, e noi vediamo 
il tempo della fcefa. dalla maggiore altezza effer più lungo. i 
Sapr. Troppa evidenza , troppa agevolezza è quelta , colla quale manifeftate 
conclufioni afcofe ; quelta fomma facilità le rende di minor pregio » che non era- 
no , mentre ftavano fotto contrario fembiante . Poco penfo 10 che prezzercbbe 
l’univerfale notizie acquiftate con sì poca fatica, in comparazione di quelle, .in- 
torno alle quali fi fanno lunghe, ed inefplicabili altercazioni. iesits. 
Salv. A quelli, i quali con gran brevità., e chiarezza moftrano le fallacie di 
propofizioni {tate comunemente tenute per Vere dall’univerfale, danno affair com- 
portabile farebbe il. riportarne folamente. difprezzo in luogo di aggradimento , 
ma bene fpiacevole, e molefto riefce cert’ altro affetto, che fuol talvolta deltarfi 
n Gen , che pretendendo. ne 1 medefimi ftud) FEcna E DI nei Sade 
breve 1 vedono aver trapalfate per vere conclufioni, che pal; MRC 
reve , e facile difcorfo vengono fcoperte > € dichiarate falfe o cnoh. ar erò 
tale affetto invidia, folita a convertirfi poi in odio, ed ira contro agli fcopri- 
tori di tali fallacie , ma lo dirò uno ftimolo , € una brama di voler più prefto 
mantener gli errori inveterati , che permettere » che fi ricevano le verità nuo- 
vamente fcoperte, la qual brama talvolta gl'induce a ferivere n contraddizione 


a quelle verità pur troppo internamente conofciute anco da loro aes A 
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per tener bafla nel concetto del numerofo , € poco intelligente vulgo l altrui. oo 
putazione. Di fimili conclufioni falfe ricevute per vere, e di agevoliffima co 
futazione, non piccol numero ne ho io fentite dal noftro Accademico , di pal 
delle quali ho anco tenuto regiftro . i TE, du 
Sagr. E V. S. non dovrà privarcene ; ma a-fuo tempo farcene parte y° quand 
ben anco bifognaffe in grazia loro fare una particolar feffione . Per ora con 
nuando il noftro filo parmi, che fin qui abbiamo fermata la definizione del m0 
>, uniformemente accelerato , del quale fi tratta nei difcorfi, che feguono 
ed è ; vi 
Motum aquabiliter, feu uniformiter acceleratum dicimus eum, qui a quiete recedetà 
temporibus aqualibus equalia celeritatis momenta fibi fuperaddit . si 
Salv. Fermata cotal definizione un folo principio domanda, e fuppone per V& 
ro l’' Autore, cioè; 10 
Accipio, gradus velocitatis ejufdem mobilis fuper diverfas planorum inclinationé 
acquifitos' tunc effe aquales , cum ‘eorundem planorim elevationes equales fint. | 
Chiama la elevazione di un piano inclinato la perpendicolare , che dal term 
ne fublime di effo piano icafca topi la linea orizzontale «prodotta per 1° infiM0 
termine di effo piano inclinato, come per intelligenza , effendo la linea BÈ 
parallela all’ orizzonte , fopra il quale fieno inclinati li due piani CA, CD, # 
perpendicolare C B cadente fopra |’ o- È 
rizzontale BA, chiama l’ Autore la e- 
levazione dei Piani CA, CD, e fup- 
pone , che i gradi di velocità del mede- . 
fimo mobile fcendente per li piani incli- 
mati C A, CD, acquiftati nei termini 
A, D, fieno eguali, per effer la loro e- + 
levazione l’ifteffa C B. E tanto ‘anco fi 
dee intendere il grado di velocità ; che A 
il medefimo cadente dal punto C avreb- Di 
be nel termine B. I 
Sagr. Veramente mi par, che tal fuppofto abbia tanto del probabile, che mé 
riti di effer fenza controverfia conceduto, intendendo fempre , che fi rimuo: 20 
tutti gl’impedimenti accidentari , ed efterni, e che i piani fieno ben folidi 4 
terfi, ed il mobile di figura perfettifimamente rotonda’, ficchè ed il piano ) | 
il mobile non abbiano feabrofità . Rimoffi tutti i contrafti , ed impedimenti 
lume naturale mi detta fenza difficoltà , che una palla grave, e perfettamenti 
rotonda fcendendo per le linee C A, C D, C B, giugnerebbe nei termini &° 
D, B, con impeti eguali. A 
Salv. Voi molto probabilmente difcorrete , ma oltre al verifimile voglio! co! 
una efperienza crefcer tanto la probabilità, che poco gli manchi all’ agguagliat! 
ad una ben neceffaria dimoftrazione. Figuratevi quefto foglio effere ‘una pareti 
eretta all’ orizzonte, e da un chiodo fitto in eMfa pendere una palla di piomb0 
d'un’ oncia, 0 due, fofpefa dal fottil filo A B lungo due, o tre braccia perpel” 
dicolare all'orizzonte, e nella parete fegnate una linea orizzontale DC feganté 
a fquadra il perpendicolo A B, il quale fia lontano dalla parete due dita in 0! 
ca , trasferendo poi il filo A B colla palla in A C, lafciate effa palla in Jibef 
tà, la quale primieramente vedrete fcendere deferivendo l'arco C BD e di fa8° 
to trapaffare il termine B, che fcorrendo per l’ arco B D formonterà fino qual 
alla fegnata parallela C D, reftando di pervenirvi per piccolifitào! ‘inter 10008 
toltogli il precifamente arrivarvi dall’ impedimento dell’ aria se del filo» # 
che poffiamo veracemente concludere , che. |’ impeto acquiftato nel punto È * 
dalla palla nello fcendere per l'arco C B, fu tanto , che bad a rifolpinge! È 
pe 
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per un fimile arco B D alla medefima altezza ; fatta, -® più volte reiterata co- 
tale efperienza , voglio , che ficchiamo nella parete rafente al perpendicolo A 
B un chiodo, come in E, ovvero in F, che fporga in fuori cinque , o fei di- 
ta, e quelo acciocchè il filo A C tornando come rima a riportar la palla € 
per l'arco C B, giunta che ella fia in B, intoppando il filo nel chiodo E, fia 
coftretta a camminare per la circonferenza B Gdefcritta intorno al centro E, dat84 





che vedremo quello , che potrà far quel medefimo impeto + che dianzi concepi= 
zo nel medemo termine B, fofpinfe 1’ iftello mobile per l’ arco E D all’ altez- 
ta dell’ orizzontale C D. Ora, Signori , voi vedrete con gufto ‘condurli la palla all’ 
orizzontale nel punto ‘G,e Lilteffo accadere , fe l’ intoppo fi mettelle più baffo, 
come in F, dove la palla defcriverebbe l arco BI, terminando fempre la fuz 
falita precifamente nella Jinea GC D, e quando dl’ intoppo del chiodo fuffe tanto 
baffo , che l’ avanzo del filo fotto di lui non arrivalfe all’ altezza di C D, (il 
che accaderebbe, quando tuffe più vicino al punto B, che al fegamento dell’ A 
B coll orizzontale € D, ) allora il filo cavalcherebbe il chiodo, e fe gli avvol- 
gerebbe intorno . Queita cfperienza non lafcia luogo di dubitare della verità del 
fuppofto : imperocchè effendo li due archi CB, DB eguali, e fimilmente poftiy 
per la Yfcefa nell’ arco C B, è il medefimo, che l 


l’ acquifto di momento fatto i ; ; ; 
fatto per la feefa dell’ arco DB; ma il momento acquiftato 1n B perl’ arco C 
è potente a rifofpingere in fu il medefimo mobile per l’arco B D, adunque 


anco il momento acquiltato nella fcefa D Bè ‘eguale a quello, che fofpigne l'1- 
fteffo mobile pel medefimo arco da B in D, ficchè univerfalmente ogni mo- 
mento acquiftato per la fcefa d’ un arco è eguale a quello, che può far rifalire 
P ifteffo mobile pel medefimo arco : ma 1 momenti tutti, che fanno rifalire per 
tutti gli archi BD,BG,B! fono eguali, poichè fon fatti dall’ iteffo mede- 
fimo momento acquiftato per la fcefa CB, come moltra l’efperienza : adunque 
tutti i momenti, che fi acquiltano per le feefe negli archi DB, GB, 1 B fono 


eguali . 
Sagr. Il difcorlo mi par concludentiffimo , e È efperienza tanto accomodata 
per verificare il poftulato; che molto ben fia degno d’ effer conceduto, come fe 


Rc dimoftrato. 
alu. Io non voglio ; Sig. Sagre 
Pons. IL ib 


do, che noi ci pigliamo più del dovere ,.€ maf- 
N fima- 
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fimamiente chéldi quefto.aflunto civabbiamo a fervire, principalmente ‘net pro 
fatti: fopra faperficie rette. e non fopra curve , nelle squali P° accelerazione D Ù 
de con' gradi ‘molto’ differenti da quelli, con i quali «noi pigliamo , ch' ella 

“ceda ne’ ‘piani retti. Di modo che febben .l’ efperienza addotta ci moftra 3, 
giri : PS pigri he A : ' sE Pitati Fi ro ; abit è i sg 4 i i 3 e È % 


î 
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1887) 
la fcefa per l'arco C B conferifce al mobile momento tale , che può ricondil! 
alla medefima altezza per qualfivoglia arco B D, B G, BI, noi non poffia® 
con'-fimile evidenza moftrare:, «che. 1’ iftelfo: raccadeffe è quando una erfettifio 
alla dovefe fcendere per piani retti inclinati fecondo le inclinazioni delle: 00 
di quefti medefimi archi, anzi è credibile, che formandofi angoli da effi piani! 
nel termine B, la palla fcefa ‘pet l’ inclinato. fecondo la corda C B , trovi 
intoppo nei piani afcendenti, fecondo ‘le.corde BD, BG, BI, nell’urrareg 
effi perderebbe del fuo impeto , nè potrebbe falendo condurfi all’ altezza della” 
nea C.D. Ma levato l’ intoppo ; che pregiudica all’ efperienza mi par beMe 
che l'intelletto refti capace, che l’impeto (che in effetto piglia vigore dalla qu 
della fcefa ) farebbe potente a ricondurre il mobile alla. medefima altezza. dr 
mo dunque per ora quelto, come poftulato.», la: verità affoluta del quale ct 
rà poi ftabilita dal. vedere altre conclufioni fabbricate fopra tale ipotefi r 
deré; e- puntualmente confrontarfi coll’ efperienza.. Suppofto. dall’ Autore qu 
folo principio , palla. alle propofizioni dimoftrativamente . concludendole. , 
quali‘ laè prima: toqueftar:q Sitia. orccoagri Leni ana! 
THEORAPROBOL co urti cpostario.i 
Tempus, in quo aliquod fpatium. a mobili conficitur latione ex quiete uni fori 
acceleràta , eft eguale tempori jin. quo idem Spatium COURT ‘ab. eodem MR 
inotu aquabili delato, cujus ‘velocitatis gradus fubduplus. fit ad Summum ,:©° Lal 
mum gradum velocitatis prioris motus uniformiter accelerati . card to 100 


. 


. i fila, 
‘ Reprefentetur per extenfionem A B'tempus; in quo a mobili  latione fu TO, 
miter accelerata ex quiete in C conficiatur. fpatium. CD; Grad Quart” alice DOVA 
locitatis adau&2 in inftantibus temporis A_B maximus, è ultimus repralo 29) 
tur per E B, utcunque fuper A_B conftitutam: jun&xque A E linea omne a, 
fingulis pun&is linee AB ipfi BE equidiftanter alte crefcentes velocitatis, Di 

dus poft inftans A reprefentabunt.... Divifa deinde B E. bifariam in F sil 


que ‘parallelii FG, AG, ipfis BA, B F; Parallelogrammum 
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erit confitutum.triangulo AE B aquale, dividens fuo 
latere G F biariam A E iù I: quod (fi parallela trian- 
culi A_E,B ufquerad G I F extendantur', habebimus 
aggregatum parallelarum omnium in quadrilatero con-.. 
tentaram equalem aggregatui comprehenfarum in trian- 
gulo A E B; que enim funt in triangulo I E F, pa- 
ria funt cum contentis in triangulo G IA; ea vero, 
que habentur in trapezio A I F B, communes funt . 
Cumque fingulis ex oranibus inftantibus temporis A B 
refpondeant fingula ; & omnia punta linee A B, ex 
quibus alte parallela in triangulo A E B comprehen- 
fe crefcentes gradus velocitatis adau&e reprafentant. 30 
parallele vero intra parallelogrammum contente toti- 
dem gradus velocitatis non adan&ta ; fed equabilisciti- 
dem reprefentent : apparet totidem velocitatis momen- 
ta abfumpta effe in motu accelerato juxta crefcentes 
parallelas trianguli A_E B, 20 in motu equabili juxta 
parallelas parallelogrammi GB: quod enim momento- 
rum deficit in prima motus accelerati medietate , ( de- È 
ficiunt enim momenta. per. parallelas trianguli A_G I reprefentata ;.) refici- 
tur a momentis per parallelas trianguli. I È F.reprafentatis . Patet igitur, &- 
qualia futura effe fpatia tempore codem a duobus. mobilibus peradta , quoruni 
unum motu ex quiete uniformiter accelerato moveatur, alterum vero motu &- 


-quabili juxta momentum fubduplum. momenti maximi velocitatis accelerati mo- 


tus, quod erat intentum - 
‘THEOR. IT. PROP. IT. 

Si aliquod Mobile motu uniformiter accelerato defcendat ex quie- 
te, fpatia quibufcunque temporibus ab ipfo peratta funt inter fe 
in duplicata ratione corundem temporunt : nempe ut eorundem tem- 
porum quadrata. lt 

‘Intellisatur fluxus temporis ex aliquo primo inftanti A re- 
RESIERIARI per extenfionem A B; in qua fumantur duo que- 
ibet tempora AD, A_E; fitque HI linea, in gua mobile ex 
punéto H., tanquam primo motus principio; defcendat unifor- 
miter acceleratum; fitque fpatium.H L peraftum primo tempore 
AD, HM vero fit fpatium per quod defcenderit in tempore :A 
E. Dico (patium M H ad fpatium H L effe in duplicata ‘ratione 
ejus, quam habet tempus E A adtempus.A D. Seu dicamus; 
fpatia M.H, H L, eandem habere» rattonem . quam habent 
quadrata E A, A D. Ponatur linea A C, quemeunque angi- 
lum cum ipfa A B continens ; ex punttis vero D, E duéte 
fint parallele D O, E P, quarum D O reprefentabit maxi- 
mum gradum velocitatis acquifite in inftanti D temporis A 
D; PE vero maximum gradum volocitatis acquifite in in 
fanti E temporis AE. Quia vero fupra demonftratum eft'; 
quod attinet ad fpatia peraîta ; equalia effe ‘inter fe illa; quo- 
rum aAlterum conficitur a mobili ex. quiete motu uniformiter 
accelerato 3 alterum wero , quod tempore eodem conficitur a. 
mobili. motu equabili delato > cujus velocitas fubdupla! fit 
maxima in motu accelerato acquifite ; conftat, fpatia MH, 
LH, effe cadem, que motibus xqualibus:, quorum velocita=» 
tes effent ur dimidia P_E, O'D,, conficerentur in ego 








bus 
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bus E A, DA. Si igitur oftenfum fuerit, hac fpatia MH, L: 
H, efferin duplicata ratione temporum EA; DA; intentum 
probatum ierît. Verum- in ‘quarta ‘propofitione primi libri de- 
‘monftratum. ef , mobilium aquabili motu latorum fpatia per- 
agta habere inter fe rationem compofitam ex ratione velo- 
citatum, &c ex ratione temporum : hic antem ratio velocita- 
tum eft eadem cum ratione temporum , ( quam enim ratio- 
nem habet dimidia P_E ad dimidiam O D, feu tota P_E ad 
totam: OD, hanc habet A E ad AD, ) ergo ratio fpatiorum 

eraGtorum dupla eft rationis temporum ; quod erat demon. 

randum.. i 

Patet etiam hinc, candem fpatiorum rationem effe duplam 
rationis maximorum graduum velocitatis : nempe lincarum P 
E, OD, cum fit PE ad OD, utE A ad DA. 


COROLLARIUM I. 

Hinc manifeftum eft, quod fi fuerint quotcunque tempora aqua- 
lia confequenter fumpta a primo inftanti feu principio. lationis 3 
at puta AD, DE, EF, FG, quibus conficiantur fpatia H 
L,LM,MN,NI, ipfa fpatia erunt inter fe, ut numeri 
impares ab unitate y fcilicet ut 1, 3,5,7: Hec enim eft ra- 
to exceffuum quadratorum lnearum fefe aqualiter excedentium , 
& quarum exceffas ef aqualis minima ipfarum » fe dicamus 
quadratorum fefe ab unitate confequentiuns.. Dum igitur gradus 
velocitatis augentur juxta fertem a numerorum in tempo- 
ribus aqualibus , fpatia peratta tifdem temporibus incrementa fu- 0 
feipiunt juxta feriem numerorum imparium ab unitate . qua 

Sagr. Sofpendete in grazia alquanto la lettura ; mentre: io. vo: ghitibizzando if 
torno a certo concetto pur ora cafcatomi in mente, per la fpiegazione del gui 
le. per mia, e per voftra più chiara intel- Mer 
ligenza fo un poco di difegno., dove mi fi- 
guro vper la linea A 3 la continuazione del 
tempo dopo il primo inftante in A, applicando 
poi in A fecondo qualfivoglia angolo la retta A 
:F, e congiugnendo 1 termini I, F, divifo il tem- 

o A Tin mezzo in €, tiro la CB parallela al 

Ri k IF. Confiderando poi la C B, come grado 
537 maffimo della velocità , che cominciando dalla 
quiete nel primo inftante del tempo A, fi andò au- 
gumentando fecondo il crefcimento delle parallele 
alla BC; prodotte nel triangolo A BC, ( che:è il 
medefimo, che crefcere fecondo che crefee ‘il tem- 
po,) ammetto fenza controverfia per i difcorfi fatti 
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fin qui, che lo fpazio pafato dal mobile cadente:colla FP 
velocità accrefciuta nel detto modo farebbe eguale 
allo. fpazio ; che pafferebbe il medefimo mobile , 


quando fi foffe nel medefimo: tempo» A C moffo di 
moto uniforme, it cus grado di nh II foffe eguale 
all E C metà del BC. Paffo ora più oltre; e figu- 
ratomi ‘il. mobile. fcefo con moto accelerato tro- 
varfì nell’ inftante:C, avere il. grado di velocità p 
B C,è manifefto, che fe egli continuaffe di RQ 
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muoverfì coll’ ifteffo grado di velocità BC fenza più accelerarfi., palferebbe nel 
feguente tempo CI, fpazio doppio di quello, che fi pafsd nell’ egual tempo A. 
C, col grado di velocità ‘uniforme EC metà: del grado BC .-Ma perchè il 
mobile feende con velocità accrefciota fempre uniformemente 10 tutti i rempi 
eguali, aggiugnerà al grado C B nel feguente tempo CI quei momenti «medefimi 
di velocità crefcente fecondo le parallele del triangolo BFG eguale al triangolo A. 
BC. Sicchè aggiunto:al grado di velocità G I la metà del grado FG; maffimo 
degli acquiitati nel moto accelerato, € regolati dalle parallele del-triangolo B.F.G, 
avremo il erado di velocità IN, col quale di moto uniforme fi farebbe moflo 
nel tempo © I; il qual grado IN efendo triplo del grado E C convince lo 
fpazio paffato nel fecondo tempo CI, dovere effer triplo del paffato nel primo 
tempo C A. E fe noi intenderemo effere aggiunta all’AI un’ altra egual par- 
te di tempo I O, ed accrefciuto il triangolo fino in A P O, è manifetto.; che 
quando fi continuafle il moto per tutto il tempo I O col grado di velocità I 
F, acquiftato nel moto accelerato nel tempo A I, effendo tal grado I F qua- 
druplo: dell’E C, lo fpazio paffato nel tempo I O farebbe quadruplo del paffato 
nell’egual primo tempo A C, ma continuando l’accrefcimento dell’ uniforme. ac- 
celerazione nel triangolo F P Q, fimile a quello del triangolo A_B C,; che ri- 
dotto a moto equabile aggiugne il grado eguale all’ E C, aggiunto il Q_ R egua- 
le allE C, avremo tutta la velocità equabile efercitata nel tempo I O quin- 
tupla dell’ equabile del primo tempo AC, e perd lo fpazio paffato quintuplo 
del paffato nel primo tempo A C. Vedefi dunque anco in quefto femplice cal- 
colo gli fpazi paffati in tempi eguali dal mobile , che partendofi da la ‘quie- 
te va acquiftando velocità , conforme all’ accrefcimento del tempo ; effer tra 
di loro come i numeri impari 445 wr/tate I. sa gs. e congiuntamente prefi gli 
fpazi paffati , il paffato nel doppio tempo etter quadruplo del paffato nel. fud- 
uplo , il paffato nel tempo triplo effer nonuplo , ed in fomma gli fpazi paffa- 
ti effere.in duplicata proporzione de i tempi; cioè come i quadrati di effi tem- 


pi. 

Simpl. To veramente ho prefo più gufto in quelto femplice , e chiaro difcorfo 
del Sig. Sagr. che nella per me più ofcura dimoftrazione dell’ Autore : ficchè 10 
refto alfai ben capace, che il negozio debba fucceder così, polta , € ricevuta la 
definizione del moto uniformemente accelerato. Ma fe tale fia poi l' accelera- 
zione, della quale fi ferve la natura nel moto de i fuoi gravi difcendenti ; io 
per ancora ne refto dubbiofo , e però per intelligenza mia, e di altri fimili a 
me, parmi che farebbe ftato FEO in quelto luogo arrecar qualche efperien- 
za di:quelle., che fi è detto effervene molte , che in diverfi ‘cafi s’ accordano 
colle conclufioni dimoftrate , n 

Salv. Voi da vero fcienziato fate una ben ragionevol domanda, e così fi co- 
fluma , e conviene pelle fcienze, le quali alle conclufioni naturali applicano le 
dimoftrazioni matematiche , come fi vede ne i Perfpettivi , negli Aitronomi ; 
ne i Meccanici; ne i! ufici, ed altri, li quafi con fenfate efperienze confer- 
mano i princip) loro , che fono i fondamenti di tutta la feguente itruttura : € 
petò non voglio, che ci paja fuperfluo, fe con troppa lunghezza avremo difcor- 
fo fopra quefto primo , € maffimo fondamento, fopra + quale 5° appoggia l im- 
menfa macchina d’ infinite conclufioni , delle quali folamente una piccola parte 
ne abbiamo in quetto libro pofte dall’ Autore, il quale avrà fatto affai ad aprir 
l’ingreffo , e la porta fata fin’ or ferrata agl’ ingegni fpeculativi . Circa dunque 
all’efperienze non ha tralafciato l Autor di farne, e per afficurari che: l’ accele- 
razione deii gravi naturalmente difcendenti fegua nella proporzione fopraddetta, 
molte volte mi fon ritrovato io ‘a farne la prova nel feguente modo ; in fua 


compagnia 
compagli!à | In 
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In un regolo, o vogliam dir corrente di legno lungo circa 12. braccia, e lar- 
go per un verfo mezzo braccio , € per 1° altro 3. dita, fi era in quelta minor 
larghezza incavato un canaletto poco più largo di un dito. Tiratolo dirittifimo} 
e per averlo ben pulito, e lifcio ; incollatovi dentro una'carta pecora-zannata , 
e iuftrata al poffibile ; fi faceva in elfo fcendere una palla di bronzo duriffimo 
ben rotondata ; e pulita . Cofituito che fi era il detto regolo pendente , ele» 
vando fopra il piano orizzontale una delle fue etremità ,, un braccio, o due ad 
arbitrio, fi lafciava ( come dico ) fcendere per lo detto canale la palla j notan- 
do nel modo, che appreffo dird, il tempo, che confumava nello fcorrerlo tutto: 
replicando il medefiimo atto molte volte , per afficurarfi bene della quantità del 
tempo , nel quale non fi trovava mai differenza , nè anco. della decima parte 
di una battuta di polfo. Fatta, e ftabilita precifamente tale operazione , facem- 
mo fcender la medefima palla folamente per la quarta parte della lunghezza di 
elfo canale : e mifurato il tempo della fua fcefa , fi trovava fempre puntua- 
lifimamente effer la metà dell’ altro. E facendo poi l’efperienze di altre par- 
ti, efaminando ora il tempo di tutta la lunghezza col tempo della metà , 
e con quello delli 2 o de i £ o in conclufione con qualunque altra divifione ; 


4 
per efperienze ben cento volte replicate fempre s' incontrava gli fpazi palfati ef- 
fer tra di loro come i quadrati de i tempi : e quefto in tutte le inclinazioni 
del piano, cioè del canale , nel quale fi faceva fcender la palla. Dove offervam- 
mo. ancora i tempi delle fcefe per diverfe inclinazioni mantenere efquifitamente 
tra di loro quella proporzione , che più a ballo troveremo celfergli allegnata , € 
dimoftrata dall' Autore. Quanto poi alla mifura del tempo, fi teneva una gran 
fecchia piena di acqua attaccata in alto , la quale per un fottil cannellino fal- 
datogli nel fondo , verfava un fottil filo di acqua , che fi andava ricevendo con 
un picciol bicchiere per tutto il tempo, che la palla fcendeva nel canale, e nelle 
fue parti: le particelle poi dell’ acqua in tal guifa raccolte fi andavano di volta 
in volta con efattiffima bilancia pefando ; dandoci le differenze, e proporzioni de 


- ipefi loro le differenze , e proporzioni de i tempi : e quelto con tal giultezza} 


che, come ho detto , tali operazioni molte 3 € molte volte replicate giammai 
non differivano di un notabil momento. i i 

Simp. Gran foddisfazione avrei ricevuta nel trovarmi prefente a tali ‘efperien- 
ze, ma fendo certo della voltra diligenza nel farle , e fedeltà nel riferirle ,, mi 
quieto, e le ammetto per ficuriffime, e vere. SUO 1 

Salv. Potremo dunque ripigliar la noftra lettura, e feguitare avanti. i 

COROLLARIUM. II. i Ss 

Colligitur fecundo, quod fi a principio lattonis Sumantur duo fpatia que- “| 
liber, quibuslibet temporibus peratta , tempora ipforum erunt inter fe, ut 
alterum eorum ad fpatium medium pioportionale inter ipfa. Sumptis enim a 
principio lationis S duobus fpattis ST, S V; quorum medium fit propor- 
zionale SX; tempus cafus per ST ad tempus cafus per SV ent ut i 
ST ad SX: feu dicamus , tempus per S V. ad tempus per ST effe, ut | T 
V Sad SX. Cum enim demonftratum fit, fpatia peratta effe in dupli- “ | 
cata ratione temporum , feu ( quod idem eft_) effe ut temporum quadrata ; A 
ratio autem fpatii VS ad fpatium ST fit. dupla rationis VS dd SX, UP 
feu fit cadem, quam habent. guadrata VS,SX; patet, rattonem tem- | 
porum lationum per SV ,,ST effe ut Jpatiorum , feu linearum VS; vi 
Ss | dd 


SEO RN ) 191) darte dia 

Id autem, quod demonitratum ef in lationibus peradtis in perpendiculis”; sh 

telligatur etiam itidem contingere in planis utcunque inclinatis; in iifdem enim 

afumptum eft accelerationis gradus. cadem ratione augeri, nempe fecundum 
tem- 


| 
| 
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temporis inctementum; feu, dicas  fecundum fimplicem,, ac primam numerorum 
feriemneipiit otosdaji Le sero a » 
‘© Salu. Qui vorrei, Sig. Sagredo, che a me ancora folfe permeffo, febben forfe 
con:troppo.tedio del Sig. Simplicio , il \differir per um poco la prefente lettura 4 
fin.ch’io pofla efplicare quanto dal detto è dimoftrato fin'ora, e congiuntamente 
dalla motizia di alcune conclufioni meccaniche apprefe già dal noftro Accademi- 
co, fovviemmi, adeffo di poter foggiugnere per, maggior confermazione della, ve- 
rità del. principio ; che fopra ;con probabili difcorfi, ed \efperienze fu da noi e- 
faminato; anzi quello, più importa per geometricamente concluderlo , dimoftrando 
prima un fol. Lemma elementare nella contemplazione degl’ impeti. { 

| Sagr. Mentre tale debba effer l' acquifto, quale Vi. S. ci promette, nom Vi È 
tempo ,. che da me volentieriffimo non fi fpendelfe ; trattandofi di confermare , 
e‘interamente ftabilire quelte fcienze del moto: e, quanto a me non folo vi con- 
cedo il poter foddisfarvi in quefto particolare, ina di più pregovi ad appagare 
qhanto prima la curiofità, che mi avete in elfo fvegliata ; e credo, che il Sig. 
Simplicio. abbia ancora il medefimo fentimento. 
«Simp. Non poffo dire altrimenti. 

- Salv. Giacchè dunque me ne date licenza ; confiderifi in primo luogo come 
effetto notiffimo , che i momenti, o le velocità di un ifteffo mobile fon diver- 
fe fopra  diverfe inclinazioni. di' piani, e che la maflima è per la linea perpen- 
dicolarmente fopra l'orizzonte elevata , e che per 1° altre inclinate fi diminuifce 
tal velocità , fecondo che quelle. più. dal perpendicolo fi difcoltano, cioè più ob- 
bliquamente s’inclinano , onde l° impeto, il talento, l’energia, 0 vogliamo dire 
il momento del difcendere vien diminuito nel mobile dal piano foggetto ; fopra 
il quale effo mobile s'appoggia, c difcende. 

per meglio dichiararmi , intendafi la linea” 

A B, perpendicolarmente eretta fopra l’orizzonte B 
A C; pongafi poi la medefima in diverfe incli- D 

nazioni verfo l'orizzonte piegata, come in A D, 
AE, AF, ec. dico l’impeto maffimo, € totale 
del.grave per difcendere effer per la perpendi- 
colare B ‘A, minor di quefto per la D A,e Fo 
minore ancora per lav E A, e fucceffivamente 
andarfi diminuendo per la più inclinata FÀ, e 
finalmente effer del’ tutto eftinto nella orizzontale Hò 
GA, dove il. mobile fi trova indifferente al 
moto, e alla quiete , e non ha per fe fteflo in- 
clinazione di ‘muoverfi verfo alcuna parte ; né C I 
meno alcuna refitenza all effer moffo,; poichè 

ficcome è impoffibile, che un grave, o un com-, Ni 
pofto di effi fi muova naturalmente ‘all'in fu difcotandofi dal comun centro ; 
verfo dove confpirano tutte le cofe gravi , così è impoffibile , che egli fponta- 
neamente fi muova, fe con tal moto il fuo proprio centro di gravità non acqui: 
{ta avvicinamento al fuddetto centro comune: onde fopra l’orizzontale , che qui 
s'intende per una fuperficie egualmente lontana dal medefimo centro 3 € percio 
affatto priva d’ inclinazione, nullo farà l’impeto, 0 momento di detto mobile À 
Apprefa quelta mutazione d'impeto, mi fa qui meftier efplicare quello ; chevin 
un antico trattato di meccaniche. fcritto giù in Padova dal noftro Accademico 
fol per ufo de’ fuoi Difcepoli fu diffufamente, e concludentemente dimoltrato., 
in'occafione di confiderare l'origine, e natura del maravigliofo irumento della 
vite, ed-è, con'qual proporzione fi faccia tal mutazione d' impeto » per diverfe 


inclihazioni de piani, come per efempio, del piano inclinato AF, > iui la 





A 
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fua elevazione fopra l'orizzonte, cioè la linea FC, per la quale l'impeto di uri 
grave, ed il momento del difcendere è il maffimo, cercafi qual proporzione 2 
bia quelto momento al momento dell’ifteffo mobile per l° inclinata F_A. Qual 
proporzione dico effer reciproca delle dette lunghezze , e quelto fia il Lemma 
da premetterfì al Teorema , che dopo io fpero di poter dimoftrare . Qui è ma- 
nifelto tanto effer l' impeto del difcendere di un grave; quanta è la refiftenza 4 
o forza minima, che bafta per proibirlo, e fermarlo: per tal forza, e refiftenza, 
e fua mifura, mi voglio fervire della gravità di un altro mobile . Intendafi ora 
fopra il piano F.A pofare il mobile G legato con un filo , che cavalcando fo- 
ra VF abbia attaccato un pefo H, e confideriamo , che lo fpazio della fcefa è 
o falita a perpendicolo di effo , è ben fempre eguale a tutta la falita, o fcefa 
dell’ altro mobile G per l’ inclinata A F, ma non già alla falita, o fcefa 4 
perpendicolo , nella qual fola effo mobile G ( ficcome ogni altro mobile ) efer- 
cita la {ua refiltenza, il che è manifefto ; imperocchè confiderando nel trian- 
golo AF C il moto del mobile G, per efempio all’.in' fu da A in F, ef 
fer compofto” del trafverfale orizzontale A C , e del perpendicolare CF 4 
ed effendo che quanto all’ orizzontale neffluna , come fi è detto ; è la refiften- 
za del medefimo all’ effer moflo ( non facendo con tal moto perdita  alcu- 
na, nè meno acquifto in riguardo della propria diftanza dal comun centro delle 
cofe gravi, che nell’ orizzonte fi conferva fem- i 
pre l’ifteffa ) refta la refitenza effer folamente 
rifpetto al dover falire la perpendicolare CF. 
Mentre che dunque il grave G movendofi da 
A in F refifte folo nel falire lo fpazio perpen- 
dicolare C F, ma che l’ altro grave H fcende a 
perpendicolo neceffariamente , quanto tutto lo 
fpazio FA, e che tal proporzione di falita , e 
fcefa fi mantiene fempre l’ iiteffa , poco o mol- 
to che fia il moto de 1 detti RANA ( per ef- 
fer collegati infieme ) pofliamo. affertivamente 
affermare, che quando debba feguire l° equilibrio , \ 
cioè la quiete tra efli mobili, i momenti, le ve- C ri 
locità, 0 le lor propenfioni al moto, cioè gli fpa- A. 
zi, che da loro fi pafferebbero nel medefimo 
tempo, devon rifpondere reciprocamente alle loro gravità, fecondo quello , che 
in tutti i cafi de’ movimenti meccanici fi dimoitra , ficchè bafterà per impedire 
1a fcefa del G, che lo H fia tanto men grave di quello, quanto a proporzione 
lo fpazio C F è minore dello fpazio F A. Sia fatto dunque come F A ad 
FC, così il grave G al grave H, che allora feguirà l equilibrio , cioè i gravi 
H, G averanno momenti eguali, e celferà il moto de i detti mobili. E perchè 





fiamo convenuti, che di un mobile tanto fia l’impeto, l energia, il momento, 


o la propenfione al moto, quanta è la forza , o refiftenza minima , che bafta 2 
fermarlo , e $° è conclufo , che il grave H è baftante a proibire il moto al gra- 
ve G, adunque il minor pelo H, che nella perpendicolare F € efercita il fuo 


momento totale , farà la precifa mifura del momento parziale, che il maggior 


pefo G efercita per lo piano inclinato F A, ma la mifura del total momento 
del medefimo grave G è egli fteffo, ( poichè per impedire la fcefa perpendicola- 
re di un grave fi richiede il contrafto di altrettanto grave, che pur fia in liber- 
tà di moverfì perpendicolarmente ) adunque l’ impeto , o momento parziale del 
G per l inclinata. F A all’ impeto maffimo , e totale dell’ ifteffo G per la 


perpendicolare F_C ftarà, come il pefo H al pefo G, cioè per la coftruzione co- 


me effa perpendicolare F C ; elevazione dell’ inclinata , alla medefima inclina- 
ta » 
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ta FA, chesè quello, che per Lemma: fi propofe di dimoftrare , che dal no- 
firo Autore, come vedranno, vien fuppofto per noto nella feconda parte del 
la feta propofizione del prefente trattato... + fact 
. Sagr. Da queto , che V. S. ha conclufo fin qui, parmi che facilmente, fi 
poffa dedurre, argomentando ex eguali colla. proporzione perturbata è che i. mo- 
menti dell’ iftefo mobile , per piani diverfamente inclinati come FA, FI, che 
abbiano l’ iftefia elevazione , fon fra loro in reciproca proporzione de’ medefimi 
piani. | Lia : 
Salv. Verilima conclufione. Fermato quefto.; pafferdò adeffo a dimoftrare i 
Teorema, cioè, che $% | SRI? 
..1 gradi di velocità di un mobile difcendente .con moto naturale : dalla mede- 
fima fublimità per piani in qualfivoglia modo inclinati , all” arrivo all’ orizzonte 
fon fempre eguali , rimoffi gli impedimenti. 
Qui deefi prima avvertire , che ftabilito , che in qualfivogliano inclinazioni il 
mobile dalla partita dalla quiete vada crefcendo la velocità , o la quantità dell” 
impeto colla proporzione del tempo ( fecondo la diffinizione data dall’ Autore al 
moto naturalmente accelerato ) onde, come egli ha per l’ antecedente. propofi- 
zione dimoltrato , gli fpazj paffati fono in. duplicata proporzione de’ tempi, € 
confeguentemente de’ gradi di velocità ; quali furono gl’ impeti nella prima mof- 
fa , tali proporzionalmente faranno i gradi dalle velocità guadagnati nell’ ilteflo 
tempo , poichè e quefti, e quelli crefcono colla medefima proporzione nel me- 
defimo tempo. I i 
Ora fia il piano inclinato A B., la fua elevazione fo pi 
dicolare A C, e l'orizzentale C B e perchè, come poco fa fi è conclufo, l’im- 
eto di un mobile: per. la. perpendicolare A C all’ impeto del medefimo. per 
Pa A B ita, come A Bad AC, prendafi nell'inclinata A B la AD ter- 
za proporzionale delle A B, A C, l’impeto dunque per A C all’ impeto per la 
A B, cioè per la A D, fta come la AC all A D, e perciò il mobile nell’ i- 
fieffo tempo ; che pafferebbe lo fpazio perpendicolare A C., pafferà ancora lo 
fpazio A D nell inclinata A _B, ( effendo i momenti come. gli fpazj ) ed il 
"ado di velocità in C al grado di velocità in D_ averà la medefima propor- 
9. orie della A C alla AD; ma il grado di velocità in B al medefimo grado 
in D fta, come il tempo per AB al tempo per AD, per la diffinizione del 
ed il rompo per ig al = a 
o gerADulta , come. la. medesima 
CE be tir tra le BA, A Di alla A Da , 
per l’ ultimo corollario della feconda ro- 
pofizione , adunque 1 gradi in B, ed in 
C, al grado in D ,;hanno la_ medelima 
proporzione della A_C alla AD, e però 


fono eguali , che è il Teorema, che intefi 


di dimoitrare » i 
Di quelto potremo più concludentemen- 


te provare la feguente terza propofizione 


dell’ Autore, nella quale egli fi vale del #» 
Ri ed è, che il tempo per P' incli- B E sità C 
nata al tempo per la perpendicolare sehaine (4 

Pifteffa proporzione di ella inclinata; e perpendicolare, Imperocchè diciamo, quan- 
do. B A fia.il tempo per A B, il tempo per À D farà la media tra effe , cioè - 
la AC, per lo fecondo Corollario della feconda propofizione ; ma quando A C 
fia il tempo per A D, farà anco il tempo per AC, per effere le AD, AC 
fcorfe in tempi eguali, e perd quando BA fia il tempo per AB,A Cal 

Tom. 1 n) O tem- 


moto accelerato , 
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tempo per A C, adunque come A B ad AC, così il tempo per AB, al centi. 


po per AC 


Col medemo difcorfo fi proverà, che il tempo per A C al tempo per altra 


inclinata A E fta, come la AC alla A E; adunque ex eguali il tempo per 
l’inclinata A B al tempo dell’ inclinata A E fta omologamente, come la 


alla A Ey ec. i é 
dotevafi ancora dall’ iftelfo  progreffo del Teorema , come vedrà beniffimo il 


Sig. Sagr. dimoftrar immediatamente la fefta propofizione dell’ Autore ; ma batti 


per ora tal digreflione , che forfe gli è riufcita troppo tediofa , benchè veramens 
te di profitto in quelte materie del moto. : 


Sagr. Anzi di mio grandiffimo gulto , e neceMfariffima alla perfetta intelligene 


za di quel principio . 
Salv. Ripiglierd dunque la lettura del tefto. 


THEOR. II. PROP. II. 


Si fuper plano inclinato , atque în perpendiculo , quorum eadem ft altitudo , fe 
ratur ex quiete idem mobile , tempora lationum crunt inter fe ut plani ipfius, 
perpendiculi longitudines . i (rg 

Sit planum inclinatum AC ;& perpendiculum A B, quorum cadem fit altitudo. 
fupra horizontem C B, nempe ipfamet linea BA: Dico, tempus defcenfus 
ejufdem mobilis fuper plano A C, ad tempus cafus in perpendiculo A B, cam 
habere rationem, quam habet longitudo lani A C ad ipfius perpendiculi AB 
longitudinem . Intelligantur enim quotlibet linee D G, EI, FL, horizéntt 
C B parallele: conftar ex affumpto, gradus velocitatis mobilis ex A primò mo- 
tus initio in punétis G D' acquifitos ‘effe cequales , cum acceffus. ad horizontent 
equales fint: fimiliter gradus in punttisT, E iidem erunt: 
nec non gradus in L, & F. Quod fi non he tantum sA 
parallele, fed ex punttis omnibus linee A B ufque ad A 
lineam A C protrata intelligantur ; momenta , feu 

radus velocitatum in terminis fingularum parallelarum 
emper erunt inter fe paria. Conficiantur itaque fpatia 
duo A C, A B iifdem gradibus velocitatis . Sed de- 
monftratum et, quod fi duo fpatia conficiantur a mo- 
bili, quod iifdem velocitatis gradibus feratur, quam ra- 
tionem habent ipfa fpatia, eandem habent tempora 
lationum , ergo tempus lationis per A C ad tempus 
per A B et, ut longitudo plani À C ad longitudinem 
perpendiculi A B. Quod erat demoftrandum. B° 

Sagr. Parmi ,-che alfai chiaramente , e .con brevità 
fi poteva concludere il medefimo , effendofi già conclufo , che la fomma del 
moto accelerato de i paffaggi per A C, À B è quanto il. moto equabile ; ! 
cui grado di velocità fia fudduplo al grado maffimo C B; effendo dunque pal 
fati li due fpazi A.C, A B coll ifteffo moto equabile, giù è manifefto per là 
tie RO prima del primo , che i tempi de’ paffaggi faranno come’ gli fpaZ 
medefimi. 


CELERE 





COROLLARIUM. 


Hinc colligitur , tempora defcenfuum Super planis diverfimode inclinatis , dum 48 
men eorum cadem fit elevatio , effe inter fe , ut eorum longitudines. Si enim intel 
lisatur aliud planam A M ex A ad eundem horizontem C B terminatum > °° 


MI 


sint pit Sii 1 I dii Moio — © = 
li stà rape mnae <P ima gg cage Prior cer noi 
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monftrabitursparitere, ten2pus defcenfus per A M ad tempus per AB elle, ut li- 
nea A M adi A B; ut autem tempus A B ad tempus per A &, ita linea A B ad 


AC: ergo ex aquali, ut AM ad AC, ita tempus per A M ad tempus pero 


AC. | “= | 
THEOR. IV. PROP. IV. 


— Tempora lationum Super planis equalibus $ fed inaqualiter inclinatis funt inter fe 
in fubdupla ratione elevationune eorumdem gisone permutatim accepta » 

‘ Sint. ex eodem termino B plana equa ia, fed 

inequaliter inclinata, BA, BC, & dutis AE, 
CD lineis horizontalibus ad perpendiculum ufque 
BD: efto plani B A elevatio B E, plani vero 
BC elevatio ft BD, & ipfarum elevationum 
DB, BE media proportionalis fit B I; conftat, 
raticnem DB ad B I effe fabduplam rationis D 
B ad B E. Dico jam rationem temporum e- 
‘ fcenfuum , feu lationum fuper planis BA, BC, 
elle eandem cum ratione D Bad B I permuta- 
tim affumpta: ut fcilicet temporis per B A ho- 
mologa fit elevatio alterius plani B C, nempe 
B D, temporis vero per B C homologa fit BI. 
Demonfirandum proinde eft , tempus per BAad 
tempus per B C elle, ut D B BIL Ducatur 
1S) il D C aquidiftans ; & quia jam demon- > pa 3 

ftratum elt, tempus defcenfus per BA ad tempus cafus per perpendiculum B.E 
effe, ut ipfa BA ad BE: tempus vero per BE ad tempus per BD, ut BE ad 
BI, tempus vero per B D ad tempus per BC, ut B D'ad BC, feu BI ad 
BS; ergo ex equali tempus per BA ad tempus per B Cerit, ut B A ad B.S, 
feu C B, ad BS, elt autem G EB ad B S, ut D Bad BI; ergo pater propo” 


fitum. 
THEOR. Va PROD. V. 


{B 


E 
I 
D 
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Ratio temporum defcenfuum fuper planis s. quorum diverfe fint inclinationes , do 


loncitudines , mec ‘non elevationes Né uales , componitur ex vattone longitudinum 
ipforum planorum, e ex vatione Subdupla clevationum corunidem permutatim ac 


cepta + i 
Sint plana A B, AC diverfimode inclinata, quo- 9 ua 
rum longitudines fint inequales & ineequales quoque. | . 

elevationes. Dico , rationem tempori defcenfus per 
A C ad tempus per A B compofitam effe ex ratione 
ipfius A C ad A B, dc ex fabdupla elevationum ea- 
rundem permutatim accepta . Ducatur enim perpen- 
diculum AD, cui occurrant horizontales B © ; 
D, & inter elevationes D A, AG media, fit A L; 
ex punto vero L dufîta parallela horizonti occurrat 
plano AC in F, erit quoque AF media inter CA, 
A E. Et quia tempus per A C ad tempus per 

et, ut linea F A ad A E; tempus vero Per AE ad 
e Rea A B pai peo AEad aio B: nes 
et, rempus per AC ad tempus per B effe, ut 

Fd AB. Re ST reftat, rationem C 
A F ad A B componi ex ratione A ad AB ; & ex po 
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rationeG A ad A L, que eft ratio fubdupla elevationim D A, AG permie 
tatim-accepta. Id autem manifeltum fit, pofita C A inter FA} A B: ratio e 
nim FA ad A C et cadem cum ratione L A ad AD, feuG A ad'AL; que 
et fubdupla rationis elevationum G A, A D, & ratio CA ad A Belt ipfamet 
ratio longitudinum , ergo patet propofitum. - i 

e | 
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SITA 


Si a punéto fublimi , vel imo ‘circuli ad'horizontem eretti ducantur quaelibet planà. — 
ufgue ad circumferentiam inclinata, tempora defcenfuum per ipfa erunt'equalta + * 
Sit circulus ad horizontem GH” 
ere&us, cujus ex imo punto, nem- 
pe ex contafîtu cum horizontali' fit 
ere&ta diameter FA, & ex puntto 
fublimi A plana quelibet inclinen= 
tur ufque ad circumferentiam A B, 
A C. Dico tempora defcenfuum 
per ipfa effe requalia . Ducantur 
D, CE ad diametruna perpen- 
diculares, & inter planorum EA, 
A D altitudines media fit propor- 
tionalis AI. Et. quia re&tangula 
FAE, FA D aqualia funt qua- 
dratis AC, A B; ut autem re&tan- 
gulum FA E ad re&angulum FA 
D, ita EA ad AD; ergo ut qua- 
dratum C A ad quadratum A B, 
ita E A linea ad lineam AD. Ve- 
rum ut linea E A ad D A,.ita .. * ; «N 
quadratum I A ad quadratum A D; ergo quadrata linearum CA, A Bfunt 
inter fe, ut quadrata livearuam TA, AD, & ideo ut Cc A linea ad A_B,.ita 
I A ad A D. Ar in precedenti demonftratum eft, rationem temporis defcenfus 
er AC, ad tempus defcenfus per A.B, componi ex rationibus C.A ad.A B E&l 
D A ad AI; Ru elt eadem cum ratione.BA ad AC; ergo ratio temporis dex 
fcenfus per A. Cad tempus defcenfus: per/A B componitur ex rationibus CA adi 
AB, & BA ad AC. ER i- | s ea 
gitur ratio eorumdem tempo- 
rum ratio. eequalitatis. , ergo 
patet propofitum. 

Idem aliter demonftratur'ex 
Mechanicis, nempe in fequen> 
ti figura mobile temporibus @- 
qualibus pertranfire CA, DA. 
Sit enim BA. aqualis ip D 
A, & ducantur perpendicula- 
res BE, DF, conftat ex ele- 
mentis mechanicis momentum 

onderis fuper plano fecundum 

ineam A BC elevato ad mo- - 
mentum fuum totale effe ,. ur: 
B E ad BA, ejufdemque pon- 

deris momentum fuper eleva» 





G | a Sira 











DEIGULILEO va 


tione A D ad totale fuum momentum effe, ut D'F ad DA, vel BA: ergo 
ejufdem ponderis momentum fuper plano fecundumi DA inclinato ad momentum 
fuper inclinatione fecundum ABC eft; utlinea D F ad lincam BE. Quare fpatia, 
que pertranfibit idem’ pondus temporibus sequalibus fuper inclinationibusC A, DA; 
erunt inter fe, ut linee BE, DF; ex propofitione fecunda primi libri. Verum 
ut B E ad DEF, ita demonftratur fe habere A C ad DA; ergo idem mobile tempo- 
ribus equalibus pertranfit lineas CA, DA 

Effe iutemiuteBiE di Di Fyita CA ‘ad: D A, ita demonftratur: 

Jungatur C Dj & per D, & B ip A F parallele agantur DG L, fecans 
CA in punto I, & BH: eritque angulus ADI equalisangulo DC A, 
cum circunferentiis L A, A D equalibus infiftant, eftque angulus DA C com- 
mupis : ergo triangulorum equiangulorum C A D, DA I latera circa eequales 
angulos proportionalia erunt, & ut C A ad A D, ita DA ad AI, idet B 
A ad ATI, feu H A ad AG, hoc el B E ad D F: quod erat probandum. 

Aliter idem magis expedite demonftrabitur fic. 

Sit ad horizontem A B ere&us circulus , cujus diameter C D ad horizontem 
fit perpendicularis 3 ex termino autem fublimi D inclinetur ad circumferentiam 
ufque quodlibet planum D F. Dico defcenfum per planum D F, & cafum per 
diametrum DC ejufdem mobilis. temporibus dii abfolvi. Ducatur enim 
F G horizonti A. B parallela, quee erit ad diametrum D C perpendicularis, & 
conne&atur FC; & quia tempus cafus 
per D C ad tempus cafus per D G el, 
ut media proportionalis inter C D, D_G D° 
ad ipfam DG: media autem inter C D, aa 
DG el D_ F, cum angulus D F Cin 
femicirculo fit retus, & F G. perpendi- 
cularis ad D C: tempus itaque. cafus per 
D C ad tempus cafus per D G et urli 
nea F D ad D G. Sed jam demonftratum 
et, tempus defcenfus per D E ad tempus 
cafus per D G effe, ut cadem linea DEF 
ad DG; tempora igitur defcenfus per D 
F, & cafus per D C ad idem tempus ca- 
fus per D G eandemo habent rationem ; 
ergo funt eequalia . Similiter demonftrabi- 
tur, fi ab imo termino C elevetur corda 
C È du&a E H horizonti parallela, & == C ra) 
jun&a E D, tempus defcenfus. per EGG 
eequari tempori cafus per diametrum DC. 


COROLLARIUM !. 





Hinc colligitur, tempora defcenfuum per chordas ovanes ex terminis C, few D per- 


duStas effe inter fe aqualia - 
i COROLLARIUM IL i i 
Colligitur etiam, quod fi ab codem punito defcendant perpendicalum & planum 
inclinatum, fuper que defcenfus fiant temporibus equalibus cadem 
culo » sujus drameter eft -perpendicalum ipfum 


COROLLARIUM 


TIT#SCE È 
Hinc colligitar lationum tempora fuper plants inclinatis tune ejfe equalia > sp 


effe in femicir- 597 
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‘do elevationes partium agualium eorundem planorum fuerint inter. fe’, ut eorundent. | 




















110 D'EBABROGO TERZO 


planorum longitudines : oftenfum. enim eft, tempora per CA, D A in penultima fis ta 
gura effe equalia, dum elevatio partis AB aqualis AD, nempe BE, ad elevate | 
nem DEF fuerit, ut CA 04 DA, ai 
Sagr. Sofpenda in grazia V. S. per un poco la lettura delle cofe , che fer 
guono, fin che io mi vo rifolvendo fopra certa contemplazione, che pur ora Mt | 
fi rivolge per la mente, la quale, quando non fia una fallacia, non è lontana 
dall’ effere uno fcherzo graziofo, quali fon tutti quelli della natura; o della ne 
ceffità. ‘ ; ad 
. E manifelto , che fe da un punto fegnato in un piano orizzontale fi faratl- 
no produr fopra il medefimo piano infinite linee rette per tutti i verfi , fopra. 
ciafcuna delle quali s'intenda muoverfi un punto con moto equabile, cominciate. 
dofi a muover tutti nell’iftefo momento di tempo dal fegnato punto, e che fies | 
no le velocità di tutti eguali, fi verranno confeguentemente a figurar da ell. 
punti mobili circonferenze di cerchi tuttavia maggiori e maggiori, concentrici 
tutti intorno al primo punto fegnato , giuito in quella maniera, che vediam0 
farfi dall’ondette dell’acqua ftagnante, dopo che da alto vi fia caduto un faffet= 
to ; la percoffa del quale ferve per dar priacipio di moto verfo tutte le parti; È, 
e refta come centro di tutti 1 cerchi, che vengon difegnati fucceffivamente mobi È 
giori e maggiori da effe ondette. Ma fe noi intenderemo un piano eretto a 1 
orizzonte, ed in elfo piano notato un punto fublime, dal quale fi partano ipfi» 
nite linee inclinate fecondo tutte le inclinazioni ; fopra le quali ci figuriamo de 
fcender mobili gravi, ciafcheduno con moto naturalmente accelerato con quelle 
velocità, che alle diverfe inclinazioni convengono; pofto che tali mobili difcent* | 
denti fuffer continuamente vifibili, in che forte di linee gli vedremo noi conti”. 
nuamente difpofti? Qui nafce la mia maraviglia , mentre le precedenti dimoftra: | 
zioni mi afficurano , che fi vedranno fempre tutti nell’ ifeffa circonferenza di 
cerchi fucceffivamente crefcenti , fecondo 
che i mobili nello fcendere fi vanno più 
e più fucceffivamente allontanando dal pun- A 
to fublime, dove fu il principio della lor | 
caduta, e per meglio dichiararmi fegnifi il 
punto fublime A, dal quale difcendano li- 
nee fecondo qualfivogliano inclinazioni AF, 
A H, e la PERFaRIgoAe A B, nella quale 
prefi i punti C, D defcrivanfi intorno ad 
effi cerchi , che paffino nel punto A, fe- 
gando le linee inclinate nei punti F HB, 
EGI. E manifefto, per le antecedenti di- 
moftrazioni, che partendofi nell’ ifteffo tem- 
po dal termine A mobili difcendenti> per. 
effe linee, quando l'uno farà in E, ! al- 
tro farà in G', e l’altro in I, e così 
continuando di fcendere fi troveranno nell 
ifeffo momento di tempo in F, H, B; e continuando di muoverfi quelli , ed 
altri infiniti per le infinite diverfe inclinazioni fi troveranno fempre fuccefliva” 
mente nelle medefime circonferenze fatte maggiori e maggiori in infinito. Dalle 
due fpecie dunque di moti, delle quali la natura fi ferve, nafce con mirab! 
corrifpondente diverfità la generazione di cerchi infiniti. Quella fi pone, comé 
in fua fede, e principio originario nel centro d’infiniti cerchi concentrici, que 
fi coftituifce nel contatto fublime delle infinite circonferenze di cerchi tutti t14 
loro. eccentrici, Quelli nafcono da moti tutti eguali, ed equabili; quefti da mo° 
ti 
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ti tutti fempre inequabili in fe ftefli , e difeguali l'uno dall’ altro tutti, che fo- 
pra le differenti in nite inclinazioni fi efercitano . Ma più aggiunghiamo , che 
fe dai due punti affegnati per le emanazioni noi intenderemo eccitarli linee non 
per due fuperficie fole orizzontale , ed eretta, ma per tutti 1 verfi , ficcome 
da quelle , cominciandofi da un fol punto , fi paffava alla produzione di cerchi 
dal minimo al maffimo , così cominciandofi da un fol punto fi verranno produ- 
cendo infinite sfere, o vogliam dire una sfera, che in infinite grandezze fi an- 
drà ampliando. E quefto in due maniere : cioè, 0 col por l'origine ‘nel centro, 
ovvero nella circonferenza di tali sfere . 
Salv: La contemplazione è veramente bellifima, e proporzionata all ingegno 


del Sig. Sagr. 


Simp. lo reftando almeno capace della contemplazione fopra le. due maniere 


del produrfi colli due diverfì moti naturali i cerchi, e le sfere, febbene della 
produzione dipendente dal moto accelerato , e della fua dimoftrazione non fon 
del tutto intelligente, tuttavia quel poterfi affegnare per luogo di tale emana- 
zione tanto il centro infimo ; quanto .l’ altiima sferica fuperficie , mi fa cre- 


dere, che poffa effere , che qualche gran miftero fi contenga in quefte ve- 


re, ed ammirande conclufioni j miftero dico attenente alla creazione dell’ Uni- 
TSR , il quale fi ftima effere ‘di forma sferica , ed alla’ refidenza della prima 
caufa . 

Salv. To non ho repugnanza al creder 1’ iftefo , ma. fimili profonde contem- 
plazioni fi afpettano a più alte dottrine , che le. noftre . «Ed a noi dee baftare 
d’ effer quei men degni artefici , che dalle fodine fcuoprono ,, € cavano " smat- 
mi, nei quali poi SI fcultori induftri fanno apparte maravigliofe immagini , 
che fotto rozza, ed informe fcorza ftavano afcofe. Or fe così vi piace , feguire- 


mo avanti. 


THEOR. VII. PROP. VII. 


Si elevationes duorum planorum duplam habuerint rationem ejus., quam habeant 
corundem planorum longitudines. 3 lationes ex. quiete 1n ipfis , temporibus equalibus 
abfolventur . i 

Sint plana inequalia, 8 inequaliter inclinata A E, A B, quorum elevatio- 
nes fint F A, DA, & quam rationem haber A È ad A B, candem duplicatam 
habeat FA ad DA. Dico tempora lationum fuper planis AE, À B ex quiete 


in A effe equalia . cte fint parallele 
horizontales ad. lineam elevationum E F, 
& BD, qua fecet A E in G. Et quia 
ratio EA ad A D dupla elt rationis È 
Aad #A6B, goduti FA ad AD; ita E 
A ad A G; ergo ratio E A_ad A G du- 
pla et rationis E A ad A B; ergo AB 
media eft inter E A, AG; & quia tempus 
defcenfus per A_B ad tempus per AG e&, 
ut A Bad AG, tempus autem defcenfus 
per A_G ad tempus per AE eft, ut AG 
ad mediam inter AG, A E, queet AB; 
ergo ex equali tempus per A B ad tem- 
pus per AE et, ut A Bad fe ipfam: 
funt igitur tempora wequalia 5 quod erat de- 
monftrandum . i 
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THEOR. VIII. PROP, VIIL 


In planis ab eodem fettis circulo ad hovizontem eretto , in iis, ‘que cum termino | 
diametri eretti conveniunt, five imo , five fublimi , lationum tempora funt aquali@ | 
zempori cafus 12 diametro : en ilis vero, que ad diametrum non pertingunt , tenta 
pora funt breviora : in eis tandem, que diametrum fecant , funt longiora. 4 
- Circuli ad horizontem erefli efto 
diameter perpendicularis A_B. De . 
planis ex terminis A, B ad citcum- À 
ferentiam ufque produftis, quod tem- 
per lationum fuper eis fint  equa- 
ia, Jam demonftratum et. De pla- 
no D F ad diametrum non pertin- 
gente, quod tempus defcenfus in eo 
fit brevius , demonftratur du&to pla- 
no D B, quod & longius erit, & 
minus declive, quam D F; ergo 
tempus per D F brevius, quam. per 
D B, hoc eft per A B. De plano 
vero diametrum fecante, ut CO; 
quod tempus defcenfus in eo fit lon- 
ius, itidem conftat : eft enim & 
ongius 7 & minus declive, quam 
C B: ergo patet propofitum. 


THE O Rc IX Pa 





Si a puntto în linea hovizonti parallela duo plana utcungue inclinentur, © a li 
mea fecentur , que cum ipfis angulos faciat permutatim aquales angulis ab tifdem 
planis, © horizontali contentis, lationes in partibus. a idiéta linea feclis , temporibusi 
equalibus abfolventur . | 

Ex pun&o C horizontalis li- 
nee X, duo plana utcumque 
infle&antur C_D, C B, & in 
quoliber  punéto linee CD 
conftituatur angulus C D F, 
angulo X C E xqualis : fecet 
autem linea D F planum C 
E in F, adeo ut anguli C D 
F, Q.E Da canigulis X_C E, 
LCD permutatim fumptis 
fint equales . Dico, tempora 
defcenfuum per C D, C F effe 
equalia. Quod autem( pofito an- 
gulo C D F equali angulo X C 
È ) angulus C F D fit. equa- 
lis. angulo D C L, manife- 
ftum eit. Dempto enim angu- 
lo communi D C F, ex tribus. | Lu sl 7 ri 2108 

600 angulis trianguli C_D F, aqualibus duobus reîtis , quibus equantur anguli 0° 
mnes ad lincam L X in punito C conftitutis , remanent in triangulo duo 





| 


e; 
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F, C F D, duobus X CE, LCD equales : pofitus autem et C D F ipfi 600 


XCE equalis: ergo reliquus CFD reliquo DC L. Ponatur planum C E equa- 
le plano C D, & ex punétis D, E perpendiculares agantur D A, E B ad ho- 
rizontalem X L, ex C vero ad D F «ucatur perpendiculatis C_G . Et quia an- 
gulus C DG angulo E C B ef equalis, & re&i funt D GC; CBE, erunt 
trianguli C D G, C B E equianguli, & ut DC ad C G, ita CE ad EB: 
eft autem D C equalis C E; ergo C G equalis crit B E. Cumque triangulorum 
DAC, CGF, anguli DCA, CA D angulis G F C,.C G F fint a- 
quales : erit, ut C D ad DA, ita F C ad C G, & permutando, ut DC ad 
CF, ita DA adC G, feuBE. Ratio itaque elevationum planorum equalium 
C D, C E eft eadem cum ratione longitudinam D C, C E: ergo ex coro 
lario primo precedentis Propofitionis fexte tempora defcenfuum in ipfis erunt 
sequalia, quod erat probandum. 
Aliter idem ; duîta F 
S perpendiculari ad ho- 


rizontalem A S. Quia L A c su i 





triangulum C S_F fimi- 
le eft triangulo D GC, 
erit, ut S F ad FG; 
ita GrGrad 6D | Et 
quia triangulum C FG 
fimile et triangulo D C 
A, sérit_ a If SFC-303G 
G°; iti Ciad Pda: 
ergo ex equali , ut S F 
ad € G, ita CGad DA. 
Media eft igitur GC G in- 
ter S F,DA,& ut 
D Aad SF, ita qua-! 
dratum D A ad quadra- 
tum C G. Rurfus cum 
triangulum A C D fimi- La E 
le fit triangulo C G F, erit, ut D A ad DC, ita GC ad CF, & perma 
tando it DeA cad C_G; ita DC; add@b5 & ut quadratum D A ad quadta- 
tum C-G, ita quadratum D C ad quadratum C F. Sed oftenfum et, quadra- 
tum D A ad quadratum C G efle, ut linea D_A ad lincam FS; ergo ut 
quadratum D C ad quadratum C F, vita linea D A ad F S ; ergo ex prece= 
denti feptima cum planorum € D,CF elevationes DA, F S, duplam ha- 
api tationem corundem planorum , tempora lationum per ipfa erunt equa- 
ia. 


THE OR: PRO: Ar 


Tempora lationum fuper diverfas planorum inclinationes, quarum elevationes fint &- 
quales , funt inter fe, ut corundem planorum longitudines five fiant lationes ex quie= 
te, five pracedat illis latio ex cadem altitudine . 


Fiant lationes per ABC, & per A B D ufque ad horizontem DC, adeo 
ut latio per AB pracedat lationibus per B D, & per B C. Dico, tempus la- 
tionis per B D ad tempus per BC effe y ut B D longitudo ad BC. Ducatur À 
F horizonti patalella $ ad quam extendatuc D B occurrens in F > & ipfarum D 

" Tom. 1IL P F, F B 


Ceri 


é02 
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F, FBmedia fr FE, & du&ta E O ipfi D C paralella, erit AO media inter S: 
A, A_B. Quod fi intelligatur tempus per A _B ef- gli 
fe, ut A B, erit tempus per FB, ut FB. Ettem- A FP sd 
pus per totam A © erit ut media A O, per totam | seri 
vero F D erit F E. Quare tempus per reliquam B 
C erit B O, per reliquam vero B Derit BE. Ve- 
rum ut BÉ ad BO, ita et BD ad BC; ergo 
tempora per BD, BC polt cafus per AB, FB, 
feu, quod idem et, per communem AB, erunt 
inter fe, ut longitudines B D, B C; elle autem 
tempus per B D ad tempus per B C ex quiete in 
B, ut longitudo BD ad BC, fupra demonftratum 
et. Sunt igitur tempora lationum per plana diver- 
fa, quorum equales fint elevationes, inter fe, ut 


corundem planorum longitudines , five motus fiat — .- 3008 
in ipfis ex quiete, five lationibus iifdem preecedat alia latio ex eadem altitudine 3; 


quod erat oftendendum , bi: 


THEOR. XI. PROP. XI. h 


A ta 





Si planum , în quo fit motus ex quiete , dividatur utcunque , tempus 
lationis per priorem partem ad tempus lationis per fequentem eft , ut ipfa- 


met prima pars ad excefum, quo eadem pars fuperatur a media proportio- dA 
nali inter totum planum, © primam eandem partem ». i $ Al 
Fiat latio per totam A B ex quiete in À, que iN C divifa fit ut- @ 


cumque ; totius autem BA, & prioris partis A_C media fit proportio- ‘@ 
nalis A F: erit C F exceffus media F A fuper partem A C : Dico dl 
tempus lationis per AC ad tempus fequentis lationis per CB, effe ut AC ri 
ad C F. Quod patet: nam tempus per A C ad tempus per totam A B l' 
eft, ut AC ad mediam A F ; ergo dividendo , tempus per A. C ad tem- 4 
pus per reliquam C B erit, ut A C ad C F. Si itaque intelligatur tem- di 
pus per AC effe ipfamet A C, tempus per CB erit € F; quod et pro- Bi 
ofitum. SÙ 
o uod fi motus non fiat per continuatam TR 
A CB, fed per inflexas A_C D ufque ad A; 
horizontem B D, cui ex F paralella dufta d 
fit F E, demonftrabitur pariter tempus per ‘È 
A C ad'tempus per refleram C D effe ut A SA 
Cad CE. Nam tempus per A C.ad tempus Cla 
per C B ef, ut A Cad CF, tempus vero 
per C B pot A C ad tempus per CD pot E 
cundem defcenfum per AC demonftratum et © FE 
effe, ut C B ad CD, hoc el ur C F ad C 
E; ergo ex equali tempus per A C ad tem- _D B 
pus per C Derit, ut A Clinea adi Gib) | 


THEOR. XII. PROP. XII. 


Si perpendiculum , © planum utcungue inclinatum fecentur inter eafdem pori, 
tales lineas, fumanturque media proportionalia ipforum, © partium fuarum 4: abi 
muni fectione , © horizontale Superiori comprehenfarum ; tempus lationis in pop, 
culo ad tempus lationis falta in parte Superiori perpendiculi è, © cOM/PANAHEnE ne 

eri 
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feriori fecantis plani s eam habebit rationem, quam babet tota petpendiculi longitu- 
do ad lineam compofitam ex media in perpendiculo fumpta , (9 ex excelfu » quo 
totum planum inclinatum fuam mediam fuperat . 3 

Sint horizontes fuperior A F, inferiorC D, inter quos fecentur perpendicu- 
lum AC, & planum inclinatum DF in B, 
& totius perpendiculi C A, & fuperioris par- 
tis A B media fit A R, totius vero D.F; & 
fuperioris partis B F media fit FS. Dico, 
tempus cafus per totum perpendiculum. À C 
ad tempus per fuam fuperiorem partem À B 
cum inferiori plano, nempe cum BD, eam 
habere rationem, quam habet A C ad me- 
diam perpendiculi, fcilicet AR; cum SD, 
qua eft exceffus totius plani D F fuper fuam 
mediam FS. Connedtatur RS, que erit ho- 
rizontalibus parallela. Et quia tempus cafus 
per totam A C, ad tempus per partem ABD (OS 
et, ut C A ad mediam A R, fi intelligamus 
AC effe tempus cafus per A_C; erit AR 
tempus cafus per AB, & RC per reliquam BC. Quod fi tempus per A C po- 
natur, uti faQum elt, ipfa AC, tempus per FD, ert FD, & pariter conclu- 
detur D S effe tempus per B D poft FB, feu pot A B. Tempus igitur per totam 
AC,eft AR cum RG; per inflexas vero À BD , erit AR cum SD: quod 
erat probandum. Poe 

Idem accidit i loco perpendiculi ponatur aliud planum, quale, v. gr. N O; 
cademque eft demonftratio . 





PROBL. I. PROPOS. XIII. 


Dato perpendiculo $ ad ipfum planum infleftere , in quo, cum ipfum habeat cum 
dato perpendiculo eandem elevationem , fiat motus poft cafum in perpendiculo eodem 
tempore , ac in codem perpendiculo ex quiete . 

Sit datum perpendiculum A B, cui extenfo in C ponatur pars B C aqualis, 
& ducantur horizontales C E, A G. Opor- 
tet ex B planum ufque ad horizontem C A G 
E infleere, in quo fiat motus poft  ca- 
fun ex A eodem tempore , ac in A B ex 
quiete in A. Ponatur C D aqualis C B, & 
du&a BD applicetur BE equalis utrifque 
BD,DC. Dico, BEeffe planum quefi- 
tum. Producatur E B occurrens horizonti 
AG in G, & ipfarum E G, G B, media 
ît GF. Erit E Fad FB, ur E G ad G 

» & quadratum E F ad quadratum F B, 
ut quadratum E G ad quadratum G F, DD E 
Docs ut linea EG ad GB; elf autem 
E G dupla G B; ergo quadratum E F du- » 
plum quadrati F B: verum quadratum quoque D B duplum et quadrati B C; 
ergo ut linea E F ad F B, ita DBad BC, & componendo, & permutando 4 
ut E B ad duas DB, BC, îta BF ad BC; fed BE duabus DB, BC chi © 
qualis ; ergo B F ipfi BC, feu BA xqualis eft. Si igitur intelligatur A B efle 
tempus cafus per A B, erit G B tempus per G B, & G F tempis ME 

USE) } 





> 


604 pfum inflexum BC. Oportet in perpendiculo: ‘o U 
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G E; ergo B F erit tempus per reliquam B E, poft cafum ex G, feu cx: Li 
Quod erat propofitum. i si). 


PROBL. II PROPOS. XIV. 


agi) 
st Pi) 


Dato perpendiculo , © plano ad eum inclinato s partem in perpendiculo fuperti 
reperire , que ex quiete conficiatur tempore equali et 3 quo conficitur. planum 8° 
natum hojt cafum in parte reperta in. perpendiculo . 53) 

Sit perpendiculum D B, & planum. ad ipfum 
inclinatum A C. Oportet in perpendiculo A _D 
partem reperire, que ex quiete conficiatur tem- D 
pore equali ei, quo pot cafum in ea conficitur 
planum A C. Ducatur horizontalis CB, & ut 
B A cum dupla A C ad AC, ita fiat CA ad 
AE, & ut BA ad AC, ita fat E A ad AR, 
& ab R ducatur perpendicularis R_X ad DB; 
dico X effe punAum quefitum. Et quia ut BA 
cum dupla AC ad AC, ita CA ad AE, dividen- 
do erit, ut BA cum AC ad AC, ita CE ad 
E A; & quia ut B A_ad AC, ita E A ad 
A R, erit componendo, ut BA cum A C ad 
A C, ita ER ad RA. Sed utBA cum A 
C,ad AC,ita ct CE ad E A; ergo ut GE 
ad EA, ita E R ad R A, & ambo anteceden- C 
tia ad ambo cofùfequentia , nempe GR ad RE. { È 
Sunt itaque C R, R E, R A proportionales, Amplius, quia ut BA ad AGI 
ita pofita ef E A ad AR, & propter fimilitudinem triangulorum ut B ASG 
A C, ita X A ad AR ;ergo ut E A ad AR; ta XA ad AR: funt If 
que E A, X A equales. Modo fi intelligamus tempus per R A effe ut R&B 
tempus per RC erit R E, media inter CR, RA; & A E erit.tempus DS 
A C pol RA, five pot X A; verum tempus per X A et XA, dum. &î 
eft tempus per R A. Oftenfum autem el X A, A E effe aequales : ergo, pae 
propofitum . i È 


PROBL. II. PROPOS XV. 
Dato perpendiculo, © plano ad ipfum infle- A 


xo, partem in perpendicalo infra extenfo veperi- 

re , que tempore eodem conficiatur ; ac planun 

inflexum poft cafum ex dato perpendiculo . 3 i 
Sit perpendiculum A B, & planum ad i- AR 


infra extenfo partem reperire, que ex. cafu ab x i 
A conficiatur tempore eodem , atque B C ex E 
eodem cafu ab A. Ducatur horizontalis AD; i E 
cui occurrat C B extenfa in D, & ipfarum 

CD, DB media fit DE, & B F ponatur 

xequalis B E; deinde ipfarum BA, AF, 

tertia proportionalis fit A G. Dico BG effe 

fpatium , quod pot. cafum A B. conficitur 

tempore eodem, ac planum BC. poît eua-... G 
dem cafum. Si enim ponamus tempus per A | 
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B effe ut A B, erit tempus per D B ut D B, & quia D E et media inter B 
D, DC, erit eadem DE tempus per totam DC, & BE tempus per reli- 
quam B C ex quiete in D, fen ex cafu A B; & fimiliter concludetur, B F ef- 


fe tempus per B G, poft cafum eundem : et autem B F xqualis B E: ergo pa- 
tet propofitum. | , 


T.HEOR XILP ROD. XVI 


Si plani inclinati, © perpendiculi pattes y) quariim ‘tempora lationum ex quiete 
fint equalta , ad idem punttum componantur , mobile veniens ex qualibet ‘altitudine 
debt citius abfolvet eandem partem plani inclinati, quam ipfam partem perpen= 

iculi . 2° 
. Sit  perpendiculum E B, & planum 
inclinatum C E ad idem punétum'E 
compofita , quorum tempora lationum 
ex quiete in E fint equalia, & in per- 

endiculo extenfo fumptum fit quodli- 

et punAum fublime A, ex quo demit- 
tantur mobilia . Dico, tempore brevio= 
riabfolvi planum inclinatum E C, quam 
perpendiculum E B poft cafum AE. 
Jungatur C B, & duéta horizontali A° | > 
D extendatur C E illi occurrens. in ©» 
D, & C D, D E media proportionalis” 
fit D F, ipfarum vero BA, AE, 
media fit A G, & ducantur F G, D 
G. Et quia tempora lationum per 
E C', EB ex quiete in ‘E funt 
eequalia; erit ansulus C re&us, ex Co- 
.rollario fecundo Propofitionis fexta :’ eft- 
que re&tus A, & anguli ad verticem 
È xquales : triangula igitur AED, 
C E B funt aquiangula, & latera' cir- 
ca requales angulos proportionalia ; er- 
go ut B E ad E C, ita DE adE A. 
Re&angulum ergo B E A eft aquale 
re&tangulo C ED: & quia re&angulum B: 
C DE, fuperat reftangulum CED, 
quadrato E D; re&angulum vero (BA i 
E, fuperat re&angulum BE A quadrato E A ; exceffus reGansuli C D E fuper 605 
re&angulo BA E, hoc eft quadrati F D fuper quadrato AG, erit idem cum ex- 
cefu quadrati D E fuperquadrato AE, qui exceffus eft quadratum DA: eftigi. |» 
tut quadratum F D equale duobus quadratis GA; A D, quibus ef quoque 
equale quadratum G D ; ergo linea D F ipfi D G et aqualis, & angulus D 

#3 squalis angulo D FG; & angulus È G F minor angulo E F G, & la- 

tus (e pofitum E F minus latere E G. Modo fiintelligamus tempus cafus per A. 
E coat A E, erit tempus per D E, ut DE, cumQue AG media'fit inter BA; 
A E, erit AG tempus per totam A B; & reliqua E G, erit tempus pèr re- 
ALLA n ex quiete in A, & fimiliter concludetur E F; effe tempus per E 

po E cenfum DE , feu poît cafum AE, demonftratum autem eft EF mi 
norem ele , quam E G; ergo patet propofitum. , IS 








CO. 


è 
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COROLLARIUM. 9 
Ex hac, atque ex precedenti conflat fpatium quod conficitur in perpendio 
lo, poft cafum ex fablimi, tempore eodem., quo conficitur planum inclinatuy 


minus effe eo, quod conficitur tempore eoden atque in inclinato: non pr& eden 


te cafu ex fublimi , majus, tamen. quami idem. planum inclinatum + cum ENT 
modo. demonftratum fit, quod mobilium venientium ex termino fublimi A teMì 
pus converfì per E C brevius fit, tempore procedentis a E B conftat iP* 
tium $ quod conficitur per, E B_ tempore ®- - I 
quali tempori per E C , minus. effe: toto fpa- Y 
tio E B. Quod autem idem fpatium per- 
pendiculi majus fit , quam EC, manifeftum 
fit fumpta figura precedentis Propofitionis ,. in 
qua partem perpendiculi B G confici demon- 
{tratum eft tempore codem cum B C poft. ca- 
fam A B: hanc autem B G: majorem efle 
quam B C, fic colligitur . Cum: BE ,,F_B 
xequales fint ,, B A vero minor B D', majo- 
rem rationem habet F Bad B A, quam E. 
B ad B D, & componendo F A ad A B ma- 
jorem habet , quam E D ad D B; eft autem 
ut E A ad A B, ita GF.ad FB; ( et enim: c 
A E media inter BA LA G,)& fimiliter 






Lt 


ut E D ad BD, ita e& CE ad E B; ergo 
G B ad B E majorem habet rationem, quani 
C B ad BE; ef igitur G B major BC. 


P i PROBL. IV. PROP. XVII. 


Dato perpendiculo, © plano ad ipfum inflexoy 
in dato plano partem fignare , in qua poft cafum 
în pene fiat motus tempore aqualt ci, quo 
mobile datum perpendiculum ex quiete confecit . 

Sit perpendiculum A B, & ad ipfum planum 
infexum B E: oportet.in B E fpatium fignare 
per quod mobile poft cafum in A B movea- 
tur tempore aquali ei, quo ipfum perpendicu- 
lum A B ex quiete confecit . i 

Sit horizontalis linea A D', cui occutrat in 
D planum extenfum , & aceipiatur F.B equa- 
lis BA & fiat ut B Dad DEF, ita F D ad E 
D E. Dico, tempus per B E polt cafum in A I 
B aequari tempori: per A B. ex quiete in A. hi 
Si enim intelligatur A_B effe tempus per AB, i Mn 
erit D B tempus per D: Bi... Cumque fit, ut BD: ad DEF, ita FD ad DÉ 


erit D_F.tempus per totum planum DE, & BF per partem.B E ex Da Ni: 
tempus per B.E pot DB, et idem, ac pol A B; ergo tempus per. E.po | 
À Pista erit B F, sequale fcilicet tempori AB, ex quiete in À: quod. erat BP" 
politum. ago 
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Dato in perpendiculo quovis fpatio a principio dationis fignato, quod in dato tem= 
pore conficiatur, datogue quocunque alio tempore minori s ‘aliud fpatium en perpendi- 
culo eodem reperire, quod in dato tempore minori confictatur . 

Sit perpendiculum A ; in quo detur So AB}: 
cujus tempus ex principio A fit A_B,: itque horizon 
C BE, & detur tempus ipfo A B minus, cui in ho- 
rizonte notetur quale B C: oportet in eodem perpen- 
diculo fpatium eidem A B aquale reperire, quod tem- 

ore B C conficiatur., Jungatur linea AC . Cumque 

C minor fit B A, erit ‘angulus B A C minor an- 
gulo B CA. Conftituatur ei aqualis CA E, & li- 
nea A E horizonti ‘occurrat in punto E ; ad quam 
perpendicularis ponatur E D fecans -perpendiculum in 
D, & linea D Fipfi BA ffecetur @qualis. Dico i- 
pfam F D effe perpendiculi partem , in qua latio ex 
principio motus in A abfulvitur tempore B C dato . 
Cum enim in triangulo re&tangulo A E D ab angulo 
re&o E perpendicularis ad. latus oppofitum A D dutta 
fit E B,erit A E media inter DA, A B,& BE 
media inter D B, B A, feu inter FA, A_B; et 
enim F A ipfi D B xqualis. ) Cumque A B pofitum È 
fit effe tempus per A erit A_E feu EC tempus per totam AD, & E Btem- 
pus per A_F, ergo reliqua B C erit tempus per reliquam FD: quod erat in 
tentum. 





PR PELI WIP RD DI XE 
Dato în perpendiculo fpatto quocunque a prin- 
cipio lationis ‘peratto , datogue ‘tempore ;cafus = 
tempus reperire , quo alinà aquale fpatium ubi- 
cunque in eodem perpendiculo sacceptum , ab eo 
dem mobili «confequenter confictatur 
Sit-in perpendiculo A B ., quodeunque fpa- 
tium A C ex principio lationis in A acce- 
ptum , cui sequale fit aliud fpatium D B ubi-., 
cunque acceptum ; fitque datum tempus latio= 
nis per AC, fitque illud AC. Oportet re- 
perire tempus lationis per D B poft cafum ex 
A . Circa totam A B femicirculus defcribatur 
A EB, & ex C ad A B perpendicularis fit 
i € E, & jungatur A E, que major serit quam. © 
E C. Secetur E F ipfi E C aqualis; dico re-. 
liquum F A effe tempus lationis per D B - 
Quia enim A E el media inter BA, AC; 
eftque A.C tempus cafus per A C; erit A E 
tempus per totam A B, Cumque_C E media 
fit inter D A, AC, (et enim DA aqualis 
ipfi B C;) erit C E, hoc et, E F, tempus 
er A D; ergo reliqua A F el tempus per re- 
iquam D B; quod €& propofitum, 


ce. 
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.«Hinc colligitur quod fi alicujus. fpatii ponatur tempus ex quiete 
effe , ut ipfummet ‘fpatium ; tempus illius polt aliud. fpatium' adjun- 08 
&um erit exceffus medii intér adjunétum una cum fpatio., & ipfum " Agi 
fpatium fuper medium inter primum, & adjun&um.. Veluti pofito , fe: 
quod tempus per AB ex quiete in A fit A B, addito A S, tempus Mi: 
per A_B pot S A erit exceflus medii inter S B, BA, fuper medium fi 
inter BA, AS 5t | i | 






PROBL VII PROP. XX. Bi 


Dato quolibet fpatio, © parte în eo poft principium lationisy partem alteram vers. | 
fus finem reperire , que conficiatur ‘tempore eodem ac prima data. ha 
. Sit fpatium C B, & in eo pars CD data polt principium' lationis 
' in C. Oportet partem alteram verfus finem B reperire, que conficia- 
tur tempore eodem, ac data :C D + Sumatur media inter BC, C D, 
cui equalis ponatur B A ; & ipfarum BC, C A, tertia proportiona- 
608 lis fit C E. Dico, E B effe fpatiumi, quod poft cafum ex € confici- 
tur tempore eodem ‘ac ipfum C D. Si enim intelligamus, tempus per 
totam C B efle ut C B ;cerit B A'( media fcilicet ‘inter BC, CD) 
tempus per C D. Cumque C A media fit inter B.C,.C E, erit CA 
tempus per C E ; et autem tota B C tempus per totam C B; ergo 
reliqua B A' erit tempus per reliquam E B poft cafum ex C; eadem 
vero B A fuit tempus per CD; ergo temporibus equalibus conficiun- 

tur C D, & E B ex quiete in A ; quod erat faciendum. 


THEO R. (IV. PROP. XXI 





Si in perpendiculo fiat cafus ex quiete, în quo a principio lationis fu- . 
matur pars quovis tempore peratta , poft quam fequatur motus inflexus per 
aliquod planum utcunque inclinatum 4 Spatium, quod in tali plano confi- 
citur in tempore aquali temport cafus jam peratti in perpendiculo, ad IA pi 
tium jam peraftum in perpendiculo majus: erit quam duplum, minus vero quam triplume | 

Infra horizontem A E fit per il 
pendiculum A B, in quo ex prin > AG DUE 
cipio A fiat cafus, cujls fumatur. 
quelibet pars A C; inde ex C in- 
clinetur utcunque planum C G ; 
fuper quo poft cafus in A C con- 
tinuetur motus. Dico , quod fpa-' 
tium tali motu peraftum per C 
G in tempore equali tempori ca- 
fus per A_C, eft plus quam du- © 
plum, minus vero quam triplum 
ejufdem fpatii AC. Ponatur enim 
C F aqualis AC, & extenfo 
plano G € ufque ad horizontem' 
in E, fiat, ut C E ad EF, itav Ur 
FE ad EG. Si nigi ponatur. 0 ul. 
tempus cafus per À effe ; ut TT FAMILISG 





linea 
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linea A C, erit C E tempus per E C & CF, feu CA, tempus motus per 
C G. Oftendendum itaque elt, fpatium C G ipflo CA majus effe quam duplum, 
minus vero quam triplum.. Cum enim fit, ut C E ad E F, ita FE ad EG, 
erit etiam ita C F ad EG. Minor autem ef E C quam E F, quare & C F 
minor erit quam F G, & G C major quam dupla È C, feu AC. Cumque 
rurfus F E minor fit, quam dupla ad EC, ( ef enim E C major C A, feu C 
F, ) erit quoque G F minor quam dupla ad FC, & G € minor quam tripla 
ad C F feu C A. Quod erat demonftrandum. 

. Poterat autem univerfalius idem proponi : quod enim accidit in perpendicula- 
ri, & plano inclinato, contingit etiam , fi polt motum in plano quodam incli- 
nato infle&atur per magis inclinatum ; ut videtur in altera figura : eademque 
eft demontftratio . 


PERO BL «VIII, P_REOTRICNKIO 


Datis duobus temporibus inequalibus , © fpatio , quod in perpendiculo ex quiete 
conficitur tempore breviori ex datis : a punito. fupremo perpendiculi ufgue ad hori- 
RA planum infleStere, fuper quo mobile defcendat tempore equali longiori ex 

atis. 

Tempora inequalia fint, A majus, B vero minus ; fpatium autem, quod in 
perpendiculo conficitur ex quiete in tempore B, fit C D. Oportet ex termino 
C plianum'ufque ad horizontem infle&ere , quod tempore A conficiatur . Fiat 
ut B ad A , ita C D ad aliam lineam, cui linea C X equalis ex C ad hori- 
zontem defcendat: manifetum ef , planum C X effe illud, fuper quo mobile 
defcendit tempore dato A. Demonftratum enim eft, tempus per planum incli- 


O 





Re trigiao NAT 


rase = 


matum ad tempus in fua elevatione eam habere rationem , quam habet planî 
longitudo ad longitudinem elevationis fue. Tempus igitur per C X ad tempus 
Per C D eft, ut C X ad C D, hoc eft ut tempus A ad tempus B; tempus 
vero B eft illud, quo conficitur perpendiculum CD ex quiete ; ergo tempus A 
et illud, quo conficitur planum C X. 


PROBL IX. PROP. XXIII. 


, Dato fpatio quovis tempore perafto ex quiete in perpendiculo, ex termino imo hu= 
jus fpatit planum infleBtere, Te quo poft cafum in perpendiculo tempore codem con- 
ficiatur fpatium cuilibet fpatio dato equale ; quod tamen majus fit quam duplum , 


Di i triplum fpatii peratti in perpendiculo. o Si 


è 
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Sit in perpendiculo A S tempo- i 
re AC perc GERD AC Sx si 
quiete in À : CUJuS majus fit Mi 
quam duplum , minus Vero quam IMN.A 
triplum. Oportet ex termino C pla- 
num infleftere , fuper quo mobile 
eodem tempore A C conficiat pot 
cafum per A_C fpatium ip I R 
cin E N,NM,;iph A 

eequalia, & quam rationem habet ala 
refiduum I M ad M N, eandem 08 
habeat A C linea ad aliam, cui 2- 
qualis applicetur C E ex C ad ho- 
rizontem A E, que extendatur ver- 
fus O & accipiantur C F, F G, G i S 
O xquales ipfis RN,NM,M 
1. Dico, tempus fuper inflexa C O, 
pot cafum A C, effe eequale tempori A _C ex quiete in A. Cum enim fit, 
O G ad G F, ita F Cad C E; erit componendo ut O F ad FG, feuF Ci 
ita F.E ad EC, & ut unum antecedentium ad unum confequentium , ita omni 















C, continue proportionales , quod cum. pofitum fit, tempus per AC effe ut È 
C, erit C E tempus per EC; & E F tempus per totam E O, & reliquunî 
C F per reliquam C O; ef autem C F aqualis ipi C A; ergo fa&um eft quos 
fieri oportebat ; et enim tempus C A tempus cafus per AC ex quiete in À5 
C F vero ( quod equatur € A ) eft tempus per C_ O, of defcenfum per È 
C; feu poft cafum per AC; quod eft propofitum. Notandum autem eft , quos 
idem accidet, fi preecedens latio non in perpendiculo fiat, fed in plano inclina 
to, ut in fequenti figura , in qua latio precedens fafta fit per planum incli* 
natum A S infra horizontem ATE; & demonftratio et prorfus cadem. 


SCHOLIUM. 


Si diligenter attendatur , manifeltum erit , quod quo minus data linea I È 
deficit a tripla ipfius A_C, eo planum inflexum, fuper quod facienda eft fecul 
da latio, puta CO, accedit vicinius ad perpendiculum, in quo tandem in ten 


NoN 





si 
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pore aquali A C conficitur fpatium ad A C triplum . Cum enim I R. proxima 
fuerit ad triplicitatem A C, erit IM equalis fere ip M_ N. Cumque, ut I 
M ad M N inconftruftione, ita fiat A C ad C E, conftat, ipfam C E paulo ma- 
jorem reperiri quam C A, & quod confequens eft, punftum È proximum re- 
periri punto A, & C O cum € S acutiffimum angulum continere ; & fere mu- 
tuo coincidere, E contra vero; fi data I R minimum quid major fuerit quam 


‘dupla ejufdem A C, erit I M breviffima linea: ex quo accidet, minimam quo- 


que futuram effe AC refpetu C E, que longiffima erit, & quam proxime ac- 
cedet ad parallellam horizontalem per C produftam . Indeque colligere poflu- 
mus, quod, fi in appofita figura pot defcenfum per planum inclinatum A 

fiat reflexio per lineam horizontalem , qualis effet C T, fpatium, tempore e- 
quali tempori defcenfus per A C, per quod mobile confequenter moveretur, 
effet duplum fpatii AC exa&e . Videtur autem & hic accommodari confimilis 
ratiocinatio. Apparet enim ex eo, cum O E ad E Ffitut F E ad EC, ipfama 
F C determinare tempus per C O. Quod fi pars horizontalis T C, dupla CA, 
divifa fit bifariam in V, exrenfa verfus X in infinitum elongata erit, dum oc- 


curfum cum produ&a A E querit, & ratio infinite T-X ad infinitam V X. 


non erit alia-a ratione infinite V_X ad infinitam X C. 

_Itud idem alia aggreffione concludere poterimus, confimile refumentes ratio- 
cinium ei, quo ufi fumus in propofitionis prima demonftratione . Refumentes 
enim triangulum A B C, nobis reprefentans in fuis parallelis bafi B C velo- 
citatis gradus continue adauftos-juxta temporis incrementa ; ex quibus, cum in- 
finite fint, veluti infinita funt punQa in linea A C, & inftantia in quovis 
tempore, exurget fuperficies ipfa trianguli. Si intelligamus; motum per alterum 
tantum temporis continuari, fed non amplius motu accelerato, verum aquabili, 
juxta maximum gradum velocitatis acquifite, qui gradus reprefentatur per li- 
neam B C; Ex talibus gradibus conflabitur aggresatum confimile parallelogram- 
mo A D BC, quod duplum eft trianguli A BC. Quare 
fpatium , quod cum gradibus confimilibus tempore eodem A 
conficietur , duplum erit fpatii perai cum gradibus ve- D__, 
locitatis a triangulo A _B C reprefentatis . At in pla- 
no horizontali motus e aquabilis, cum nulla ibi fit 
caufa accelerationis , aut retardationis ; ergo concluditur , 
fpatium CD, peratum tempore equali tempori A C, du- 
plum effe fpatii A C; hoc enim motu ex quiete accelerato 


juxta parallelas trianguli conficitur ; illud vero juxta paral- 
lelas parallelogrammi, que, dum fuerint infinite, duple funt [7 
ad parallelas infinitas trianguli. 

Attendere infuper licet, quod velocitatis gradus , quicun- R C 
que in mobili reperiatur , elt in illo fuapte natura indele- 

iliter impreffus , dum externe caufte accelerationis, aut re- . ; : 
tardationis tollantur, quod in folo horizontali plano contingit : nam in planis 
declivibus adef jam caufa accelerationis majoris , in acclivibus vero retarda- 
tuonis. Ex quo pariter fequitur, motum in horizontali effe quoque eternum : fi 
enim et equabilisj, non debilitatur, aut remittitur , & multo minus tollitur . 
Amplius, exiftente gradu celeritatis per natuiralem defcenfum a mobili acquifito 
fuapte natura indelebili, atque eterno, confiderandum occurrit, quod fi poft de- 
fcenfum ) 
occurrit caufa retardationis: in tali enim plano idem mobile naturaliter defcen- 
dit ; quare mixtio quadam contrariarum affeGionum exurgit , nempe gradus il- 
lius celeritatis acquifite in precedenti defcenfu, qui per fe uniformiter mobile 
in infinitum adduceret, & naturalis propenfionis, ad motum deorfum juxta illam 

2 can- 


m per planum declive fiat reflexio per aliud planum acclive , Jam in ifto 
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eandem proportionem accelerationis, juxta quam femper movetur . Quare admo- 
dum rationabile videbitur , fi inquirentes , quaenam contingant accidentia , dum 
mobile pot defcenfum per aliquod planum inclinatum refleRatur per planum ali- 
quod acclive, accipiamus gradum illum maximum in, defcenfu acquifitum, idem 
per fe perpetuo in afcendente plano fervari ; attamen in afcenfu ei fuperventte 
naturalem inclinationem deorfum , motum nempe ex quiete acceleratum juxta 
femper acceptam proportionem. Quod fi forte hec intelligere fuerit fubobfcurum, 
clarius per aliquam delineationem explicabitur. 4 
Intelligatur itaque, faum effe defcenfum per planum declive AB, ex quo per 
aliud acclive B C continuetur motus reflexus, & fint primo plana equalia , . 
ad cequales angulos fuper horizontem G H elevata . Conftat jam, quod mobile 


ex quiete in A defcendens per A B, gradus acquirit velocitatis juxta temporis 
ipfius incrementum : gradum vero in B effe maximum acquifitorum, & fuapte 
natura immutabiliter 1imprefflum, fublatis fcilicet caufis accelerationis nova ; aut. 
retardationis: accelerationis, inquam ; fi adhuc faper extenfo plano ulterius pro= hi 
grederetur ; retardationis veto , dum fuper planum acclive B G fit reflexio : 10 
horizontali autem G H xquabilis' motus juxta gradum velocitatis ex A in 
acquifite in infinitum extenderetur . EMfet autem talis velocitas, ut in tempore 
squali tempori defcenfus. per A_B in horizonte conficeret fpatium duplum ipfius 
A B. Modo fingamus , idem mobile eodem celeritatis: gradu equabiliter moveri 
per planum BC, adeo ut etiam in hoc tempore eguali Nenibori defcenfus pet. 
A B conficeret fuper B C extenfo fpatium duplum ipfius A B.. Verum intel- — 
ligamus ftatim atque afcendere incipit, ei fuapte natura fupervenire illud idem | 
quod ei contigit ex pa 
A fuper planum A Gui pi "UA; 
B, nempedefcenfus . 
quidamexquiete fe- 
cundum gradus eof- 
dem accelerationis , 
vi quorum, ut in 
A Bocontigit, tem- 
pore eodem tantum- G H 
dem defcendat in ; vela, 
plano reflexo, quantum defcendit per A. B., manifeltum eft; quod ex ejufimodî 
mixtione motus equabilis afcendentis, & accelerati defcendentis perducetur mo- 
bile ad terminum € per planum B C, juxta eofdem velocitatis gradus, qui erunf 
equales. Quod vero fumptis utcunque duobus punftis D, E, equaliter ab angulo 
B remotis., tranfitus per D B fiat tempore equali tempori reflexionis per B Es 
hinc collisere poffumus . Duîfta D F ent parallela ad B G ; conftat enim, de- 
fcenfum per A_D refleti per D F, quod fi pot D mobile feratur per horizone 
talem D E, impetus in È erit idem cum 1impetu in Dj ergo ex E afcendet in 
C, ergo ‘gradus velocitatis in D eft equalis gradui in E. Ex his igitur rationa- 
biliter afferere poffumus, quod , fi per aliquod planum inclinatum fiat defcenfuss 
pot quem fequatur reflexio per planum elevatum, mobile per impetum conce- 
tum afcendet. ufque ad eandem altitudinem , feu elevationem ab horizonte - 
Ù fi fiat defcenfus per A B, feretur mobile per planum reflexum B C ufque 
ad horizontalem A C; non tantum fi inclinationes planorum fint equales., ve- 
rum etiam fi inequales fine, qualis eft plani BD ; afsumptum enim prius elts 
gradus. velocitatis effe equales, qui fuper. planis ‘inequaliter.. inclinatis  acqui- 
rantur, dum ipforum planorum eadem fuerit fupra horizontem elevatio . Si au- 
tem exiftente cadem inclinatione planorum E B, B D, defcenfus per E B im- 
pellere valet mobile per planum B D ufque ad D, cum talis impulfus fiat pro 
pier 








| «ptet conceptum.velocitatis:im- 


‘pelletur pariter: mobile. per B 


‘ atque per E B. Accidet vero, 


Bird EtRiadiB io «A 
Deb, Fusi I € 
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petum in punto B ; fitque Mali Miano! i 
idem iu detoi in B, feu de- D C A__E 
fcendat mobile per A B, feu ta 

per E B; conftat, quod ex- 





D, pot defcenfum per A _B, 


quod tempus afcenfus per BD | 
longius erit, quam per BC, 
prose defcenfus quoque per E B 


$ agent i i 

ongiori fit tempore, quam per A B: ratio autem eorundem tenporum jam demon- 
ftrata et eadem, ac longitudinum ipforum planorum . Sequitur modo ; ut in- 
quiramus proportionem fpatiorum «temporibus equalibus: pera&torum in ‘planis, 
quorum diverfe fint inclinationes, eedem tamen elevationes:: hoc'eft, que îhter 
eafdem parallelas horizontales comprehendantur . Id autem écontingit juxta fe- 


quentem rationem. 


‘THEOR. XV: PROP, XXIV. 


Dato inter eafdem pardllelas horizontales perpendiculo è © plano elevato ab ejus 
mo termino , (patiùm,, Quod a mobili poft cafum.inperpendiculo , fuper plano ele- 
vato conficitur in tempore equali temporî cafus, majus eft ipfo perpendiculo, minus 
tamen quani duplum ejufdem“perpendiculi»* a RISSA 

Inter eafdem parallelas horizontales B-@, H G, fint perpendiculum’ A E , & 
planum elevatum E B$ fuper quo poft cafum in perpendiculo AE ex termino 
E, fiat reflexio verfus B. Dico'+ fpatium se per quod: mobile afcendit in tempo- 
re quali tempori defcen- © | 
Ls E, ingitis elle:quami 19% n sfatorina 19. 

s Minus verosquam: ug cav Tonia 
duplum ejufdem AE Pos. fia st 
natur E D, iphf AE 


») € 
Oftendetur primo, pun- 
&um F effe fisnum, quo «=. 
tapbile 00 x ad sone ei i cemeen, G 
E B perveniet tempore gi xt 
cequali tempoti A E: deinde,.E F majus effe quam E A; minus vero quam 
duplum ejufdem. Si intellisamus, tempus defcenfus per A E effe, ut A E, erit 
femupus defcenfus. per_B E, feu afcenfus- per E..B.,.ut ipfa-linea-BE : cumque 

.B media fit inter E B, BF, fitque B E tempus defcenfus. per totam BÈ, 
erit B D tempus defcenfus per B F, & reliqua DE tempus defcenfus per re- 
liquam F E. Verum idem eft tempus per F E ex quiete in B} atque tempus 
afcenfus per E F, dum ih E fuerit velocitatis gradus per defcenfam BE feu A 
acquifitus : ergo idem tempus D E erit id, in quo mobile poft cafum ex 
per A E; motu réflexo: per EB, pervenit:ad. fignum F; Pofitum autem et, 
E D effe xequale ipfi A E,-quod erat primo oftendendumi Et quia, ut tota EB 
ad totam BD ; ita ablata D Bad ablatam BF; efit; ut totaE Bad totam BD, ita 
reliqua E D ad:D F. Et autem E .B major BD: ergo & E D'major‘D F, 
& E F minor quam dupla DE, fen A E; quod erat oftendendum. Idem au- 
tem accidet, fi motus precedens non. in perpendiculo-; fed in plano na 

PACE at; 
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fiat ; cademque elt demonftratio , dummodo planum reflexuni fit minus acclive a 
nempe longius plano declivi. ; 1 
PERE OROXVA. DR OeP. DV: +00 
Si poft cafum per aliquod planum inclinatum feguatur motus per planum orione 
tis, erit tempus cafus per planum inclinatum ad tempus motus per quamlibet linea 
borizontis, ut dupla longitudo plani inclinati ad lineam acceptam bovizontis. | | 
Sit linea horizontis € B, planum in-" 
clinatum A B, & poft cafum per A B 
fequatur motus per horizontem, in quo 
fumatur, quodlibet fpatium BD. Dico; 
tempus. cafus. per A B ad tempus imo- 
tus.. per B D effe, ut dupla A B ad 
BD. Sumpta enim BC ipfius A B 
dupla , conftat èx  predemopnîtratis , 


tempus cafus per A_B aquari tempori 





motus per BC: fed tempus motus pe 
B C ad tempus motus per D B et, ut linea C Bead lincam BD: ergo teme 
pus motus per A B., ad tempus per'B D, eft, ut dupla MA B ad BD; quod 
erat probandum. d 


a Ye 


PROBL. Xx PROP. XXVI. 


Dato perpendiculo inter lineas parallelas  horizontales è datogue fpatio majori ew. 
dem perpendiculo, fed minorî quam duplo ejufdem, ex timo termino perpendiculi pla 
num attollere inter cafdem parallelas , fuper quo motu reflero poft defcenfum in pere 
pendiculo conficiat mobile fpatium dato eguale , & in tempore aquali tempori deco 
fus in perpendiculo . Meg 

Inter patallelas horizontales A O, B C, fit perpendicalum A B; F E vero 
major fit, quam BA, minor vero ‘quam dupla ejufdem. Oportet ex B planu 
inter horizontales erigere, fuper quo mobile poft cafum ex. A in B, motu re? 
flexo , in tempote equali tempori defcenfus per A B conficiat afcendendo fpa 
tium aquale ipfi E F, Ponatur ED xqualis AB, erit reliqua D F minor, cum. 
tota E F minor fit quam dupla ad A B: fit DI aqualis DF, & wi21 ad È 


. *- 





Pe PO dd È 
D, ita fiat D.F ad aliam FX, atque ex B refleftatur rea B Oraqualis EX 
Dico planum per B O. effe illud., fuper quo polt cafum A B mobile in tem-. 
pore quali tempoti cafus per; A. B pertranfit afcendendo fpatium ‘wquale dato 
fpatio E F° Ipfis E D, D F xquales ponantur BR, R S: Cum enim fit 2'Usi 

613 EI ad I D, ita D Fuad FX: erit componendo , ut E Dad DI, ita D x 
ad X F; hoc ef; ut E Dad DEF, ita. DX ad XF, & E X ad X D; ho 


et, 
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et, ut BO ad O R, ita R O ad O:S. Quod fi ponamus, tempus per A B 
effe A B, erit tempus per O B ipfa (0 B; &.R O tempus per O S; & reli. 
qua BR tempus per reliquum S B; defcendendo ex O in B. Sed tempus de- 
fcenfus per S B ex quiete in O et quale tempori afcenfus ex B in S poft de- 
fcenfum A B: ergo BO et planum ex B elevatum, faper quo poft defcenfum 
per A B conficitur tempore B R feu BA fpatium BS aquale fpatio dato E F., 
Quod facere oportebat. 


THEOR. XVII. PROP. XXVII. 





: St in planis inequalibus', quorum eadem fit elevatio ,.defcendat mobile, fpatium , 
O quod in ima parte longioris conficitur in tempore equali et, in quo conficitur totum 
planum brevius , eft equale fpatio, quod componitur ex ipfo breviori plano, © ex 
parte, ad quam idem brevius planum eam habet rationem , quam habet planum lone 
gius ad excefum, quo longius brevius fuperat.. i 
Sit planum A C longius; A B vero brevius, quorum eadem fit elevatio À 
3 & ex ima parte A C fumatur C E aquale moi A B; & quam rationem ha- 
bet totum C A ad AE, ( nempe ad exceffum: plani.C A fuper A B ) hanc ha- 
beat C E ad E F. Dico, fpatium FC effe illud,quod conficitur pot difcefflum ex 
A tempore aquali tempori de- 
fcenfus per A B. Cum enim to- ct 
tum C A ad totum A E fit, ut 
ablatum C E ad ablatum E F; e- 
rit reliquum E A ad reliquum A 
F,-ut totum CA adtotum A E. 
Sunt itaque tres C-A, AE, A 
F, continue proportionales. Quod 
fi ponatur, tempus per A _B effe 
ut A B; erit tempus per AC 
ut A C, tempus vero per A F, 
erit ut A Ey& per reliquum F 
C; erit ut EC; et antemEC . 
Ipfi A B xquale: ergo'fit propofitum. 


THEOR: XVII. PROP. XXVIII. 





Tangat horizontalis linea AG circulum; & a conta&u fit diameter AB;& 616 
due chorde utcunque A E B. Determinanda 
It ratio temporis cafus per A B ad tempus 
defcenfas per ambas A E B. Extendatur B 

ufque ad tangentem in G, & angulus B. 
A E bifariam fecetur, dufta A F. Dico, 
tempus per A B ad tempus per A E B 
effe, ut A.E ad A E F. Cum enim angu- 
lus FA B equalis fit angulo F A E; an- 
gulus vero E A G angulo A B F; erit to- 
tus G A F duobus FA B, A BF aqua- 
lis; quibus equatur -quoque angulus GFA; 
ergo linea G F ipfi GA ef? aqualis , Et 
quia reftangulum BG E xquatur quadrato 
G A; erit quoque equale quadrato GF, & 
tres linee BG, GF,GE, proportiona» 





617 


“minor, ut in fecunda, E B. Often- 
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les. Quod: fi ponatur, A E effe tempus per A E, erit GE tempus per GÉ; 
& G F tempus per totam G B,.& E Fotempus per E B; pot idefcenfum © 
G, feurex A. per A E. Tempus igitur per ‘A E; feuiper A: B ad tempus pi 
ALE Bet, ut AE ad A E F; quod erat determinandum. di 
‘vAliter brevius. Secetur GF. equalis G A; conftat, G F effe: mediam pio 
portionalem: inter B G, G E. Reliqua ut fupra. 11 


PROBLeXlh, PROPOS, XXIX. 


Dato quolibet fpatio hovizontali , ex. cujus termino ereStum fit pepe DI 
quo fumatur pars equalis \dimidio fpatit tn horizontali dato, mobile ex tali alti 
dine defcendens, & in horizontali converfum y conficiet horizontale fpatium una cMi 
perpendiculo breviori tempore y quam quodcimque alind fpatium perpendiculi cum ® 


dem fpatio horizontali. } 
Sit planum horizontale, in quo datum fit quodlibet fpatium B C, & ex f@ 
mino B fit perpendiculum; in quo BA fit dimidium ipfius B.C. Dico, tempi 


quo mobile : ex A. demiffum conficiet 
ambo fpatia A BB C., effe temi» 
porum omnium. breviffimum., quibus - 
idem fpatium B C cum parte per- 
pendiculi , five majori , five mino- 
ri parte A. B, conficeretur. Sit fum- 
pta major, ut in prima figura , vel 


dendum et, tempus, quo conficiun- 
tur fpatia BE, BC, longius ef- 
fe tempore , quo conficiuntur A B_, 
B C . Intelligatur, tempus-per A 
B effe ut A B; erit quoque tem- | 
pus motus in horizontali BC, cum ©, cine rag: 

B C dupla fit ad A B & per am- itivitsditzd da sl 

bo fpatia A BC, tempus erit dupla B A. Sit B O media inter E B, BA 

Erit B O tempus cafus per E B. Sit preterea horizontale fpatiumeB D dupli! 

ipfius B E ; conftat, tempus ipfius poft cafum E B effe idem BO, Fiat, ! 
D Bad BC, feulùt EB ad BA, ita.0/B ad BIN» & cum motus in hoîf 
zontali fit equabilis, fitque O B tempus per BD poft cafum ex E, erit N 
tempus per BC. poft cafum ex eademvaltitudine E. Ex quo conftat, O B cill 
A N effe tempus per E B C; cumque dupla BA fit tempus per AB C;0 
ftendendum relinquitur, O B cum B N° majora. effe quam dupla B A.; Cul 
autem O B media fit inter EB, B A; ratio, E Bad B A dupla eft ratioîi 
O Bad B A;.& cum E B.ad BA fit ut-O B ad B N, erit quoque rail 
O B ad BN dupla rationis O B_ ad BUA ;'verum ipfa ratio O..B ad B® 
componitur ex rationibus O B ad B A ,j& A B ad BN: ergo ratio. A B# 
B N eft eadem cum ratione O B ad.B A. Sunt igitur BO; BA, B N fr@? 
continue proportionales, & O B cum B N majores quam dupla B A. Ex gqW 
patet propofitum. ; 00 


THEOR. XIX. PRO P,. XXX. sr 


1 





Sì ex aliguo punito linee horizontalis defcendat perpendiculum s ex alio vero pui poi 
&o in eadem hovizontali fumpto ducendum. fit planum ufqgue-ad. perpendiculum PÒ, 


quod mobile tempore breviffimo ufque ad: peipendiculum defcendat ; tale prat de 
altudi 
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Ulud, quod de perpendiculo abfcindit partem equalem diffantia puniti accepti in ho- 
rizontali a termino perpendiculi . 

Sit perpendiculum B D ex punéto B ho« 
rizontalis linee A € defcendens, in qua 
fit quodlibet punftum C, & in perpendiculo 
ponatur diftantia B E xqualis diftantia B 
C, & ducatur C_ E. Dico , planorum o- 
mnium ex pun&fo C ufque ad perpendiculum 
inclinatorum .C E effe illud, fuper quo tem- 
pore omnium breviffimo fit defcenfus ufque A 
ad perpendiculum . Inclinentur enim fupra, 
& infra plana C F, € G, & ducatur I K 
circulum femidiametro B € defcriptum tan- 
gens in C, que erit perpendiculo aquidi= 
ftans, & ipfi C F parallela fit E K_, ufque 
ad tangentem protra&ta , fecans circumfe- 
rentiam circuli in L; conftat tempus cafus 
per L E effe xquale tempori cafus per C 
E, fed tempus per K E eft longius , quam 
per L E; ergo tempus per K E longius e, 
quam per C E; fed tempus per K È xqua- 
tur tempori per C F, cum fint aquales, & 
fecundum eandem inclinationem du&te : fi- 
militer cum C G, & TE fint equales, & 
juxta eandem inclinationem inclinate, tem- 
pora lationum per ipfas erunt equalia : fed 
tempus per H E breviorem ipfa I E eft brevius tempore per I E; ergo tem- 
pus quoque per C E, ( quod equatur tempori per.H E, ) brevius erit tempore 618 
per 1 E. Patet ergo propofitum. 


DEE TREO CR. I PARLO: PaeXXRE 

, Sé linea reta fuper horizontalem fuerit utcungue inslinata: planum a dato punftò 
e horizontali ufgue ad inclinatam 
extenfum , în quo defcenfus fit tem- 
pore omnium breviffimo , eft illud, 
quod bifariam dividit angulum cong 
tentiîm a duabus perpendicularibus a 
dato punéto extenfis , una ad hori- 
zontalem lineam, altera ad inclina- 
tam, 

Sit C D linea fupra horizonta- 
lem A _B utcunque inclinata, da- 
toque in horizontali quocunque 
punto A, educantur ex eo A C 
perpendicularis ad A B, A E ve- 
co Pe Pendicularis ad CD,&an- 
n CAE bifariam dividat F 

nea. Dico; planorum omniùm 
ex quibusliber pundis linee C D 
ad punétum A inclinatorum ex- 
tenfum per F A. elle , in quo 
fempore omnium breviffimo fiat 

Tom. 1II, : 
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defcenfus. Ducatur FG ipfi A_E parallela; etunt angali GFA, FAE cos 
terni equales: e@ autem È A F ipfi F AG xqualis: ergo trianguli latera FG, 
GA xqualia erunt. Si itaque centro G intervallo G A. circulus defcribatut » 
tranfibit per F & horizontalem, & inclinatam tanget in pun&is A F: et citi 
angulus G F C re&ìus; cum G F ipfi A_E fit equidiftans : ex quo conftat, È 
neas omnes ufque . ad inclinatam ex punfto A produ®as extra circumferential 
extendi, & quod confequens eft , lationes per ipfas longiori tempore abfolvi » 
quam per F A. Quod erat demonftrandum. . . Hi. 


LEM MA. 


St duo circuli fe fe intus contingant, quorum interiorem quelibet linea retta com 
tingat , exteriorem Vero fecet , tres linee a icontattu circulorum ad tria punta ved 
linee tangentis, nempe ad contaflum interioris circuli, © ad feftiones exterioris È "6 
tratte angulos in contattu circulorum aquales. continebunt . uo 


Tangant fe intus in punfto A duo circuli , quorum centra, B minoris s % 
majoris : interiorem vero circulum contingat re&a quelibet linea F G in pu 
éto H, majorem autem fecet in pun&iis | +08 
F,G,& conne&antur tres linee AF, AH, A Li 
A G. Dico, angulos ab illis contentos F ole 
AH, GAH effe aquales. Extendatur AH 
ufque ad circumferentiam inI, & ex cen-- 
tris producantur BH, C I, & per eadem 
centra du&a fit BC, qua extenfa cadet 
in contaftum A, & in circumferentias cir- 
culorum in :0, &.N. Et quia anguli I.C 
N, HBO xquales funt, cum quilibet i- F 
pforum duplus fit anguli I A N, erunt li- , o 
nee BH, CI parallele. Cumque BH ex 5) È 
centro ad contaftum fit perpendicularis ad 
FG, erit quoque ad eandem perpendicula- X 


ris CI, & arcus FI arcui IG aqualis, TN G , 
& quod confequens el, angulus FA I, 
angulo IA G. Quod erat oftendendum. 
\ | 3 A 
THEOR. XXI. PROP. XXXII Si 


EA 
| St in horizonte fumantur duo punéta , © ab altero ipforum qualibet linea verft8 
alterum inclinetur , ex quo ad inclinatam reéta linea ducatur; ex ea partem abfeli 
dens aqualem ei, que inter punéta horizontis intercipitur , cafus' per hanc duftam 
tius abfolvetur, quam per quafcunque altas reftas ex codem punito ad candem inclit@ 
tam protrattas . In aliis autem, que per angulos equales hine inde ‘ab hac dif 
rint , cafus fiunt temporibus inter fe aqualibus. ss A 


Sint in horizonte duo pun&a A, B, & ex B inclinetur re@a BC, in'@9 
ex termino B fumatur BD ipfi BA aqualis, & jungatur AD. Dico, cafump? 
AD velocius fieri, quam per quamlibet ex A ad inclinatam:B.C produttam. 2° | 
pun&tis enim A, D ad ipfas BA, BD, perpendiculares ducantur ACE 4 DE di 
fe fe in E fecantes; & quia in triangulo equicruri AB D‘anguli BAD; BE 
A funt xquales , erunt reliqui ad reîtos DA E, EDA equales; ca centi? 59 

REO lc 1 
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E intervallo E A defcriptus cir- 

culus per D quoque tranfibit: & B 
lineas BA,BD tangetin pun- 
Gis A, D. Et cum A fit ter- 
minus perpendiculi A E, cafus 
per A D citius abfolvetur, quam 
per quamcunque aliam ex eodem 
termino A ufque ad lineam BC 
ultra circumferentiam circuli ex- 
tenfam, quod erat primo often- 
dendum . . 

Quod fi extenfo perpendiculo 
A E, in eo fumatur quodvis cen- 
trum F, & fecundum interval- 
lum FA circulus A_G C deferi- 
batur tangentem lineam in pun- 
&is G, C fecans: june AG, 
A C perangulos equales a me- i 
dia A D ex ante demonftratis dirimentur, & per ipfas lationes temporibus eequali- 
bus abfolventur, cum ex punto fublimi A ad circumferentiam circuli AGC ter 
minentur. i 





PROBL. XII. PROP. XXXIII. 


| Dato perpendiculo , © plano ad ipfum inclinato, quorum eadem fit altitudo , 
idemque terminus fublimis , punttum in perpendiculo fupra terminum communem re- 
perire , ex quo fi demittatur mobile, quod poftea convertatur per planum inclinatum, 
ipfum planum conficiat tempore codem , quo ipfun perpendiculum ex quiete confi- 
ceret, 
Sint perpendicu- 
lum, & planum in- 
clinatum , quorum 
cadem fit altitudo , 
AB, AC; oportet 
in perpendiculo BA, 
produlîto ex parte À, 
pundum reperire , \ 
ex quo defcendens > 
mobile conficiat fpa- 
tium A C eodem 
tempore , quo con- 
ficit datum perpen- 
Iculum A B ex quie- 
te in A. Ponatur D 
CE ad angulos re&tos 
ad AC, & fecetur 
C D xqualis. A B,& 
gungatur A DI: erit 
angulus A DC ma- 
jor angulo C AD, 
( el enim CA major quam ‘A B, feu C Dj ) fiat angulus DA E e- 


qualis angulo A DE, & ad ipfam AE perpendicularis bER F plano 5 
i 2 0) 
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to, & utrique extenfo occurrens in F, & utraque AI, A G ponatur “pil 


CF xqualis, & per G ducatur GH horizonti aquiditans. Dico , H efle pur 
dum, quod queritur. dl 
621 Intelligatur enim tempus cafus per perpendiculum A B effe A B, erit templi 
per A C ex quiete in À ipfamet A C. Cumque in triangulo re&angulo À è 
F ab angulo re&to E perpendicularis ad bafim AF fit a&a E C , erit Al 
media inter FA, A C, & C E media inter A C, C F, hoc et, inter CA 
AI, & cum ipfius A C tempus ex A fit A C; erit A È tempus totiusA È 
& E C tempus ipfius A I, Quia vero in triangulo equicruri A E D latus@ 
E eft equale lateri E D, erit E D tempus per A F, & et EC tempus per 
1; ergo C D, hoc et A B, erit tempus per I F ex quiete in A, quod ide 


eft ac fi dicamus, A B effe tempus per A C ex G a feu ex H; quod erat 
ciendum. 


PROBL. XIII. PROP. XXXIV. 


Dato plano inclinato, &' perpendiculo è quorum idem fit fublimis terminus 5 pui 
Hum fublimius în perpendiculo extenfo reperire, ex quo mobile decidens, © per pil 
num inclinatum converfum utcumque, conficiat tempore codem, ac folum planum @# 
elinatum ex quiete în ejus fuperiori termino. ò 


Dr H 
S A 
L 
/B Fai 
D 
E 


Sint planum inclinatum , & perpendiculuni , A B, A C, quorum idem 
terminus A. Oportet in perpendiculo ad partes A extenfb punttum fublime #f° 
perire, ex quo mobile decidens, & per planum A B converfum, partem affun 
ptam perpendiculi, & planum A B, conficiat tempore eodem, ac folum planbff 
A B ex quiete in A. wi da 


tie RARI 


DSESL AGLA DISESO 


79 
135 


Sit horizontalis linea. B.C:,: 8 fecetur A_N' aqualis AC: & ut A B ad B 622 


N; ita fiat A L ad LC: & ipfi AL ponatur equalis A I, & ipfarum A GE 
B I, tertia proportionalis fit C E in perpendiculo A C produ&to fignata. Dico, 

E effe fpatium'quefitum : adeo ut extenfo perpendiculo fupra A, & affumpta 
parte A_X ipf C E equali , mobile ex X conficiet utrumque fpatium X A B 
equali tempore , ac folum A B ex A. Ponatur horizontalis X R equidiftans B 
C;, cui occurrat B-A extenfa in R, deinde produfa A B in D, ducatur E D 
equidiftans C B, & fupra A D femicirculus defcribatur, & ex B ipfi D A per- 
pendicularis erigatur B F ufque ad circumferentiam. Patet, F B effe mediam in- 
ter A B, B D, & duftam FA mediam inter DA , A B, Ponatur B S e- 
qualis BI, & F H equalis F B. Et quia, ut A Bad BD, ita A C ad CE, 
effque B F media inter A B, BD, & BI media inter AC, C E; erit ut 
B A ad AC, ita F Bad BS. Et cum fit ut BA ad AC, feu ad AN, 
ita F B ad B S, erit per converfionem rationis B F ad F S, ut A B ad BN, 
hoc et, A L ad LC; re&angulum igitur fub FB, CL, equatur re&tangulo 
fub A L, SF; hoc autem reftangulum A L, SF, eft exceffus re&tanguli fub 
A L, F B, feu AI, BF, fuper retangulo A I, BS, feu A I B; re&tangu- 
lum vero F B, L C ef exceffus re&tanguli A C, BF, fuper reftangulo A L, 
B F; re&angulum autem A C, B F, equatur re&angulo A B I; ( et enim ut. 
BA ad A C, ita F B, ad BI) exceflus igitur refanguli A BI fuper re&tan- 
gulo A_I, BF, feu A I, F H, equatur exceffui rectanguli A I, F H, fuper 
rectangulo A I B; ergo bina rectangula A I, F H, xquantur duobus A BI, 

I B: nempe binis A I B, cum quadrato B I. Commune fumatur quadratum 
A 1, erunt bina rectangula A I B, cum duobus quadratis AI, IB, nempe 
quadratum ipfum A B, equale binis rectangulis A I, F H, cum quadrato A I. 
Communiter rurfus affumpto quadrato B F, erunt duo quadrata A B BSE- 
nempe unicum quadratum A F, equale binis rectangulis A I, F H, cum duo- 
bus quadratis A 1, F B, id ef A I, F H. Verum idem quadratum A F e- 
quale elt binis rectangulis A _H F, cum duobus quadratiit A _H, H F; ergo 
bina rectangula A I, F H, cum quadratis A I, FH, equalia funt binîs re- 
ctangulis A _H F cum quadratis A H, H F; & dempto communi quadrato 
H F bina rectangula A I, FH, cum quadrato A I erunt equalia binis re- 
&angulis AH F cum quadrato A H. Cumque E omnium F H fit 
latus commune , erit linea A_H.aqualis linee A I, fi enim major, vel minor 
effet, re&tangula quoque FH A, & quadratum H A, majora vel minora ef- 
Di reftangulis FH,I A, & quadrato I A ; contra id, quod demonftratum 
e 


Modo fi intelligamus tempus cafus per A B effe ut A B, tempus per AC e- 
rit ut AC, &ipfa I B media inter AC, CE, erittempus per CÈ, feu per X A 
ex quiete in X, cumque inter DA, A B, feu RB, BA media fit AF, inter ve- 
to. À B, BD, id e@R A, A B, media fit BF, cui xquatur F H, erit ex prede- 
monftratis exceffus AH tempus per A B ex quiete in R, fen pot cafum ex X ; 

um tempus ejufdem A B ex quiete in A fuerit AB. Tempus igitur per X A, 

I B; per A B vero pot RA, feu por XA, et AI; ergo tempus per XA 


B erit ut A B, idem nempe cum tempore per folam A B ex quiete i 
e inA. Quod 
erat propofitum. ; i è Si 


€ 


PROBL. XIV. PROP. XXXV. 


Data inflexa ad datum 


erpendiculum « partem in inflexa accipere, in gua fola 
ex quiete fiat motus San p sP iù DICA qua fol 


tempore , atque in cadem cum perpendiculo . 


Sit 
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623 Sit perpendiculum A B; & ad ipfum inflexa BC. Oportet in BC parte 
accipere, in qua fola ex quiete fiat motus eodem ‘tempore , ac in cadem CU 
perpendiculo A B. Ducatur hotizon A D, cui inclinata C B extenfa occul 
in E, ponaturque B F aqualis B A; & centro E intervallo EF circulus de0 
batur FIG; & F E ad circumferentiam ufque protrahatur in G; & ut G 8° 
BF, ita fat BHad HF; &HI circulum tangat in I. Deinde ex B perpeî: 
cularis ad F C erigatur BK, cui occurrat in L linea E I L; tandem ipfi E° 
perpendicularis ducatur L M occurrens BG inM. Dico , in linea 


K 








< 
PRI 





C 


ex quiete in B fieri motum eodem tempore, ac ex quiete in A_per ambas Bè 
BM. Ponatur E N aqualis E L. Cumque ut G Bad BF, ita fit BH ad BÈ 
erit permutando, ut.G B ad BH, ita BF ad FH & dividendo G Had HB, 
BHadHF. Quare re&ftangulum G H F quadrato H B erit equale: fed ident 
Aangulum aquatur quoque quadrato H I; ergo BHipf HIeft equalis. Cum 
in quadrilatero IL-B H latera HB, HI fint equalia, & anguli B, I re&i, 5 
latus quoque BL ipfi LI equale: elt autem E I aqualis E F; ergo tota L Ex4 
N E, duabusL B, E F eft equalis : auferatur communis E F; erit reliqua *7 
ipfi L B aqualis; at pofita el& F B equalis ipfi B A ; ergo L E duabus A È 
B N equatur. Rurfus fi intelligatur,, tempus per A B effe ipfam AB; 
tempus per E B ipfi E B equale: tempus autem per totam EM erit E N95 
dia fcilicet inter ME, E B; quare relique BM tempus cafus po E B, feu PÎ 
AB, erit ipfa BN. Pofitum autem el, tempus per A B effe AB: ergo remi 
cafus per ambas A B M et A BN; cum autem tempus per E B ex quiett e 
E fit È B; tempus per B Mex quiete in B erit media proportionalis inter 2, 
B M; hec autem eît BL: tempus igitur per ambas ABM ex quiete in &_g 
A B N; tempus vero per B M folam ex quiete in B et BL: ofltenfum gute 
et, BL effe equalem duabus A B, BN; ergo patet propofitum. o 
Aliter magis expedite . 


624 Sit BC planum inclinatum, BA perpendiculum. Du&ìa perpendiculati, 
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B ad E C, & utrinque extenfa, ponatur B H equalis excellus BE fuper BA: 
& angulo BHE ponaturequa- . | 

lis angulus H EL :) ipfa ve- 
ro E L extenfa occurrat B K 
in L; & ex L excitetur per- 
pendicularis ad E L, LM 
occurrens BC in M. Dico, 
B M effe fpatium in plano 
E C quefitum. Quia enim 
angulus M L E re&us eft, e- 
rit B L media inter MB, B 
E; & LE media inter ME, 
E B, cui EL fecetur xqua- 
lis EN ; & erunt tres linee 
NE, EL, LH equales, & G 
H Berit exceffus N E fu- 

per BL. Verum cadem H B be 
eft etiam exceffus N E fu- 

per N B, BA; ergo due NB, BA, xquales funt BL. Quod fi ponatur, EB 
effe tempus per E B; erit B L tempus per B M ex quiete in B;& BN erit 
tempus ejufdem pot E B, feu pot A B; & A Berit tempus per A B; ergo 
tempora per A B M, nempe AB N, equalia funt tempori per folam B 

ex quiete in B ; quod eft intentum. MISo Pi 





PERE CSMO NM A+ 


Sit D C ad diametrum B A perpendicula- 
ris, & a termino B educatur B D E utcun- 
que, & conne@tatur F B. Dico, F B inter 
D B, BE effe mediam. Conne&tatur EF: 
& per B ducatur tangens BG ; que-erit 1- 
pfi C D parallela: quare angulus D BG angu- 
lo F D B erit aqualis: at cidem GBD. e- 
quatur quoque angulus E F B in portione al 
terna : ergo fimilia funt triangula FB D, 
eg & ut BD ad BF, ita FB ad 

FÉ. Sh 


LE MM A; 


Sit linea A C majoripla DF; & habeat A 

ad BC majorem.rationem , quam D E ad 
E F. Dico, A B ipfa DE effe majorem. 
e enim A B ad BC majorem rationem 

€t, quam D E ad EF, quam rationem — . 
DA Do B.ad BC, hanc ° habebit Pal ad io 

em quam E F: habeat ad EG: & quia ian 

AB ad BC e, ut DE adEG , erit com= D E 6_F 
ponendo, & per converfionem rationis, ut -C | : 
A ad A B, ita G Dad DE: el autem GA 
major G D: ergo BA ipfa DE major erit. 
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LEM MA; 


Sit circuli quadrans A_C I B: & ex 
B ipfi A C parallela BE; & cx quovis 
centro in ea fumpto circulus B O E S de- 
fcriptus tangens A B in B, & fecans cir- 
cumferentiam quadrantis in I; & jun&a 
fit C B, & CI ufque ad S extenfa. Di- 
co, lineam € I minorem femper effe ipfa 
CO. Jungatur AT, que circulum BOE 
tanget. Si enim ducatur .DI, erit aqualis 
ipfi D'B; cum vero D B quadrantem tan- 
gat, tanget etiam eumdem DI:& ad dia- 
metrum A I erit perpendicularis. Quare 
&-ipfa A I circulum BOE tanget in I. 
Et quia angulus A IC major elt angulo 
A BC, cum majori infiftat peripherie : 
ergo angulus quoque S I N ipfo .A BC 
major erit; quare portio I E S major eft 
portione BO; & linea C S centro vici- 
nior. major ipfa C B: quare & CO ma- 
jor CI; cum SC ad:C Bit, un OC 
ab G LE 


Idem autem magis accidet, fi ( ut in 
altera figura ) B I C quadrante fuerit mi- 
nor j nam perpendicularis D B circulum 
fecabit C I B; quare D I quoque, cum 
ipfi D B fit 2qualis, & angulus DIA 
erit obtufus, & ideo AIN circulum quo- 
que BI N fecabit: cumque angulus A BC 
minor fit angulo A I C, qui aquatur ipfi 
SIN; ifte autem et adhuc minor eo, 
qui ad contaftum in I fieret per lineam 

I; ergo portio SE I eft longe major 


portione B O; unde, &c. quod erat de- | 


monftrandumj 


THEOR. XXII. PROP. XXXVI. 


Si in circulo ad horizontem eretto ab ime 
punfto elevetur planum non majorem fubten- 
dens circumferentiam quadrante , a terminis 
cujus duo alta plana ad quodlibet circumfe- 
ventie  punttum infleftantur , defcenfas in 


planis ambobus tnflexis breviori tempore ab- 


folvetur , quam in folo priori plano elevato, 
vel quam in altero tantum ex illis duobus, 
nempe in inferiori. Pe ia 
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* Sit circuli ad horizontem ere&i ab. imo punto C circumferentia € B Dj non 626 
major quadrante, in qua fit planum. elevatum C Di, & duo plana’ a terminis 
1, C, inflexa ad quodlibet punftum B in circumferentia fumptumi: Dico, 
tempus defcenfus per ambo plana D B C brevius effe tempore defcenfus per fo- 
lum DC, vel per unicum B € ex quiete in B. Du&a fit per D horizontalis 
M D A; cui C B extenfa occurrat in A: fintque DN, MC a MD, &BN 
ad B D perpendiculares.: & circa triangulum re&angulum D B N femicirculus 
defcribatur D.FBN.,.fecans DC in.F: & ipfarum CD, D F media fit proportia- 
nalis DO; ipfarum autem CA;.A: B media fit AV. Sit autem P:S tempus; quo 
peragitur tota D C, vel BC, ( conftat enim, tempore eodem peragi ‘utramque ) 
& quam rationem, habet C D ad DO, hanc habeat tempus SP ad tempus PR: 
erit tempus PR id,.in quo mobile ex D peragit DEF; RS vero id, in quo 
I reliquum FC. Cum vero P S fit quoque tempus, quo mobile ex B peragit BC; 
| fi fiat ut B Cad C D, ita S Pad PT; erit PT tempus cafus ex À ‘in !C; 
cum DC media fit inter A C, CB, ex ante demonftratis. Fiat tantim, ur CA 
ad A V, ita TP ad PG; erit PG tempus, quo mobile ex A venit in Bi G 
T vero tempus refiduum motus B C confequentis pof motum ex A in B. Cum 
vero D N circuli D F N diameter ad horizontem fit ere&a, temporibus equa- 
libus peragentur D F & D B linee. Quare fi demonf@tratum fuerit:, mobile ci- 
tius permeare B C poft calum D B, quam FC pot perafam DEF, habebimus 
intentum. At eadem temporis celeritate conficit mobile veniens ex D per DB 
ipfam BC ; ac fi venerit ex A per A B;; cum ex utroque cafu DB, AB, 
equalia accipiat velocitatis momenta; ergo demonftrandum erit, breviori tempo- 
I re peragi B C i i 
I pot A B quam ) 
| FC_pot DIF M Db / A 
I Explicatum et i sn 
autem, tempus, 
quo peragitur B 
C poft AB, effe 
GT: tempus 
vero ipfius F C 
pot DF effe R 
I S. Oftendendum 
| itaque et, RS 
majus effe quam | 
GT: quod fic 
oftenditur ; quia 
pi SD adePbaR sai 
ita CD ad DO, ca 
per converfionem . gr 
rationis; & con- RC G8 BR sa ad 
vertendo, ut RS: E 
aa SP, ita OC ad C D: ut autem S Pad PT,ita DC ad CA: & quia 
et ut T Pad PG s ita CA ad A V ;'per converfionem rationis erit. quoque 
fe REG, ita A Cad C V; ergo‘ex &quali, ut RS ad G T, ita 
i Ad CV; el anteni 0. C major quam C V, ut mox demonftrabitur; ergo 627 
GS RS majus ef tempore G ‘T ; quod demonftrare ‘oportebat . Cum. vero 
: F major fit CR s F.D vero minor BA; habebit C D ad DF majorem ra- 
tonem , quam C-A'ad A B; ut autem C'D'ad D F , ita quadratum C.O ad — 
quadratum O F; cum fint C D, DO, DEF, proportionales; ut vero CA ad 


î A B, ita quadratum C V ad WB. G-0 ad-O F majoren 
Ton. ILL, ad quadratum - V-B.; ergo È E 
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è crationem fabet quam C V ad VB ; igitur ex Lemmate predi@to C O _m@ 
‘et quam CV... Conftat infuper., tempus per D C ad tempus per 

‘ut DO Cad DO comC Vv... i 


S CHO LAI U M. 8 


” 


sp Ex his, que demonftrata funt., colligi poffe videtur, lationem ommunà 
Jlocifimam ex termino ad terminum ; non per »breviffimam: lineam , nempe? 
«re&am.; fed per circuli portionem fieri. In quadrante ‘enim B A EC, 
;latus.B-C (fit ad horizontem erefum, divifus’fit arcus AC in quotcunque È 
‘tes equales, A D, D E, E F, FG, GG; & duQe fint rete ex C adP 
«ta A, D, E,;F3G; & jun&e fint reAe quoque AD, DE, EF, FG5O 
Manifeftum efty> lationem per.duas A_ DC citius abfolvi, quam per unam # 
«vel-D € ex quiete in:D; fed ex quiete in. td de Re 
:A citius abfolvitur- D.C, quam due AD O; i ì “a 
‘fed per: duas DE C ex quiete vin A veri- B E 0. - 
fimile et citius abfolvi defcenfum quam per UnE 
-folam C D. Ergo defcenfus per tres A DE LZAn. 
-G abfolvitur citius quam per duas A DC. 
“Verum fimiliter procedente defcenfu' per A 
DE ;ccitius fit datio per duas: E FC quam 
«per folam EC . vErgo per quatuor A DE 
G C citius: fit motusquam per tres AD 
E C. Ac tandem per duas FG C pott pra- 
cedentem defcenfum per A. D E F citius ab- 
folvituf latio quam per folam F-€. Ergo per 
quinque- AD, E F G € breviori adhue 
tempore fit defcenfus , quam per quatuor 
ADEFC. Quo igitur per infcriptos po- 
lygonos magis ad circumferentiam accedi- . 
mus, eo citius abfolvitur motus inter duos 
terminos fignatos A C. 21:08 
Quod autem in quadrante explicatum ef, contigit etiam in circumfer@ 
quadrante minori ; & idem eft ratiocinium. A 


PROBL. XV. PROP. XXXVII: 


Dato perpendiculo , © plano inclinato , quorum eadem fit elevatio, partens #î 
elinato reperire, que fit equalis perpendiculo, ©* conficiatur eodem tempore ac Di 
perpendiculum. | ì | i’ (RE 


Sint AB perpendiculum, &"A © 
pianum inclinatum. Oportet in in- 
clinato partem reperire  equalem per- 
‘pendiculo. A_B, que poft quietem.in 
‘A' conficiatur tempore xquali tempo- 

_ x ri y quo conficitur perpendiculum. Po- 

628 natur AD aqualisA B; & reliquaD C 
‘bifariam fecetur ini;& ut AC ad CI, 
‘ita fiat C I ad aliam A_ È; cui ponatur. (€ 
‘wequalis DG. Patet, EG aequalem effe 
‘AD,& AB. Dico infuper , hanc 


%, 


E 


ne ite 
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EG cam effe, que conficitur a mobili veniente ex quiete in a tempore xquali 
tempori , quo inobile cadit per A B. Quia enim, ut AC ad C I; sita C } ad» 
A E, feu I D ad DG; erit per converfionem rationis , Ut CA ad AT, ita» 
DIad IG. Cum itaque fit ut totum C A ad totum A I ita ablatum CI. 
ad ablatum I G: erit reliquum 1 A ad reliquum A G, ut totum CA ad to. 
tum A I. ER itaque A I media inter C A, AGG&CI media ;inter MA sii 
A E, Si itaque ponatur , tempus per A B effe ut A B, erit À C tempus per > 
AC;&CI, feu I D tempus per A E; cumque A I media fit-inter CAs> 
A G; fitque C A tempus per totam A C; erit A I tempus per A G;j&ore= 
liquum I C per reliquum G C: fuit autem DI tempus per À E :-funt itaque 
DI, IC tempora per utrafque A E, C G ; ergo reliqium D Aterit tempus * 
per È G; equale nempe tempori per A B. Quod faciendum fuit.- | b& 


COROLLARIUM. 


PE rat 1 (IR | 
Ex his conftat., fpatium quefitum effe intermedium inter» partes. fuperam , St» 
inferam , que remporibus equalibus conficiuntur . jo pesa $ 


PROBL XVI. PROP. XXXVIII. 


Datis duobus planis borizontalibus a perpendiculo feftis , in perpendiculo punétum 
Sublime reperire , ex quo cadentia mobilia, © în planis borizontalibus  reflexa “con 
ficiant in temporibus aqualibus temporibus vafuum in difdem horizontalibus , sla 
riore nempe , atque in inferiore , fpatia , que inter fe habeant quameumque datam 
rattonem minoris ad majorem + i 


Se&a fint pla» &50- 
na horizontalia, % N. 
CD, BE ; a 
perpendiculo À 
C B, fitque da- 
ta ratio mino- 
ris ad majorem 
N ad FG. O- 
portet vin per- 
pendiculo A B 
pun&um fubli- 
me reperire, ex 
Che mobile ca- 

ens, & in pla- 
no C D refle- 
Xxum tempore g- 
Quali rempori 

ul cafus. fpa- 
Uum conficiat, 
quod ad fpa- 
tium ab altero 
MODIII Ex eo- 


dem pun&o fublimi veniente tempore equali tempori fui -cafuss moti reflexo 
per B E planim; haheat ada eamdem cum data N ad FG. Ponatur È 
H equalis ipli N; & ut F Hiad.H G, ita fiat BC ad CL. Dico, Le 
punttum fublime quefitum. Accepta enim C M dupla- ad 3 FÀ NA 





$29 
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plano B E oc- 
currens .in O; 
erit BO dupla 
BL. Et quia, 
ut F Had HG, 
ita BC/ad CL; 
erit componen- 
do , & conver-. 
tendo, ut HG, 
hoc elf N ad 
GF, ita COL 
ad LB, hoc. 
et C M ad B 
O. Cum autem 
C M dupla fit 





ad: L:C-pfit, 

fpatium C M nieltmt 

effe illud , quod sura È si | i N 
a mobili ve- . Pi = 173 

niente ex L poft F H 

cafum E C:con- |» » path Ti 


ficitur in  pla- 


no C D; & eadem ratione B O effe ilud, quod conficitur polt cafum LB in 
tempore eequali.tempori cafus per L B; cum BO fit dupla ad BL; ergo patet 


propofitum. 


Sagr. Parmi veramente ; che conceder fi poffa al noftro Accademico, che egli 
fenza Jattanza abbia nel principio dì quefto fuo trattato potuto attribuirfi di ar- 


recarci una nuova fcienza intorno a un fuggetto antichiflimo. Ed. il vedere cow 
quanta felicità , e chiarezza da un folo fempliciffimo principio ei deduca le di- 


moftrazioni di tante propofizioni , mi fa non poco maravigliare , come tal ma- 
teria ‘fra paffata intatta da Archimede , Apollonio, Euclide, e tanti altri Mate- 
matici, e Filofofi illultri ; e maffime che del moto fi trovano feritti volumi 
grandi, e molti. 


Salv. Si vede un poco di fragmento d’ Euclide intorno al moto , ma not 


vi fi fcorge veftigio , che egli s’ incamminafle all’ inveltigazione della proporzio= 


ne dell’ accelerazione , e delle fue giverfità fopra le diverfe inclinazioni + 


Talchè veramente fi può dire efferfi non prima che ora aperta la porta. ad una 
muova contemplazione , piena di conclufioni infinite, ed ammirande, le quali 
nei tempi avvenire potranno efercitare altri ingegni. 

Sagr. Io veramente credo , che ficcome quelle poche paffioni (. dirò per efem= 
pio ) del cerchio dimoftrate nel terzo de’ fuoi elementi da Euclide fono l’ ins 
grello-ad innumerabili.-altre.. più. recondite., così le. prodotte, e. dimottrate in 
quefto breve trattato, quando paffaffe nelle mani di altri 
farebbe ftrada ad altre ed altre più maravigliofe, ed è credi 
rebbe mediante Ia nobiltà del foggetto fopra tutti gli altri 

Lunga, ed ‘aflai laboriofa giornata è ftata quefta d'oggi, nella quale ho gu 
ftato più delle femplici propofizioni., che delle loro dimoftrazioni , molte delle 
quali credo, che per ben capirle mi porteranno via più d’un’ ora per. ciafchedu- 
na © ftudio,:che mi riferbo a farlo;:con quiete, lafciandomi V.S. il libro nelle 
mani, dopo che avremo veduto quelta. parte... che reffa intorno al: moto dei 
Projetti ;.che farà , fe così gli. piace, nel feguente giorno. - si 
re Salv. Non, mancherò. d' eller cor loro . 


= spa "ee © GIORSS 


ingegni fpeculativi ; 
bile, che così fegui= 
naturali . 


cdi in 


141. 


NE OR ATA QU AR TA. 


Salo. A "Tempo arriva ancora il Signor Simpl. però fenza interpor quiete 
| venghiamo al moto, ed ecco il Telto del noftro Autore . 
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‘Que in motu equabili contingunt accidentia, itemque in motu naturaliter 


accelerato fuper quafcungue planorum inclinationes , fupra  confideravimus. In 
hac, quam modo aggredior , contemplatione , precipua quedam fymptomata » 
caque fcitu digna in medium afferre conabor, eademque firmis demonftrationibus 
ftabilire, que mobili accidunt dum motu ex duplici latione. compofito , eequabili 
nempe ; & naturaliter accelerato, movetur : hujufmodi autem videtur effe mo- 
tys ille, quem de projedtis dicimus ; cujus generationem talem conftituo . 
Mobile quoddam fuper. plapum horizontale projefum mente concipio omni 


feclufo impedimento : jam conftat ex his; que fafius alibi dia funt, illius mo- 


tum equabilem , & perpetuum fuper ipfo plano futurum, effe , fi planum in in- 
finitum extendatur : fi vero terminatam ,,& in fublimi pofitum intelligamus , 
mobile ; quod gravitate preditum concipio ; ad plani terminum delatum , ulte- 
rius progrediens, equabili, atque indelebili priori lationi fuperaddet illam , quam 
a propria gravitate habet deorfum propenfionem , indeque motus. quidam emer- 
get compolitus ex equabili horizontali , & ex deorfum naturaliter accelerato , 


quem projeftionem voco + Cujus accidentia nonnulla demonftrabimus ; quorum 
primum fit 


THE.O R.da FR OP. il. 


Projettum dum fertur motu compofito ex horizontali aguabili , ex maturaliter 
accelerato deorfun; lineam femiparabolicam defcribit in fua latione . 


Sagr. (E forza > Sig. Salviati, in grazia di me, ed anco credo io del Sig. 
Simplicio far qui un poco di paufa;, concioffiachè 10 non mi fon tanto inoltrato 
nella Geometria 3 ch’ io abbia fatto ftudio in Apollonio , fe non in quanto {0 , 
ch’.éi tratta di quefte Parabole, e dell’ altre fezioni coniche, fenza la cognizio- 
ne delle quali, e delle lor paffioni, non credo, che intender fi poffano le dimo- 
trazioni di altre propofizioni a quelle aderenti . E perchè già nella bella prima 
Propofizione ci vien propofto dall’ Autore doverfi dimoffrare la linea ERA 

al Proietto effer Parabolica , mi vo immaginando , che, non dovendofi trattar 

ll altro, che di tali.tinee, fia affolutamente neceffario avere una perfetta intel- 
igenza , fe non di tutte le paffioni di tali figure dimoftrate da Apollonio , al- 
meno di quelle, che per la prefente fcienza fon neceffarie . "REI 
ji Ta V. S. firumilia molto, volendofi far nuovo di quelle cognizioni, si qua» 
1a gran tempo, che ammeffe come ben fapute: allora dico, ca nel trat- 
#\. elle Refiftenze. avemmo bifogno della notizia di certa propolizione di 

6, Onio, fopra la quale ella non mofle difficoltà. 
gr. Pud effere‘o che io la fapeffì per ventura , o che 10 la fupponeli per 
una volta tanto , che ella mi bifognò in tutto quel trattato : ma qui dove mi 
immagino di avere a fentir tutte le dimoftrazioni circa tali linee, non bifogna, 
dee fi dice, bever groffo, buttando via il tempo, e la fatica —. 
imp. È poi rifpetto a me, quando bene , come credo , il Sig. Sagredo cute 
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ben corredato di.tutti i fuoi. bifogni , ame. cominciano sà a giugner come 
nuovi gli effi primi termini.: perchè febbene i noftti F ofofi. hanno trattata 
quelta materia del Moto de’ Proietti , non mi fovvien , che fi fiano riftretti a 


. «definire, quali fieno le linee da quelli defcritte., falvo che affai Saneralm ento 
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fien fempre linee curve , eccetto che nelle proiezioni perpendicolari furfum . 
Però quando quel poco di Geometria, che io ho apprefo da Euclide da quel 
tempo in qua, che. noi avemmo altri difcorfi , non fia baftante per rendermi 
capace delle cognizioni neceffarie per.l’ intelligenza delle feguenti dimoftrazioni , 
mi converrà contentarmi delle fole propofizioni credute, ma non fapute. 

Salv. Anzi voglio io, che le fappiaté mercè dell’ ilteffo Autor dell’ opera ; il 
quale quando giù mi concedè di veder quefta fua fatica, perchè io ancora in 5 
quella volta non aveva in pronto i libri di Apollonio , s° ingegnò di dimoftrar- - 
mi due paffioni principalifime di ella Parabola fenza veruna altra precognizione, ’ 
delle quali fole fiamo bifognofi nel prefente trattato ; le quali fon bene anco‘ 
provate da Apollonio, ma dopo molte altre , che lungo farebbe a vederle ; ed‘ 
io voglio, che abbreviamo affai il viaggio, cavando la prima immediatamente? 
dalla pura, e femplice generazione di effa Parabola, e da quefta poi pure im- 
iediatamente la dimoftrazione della feconda. Venendo dunque alla prima: | 

- Intendafi il cono retto, la cui bafe fia il cerchio I BK C, e vertice il pun- 
to L, nel quale, fegato con un piano parallelo al lato L K, nafca la fezione 
B A C detta Parabola ; la cui bafe B C feshi ad angoli retti il diametro I K° 
del cerchio I B K C, e fia l’affe della Parabola A D parallelo al lato L K.; e‘ 
prefo qualfivoglia punto F nella linea B F A, tirifi la retta FE parallela alla 
B D. Dico, che il quadrato della B D al quadrato della F E ha la medefima 
proporzione , che l’ affe D A alla parte A E. Per lo punto E intendafi paffare 
un piano parallelo al cerchio I B K C, il quale i 
farà nel cono una fezione circolare , il cui dia- 
metro fia la linea G E-H. E perchè fopra.il dia- i L 
metro I K del cerchio I B K la B D è perpendi- 
solare, farà il quadrato della B D eguale al ret- 
tangolo fatto dalle parti I D, DK. E parimente 
nel cerchio fuperiore, che s’ intende paffare per i 
punti G F H, il quadraro della linea F E è e- 
suale al cai delle parti G E H. Adunque 
il quadrato della B D al quadrato della F E ha la 
medefima proporzione, che il rettangolo I D K al 
rettangolo G E H. E perchè la linea E D è pa- 
rallela alla H K, farà la E H eguale alla DK; 
che pur fon parallele: e però il rettangolo I D K 
al rettangolo G E H avrà la medefima proporzio- 
ne, che fa I Dalla GE, cioè, chela DA alla 
‘A E: adunque il rettangolo I D K al rettangolo 
G E H, cioè il quadrato B D al quadrato F E 
ha la medefima proporzione , che ale D A alla parte A E, che bifognava 
dimoftrare . F DEE 
I° altra propofizione pur neceffaria al prefente trattato così faremo manife- 
fta. Segniamo la Parabola , della quale fia prolungato fuori l’afle CA in D, e 
prefo qualfivoglia punto B, per effo intendafi prodotta la linea B C parallela 
alla bafe di effa Parabola . E pofta la D A eguale alla parte dell’ affe C A5 
dico , che la retta tirata. per 1 punti D, B, non cade dentro alia Parabola , 
ma fuori, ficchè folamente la tocca nell’ ifteffo punto B. Imperocchè ; fe è pof- 
bile, cafchi dentro fegandola fopra , 0 prolungata fegandola fotto .. Ed in efla 


fia 
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‘fia prefo qualfivoglia punto G, per lo quale paflì la retta F GE. E perchè il 
quadrato F E è maggiore del quadra- i 
to G E, maggior proporzione avrà 
‘effo quadrato F E al quadrato BC, 
che il quadrato G E al medefimo B 
C. E perchè per la precedente il qua- 
‘drato F E al quadrato B.C fta come 
la E A alla AC, adunque maggior 
proporzione ha la E A alla AC, 
che il quadrato G E al quadrato 
C , cioè. che il quadrato E D 
al quadrato D C ( effendochè. nel 
triangolo DG E come la GE 
alla parallela B C, così ta E Da 
D C. ) ma la linea E A alla AC, 
cioè alla A D, ha la medefima pro- 
porzione , che 4. rettangoli E A D 
a 4. quadrati di A _D, cioè al qua- 
drato C D ( che è eguale a 4 quadra- 
ti di A D ) adunque 4 rettangoli E 
A D al quadrato C D avranno. mag- 
gior proporzione , che il quadrato E 
al quadrato D C ; adunque 4. ret- 
tafigoli E A D faranno ‘maggiori del 
uadrato E D: il che è falfo., perchè 
toa minori: imperocchè le parti EA, ; 
A D della linea E D non fono eguali. Adunque la linea D B tocca la Para- 
bola in B., e non la fega; il che fi doveva dimoftrare. i 
‘+ Simpl. Voi procedete nelle votre dimoftrazioni troppo alla grande; ed andate 
fempre , per quanto mi pare; fupponendo. ; che tutte le propofizioni di Euelide 
mi fiano così familiari e pronte, come gli ftefli primi afliomi, il che mon è. 
E pur ora l’uftirmi addoffo , che 4 rettangoli E A D fon minori del quadrato 
DE, perchè le parti E A, A D della linea E D non fono eguali, non mi 

quieta, ma mi lafcia fofpefo. È 1 
>. Salv. Veramente tutti i Matematici non vulgari fuppongono , che il lettore 
abbia prontiffimi almeno gli Elementi di Euclide : e qui per fupplire al voftro 
bifogno bafterà ricordarvi una propofizione del fecondo , nella quale fi dimoltra, 
che quando una linea è fegata in*parti eguali, ed in difeguali , il rettangolo 
delle parti difeguali è minore del rettangolo delle parti eguali ( cioè , del qua- 
drato della metà ) quanto è il quadrato della linea comprefa tra i fegamenti . 
nde è manifeto , che il quadrato di tutta ,.il quale contiene 4 quadrati. della 
Metà , è maggiore di 4 rettangoli delle parti difeguali. Ora di quefte due pro- 
Pofizioni dimoftrate , prefe dagli Elementi Conici, conviene , che tenghiamo 
Memoria , per l’ intelligenza delle cofe feguenti nel prefente trattato : che di 
QUelte fole , e non di più fi ferve l'Autore. Ora poffiamo ripigliare il tefto per 
vedere in qual maniera ci vien dimoftrando la fua prima propolizione , dove egli 
Intende di provarci la linea defcritta dal mobile grave , che mentre ci difcen- 
a joe moto compofto dell’ equabile orizontale , e del naturale defcendente, fia 
Miparabola . SE 

Intelligatur horizontalis linea, feu planum A B in fablimi pofitum :  fuper 
quo ex A in B motu xquabili feratur mobile : deficiente vero plani fulcimento 
in B fuperveniat ipfi mobili a propria gravitate motus naturalis deorfum juxta 

i i per- 
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perpendicularem B Nu Intelligatur infuper' plano AB .in dire&tum pofita linea 
B È, tanquam temporis effuxus, feu menfura , fuper. qua ad libitum  notentur 

artes quotlibet temporis eequales, BC, C D, DE, atque ex punttis B, C» 

, E, intelligantur produîte linee perpendiculo BN eequidiftantes: in quarum 
prima accipiatur quelibet pars C I; cujus quadrupla fumatur in fequenti D F, 
nonupla E H, & confequenter in reliquis fecundum rationem quadratorum 
iparum, C B, DB, EB, feu dicamus in ratione carundem linearum dupli- 
cata. Quod fi mobili ene 
ultra B verfus C 2- 
quabili latione lato FE D Grid. B A 
defcenfum perpendi- O %©Tr= 
cularem fecundum 
quantitatem C I fu- 
peradditum intelliga- 
mus , reperietur tem- 
pore B C in termi- 
no I conftitutum . 
Ulterius autem pro- 
cedendo, tempore D 
B, duplo fcilicet B 
C, fpatium defcen- 
fus deorfum erit fpa- 
tii primi C I qua- 
deuplum : demonfttatum enim et in primo tra&atu, fpatia perafta a gravi mo- 
tu naturaliter accelerato effe in duplicata ratione temporum . Pariterque confe- 
quenter fpatium E H peraftum tempore B E erit ut 9 adeo ut manifefte. con- 
ftet, fpatia E H; D F, CI; effe inter fe ut quadrata linearum E B, DB, 
C B. Ducantur modo a pun&is I, F, H, retta IO, FG, HL, ipli E B 
equidiftantes ; erunt HL;FG, 1.0 linea lineis E B, D B, C B, fingule 
0, equales ; nec non ipfe BO, BG, BL ipfis: (Ig: DEE H xqua- 
lef. Eritque quadratum H L ad quadratum F G, ut linea L B ad BG: & 
quadratum F G -ad quadratum IO, ut GB ad BO. Ergo punîta I, F, H 
fant in una eademque linea Parabolica . Similiterque demonftrabitur , allumptis 
quibufcunque temporis particulis aqualibus cujuslibet magnitudinis , loca mobilis 
fimili motu compofito lati iifdem temporibus in eadem linea parabolica reperi- 





xi. Ergo patet propofitum . 


Salv. Quefta conclufione fi raccoglie dal converfo della prima delle. due pro- 


‘pofizioni pofte. di fopra : imperocchè defcritt® per efempio la Parabola per li 


punti B, H; fe alcuno delli due F, I non fufle nella defcritta. linea paraboli* 
ca; farebbe dentro ; 0 fuori ; e per confeguenza la linea F_G farebbe o mino- 
re, o maggiore di quella , che andaffe a terminare nella linea Parabolica: onde 
il quadrato della H L non al quadrato della F G., ma ad altro maggiore 
o minore avrebbe la medefima proporzione , che ha la linea L B alla BG È” 
la ha al quadrato della F G; ,adunque il punto F è nella Parabolica ; e così 
tutti gli altri, ec. ta) 

Sagr. Non fi può negare, che il difcorfo non fia nuovo, ingegnofo, e conclu- 
dente, argomentando ex fuppofitione , fupponendo cioè che il moto traverfale fi 
mantenga fempre equabile , e che il naturale deorfem parimente mantenga il fuo 
tenore di andarfi fempre accelerando fecondo la proporzion duplicaca dei tempi: 
e che tali moti, e loto velocità nel mefcolarfi non fi alterino, perturbino.;_ed 
impedifcano ; ficchè finalmente la linea del Projetto non vadia nella continuazion 
del moto a degenerare in un’ altra fpecie ; cola, che mi fi rapprefenta come im- 

poffi- 
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pollibile . Imperoschè, ftante che l’ affe della Parabola noftra, fecondo il quale 
noi fupponghiamo farfi il moto naturale dei gravi, effendo perpendicolare all 
Orizzonte, va a terminar nel centro della Terra, ed effendo che la linea Paraba- 
lica fi va fempte slargando dal fuo affe, niun projetto andrebbe giammai a termi- 
mar nel centro , o fe vi andrebbe, come par neceffario, la linea del projetto tra- 
Jignerebbe in altra diverfifima dalla Parabolica. x 

Simp. Io a quefte difficoltà ne aggiungo dell’ altre: una delle quali è, che noi 
fupponghiamo, che il piano orizzontale, il quale non fia nè acclive, nè declive, 
fia una linea retta; quafi che una fimil linea fia in tutte le fue parti egualmente 
diftante dal centro, il che non è vero; perchè partendofi dal fuo mezzo va verfo. 
le etremità fempre più, e più allontanandofi dal centro, e però afcendendo fem- 
pre ; il che fi tira in confeguenza effer impoffibile, che il moto fi perpetui , anzi 
che nè pur per qualche fpazio fi mantenga equabile, ma ben fempre vadia lan- 
guendo. In oltre è per mio credere impoffibile lo fchivar l’impedimento del mez- 
zo, ficchè non levi l’ equabilità del moto trafverfale , e la regola dell’ accelera- 
zione nei gravi cadenti. Dalle quali tutte difficoltà fi rende molto improbabile , 
che le cofe dimoftrate con tali fuppofizioni incoftanti poffano poi nelle praticate 
efperienze verificarfi. 

Salv. Tutte le promofle difficoltà, e inftanze fon tanto ben fondate , che {timo 
eMNere impoffibile di rimuoverle; ed io per me le ammetto tutte, come anco credo, 
che il noftro Autore effo ancora le ammetterebbe. E concedo, che le conclufioni 
così in aftratto dimoftrate fi alterino in concreto, e fi falfifichino a fegno tale, che 
nè il moto trafverfale fia equabile, nè 1° accelerazione del naturale fia colla pro- 
porzion fuppolta , nè la linea del Proietto fia Parabolica, ec. Ma bene all’ incon- 
tro domando, che elle non contendano al noftro Autor medefimo quello ; che altri 
grandiffimi uomini hanno fuppofto, ancorchè falfo . E la fola autorità di Archi- 
mede può quietare ognuno: il quale nelle fue Meccaniche, e nella prima quadra- 
tura della Parabola piglia come principio vero , l'ago della bilancia, o ftadera ef- 
fere una linea retta in ogni fuo punto egualmente diftante dal centro comune dei 
gravi ; e le-corde alle quali fono appefi i gravi effer tra di loro parallele. La 
qual licenza viene da alcuni fcufata , perchè nelle noftre pratiche gli ftrumenti 
noftri, e le diftanze, le quali vengono da noi adoperate, fon così piccole in com- 
parazione della noftra gran lontananza dal centro del globo terreftre, che ben 
poffiamo prendere un minuto di un grado del cerchio maffimo , come fe fuffe 
una linea retta, e due perpendicoli, che dai fuoi eftremi pendeffero, come fe 
fuffero paralleli. Che quando nelle opere pratiche fi aveffe a tener conto di fimili 
minuzie, bifognerebbe cominciare a riprendere gli Architetti , li quali col per- 
perpendicolo {nno di alzar le altiffime torri tra linee cquififtinti e i 
giungo qui, che noi poffiamo dire , che Archimede , e gli altri fuppofero nelle 
oro contemplazioni effer coftituiti per infinita lontananza remoti dal centro: nel 
qual cafo i loro affunti non erano falli; c che però concludevano con affoluta di- 
aotrazione . Quando poi noi vogliamo praticare in diftanza terminata le con- 
Caboni dimoftrate , col fuppor lontananza immenfa, dobbiamo difalcar dal vero 
: EC TatO quello, che importa il non effer ftata la lontananza dal centro realmente 
pet, > ma ben tale, che domandar fi può immenfa in comparazione della picco- 
quell egli artificj praticati da noi, il maggior dei quali farà il tiro dei Projetti, e di 
que + duello folamente dell’ Artiglierie; il quale per grande che fia non pafferà 
Spar Riji: quelle, delle quali noi fiamo lontani dal centro quafi iagttanio mi 
ono folo SNpano quelti a terminar nella fuperficie del globo alta re 3 ben Do 
Ai infenfibilmente alterar quella figura parabolica, la quale ‘1 concede, 

ne fommamente fi trasformerebbe nell’ andare a terminar nel centro . Quanto 
poi al perturbamento procedente dall’ impedimento del mezzo , quefto è più con- 
Tom. 1II, TR fidera- 
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fiderabile "e per la fua tanto moltiplice varietà incapace di poter. fotto regole 
ferme effer comprefo , e datone fcienza ; attefochè , fe noi metteremo in confi- 
derazione il folo impedimento, che arreca l’aria ai moti confiderati da noi, que- 
fto fi-troverà perturbargli tutti, e perturbargli in modi infiniti, fecondo che in ine 
finiti modi fi variano le fisure, le gravità, e le velocità dei mobili. Imperoc- 
chè quanto alla velocità, fecondo che quefta farà maggiore , maggiore farà il 
contrafto fattogli dall’ aria, la quale anco impedirà più i mobili , fecondo che 
faranno men gravi : talchè febbene il grave defcendente dovrebbe andare acce- 
lerandofi in duplicata proporzione della durazion del fuo moto , tuttavia per 
raviffimo che fuffe il mobile, nel venir da grandiffime altezze , farà tale 
° impedimento dell’ aria , che gli torrà il poter crefcere più la fua velocità , € 
lo ridurrà ad un moto uniforme , ed equabile : e quelta adequazione. tanto più 
prefto , ed in minori altezze fi otterrà, quanto. il mobile farà men grave. Quel 
moto anco, che nel piano orizontale , rimofli tutti gli altri oftacoli, dovrebbe effe- 
re equabile, e perpetuo , verrà dall’ impedimento dell’ aria ‘alterato ; e’ final 
mente fermato: e qui ancora tanto più prefto , quanto il mobile farà più leg 


giero. Dei quali accidenti di gravità , di velocità, ed anco di figura, come va- 


riabili in modi infiniti, non fi può dar ferma fcienza. E però per poter fcien- 
tificamente trattar cotal materia bifosna ‘altrar da effi, e ritrovate, e dimo- 
ftrate le conclufioni aftratte dagl’ impedimenti fervircene nel praticarle: con 
quelle limitazioni, che l’ efperienza ci verrà infegnando. E non però piccolo" 
farà l'utile, perchè le materie, e lor figure faranno elette le men foggette 
agl’ impedimenti del mezzo : quali fono le gravilfime, e le rotonde: e gli 
fpazj; e le velocità per lo più non faranno sì grandi, che le loro eforbitanze 
non poffano con facil tara effer ridotte a fegno. Anzi pure ne i Proietti prati- 
cabili da noi, che fieno di materie gravi, e Hi fisura rotonda, ed anco di materie 
men gravi , e di figura cilindrica , come frecce , lanciati con frombe , o archi; 
infenfibile farà del tutto lo fvario del lor moto dall’ efatta figura Parabolica.. An-' 
zi ( e voglio pigliarmi alquanto più di licenza ) che negli artifizy da noi pra- 
ticabili la piccolezza loro renda pochiffimo notabili gli efterni, ed accidentari: 
impedimenti , tra i quali quello del mezzo è il più confiderabile , vi poffo io: 


con due efperienze far manifefto. Io farò confiderazione fopra i movimenti fatti 


er l’aria, che tali fon principalmente quelli de i quali noi parliamo , contro 
1 quali effa aria in due maniere efercita la {ua forza. L'una è coll’ impedir più 
i mobili men gravi, che i graviMfimi. L’ altra è nel contra@tar più alla velocità 
maggiore, che alla minore dell’ iftefo mobile. Quanto al primo ; il. moftrarci 1” 
efperienza, che due palle di grandezza eguali, ma di pefo Ì»una 10, 0 12 volte 
più grave dell’ altra, quali farebbero per efempio una di piombo, e l’altra di 
rovere; fcendendo dall’ altezza di 150, e 200 braccia con pochiffima differente’ 
velocità arrivano in terra, ci rende ficuri , che l’ impedimento , e ritardamento: 
dell’ aria in amendue è poco ; che fe la palla di piombo partendofi nell’ iteffo 
momento da alto coll’ altra di legno, poco fulle ritardata, ‘e queta molto , per 
affai notabile fpazio dovrebbe il piombo nell’ arrivare in terra lafciarfi addietro 
il legno, mentre è 10 volte più grave; il che tuttavia non accade, anzi la fua 
anticipazione non farà nè anco la centefima parte di tutta. l'altezza. E tra una 
palla di piombo , ed una di pietra , che di quella pefaMfe la terza parte, o la 
metà, appena farebbe oMfervabile la differenza del tempo delle lor giunte in ter- 
ra. Ora perchè l' impeto , che acquifta una palla di piombo nel cadere da un’ 
altezza di 200 braccia ( il quale è tanto , che continuandolo in moto equabile 
fcorrerebbe braccia 400 in tanto tempo quanto fu quello della fua fcefa ) è af: 
fai confiderabile rifpetto alle velocità, che no! con archi, o altre macchine con: 
feriamo a i noftri Proietti ( trattone gl’ impeti dependenti dal fuoco ) poffiamo 
fenza 
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fenza errore notabile concludere , e reputar come affolutamente vere le propofi- 
zioni che fi dimoftreranno fenza il riguardo dell’ alterazion del mezzo . Circa 
poi all’ altra parte , che è di moftrare , l’ impedimento , che l iteffo mobile ri- 
ceve dall’ aria, mentre egli con gran velocità fi muove, non effer grandemente 
maggiore di quello , che gli contrafta nel muoverfì lentamente , ferma certezza 
ce ne porge la feguente efperienza. Sofpendafi da due fili egualmente lunghi, e 
di lunghezza di 4, 0 5 braccia due. pa le di piombo eguali; e attaccati 1 detti 
fili in alto fi rimuovano amendue le palle dallo ftato perpendicolare ; ma l'una 
fi allontani per 80, o più gradi, e |’ altra non più che 4, o 5; ficchè lafciate 
in libertà l'una fcenda, e trapaffando il perpendicolo deferiva ‘archi grandiffimi 
di 160, 150, 140 gradi, ec. diminuendogli appoco appoco: ma l° altra {correndo 
liberamente pafli archi piccoli di 10,8, 6, ec. diminuendogli effa ancora appoco 
appoco . Qui primieramente dico , che in tanto tempo palferà la prima li fuoi 
tadi 180, 160, ec. in quanto l’ altra li fuoi 105 8, ec. Dal che fi fa mani- 
felto , che la velocità della prima palla farà 16, e 18 volte maggiore della ve- 
locità della feconda ; ficchè quando la velocità maggiore più dovefle effere. im- 
pedita dall’ aria , che la minore , più rade devriano effer le vibrazioni negli ar- 
chi, grandiffimi di 180, o 160 gradi , ec. che ne i piccolifimi di 10, 8, 4; ed 
anco di 2, e di 15 ma a quefto repugna l' efperienza: imperocchè; fe due com- 


pagni fi metteranno a numerare le vibrazioni, l'uno le grandillime , € l’altro © 
S ’ 


le piccoliffime, vedranno, che ne numereranno non pur le decine, ma le cen- 
tinaja ancora, fenza difcordar di una fola , anzi di un fol punto. E quefta of- 
fervazione ci afficura congiuntamente delle due propofizioni, cioè che le maffime, 
ele minime vibrazioni fi fanno tutte a una a una fotto. tempi eguali, e che l’ im- 


pedimento, e ritardamento dell’aria non opera più ne i moti velociffimi , che ne i. 


tardifimi; contro a quello , che pur dianzi pareva, che noi ancora comunemente 
giudicaffimo . | 

Sagr. Anzi , perchè non fi può negare , che l'aria impedifca quelti , e quelli, 
poichè e quefti, e quelli vanno languendo , e finalmente finifcono , convien dire ; 
che tali ritardamenti fi facciano colla medefima proporzione nell’ una, e nell’ altra 
operazione . Ma che? L’ avere a far maggior refiftenza una volta , che un’ altra, 
da che altro procede egli , fuor che dall’ effere affalito una volta con impeto , € 
velocità maggiore, ed un’ altra con minore ?- E fe quefto è , la quantità medefima 
della velocità del mobile è cagione, ed infieme mifura della quantità della refiten- 
za. Adunque tutti i moti , fiano tardi, o veloci, fon ritardati e impediti coll’ 
ilteffa proporzione; notizia pare a me non difprezzabile . 

Salv. Poffiam per tanto anco in quelto fecondo cafo concludere , che le fallacie 
nelle conclufioni , le quali altraendo dagli accidenti eterni fi dimoftreranno ; fieno 
negli artifizi noftri di piccola confiderazione , rifpetto a i moti di gran velocità , 
dei quali per lo più fi tratta ; ed alle diftanze , che non fono fe non ur 
Ae alla grandezza del femidiametro , e de i cerchi maflimi del globo ter- 
Teltre , 

. Simp. Io volentieri fentirei la cagione per la quale V. S. fequeltra i Proietti dall’ 
impeto del fuoco, cioè, come credo, dalla forza della polvere , dagli altri protetti 
con frombe, archi, o baleftre ; circa il non eflere nell’ ifteffo modo foggetti all’ al- 
terazione, ed impedimento dell'aria». 1. 1 SA 

Valv. Muovemi l'ecceffiva, e per modo di dire, furia foprannatutale, colla quale 
tali Proietti vengono cacciati ; che bene anco fuora d’ iperbole mi par » che la ve- 
locità'; colla quale:vien cacciata la palla fuori di un mofchetto , © di una artiglie- 
eg: OO cChiamar foprannaturale . Imperocchè fcendendo naturalmente perl Fato 

a qualche altezza immenfa una tal palla, la velocità fua mercè del contrafto de 


arta non fi andrà accrefcendo perpetuamente : ma quello” , che ne 1 RO? 
2 
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ni s che quefto ; che ora fi conclude, repugni ad 
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gravi fi vede innon molto fpazio accadere , dico di ridurfì finalmente a un moto 
equabile, accaderà ancora dopo la fcefa di qualche migliaya di braccia in una palla 
di ferro, o di piombo ; e queflta terminata ; ed ultima velocità fi può dire effer la 
maffima, che naturalmente può ottener tal grave per aria ; la qual velocità io re- 
puto affai minor di quella, che alla medefima palla viene imprefla dalla polvere ac- 
cefa. Del che una affai acconcia efperienza ci può render cauti. Sparifi da un’ al- 
tezza di cento, © più braccia un archibufo con palla di piombo , all ingiù perpen- 
dicolarmente fopra un pavimento di pietra; e col medefimo fi tiri contro una fimi 
pietra in diftanza di un braccio o due , e vedafi poi qual delle due palle fi trovi ef- 
fer più ammaccata : imperoechè fe la venuta da alto fi troverà meno fchiacciatà 
dell’ altra , farà fegno , chel’ aria gli avrà impedita, e diminuita la velocità con- 
feritagli dal fuoco nel principio del moto ; e che per confeguenza una tanta velo- 
cità non gli permetterebbe l’aria, che ella guadagnaffe giammai venendo da quan- 
to fi voglia fublime altezza : che quando la velocità impreffagli dal fuoco non ec- 
cedeffe quella, che per fe fteffa naturalmente fcendendo potelle acquiftare, la botta. 
all’ ingiù dovrebbe più tofto effer più valida, che meno . Io non ho fatto tale efpe- 
rienza, ma inclino a credere, che una palla di archibufo , o di artiglieria cadendo 
da un’ altezza quanto fi voglia grande, non farà quella percoffa, che ella fa in una 
muraglia in lontananza di poche braccia, cioè di così poche, che il breve fdrucito, 
o vogliam dire fcilura da farfi nell’ aria, non bafti a levar l’ ecceffo della furia fo- 
prannaturale impreffagli dal fuoco. Quefto foverchio impeto di fimili tiri sforzati 
uò cagionar qualche deformità nella linea del proietto; facendo il principio del- 
a Parabola meno inclinato , e curvo del fine, Ma quefto poco , o niente può 
effer di pregiudizio al noftro Autore nelle praticabili operazioni : tra le quali 


priocioale è la compofizione di una Tavola per i tiri, che dicono di Volata; 


a quale contenga le lontananze delle cadute delle palle tirate fecondo tutte le 
diverfe elevazioni. E perchè tali proiezioni fi fanno con Mortari, e con non 
molta carica ; in quefti non elfendo foprannaturale l’ impeto ; i tiri fegnano le 
lor linee affai efattamente. 

Ma intanto procediamo avanti nel trattato, dove Ì’ Autore ci vuole intro- 
durre alla contemplazione, e inveftigazione dell’ impeto del mobile, mentre fi 
muove con moto compolto di due, È prima del compofto di due equabili , l'uno, 
erizzontale, .e l’altro perpendicolare « i ; 


THEOQOR. IL PROP. IL 


Si aliguod mobile duplici motu aguabili moveatur, nempe crizontali , ©" perpendi: 
sulari , tmpetus , feu momentum lationis ex utrogue motu compofite erit. potentia 
equalis ambobus momentis priorum motuura . 

Moveatur enim aliquod mobile squabiliter duplici latione : & motioni per 
pendiculari refpondeat fpatium A B; lationi vero horizontali eodem tempore 
confeta refpondeat B C. Cum igitur per motus &- 
quabiles ‘conficiantur eodem tempore fpatia ‘A. B , B 


.€., erunt harum lationum momenta inter fe, ut ipfa (A 
A B, B C. Mobile vero, quod fecundum hafce duas 4 
smutationes movetur, defcribit diagonalem AC. erit 

momentum fue velocitatis ut AC. Verum A Cpo- €. —B 


tentia aquatur iplis A B, B C. ergo momentum com- i | 
pofitum ex utrifque momentis A_B, BC, el potentia tantum illis fimul fante 
fis equale ; quod erat oftendendum . 


Simp. E' neceflario levarmi un poco di ferupolo, che qui mi nafce, parendo- 


un’ altra. propofizione del trat 
tato 
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tàto paffato ; nella quale fi affermava , l' impeto del mobile venente dall’ A in 
B eflere eguale al venente dall’ A in €, cd ora fi conclude l impeto in C ef- 
fer maggiore, che in B. 

— Salo. Le propofizioni Sig. Simpl. fono amendue vere, ma molto diverfe tra 
di loro. Qui fi parla di un fol mobile moffo di un fol moto , ma compolto di 
due, amendue equabili ; e là fi parla di due mobili molli di moti naturalmente 
accelerati , uno per la perpendicolare A B, e l’altro per l’ inclinata. AC. In 
oltre ì tempi quivi non fi fuppongono eguali, ma il tempo per l’ inclinata A_C 
è maggiore del tempo per la perpendicolare A_B; ma nel moto, del quale fi par- 
la al prefente, i moti per le AB, BC, A GC; s'intendono equabili , e fatti 
nell’ ifteffo tempo. i 

Simp. Mi feufino , e feguane avanti , che refto acquietato . 

Salv. Seguita l'Autore per incamminarci a intender quel, che accaggia intorno 
all’ impeto di un mobile, moflo pur di un moto compofto di due, uno cioè oriz- 
zontale , ed equabile, e l’altro perpendicolare, ma naturalmente accelerato, dei 
quali finalmente è compofto il moto del projetto , e fi defcrive la linea Parabolica 5 
in ciafchedun punto della quale fi cerca di determinare quanto fia l' impeto del 
Proietto: per la cui intelligenza ci dimoltra l'Autore il modo, 0 vogliamo dir me- 
todo di regolare , e mifurar cotale impeto fopra l’iîtefTa linea, nella quale fi fa il 
moto del grave defcendente con moto naturalmente accelerato partendofi dalla 
quiete: dicendo: 


THEOR. Il. PROP. IL. 


Fiat motus per lineam A B ex quiete in A, & accipiatur in ea quodlibet 
pun&um C; & ponatur ipfamer A_C effe tempus, fey temporis menfura 6a 
fus ipfius per fpatium A G, nee nom 
menfura quoque impetus, feu momen- 
ti in pun&o C ex defcenfu A Cacqui- 
fiti, Modo fumatur in eadem linea A 
B quodeunque aliud punétum, ut puta 
B in quo determinandum eft de impe- 
tu acquifito a mobili per defcenfum A 
B, in ratione ad impetum, quem ob- 
tinuit in C, cujus menfura pofita ell 
AC. Ponatur AS, media proportio- E L 
“malis inter BA, AC. Demonftrabi- 4 sg A - 
mus , impetum in B ad impetum in 
C effe ut linecam SA ad AC. Su- 
mantur horizontales C D, dupla ipfius A C; B E vero dupla B A, Conftat ex 
demonftratis, cadens per A C converfum in horizente C D, atque juxta impe- 
tum in C acquifitum motu equabili delatum conficere fpatium C D equali rem- 
Pore , atque ipfum A C motu accelerato confecit ; fimiliterque B E confici co- 

em tempore atque A B. Sed tempus ipfius ‘defcenfus A_B et A S; ergo hori- 
zontalis B E conficitur tempore A _S. Fiat ut tempus S A ad tempus AC, ita 
Ric ad BL. Cumque motus per B E fit aquabilis, erit fpatium B L peraftum 

Pole A C fecundum momentum celeritatis in B. Sed tempore eodem AC 
colt cur fpatium C D fecundum momentum celeritatis in C: momenta autem 
celeritatis funt inter fe ut fpatia , que juxta ipfa momenta eodem, conficiuntur 
tempore : ergo momentumi celeritatis in C ad momentum celeritatis in B, e 
n DC ad BL, Quia vero ut D C ad BE; ita ipfarum dimidia , nempe 

ad AB; ut autem È B ad B Ly ita BA ad A Sscergo cx aquali, vt E 
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D ad BL, ita C A ad A S, hoc e&t, ut momentum celeritatis in C_ af mo- 
mentum celeritatis in B, ita C A ad A S; hoc et, tempus per C A ad tem 
pus per A B. Patet itaque ratio menfurandi impetum, feu celeritatis momen- 
tum fuper linea; in qua fit motus defcenfus ; qui quidem impetus ponitur aus 
geri pro ratione temporis. Ù 
Hic autem, antequam ulterius progrediamur, premonendum elt, quod cum de 
motu compofito ex xquabili horizontali, & ex naturaliter accelerato deorfum 
futurus fit fermo ; (ex tali enim mixtione conflatur, ac defisnatur linea proje- 
&i, nempe Parabola ; ) neceffe habemus definire aliquam communem menfuramy 
juxta quam utriufque motus velocitatem, impetum, feu momentum dimetiri. 
641 valeamus. Cumque lationis aquabilis innumeri fint velocitatis gradus, quorum 
non quilibet fortuito , fed unus ex illis innumeris cum gradu celeritatis per mo- 
tum naturaliter acceleratum acquifito fit conferendus, & conjunsendus ; nullam 
faciliorem viam excogitare potui pro eo eligendo, atque determinando , quam 
alium ejufdem generis afumendo. Ut autem cla- 
rius me explicem ; intellisatur  perpendicularis A 
Cad horizontalem'C B: A € vero effe altitudi- 
nem: C B autem amplitudinem Semiparabole A 
B; que defcribitur a compofitione duarum latio- 
num; quaram una eft mobilis defcendentis per A 
C motu naturaliter accelerato ex quiete in A; 
altera ef motus tranfverfalis aquabilis juxta ho- 
rizontalem A D. Impetus acquifitus in C per 
defcenfum A € determinatur a quantirate eufdem 
altitudinis A C. unus enim atque idem eft fem- 
per impetus mobilis ex eadem altitudine cadentis: 
verum in horizontali non unus, fed innumeri af- 
fisnari pofflunt gradus velocitatis motuum @qua- 
bilium; ex quorum multitudine , ut illum quem 
elegero a reliquis fegregare , & quafi digito mon- 
ftrare poffim, altitudinem C A in fublimi exten- 
dam , in qua, prout opus fuerit, fublimitatem A 
È firmabo, ex qua fi cadens ex quiete in È men- 
te concipiam, patet, impetum ejus in termino A i 
‘ acquifitum unum effe, cum quo idem mobile , per horizontalem A D conver- 
fum, ferri concepero ; ejufque gradum celeritatis effe illum , quo in tempore 
defcenfus per E A fpatium in horizontali duplum ipfius E A conficiet . Hxc 
premonere neceffarium vifam ef. ; ; 
Advertatur infuper, femiparabole A B amplitudinem a me vocari horizonta- 
lem C B; 
Altitudinem, A C nempe, ejufdem Parabole axem. | | 
Lineam vero E A, ex cujus defcenfu determinatur impetus horizontalis , fu- 
blimitatem appello. i > 
His declaratis, ac definitis, ad demonftrandum me confero. 2 
Sagr. Fermate in grazia, perchè qui mi par, che convenga adornar quelto 
penfiero dell’ Autore colla conformità del concetto di Platone intorno al ‘deter 
minare le diverfe velocità de i'moti equabili delle converfioni dei moti cele- 
fti; il quale avendo per avventura avuto ‘concetto, non potere ‘alcun mobile paf- 
fare dalla quiete ad alcun determinato grado di velocità, nel quale ei debba poi 
equabilmente perpetuarfi , fe non col paffare per tutti gli altri gradi di velocità 
minori , o vogliam dire di tardità maggiori, che tra l° afegnato grado, e 1 al 
tiffimo di tardità , cioè della quiete , intercedono , diffe, che Iddio dopo aver 


creati 





C. 
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‘creati i corpi mobili eelefti per affegnar loro quelle velocità , colle quali poi do- 
vellero con moto circolare equabile perpetuamente muoverfì, gli fece, partendofi 
loro dalla quiete, muover per determinati {paz} di quel moto naturale , e per 
linea retta, fecondo il quale noi fenfatamente vediamo i noftri mobili muoverfì 
dallo ftato di quiete accelerandofi fucceMvamente . E foggiugne , che avendogli 
fatto guadagnar quel grado, nel quale gli piacque, che poi doveffero mantenerfì 
perpetuamente , convertì il moto loro retto in circolare ; il quale folo è atto 
a confervarfi equabile, rigirandofi fempre fenza allontanarfi, o avvicinarfi a qual- 
che prefifo termine da elfi defiderato. Il concetto è veramente degno di Plato- 
ne; ed è tanto più da ftimarfi, quanto i fondamenti taciuti da gelo: e fcoperti 
dal noftro Autore col levargli la mafchera, o fembianza poetica lo fcuoprono in 
afpetto di verace iftoria. E mi pare affai credibile, che avendo noi per le dot- 
trine Aftronomiche affai competente»notizia delle grandezze degli orbi, e de i 
Pianeti, e delle ditanze loro dal centro ; intorno al quale fi raggirano , come 
ancora delle loro velocità, pofa il noftro Autore ( al quale il concetto Plato- 
nico non era afcofto ) aver talvolta per fua curiofità avuto penfiero di andare 
inveftigando , fe fi potelfe affegnare una determinata fublimità, dalla quale par- 
tendofi, come da ftato di quiete, i corpi de i Pianeti, e moffifi per certi fpazj 
di moto retto, e naturalmente accelerato, convertendo poi la velocità acquiftata 
in moti equabili, fi trovaffero corrifpondere alle grandezze degli orbi loro, e a 
i tempi delle loro revoluzioni. | 3 

Salv. Mi par fovvenire, che egli già mi diceffe aver una volta fatto il com- 
puto, ed anco trovatolo affai acconciamente rifpondere alle offervazioni ; ma 
non averne voluto parlare , giudicando , che le troppe novità da lui fcoperte , 
che lo fdesno di molti gli hanno provocato , non accendeffero nuove fcintille . 
Ma, fe alcuno averà fimil defiderio , potrà per fe fteffo colla dottrina del pre- 
fente trattato foddisfare al fuo gufto . Ma feguitiamo la noftra materia ; che è 


di dimoftrare, 
co tt DR OsBrlo: Hart RP. 

Ronda in date Parabole a Proietto deferipte punttis fingulis impetus fit deter- 
minandus . 

Sit Semiparabola B E C, cujus amplitudo C D , altitudo D B, que extenfa 
in fublimi occurrat tangenti Parabolam C A in A, & per verticem B fit ho- 
rizonti, & C D parallela B I. Quod fi amplitudo C D fit xqualis toti altitu- 
dini D A, erit BI aqualisi BA, & BD. Et fi temporis cafus per A B,& 
momenti velocitatis acquifiti in B per de- 
fcenfum A B ex quiete in A, ponamus A 
menfuram effe ipfammet A B; erit D C 
( dupla nempe B I ) fpatium, quod. per 
impetum A B, per horizontalem conver- 
fum conficiet eodem tempore. Sed eodem 
tempore cadens per BD, ex quiete in 

» conficit altitudinem B D. ergo mobi- 

€ cadens ex quiete in A, per A B con- 
Vetta cum impetu A _B; per horizonta- 
ein conficit fpatium equale D C. Super- 


VERIOnEE vero cafu per BD, conficit alti- G 
a inem BD; & Parabola B C defigna- 





pofitus ex eequabili tranfverfali; cujus mo- 
mentum elt ut AB, & ex altero mo- 
mento acquifito in defcenfu B D in ter- 
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mino D fen ©; que momenta equa- 

lia fant. Si ergo intelligamus , A B A 
alterius illorum effe menfuram , ut 
puta tranfverfalis ®quabilis : BI ve- 
to, que ipfi B D et equalis, efle 
menfuram impetus acquifiti in D feu 
C: fubtenfa I A erit quantitas mo- 
menti compofiti ex ambobus: erit er- 
go quantitas, feu menfura integri mo- 
menti, quo Proie&um veniens per Pa- 
rabolam B C impetum facit in C. His 
retentis, accipiatur in Parabola quod- 
libet punfum E, in quo de impetu 
Proie&i determinandum fit. Ducatur G 
horizontalis EF: & accipiatur BG me- 
dia proportionalis inter B D_, BF. 
Cumque pofita fit A B fen B D ‘effe 
menfura temporis, & momenti velocitatis in calu BD ex quiete in B; erit BG 
tempus, fer menfura temporis, & impetus in F, venientis ex B. Si igitur po- 
natur B O equalis B G; jun&a diagonalis A_O erit quantitas impetus in pun 
&o E; et enim A B determinatrix pofita temporis; & impetus in B, qui con- 
verfus in horizontali, femper fervatur idem: B © vero determinat impetum in 
F feu E per defcenfum ex quiete in B, in altitudine B F, his autem A By 
B O potentia aquipollet A O. Patet ergo, quod querebatur. . 

Sagr. La contemplazione del componimento di quelti impeti diverfì , e della 
quantità di quell’ impeto , che da tal miftione ne rifulta, mi giugne tanto nuova 4 
che mi lafcia la mente in non piccola confufione . Non dico della miftione di due 
movimenti equabili, benchè tra di loro difeguali, fatti uno per la linea orizontale 
e I’ altro per la perpendicolare, che di quefti refto capaciffimo farfi un moto in po= 
tenza eguale ad amendue i componenti, ma mi nafce confufione nel mefcolamento — 
dell orizontale equabile, e perpendicolare naturalmente accelerato , Però vorrei, 
che infieme digeriffimo meglio quelta materia . 

Simp. Ed io tanto più ne fon bifognofo , quanto che non fono ancor totalmente 
quietato di mente, come bifogna nelle propofizioni , che fono come primi fon- 
damenti dell’ altre, che °gli feguono appreflo . Voglio inferire , che anco nella 
miftione de i due moti equabili orizontale ; e perpendicolare vorrei meglio inten 
dere quella potenza del lor compofto . Ora; Sig. Salv. V. S. intende il noftro bifo- 
.gno, e defiderio. 

Salv. Il defiderio è molto ragionevole; € tenterò, fe l'avere io più lungo temp0 
potuto penfarvi fopra , può agevolare la voftra intelligenza. Ma converrà compof- 
tarmi, e fcufarmi, fe nel difcorrere anderò replicando buona parte delle cofe fin 
qui pofte dall’ Autore. i ; 

* Difcorrer determinatamente circa 1 movimenti, e lor velocità , 0 impeti. 
fiano quelli o equabili , o naturalmente accelerati, non poffiamo noi fenza pri 
ma determinar della mifura, che ufar vogliamo per mifurar tali velocità, comé 
‘anco della mifura del tempo , Quanto alla mifura del tempo, già abbiamo l# 
‘comunemente ricevuta per tutto delle ore, minuti primi , e fecondi , ec. e c0” 
ane per mifura del tempo ci è la detta comune ricevuta da tutti, così bifogn? 
affegnarne una per le velocità, che apprefio tutti fia comunemente intefa, € 1% 
cevuta ; cioè , che appreflo tutti fia l’iftefa. Atta per tale ufo ha ftimato Ì 
Autore, come fi è dichiarato , effer la velocità de i gravi naturalmente defcen- 
denti, de i quali le crefcenti velocità in tutte le parti del mondo EDO 
ifteflo 








be int: 
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ifteflo tenore» Sicchè quel grado di velocità s che ( per efempio ) acquifta. una 
palla di piombo di una libbra nell’ effer partendofi dalla quiete fcefa, perpendi- 
colarmente quanto è l’ altezza di una picca , è fempre., € initutti 1 luoghi il 
medefimo, e per ciò, accomodatiffimo per efplicar la quantità dell’ impeto deri- 
vante dalla fcefa naturale . Refta poi il trovar modo di determinare anco: la 
quantità dell’ impeto in un moto -equabile in guifa tale , che tutti coloro , che 
circa di quello difcorrono, fi formino!’ ifeflo concetto della grandezza; € velo- 
cità fua; ficchè uno non fe lo figuri più veloce , e un altro meno.; onde . poi 
nel congiugnere, e mefcolar quefto, da fe,.concepito equabile collo ftatuito moto 
accelerato; da diverfì uomini ne vengano formati diverfi concetti di diverfe gran- 
dezze d’ impeti. Per determinare, e rapprefentare cotal impeto , e velocità par- 
ticolare, non ha trovato il noîro Autore altro mezzo più accomodato ,, che il 
fervirfi dell’impeto ; cherva acquiftando il mobile nel moto naturalmente acce- 


lerato , del quale qualfivoglia momento acquiftato , convertito , in moto equabile 


ritien.la fua velocità limitata precifamente., e tanta, che in: altrettanto tempo 
quanto fu. quello della fcefa, palla doppio fpazio dell’ altezza, dalla. quale è cadu- 
to. Ma-perchè quefto è punto, principale: nella materia , che. fi tratta; è bene 
con qualche efempio particolare, farfi perfettamente intendere. Ripigliando dun- 
que ila velocità, e l’ impeto acquiftato dal grave cadente, come dicemmo, dall” 
altezza di una picca ; «della quale velocità vogliamo fervirci per mifura di altre 
velocità; ed impeti in altre occafioni; e pofto per efempio , che il tempo di tal 
caduta fia 4 minuti fecondi di ora.,per ritrovar, da quefta tal mifura.; quanto 
fuffe l’ impeto, del cadente da qualfivoglia altra altezza maggiore, 0 minore, non 
doviamo dalla proporzione , la quale quell’ altra‘ altezza avefle. coll’ altezza di 
una picca argomentare, o. concludere la quantità dell’ impeto acquiliato in quefta 
feconda altezza: ftimando, per efempio , che il cadente da quadrupla altezza avef 
fe acquiftato quadrupla velocità ; perchè cid è falfo» imperocchè non, crefce , 0 
cala la velocità nel moto maturalmente accelerato, fecondo la proporzione degli 
fpazj, ma ben fecondo quella de i tempi, della quale quella degli fpaz) è mag- 
giore in duplicata proporzione , come giù fa dimoftrato . Perd. quando noi avef- 
fimo in una linea retta alfegnatane una parte per mifura della velocità, ed an- 
co del tempo , e dello fpazio in! tal tempo paffato ( che per brevità. tutte tre 
quefte grandezze con un ifella. linea fpeffe volte. vengono rapprefentate ) pet 
trovar la quantità del tempo ; e il grado di velocità , che il mobile. medefimo 
in altra diftanza averebbe acquiftato , ciò otterremo noi, non immediatamente 
da quefta feconda diftanza, ma dalla linea, che tra le due diftanze farà media 
proporzionale. Ma con un efempio meglio mi dichiaro .. Nella linea A.C per- 
pendicolare all’ orizzonte intendafi la parte A- B.effere uno fpazio palfato da un 
grave naturalmente defcendente di moto accelerato : (il tempo del qual. 
pallaggio , potendo io rapprefentarlo con qualfivoglia linea, voglio per,, mq. 
revità figurarlo effer ‘quanto la medefima linea A B, e parimente, per 
mifura dell’ impeto, € velocità acquiftata per tal moto pongo pur l'I- 
fteffa linea A B, ficchè di tutti gli fpaz} , che nel progreflo del di- B 
fcorfo fi hanno 2 confiderare ; la mifura fia la parte A B. Stabilite ad 
arbitrio noftro fotto una fola grandezza A. B quefte, 3. mifure di ge 
neri di quantità diverfiffimi; cioè di-{pazj, di tempie di impeti, fisc. PD 
propofto di. dover. determinare nell’ affegnato fpazio , e altezza A _C.> 
quanto fia per effere.il tempo della {cela del cadente dall’ Ain C, e 
quanto l’impeto; che in effo termine C fi troverà avere acquiftata, 10 
relazione al tempo , ed all’ impeto? mifurati per la, A B. L'uno; € 
altro quefito fi determinerà pigliando delle due lince A C,ABla C 


piedia; proporzionale A D, affermando il tempo della caduta. per tutto. È 
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lo fpazio A C effer quanto il tempo A D, in relazione al tempo A i 
B, pofto da principio per la quantità del tempo nella fcefa A B. Di- A 
remo parimente l’impeto , 0 grado di velocità , che otterrà il caden- 
te nel termine C, in relazione all’impeto , che ebbe in B, effer quale B 
è-la medefima linea A D, in relazione all’ A B, effendochè la velo- 
cità crefce colla medefima proporzione , che crefce il tempo : la qua 
conclufione ; febben fu prefa come poftulato, pur tuttavia volfe 1° Au- D 
tore efplicarne 1’ applicazione di fopra alla propofizion terza. 

Pen comprefo, e ftabilito quefto punto è venghiamo alla confidera- 
zione dell’ impeto derivante da due moti compofti ; uno dei quali fia 
compofto dell’ orizzontale, e fempre equabile, e del perpendicolare all’ 
orizzonte, e elfo ancora equabile. Ma l’altro fia compofto dell’ orizzon- oi 
tale pur fempre equabile, e del perpendicolare naturalmente accelera- 
to . Se amendue faranno equabili, già fi è vifto come 1’ impeto reful- 
tante dalla compofizione di amendue è in potenza eguale ad amendue, come per 
chiara intelligenza efemplificheremo così. Intendafi il mobile defcendente per l& 
perpendicolare A B aver per efem i0'3 gradi d’impeto equabile, ma trafportato 
per la A_B verfo C, effer tal TEA , ed impeto di 4 gradi, ficchè nel teme 
po medefimo , che fcendendo paferebbe nella perpendicolare v. gr. 3 braccia s. 
nella orizzontale ne -pafferebbe 4; ma nel compofto di amendue le velocità viene 
nel medefimo tempo dal punto A, nel termine C, camminando fempre per la 
diagonale A_C, la quale non è lunga 7, quanto farebbe la compofta delle due 
A B3,e BC 4, ma è 5) la qual < è in potenza eguale alle due 3 164 
Imperocchè fatti li quadrati del:3, e del 4, che fono 9 , e 16, € quelti con- 
giunti infieme , fanno 25: per lo quadrato di AC, il quale alli due quadrati di 
A B, e di BC è eguale, onde fa AC farà quanto è il lato, 0 vogliam dirs 
1a radice del quadrato 25 , che è s. Per regola dunque ferma, e ficura, quando 
fi debba affegnare la quantità dell’ impeto refultante da 2 impeti dati, uno oriZ- 
zontale, e l’altro perpendicolare, ed amendue equabili, fi deve di amendue fare 

quadrati , e componendogli infieme eftrar da radi- ; 
ce del compofto, la quale ci darà la quantità dell’ i 
impeto compofto di amendue quelli. E così nell’ e- ASS 
fempio pofto, quel mobile , che in virtù dél moto 
perpendicolare averebbe percoffo fopra l'orizzonte con 
3 gradi di forza ; e col moto folo orizzontale ave- 
rebbe percoffo in C con gradi 4, percotendo con a- . ( 
mendue gl’ impeti congiunti, il colpo farà come Bb. 
quello del percuziente moffo con gradi s di veloci- 
tà, e di forza. E queta tal percolfa farebbe del medefimo valore in tutti i punti 
della diagonale A-C, per effer fempre gl’ impeti compofti i medefimi non mai 
crefciuti , o diminuiti. i È 

Vediamo ora quello, che accada nel compotre il moto orizzontale equabile con 
un moto perpendicolare all’ orizzonte »_ il quale cominciando dalla quiete vadia 
naturalmente accelerandofi. Già è manifefto, che la diagonale, che è la linea 
del moto compofto di quefti due, non è una linea retta, ma femiparabolica, comé 
fi è dimoftrato ; nella quale l’ impeto va fempre crefcendo , mercè del continuo 
crefcimento della velocità del moto perpendicolare. Laonde per determinar qua 
fia l’impeto in un affegnato punto di effa diagonale parabolica ; prima bifogn4 
affegnar la quantità dell’ impeto uniforme orizzontale , e poi inveftigar qual fia 
1’ impeto del cadente nell’ affegnato punto: il che non fi può determinare fenz2 
la confiderazione del tempo decorfo dal principio della compofizione dei due 
moti : la qual confiderazione di tempo non fi richiede nella compofizione de! 

moti 
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moti equabili, le velocità, ed impeti dei quali fon fempre i medefimi : ma qui 646 


dove entra nella miftione un moto, che cominciando dalla fomma tardità , va 
crefcendo la velocità conforme alla continuazion del tempo » è neceflario , che 
la quantità del tempo ci manifefti la quantità del grado di velocità nell’ affegna- 
to punto: che quanto al relto poi 1’ impeto compofto di quefti due è ( come net 
moti uniformi ) eguale in potenza ad amendue i componenti +. Ma qui ancora 
meglio mi dichiaro con un efempio - Sia nella Tinicolyre all'orizzonte AJC 
prefa qualfivoglia parte AB; la quale figuro, che ferva per mifura dello fpa- 
zio del moto naturale fatto in effa perpendicolare , € parimente fia. mifura del 
tempo, ed anco del grado di velocità > © vogliam dire. degl’ impeti. E' primie- 
ramente manifelto , che fe l’ impeto del-cadente in B dalla quiete in A, fi con- 
vertirà fopra la B D. parallela all’orizonte in moto equabile ; la quantità della 
fua velocità farà tanta, che nel tempo A B pafferà uno fpazio doppio dello fpa- 
zio A B;e tanta fia la linea B D. Pofta poi la BC eguale alla B A, e tira- 
ta la parallela C E alla BD, e ad ella eguale., defcriveremo per i punti B 4 
E Ja linea parabolica B E I. E perchè nel tempo A B coll’impeto A B fi paf- 
{a l’orizzontale BD, o CE, doppia della AB, e paffafi ancora in altro tane 
to tempo la perpendicolare. B C con acquifto d’ impeto in C eguale al medefi- 
mo orizzontale , adunque il mobile in tanto tempo quanto è AB, fi troverà 
dal B giunto in E per la parabola B E, con un impeto compolto di due , c12- 
fchedano eguale all’ impeto A B. E perchè l’uno di eflî è orizzontale, e l’altro 
perpendicolare; } impeto compofto di effi farà in potenza eguale ad. amendue 4 
cioè doppio di uno. Onde polta la BF eguale alla B A ; e tirata la diagona- 
le AF, impeto, e.la percolfa in E, farà maggior della percoffa in B del ca- 
dente dall’ altezza A, OVVero chaise geo 
della percoffa dell’ impeto oriz- 
zontale per la BD fecondo la 
proporzione di A F ad AB. 
Ma quando, ritenendo pur fem- 
pre la BA, per mifura dello 
fpazio della caduta dalla quiete 
in A fino in Bi, e per mifura 
del tempo , e dell’ impeto del 
cadente acquiftato in B Ì' altez- 
za B O non fuffe eguale , ma 
maggiore della A_B, prefa la B 
G media proporzionale tra effe 
A B, BO, farebbe effa B G 
mifura del tempo ; e dell’ impe- 
to.in O per la caduta nell’ al- 
tezza BO, acquiftato in Quzite 
o fpazio per 1’ orizzontale , il 
quale paffato coll’ impeto A B I 
ta tempo A B:, farebbe doppio 
ella AB, farà in tutta la du- 
razion del tempo B G tanto maggiore, quanto 2 proporzione la BG è mag- 
so della B A, Pofta dunque la L B eguale alla BG, e tirata la diagonale 
: d averemo da effa la sc compoîta delli due impeti orizzontale , € pers 
Pile colare , dai quali: fi eferive la Parabola: dei quali 1° orizzontale ed. equa- 
Doe P acquiftato in B per la caduta A B;ie l’altro è. 1 acquiftato in Oc; 0 
vogliam dire in 1, per la caduta BO, il cui. fempornfit Bat, 100mMes 3060; la 


quantità del fuo momento . E con fimil difcorfo + veftigheremo l’ impeto nel 
#% si Termine 
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termine ‘eltremo della parabola, quando |’ altezza fua fuffe minore della {ubi 
mità AB prendendo tra amendue la media; la quale pofta nell’ orizzontale 40 


quantità dell’ impeto nell’ eltremo termine della parabola. C gi 
A quanto fin qui fi è confiderato; circa; quefti impeti, colpi, o vogliam dir 
percofse di tali projetti 3 convien aggiugnere sun’ altra molto necefsaria confide- 
razione , e quefta è:, che non bafta por mente alla fola velocità del projetto per 
ben determinare della forza ) ed energia della percofsa;, ma convien chiamare 2 
parte ancora lo ftato , e condizione di quello, che riceve la percofsa ;, nell’ ef 
ficacia della quale efso per più rifpetti ha gran participazione , e interefse.. 
prima non è chi non intenda, che lacofa percofsa intanto patifce violenza dal 
la velocità del percuziente , in quanto ella:fe ‘gli oppone: e frena in tutto, 0 
in parte il moto di quello : che fe il'colpo arriverà fopra tale, che ceda alla 
velocità del percuziente fenza reGMlenza alcuna; tal colpo farà nullo. E colui; 
che corre per ferir con lancia il fuo nimico ; fe nel fupraggiugnerlo accaderà 3. 


luogo della B F, e congiunta la diagonale; come A-F, averemo da quefta la 


che quello fi muova fuggendo con pari velocità, non farà colpo:, e l’azione — 


farà un femplice toccare fenza offendere. "Oi 
Ma fe la percofsa verrà ricevuta in unroggetto , che non.in tutto ceda al 


percuziente , ma folamente in parte; la' percolfa danneggerà, ma non. con tutto. "i 


? impeto, ma folo coll’ ecceffo della velocità ‘di effo percuziente fopra la velo: 
cità della ritirata, e cedenza del percoffo : ficchè , fe vi gr. il percoziente , al 
riverì con ro gradi di velocità fopra il percoffo , il quale cedendo in parte ll 
ritiri con gradi 4, l’impeto ; e percoffa farà come di gradi 6. E finalmente in: 
tera, e maflima farà la percoffa , per .la parte del percoziente:, quando il pet 
coffo nulla ceda, ma interamente fi opponga, e fermi tutto il moto ‘del perco- 
ziente ; fe però quefto può accadere. Ed ho detto per la parte del percozientés 
perchè quando il percoflo fi moveffe con moto.contrario. verfo il percozientes 
il colpo, e l’incontro fi farebbe tanto più gagliardo, quanto: le due velocità cone 
trarie unite fon maggiori, che la fola del percoziente. Di più conviene anco 
avvertire , che il ceder più, o meno, può derivare :non folamente dalla qualità 
della materia più, o men dura , come fe fia di ferro ; di piombo, 0 di lana; 
ec. ma dalla pofitura del corpo, che riceve la percoffa : la:qual pofitura fe fa- 
rà tale, che il moto del percoziente la vadia a inveftire ad'angoli retti, lime 
peto del colpo farà il maffimo : ma fe il moto verrà obliquamente ; e comé 
diciam noi , a fcancio , il colpo farà più debole; e più e più fecondo la mag: 
iore obliquità ; perchè in oggetto in tal modo fituarto , ancorchè di materia fo 
Sitia , non fi fpegne , e ferma tutto l’impeto ; e moto del percoziente , | 
quale sfuggendo palla oltre , continuando almeno in qualche. parte a muoverl! 
fopra la fuperficie del refiftente oppofto. Quando dunque. fi è di fopra determi: 
nato della grandezza dell’ impeto del projetto nell’ eftremità. della linea parabo? 
lica, fi deve intendere della percoffa ricevuta ‘fopra una linea ad angoli retti 
ad effa parabolica, ovvero alla tangente la parabola. nel detto! punto : perch 
febben quel moto è compofto di un orizzontale, e di un perpendicolare, l'im 
peto nè fopra l’ orizzontale nè fopra il piano eretto all’ orizzonte. è il malfi» 


n 
A 


mo , venendo fopra amendue ricevuto obliquamente... gii 
Sagr. Il ricordar V. S. quefti colpi; e ‘quefte percolfe mi ha-rifvegliato nella 
mente un problema , o vogliam dire queftione meccanica , della quale non ho 
trovato apprefso autore alcuno la -foluzione:; nè :cofa } che ‘misfcemicla maravi: 
lia, o almeno in parte mi quieti l'intelletto. E.il dubbioijverlo ftupor mio con 
ifte nel non reltar capace onde poffa derivare, e da qual principio: pofsa dependére 


fe 
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I energia, ela. forza ‘immenfa , che fi vede confiftere nella percoffa;,- mentre 


col femplice colpo di un ‘martello ; che: non. abbia pefo sig siae ai 0 70, 
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libbre, veggiamo fuperarfi refitenze tali , le quali non cederanno al pefo di un 
grave, che fenza percolfa vi faccia impeto folamente calcando , e premendo , 


benchè la gravità di quello paffi molte centinaja di libbre. Io vorrei pur trovar 


modo di mifarar la forza di quelta percofla , la quale non penfo però , che fia” 


infinita, anzi ftimo, che ella abbia il fuo termine da poterfi pareggiare ; € final- 
mente regolare con altre forze di gravità prementi, 0 di leve, o di viti, o di 
altri ftrumenti meccanici, de i quali io a foddisfazione refto capace della multi- 
plicazione della forza loro. 

Sal. V. S. non è folo nella maraviglia dell’ effetto, e nella ofcurità della ca- 
gione di così ftupendo accidente » Io vi penfai per alcun tempo in vano , 2C- 
crefcendo fempre la confufione: finchè finalmente, incontrandomi nel noftro Ac- 
cademico , da eflo ricevei doppia confolazione : prima nel fentire come egli an- 
cora era ftato lungo tempo nelle medefime tenebre, e poi nel dirmi , che dopo 
>» avervi in vita fua confumate molte migliara di ore fpecolando , € filofofando 4 
ne aveva confeguite alcune cognizioni lontane da i noftri primi concetti, e però 
nuove, e per la novità ammirande . E perchè omai fo , che la curiofità di V. 
S. volentieri fentirebbe quei penfieri , che fi allontanano dall’ opinabile , non 
afpetterdò la fua richiefta; ma le do parola, che fpedita che averemo la lettura 
di quefto trattato de i proietti, gli {piegherò tutte quelle fantafic , 0 vogliamo 
dire ftravaganze , che de i difcorfi dell’ Accademico mi fon rimafte nella me- 


moria. In tanto feguitiamo le propofizioni dell’ Autore . 
| PROPOS. V. PROBL.OIL 


In axe extenfo date Parabola punttuna fublime reperire, ex quo cadens parabo- 
lam ipfam defcribit. 
Si Parabola A_B, cujus amplitudo H 

B, & axis extenfus H €, in quo repe- 
rienda fit fublimitas , ex qua cadens , 
impetum in A conceptum in horizon- 
talem corvertens, parabolam A B de- 
{cribat. Ducatur horizontalis A_G, que 
erit parallela ip BH, & pofita A_F 
xquali A H, ducatur rea F B, qua 
parabolam tanget in B, & horizonta- 
lem AG inG fecabit; accipiaturque 
ipfarum FA, A G tertia proportiona- — 
lis AC, Dico C effe punttum fublime 
quefitum, ex quo cadens ex quiete 1N 
C, & conceptum impetum in A in ho- 
rizontalem convertens,fuperveniente im-' 
Petu defcenfus in H ex quiete in A; parabolam A B defcribet. Si enim in- 
tellisamus, C A effe menfuram temporis defcenfus ex C in A, nec non impe- 
tus'acquifiti in A; eriv A G ( media nempe inter C A, AF ) tempus 
Impetus cvenientis ex Fin A, feu ex Acin'H. Et quia veniens ex>C tempore 
tati cum impetu acquifito in A, conficit in latione horizontali motu equabili du- 
plam CA}; ergo etiam latum eodem impetu conficiet in tempore AG duplam GA; 
nei nempe BH; ( fpatia enim' confefa eodem motu equabili ‘funt inter 
musa motuum tempora ) & în perpendiculari motu ex quiete 7 .eodem 
lit PI H conficitur A H; ergo eodem tempore conficiantur a mobili am- 
plitudo H B, & altitudo AH . Deferibitur ergo parabola A B ex cafu. venien= 
tis a fublimitate C. quod querebatur. co 
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COROLLARIUM. 


Hinc conftat dimidiam bafim, feu amplitudinem femiparabole ( quae eft quarta 
pars amplitudinis integre parabola ) effe mediam proportionalem inter altitudie 
nem ejus, & fublimitatem, ex qua cadens cam defignat. i 16 


PoRi0. POS. VISSERO Bi Laghi 
Data fublimitate, © altitudine, femiparabole amplitudinem reperire . 


Sit ad horizontalem lineam DC per- 
pendicularis A C, in qua data fit alti- 
tudo C B, & fublimitas B A, oportet AQ 
in horizontali C D amplitudinem femi- 
parabole reperire, quae ex fublimitate B 
A cum altitudine B C defignatur. Ac- 

Cipiatur media proportionalis inter C B, : 
B A, cujus C D ponatur dupla. Dico ci 
C D effe amplitudinem quefitam. Id au- sl 
tem ex precedenti manifeltum elt. Bu 


THEOR. IV. PROPOS.. VII. 


In projetlis , a quibus femiparabole. e- 
infderi cena na oa lente minor Te= D 
quiritur impetus in co, quod defcribit il- 
lam, cujus amplitudo fue altitudinis eft 
dupla, quam în quolibet alio. 





Sit enim femiparabola B D, cujus am- 
plitudo CD dupla fit altitudinis fue € 
B, & in axe in fublimi extenfo ponatur 
B A altitudini BC aqualis : & jungatur 
AD, que femiparabolam tanget in Dj; & 
horizontalem B E fecabit in E, eritque 
B E ipfi BC feu BA equalis; conftat, 
ipfam defcribi a projeîto, cujus impetus 
sequabilis horizontalis fit, qualis elt in B 
cadentis ex quiete in A, impetus vero 
naturalis. deorfum, qualis el venientis in 
C éx quiete in B. Ex quo conftat’, im- 


x 





| petum ex ilftis compofitum,, quique in termino D impingit, effe ut diagonalenî 


: AvE, potentia nempe ipfis ambobus equalem. Sit modo quelibet ali pae 
| rabola G D; cujus amplitudo eadem C D, altitudo vero CÒ 1 ana ine 
» altitudine BC; camque tangat H D, fecans horizontalem per G duffam in pun: 


Ao K; & fiat, ut H G ad G K, ita K Gad GL. eri s 

altitudo G L, ex qua cadens defcribet parabolam G D PA Toei 

media proportionalis fit G_M:; erit G M tempus, & momentum , five impetus 

in G cadentis ex L. ( pofitum enim et, A B effe menfuram temporis 8 im” 

petus. ) Sit rurfus inter H C, C G, media G N, que erit temporis > 8 .ime 

petus menfura cadentis ex G in C. Si igitur jungatur M N, erit ipla” impetus > 
;, «Men 


ri “i suit cre catia < 
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menfura projei per arabolam BD, illidentis in termino D. Quem quidertt 
impetum majorem effe dico impetu projetti per parabolam B D, cujus quanti- 
tas erat ut A E. Quia enim G N pofita elt media inter BC, CCG, et autem 
B C xqualis B E, hoc et G K ( ct enim unaquaque fubdupla DC: ) erit ut 


C G ad GN, ita N Gad GK, & ut C G feu H GadG K, ita quadratum 


N G*ad quadratum G K 5 ut autem H G ad G K,, ita fata et K G ad G 
L. ergo ut quadratum N G ad quadratum G K, ita K Gad GL, fed ut K 
G ad G L, ita quadratum K G ad quadratum G M ( media enim etGM 
inter K G, G L ) ergo tria quadrata N G,K G,GM, funt continue pro- 
portionalia : & duo extrema N G , G M, fimul fumpta , idet, uadratum M 
N, majus quam duplum quadrati K G, cujus quadratum A E dio eft: ergo 
quadratum M N majus ef quadrato A_ E ; &c linea M N major linea E À 
quod erat demonftrandum . 


COROLLARIUM. 


Hinc apparet , quod converfim in projeto ex termino D per femiparabolam 
D B minor impetus requiritur , quam per quamcunque aliam juxta elevationem 


— majorem ; feu minorem elevatione femiparabole BD, que eft juxta tangen- 


tem A D, angulum femirefum fupra horizontem conunentem. Quod cum ita 
fit, conftat, quod, fi cum eodem impetu fiant proje&tiones ex termino D, jux= 
ta diverfas elevationes , maxima projedtio , feu amplitudo fmibintole , five in- 
tegra parabole erit, que confequitur ad elevationem anguli femirefti : reliqua 


‘vero juxta majores , five minores angulos fa&z , minores erunt. 


Sacr. Piena di maraviglia , e di diletto infieme è la forza delle dimoftrazioni 
necefsarie , quali fono le fole Matematiche. Giù fapeva io per fede preftata al- 
le relazioni di più Bombardieri , che di tutti i tiri di volata dell’ artiglieria, 0 
del mortaro , il maffimo , cioè quello , che in maggior lontananza caccia la 
palla , era il fatto all’ elevazione di mezzo angolo retto , che eflì dicono , del 
fefto punto della fquadra ; ma l’intender la cagione, onde ciò avvenga, fupera 
d' infinito intervallo la femplice notizia avuta dalle altrui atteftazioni , ed anco 
da molte replicate efperienze. 

Salv. V. S. molto veridicamente difcorre : e la cognizione di un folo effetto 
acquiftata per le fue caufe ci apre l’ intelletto a intendere , ed afficurarci di al- 
tri effetti, fenza bifogno di ricorrere all’ efperienze , come appunto avviene nel 
prefente cafo , dove guadagnata per lo difcorfo dimoftrativo la certezza dell’ ef- 


fere il maffimo di tutti i tiri di volata quello dell’ elevazione dell’ angolo femi- 
retto, ci dimoftra 1 Autore quello , che forfe per l’ efperienza non è ftato of 
fervato ; e quefto è , che degli altri tiri, quelli fono tra di loro eguali , le e- 
levazioni de i quali fuperano , 0 mancano per angoli eguali dalla femiretta : 
ficchè le palle tirate da l'orizzonte una fecondo l’ elevazione di 7 punti, € lv 
altra di s, andranno a ferir fu l orizzonte in lontananze eguali, e così egua- 
pi faranno } tiri di 8 edi4 punti; di g e di 3 ec. Or fentiamone la dimoftra- 
Ione, 


THEOR. V. PROPOS. VIII: 
Amplitudines parabolarum a projettis eodem impetu explofis faftarum ; juxta e- 


I per angulos aquales fupra , © infra a femirefto diftantes 3 aquales funt 
inter fe. 


Trianguli M C B circa angulum reftum C fint horizontalis B C, & cala 
icu- 


65E 


652 













160 DIALOGO QUARTO 


dicularis C M equales ; fic enim angulis M B C. femire&us, erit ; & extenfa | 
C Min D, fupta & infra diaconalem MB conftituantur in B duo anguli & 
quales M BE; M B D. Demonltrandum et, amplitudines Parabolarum a Pro- 
je&is explofis eodem Impetu ex termino B, juxta elevationes angulorum (TI 
D BC, effe equales. Quia enim angulus, externus B MC internis M DD» 
DBM ek ta , iifdem equabitur quoque an ulus M BC. Quod fi loco 
anguli D B ponamus M B E,, erit idem angulus M B C. duobus MBÉE:,. 
B DC xqualis: & dempto communi M _B E, reliquus. B D.C. reliquo EBG. 
erit equalis + Sunt igitur trianguli D CB, BC E 
fimiles. Dividantur re DC _, E C bifariam in H, 
& F; & ducantur HI, FG, horizontali C B &- 
quidiftantes ; & ut D H ad H 1, ita fat IH ad 
H L: erit triangulus I H L fimilis triangulo I H 
D, cui etiam fimilis et E GF. Cumque I H, G 
F fint eequales ( dimidie nempe ipfius B C) erit F 
E, idet FC, aqualis HL: & addita communi F 
H,ert CHiph FLe ualis. Si itaque intelliga- 
mus per H & B femipara olam effe deferiptam, cu- 
jus altitudo erit H C, fublimitas vero H L, erit 
amplitudo ejus C B; que dupla et ad HI, media 
{cilicer inter D H:feu C H, & HL; eamque tan 
get DB, aqualibus exiftentibus CH, H D. Quod 
fi rurfas parabolam per F B defcriptam concipiamus, 
2 fublimitate F.L cum altitudine F C; quarum me- 
dia proportionalis elt F G ; cujus dupla et horizon- 
talis C Br erit pariter C B ejus amplitudo : illamque tanget E B., cum Eb 
E C fint eequales. Diftant anguli D BG, E BC , ( elevationes fcilicet ipfa- 
rum ) eequaliter a femiretto : ergo patet propofitum . È. 


THEOR. VI PROPOS. IX. 


Fquales funt amplitudines Parabolarum , quarum altitudines , © fublimitates © 
contrario fibt refpondent . , “o 


‘Parabole F _H al- 
titudo G F ad alti- 
tudinem C B para- 
bole B D eandem ha- 
beat rationem ; quam 
fublimitas ' B. A ad 
fublimitatem F E. 
Dico, amplitudinem 
H G amplitudini D 
Ceffe equalem . Cum 
enim prima G F ad 
fecundam C B ean- 
dem habeat. ratio- 
nem, quam tertia 


A ad quartam FL: . | 
reGangulum G F È prima, & quarte equale erit reftangulo C BA fecund£ 3 


& tertice ; ergo quadrata, que hifce rettangùlis;equalia funt , eequalia erunt 19° 
ter fe : restangulo vero G F E equale elt quadratum dimidia G H : re&angi!? 





autem 


© O O {0 | A 
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autem C B A xquale eft quadratum dimidie C D. ergo quadrata hec, & eo- 653 


rum latera, & laterum dupla , equalia erunt. Hac autem funt amplitudines 
G H, C D. ergo patet propofitum. 


LEMMA PRO SEQUENTI. 


Sé relta linea fetta fuerit utcumque , quadrata mediarum inter totam, ©' partes 
aqualta funt quadrato totius . 


Se&a fit A _B utcunque in C. Dico, quadrata li- D 
nearum mediarum inter totam A B, & partes A 

C, C B, fimul fumpta, equalia effe quadrato totius 

A B. Id autem conftat defcripto femicirculo fuper 

tota BA, & ex C ere&a perpendiculari C D, jun- A 

Gifque DA, DB, Et enim DA media inter B 

A, AC, eftque D B media inter A B, BC, funt- 

que quadrata linearum D A, D B fimul fumpta 2- 

qualia quadrato totius. A B, re&o exiftente angulo A D B in femicirculo; ergo 
patet propofitum. 


B 


THEO R. VII. PROPOS. XK. 


Impetus , feu momentum cujuslibet femiparabole aquatur momento maturaliter ca- 
dentis în perpendiculari ad borizontem , que tanta Sit > quanta eft compofita ex fu- 
blimitate cum altitudine femiparabola . 


Sit femiparabola A B, cujus fublimitas D A, altitudo vero A C ex quibus 
SE perpendicularis D C. Dico, impetum femi- 


parabole in B effe aequalem momento naturaliter defcen- 
dentis ex D in C . Ponatur ipfamet D C menfura effe D 
temporis, & impetus: & accipiatur Mir siseprosortibnglie E 
inter C D; D A; cui xqualis ponatur C F. Sit infuper 


inter DC, C A media C E. erit jam C F menfura A 
temporis, & momenti defcendentis per D A ex quiete i 
in D, C E vero tempus erit, & momentum defcenden- 
tis per A _C ex quiete in A, & diagonalis EF erit mo- 
mentum ex illis compofitum: hoc et femiparabole in B. 
Et quia D C fe&a ef utcunque in A, funtque C F, C 
E media inter totam C D, & partes DA, A C:e- 
runt haram quadrata fimul fumpta equalia quadrato to- 
tius ex Lemmate fuperiori ; verum. iifdem quadratis ®- r//8 
Quatur quoque quadratum ipfius E F. ergo & linea E Cc 
pie D C xqualis ef. Ex quo conftat , momenta per 
> & per femiparabolam A B, in C, & Befle 2- 
d. quod oportebat. 


COROLLARIUM. 


quali 


b Hinc conftat, femiparabolarum omnium, quarum altitudines cum fublimitati- 
us junétee pares funt, impetus quoque aquales effe. 


Tom. III, ssa x PRO 
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P'R'O,BSL. Io RR. OP 0488 el 
Dato impetuy © amplitudine femiparabole, altitudinem ejus reperire . 


654 ‘Impetus datus definitus fit a perpendiculo ad horizontem A B; amplitudo — 
vero in horizontali fit B C. Oportet fublimitatem femiparabola »reperire , cus | 
impetus fit A B, amplitudo vero B C. Conftat ex jam demonftratis, dimidiam | 
amplitudinem B C futuram effe mediam proportionalem inter altitudinem 3 & | 
fablimitatem ipfius femiparabole , cujus impetus ex precedenti eft idem cum | 
impetu cadentis ex quiete in A per totam A B, Elt propterea B A ita fecan 
da, ut re&tangulum a partibus ejus contentum ®- si 20 
quale fit quadrato. dimidia B C, que fit BD. ; 
Hinc apparer, necèflarium effe , quod D B di- 
midiam B.A. non fuperet , reftangulorum enim 
a partibus contentorum maximum eft, cum tota 
linea in partes fecatur xquales. Dividatur itaque 
B A bifariam in E, Quod fi ipfa B D aqualis 
fuerit B E, abfolutum eft opus : eritque femipa- 
rabole altitudo B E, fublimitas vero E A ( & 
ecce Parabola elevationis femire&a amplitudinem, 
ut fupra demonftratum eft , omnium effe  maxi- 
mam ab eodem impetu defcriptarum . ) At mi- 
nor fit B D quam dimidia B A, quaita fecanda 
et, ut reftangulum fub partibus quadrato B D 
fit xquale . Supra E A femicirculus defcribatur , 
in quo ex A applicetur A F aqualis BD: & 
jungatur F E; cui fecetur pars aqualis E G.. 
Erit jam re&angulum B G A cum quadrato E 
G xquale quadrato E A , cui quoque equalia 
funt duo quadrata A _F, F_E. Demptis itaque id 
quadratis G E, F E, xqualibus, remanet refangulum B G A_xquale quadrato 
A F, nempe B D; & linea B D media proportionalis inter B G, GA. Es 
quo patet, femiparabole, cujus amplitudo B C, impetus vero A B, altitudine 
effe BG, fublimitatem G A. Quod fi ponatur inferius B I aqualis G A, er 
hec altitudo; I A vero fublimitas femiparabole I C. Ex demonfiratis hucufqié 
poffumus ‘9 

fi 


PROB. III. PRO: Pi0, SI XII: Bi 








» 
as 


i Seo 


"l 


"i 
È 


Semiparabolarum omnium amplitudines caleulo colligere $ atque in Tabulas exig pi 
re, que a projeétis codem impetu explofis defcribuntur . | 


Conftat ex predemonftratis, tunc parabolas a proje&is eodem impetu defignà” 
ri, cum illarum fublimitates cum altitudinibus jun&e aquales conficiunt perpe" 
diculares fupra horizontem . Inter eafdem ergo parallelas horizontales he pe” 
pendiculares comprehendi debent . Ponatur itaque horizontali C B perpendicula- 
ris B A xqualis , & conne&atur diagonalis A_C . Erit angulus AC B femire: 
Qus ; gr. 45. Divifaque perpendiculari B À bifariam in D, femiparabola D 
erit ea, que 2 fublimitate A D cum altitudine D B defignatur: & impet® 
ejus in C tantus erit, quantus eft in B mobilis venientis ex quiete in A_p® 

633 lineam A B. Et, fi ducatur A G aquidiltans B C; reliquarum omnium femip® 
ra- 
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rabolarum, quarum impetus futurus fit idem cum modo explicato , altitudines cum 
fablimitatibus jun&e , fpatium inter parallelas A_G, B C explere debent . In- 
fuper; cum jam demonftratum fit, femiparabolarum, quarum tangentes eequaliter 
five fupra, five infra ab elevatione femire@a ditantamplitudines equales efle, calculuss 
quem pro majoribus elevationibus compilabimus , pro minoribus quoque defer- 
viet . Eligimus preterea numerum partium decem mille, 10000 , pro maxima 
amplitudine proje&ionis femiparabola ad elevationem grad. 45. fa&tz : itaque 
tanta fupponatur effe linea B A, & amplitudo femiparabole B C. Eligimus au- 
tem numerum 10000, quia utimur in caleulis tabula‘ tangentium, cùjus hic nu- 
merus congruit cum tangente grad. 45. Jam, ad opus accedendo, ducatur C'E, 
angulum È C B an ulo A_C B majorem ( acutum tamen ) comprehendens © 
fitque femiparabola defignanda , que a linea E C tangatur, & cujus fublimitas 
cum altitudine jun&a ipfam B A ade- 

quet . Ex tabula tangentium per angulum 

datum B C E tangens ipfa B E accipia- 
tur; qua bifariam dividatur in F. Deinde 

ipfarum B F, B I ( dimidie BC ) tertia 

proportionalis reperiatur, que neceffario 

major erit quam F A. Sit igitur illa FO. 
Semiparabole igitur in triangulo E C B 
inferipte, Juxta tangentem C E, cujus am- 
plitudo et C B, reperta eft altitudo B F, 
& fublimitas F O. Verum tota B O fu- 
pra parallelas A GsiC B! attollitur , cum 
nobis opus fit inter eafdem contineti : fic 
enim tum ipfa, tum femiparabole D C de- 
fcribentur a projegtis ex C impetu eodem 
explofis. Reperienda igitur eft altera huic 
fimilis ( innumere enim intra angulum 
BC E majores, & minores inter fe fi- 
miles defignari poffunt ) cujus compofita 
fublimitas cum altitudine ( homologa fci- 
licet ipfi B A ) equetur BA. Fiat igitur, 
it O B ad B A, ita amplitudo B Cad i 
CR, & inventa erit C R, amplitudo fcilicet femiparabole juxta elevationem 
anguli B C E; cujus fublimitas cum altitudine jun&ta fpatium a parallelis GA; 
C È contentum adaquat: quod querebatur. Operatio, itaque talis ‘erit. 

Anguli dati B C È tangens accipiatur,y Cujus medietati adjungatur tertia pro- 
portionalis ipfius , & medietatis B C, que fit F O. Fiat deinde ut O B ad B 
A, ita BC ad aliam, que fit CR, amplitudo nempe quefita . Exemplum po- 
namus. i 

Sit angulus E C B grad. 50, erit ejus tangens 11918, cujus dimidium, nem- 
Pe BF 5959, dimidia BC 5000, harum dimidiarum tertia proportionalis 4195 » 
Que addita ip B F conficit 10154 pro ipfa B O. Fiat rurfus ut O B ad BA, 
nempe ut 10154 ad 10000 ; ita B C, nempe 10000. ( utraque enim grad. 45. 
eft tangens ) ad aliam, & habebimus quefitam amplitudinem R C, 9848. qua- 
lium B C ( maxima amplitudo ) eft 10000. Harum autem»duple funt amplitu- 
Sap Integrarum parabolarum, nempe 19696 , & 20000, Tantaque et etiam 
amplitudo parabole juxta elevationem grad. 40. cum eequaliter diftet a grad. 45. 

dgr Mi manca per l’ intiera intelligenza di quelta dimoftrazione il faper co- 
io ia vero , che la terza proporzionale delle BF, B I fia (come dice l’ Auto- 

) neceflariamente maggiore della F A. | 

2 ey Salv. 
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Salv. Tal confeguenza mi par , che 
fi poffa dedurre in tal modo . Il qua- 
drato della media di tre linee  propor- 
zionali è eguale al rettangolo dell’ al- 
tre due , onde il quadrato della BI, 
o della B D ad effa eguale, dee effer 
eguale al rettangolo della prima F B. 
nella terza da ritrovarfi; la qual terza è 
neceffario, che fia maggiore della F.A.,.. 
perchè il rettangolo della B Fin F A è! 
minore del quadrato B D; ed il man- 
camento è quanto il quadrato della D 
F, come dimoftra Euclide in una del 
fecondo. Debbefì anco avvertire , che 
il punto F , che divide la tangente E 
B in mezzo , altre molte volte cadrà 
fopra il punto A, ed una volta anco 
nell’ ifteffo A ; nei quali cafì è per fe 
noto, che la terza proporzionale della. 
metà della tangente, e della BI ( che 
dà la fublimità, ) è tutta fopra la A. 
Ma ’ Autore ha prefo il cafo, dove LIA { 
non era manifefto, che la detta terza proporzionale fulle fempre maggiore delli. 
FA;e che però aggiunta fopra il punto F paffaffe la parallela AG. Or fe 
guitiamo. do 

. Non erit inutile ope hujus Tabule alteram componere  comple&entem: altitt 
dines Cao femiparabolarum projeftorum ab codem impetu. Conftru&io al 
tem talis erit. | 





PROBL. IMiaPiR OD. XIHL 


Ex datis Semiparabolarum amplitudinibus in fequenti Tabula digeftis rossetti 


communi impetu , quo unaquaque deferibitur , fingularum femiparabolarum altitudl | 


dl 
1 
RIS 
fer 
ti 
}; 


mes elicere + 


Sit Amplitudo data B C. Impetus vero, qui femper idem intelli ci 
fura fit A _B, aggregatum = altitudini, & fi ti petra a 
tatis. Reperienda eft , ac diltinguenda ipfamet altitudo.. 
Quod quidem tune confequemur , cum B A ita divifa fue- 
rit, ut reftangulum, fub ejus partibus contentum equale fit 
quadrato dimidia amplitudinis BC. Incidat talis divifio in 
F. Et utraque A. B, BC fecetur bifariam in D, I. ER 
igitur quadratum I B aquale aa BFA: quadratum 
vero D A equatur eidem re&tangulo cum quadrato F D. 
Si igitur ex quadrato D A auferatur quadratum BI, 
quod re&tangulo B. F_A e xquale, remanebit quadratum 
FD, cujus latus D F additum linee B D dabit quefitam 
altitudinem B F. Componitur itaque fic ex datis .. Ex 
quadrato dimidix B A note aufer quadratum BI pariter 
note : refidui fume radicem quadratam, quam adde note 
B D, & habebis altitudinem quaefitam B F, Exemplum.. 


I 
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Invenienda fit altitudo femiparabola ad elevationem grad. 55 defcripte.. Am- 
plitudo ex ‘precedenti ‘Tabula elt 9396. ejus dimidium eft 4698 , quadratum 
ipfius 22071204 5 hoc dempto ex dosi dimidie B A-, quod femper idem et, 
nempe 25000000, refiduum eft 2928796 ; cujus radix quadrata 1710, proximé » 
Hxc dimidie B A Nempe 5000 addita exhibet 6710, tantaque elt altitudo B 
F. Non erit inutile , tertiam exponete Tabulam , altitudines ,. & _fublimitates 
continentem femiparabolarum,, quarum eadem futura fit amplitudo.. | . . 

Sagr. Quefta vedrò io molto volentieri, mentrechè per ella potrò venir in co- 
gnizione della ‘differenza degl impeti) e delle forze ; che; fi-ricercano: per cac- 
ciare il projettosnella iStabfina lontananza con tiri, che chiamano, di volata ; 
la qual differeniza. ctedo ,, che fia ‘grandiffima fecondo le diverfe elevazioni : fic- 
chè per efempiò , fe altri voleffe alla elevazione di 3,9 4 gradi, o di 870 
88 far cader la palla, dove fu cacciata alla elevazione di 45. ( dove fi è moftra- 
È ricercarfi Y impeto minimo ) credo fi ricercherebbe un ecceffo immenfo di 
orza. 

Salu. V. S. tima beniffimo, e vedrà che per efequire l’ opera intera in tutte 
V elevazioni bifogna andare a gran paffo verfo impeto infinito. Or. vediamo la 
coftruzione della Favola... i | stre | 
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codem impetu defcriptarum . 


. i] | 
gr. sito 
45 ] 10009 | 
46 | 9994 | 44 
47 9976 (‘43 
43 $ 9945 | 42 
49 | 9902 | 4I 
so] 9848 | 40 
SIÎ 9782|39 
S2Ì 9704|38 
53. 9012137 
54 | 9511 | 36 
55 | 9396 | 35 
S6 | 9272434 
57 | 9136 [ 33 
58 | 8989 | 32 
59| 8829 31 
60 | 8659 | 30 
6ri 8481 f 29 
62| 8290| 28 
63 | 8090 | 27 
64% 7880 | 26 
65:1 7600 | 25 
66| 7431| 24 
67 | 7191| 23 

|68 | 6o4a | 22 
69% 66921 21 
70 | 6428 | 20 
7140157 [39 
n2% 5878 | 18 
73% 559% | 17 
74 |-5300 | 16 

175] 5000 | 15 
76} 4694| 14 
DI ATI 
78 | 4067 | 12 
79| 3746 11 
La 
8I |} 30901 9 
82 | 2756 8 
ai ei) e 

184| zozo| 6 
85; 17364 s 
86 | 1391) 4 
87} 1044] 3 
ea 698 | 2 
89 349} I 

ITA PIERONI 





* unuotava9]g SUPvAL) 


to” 
QIRDS ETTANERE 1. 200 DIREMO © DIST SR Sa PR LITI tf 


Altitudines femiparabolarum , qua- 
“rum impetus fit idem. 





cen a i e ATTI A I “I frrcaretazaa reneeze ceri 


21 | 1285 
‘22 | 1402 
23 | 1527 


gr. 

I 3 
ei | 
| 
4 so 
5 76 
6, | 298 
VARI RE ST) 
8 194 
9 | 245 


IO 


955 
1069 
1170 


1685 
1786 
1922 
2061 
2204 
235! 
2499 
2653 


2967 
3128 
3289 
3456 
3621 
3793 
3962 
4132 
4I { 4302 
posi pasa 
43 | 4654 
44 | 4827 
45 | 5000 


2810 


Lr ——r‘—‘1— E .EEEEEÈ--.--.--@-@î 
rr mt... .ìi 


IATA CAZZI AA 


9698 
9755. 
9806 
9851 
9890 
9924 
9951 
9972 
9987 
9998 


10000 


(n 


* MUNUOLZDLI]T SHPPAL) 
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Tabula 


Codigdt ben ti 


LATE 
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Tabula continens altitudines, © fublimitates femiparabolarum, quarum amplitudines 639 


167 


eedem fint , partium fcilicet 10600. ad fingulos gradus elevationis calculata . 


alt. 


Da 
5° 


priori te n fu ite I N IL 


87 


da 
Ne 
n 


262 


525 


— 


6I4 


| 437 


ho oculaa iu N 


Lt 1 e CER Seti CITE RT ariana Valigia iaia poni 
NUNyIN 
I N I [ei 


349 





fubl. 


286533 
142450 
95802 
71531 
$7142 
47593 
40716 
35587 
31565 
28356 
25720 
23518 


21701 
20056 
28660 
17405 
16355 
15388 


e 


14522 
13736 
13025 


(e A 


12376 


11778 
11230 


10723 
I 253 
29819 


9404 


gr. 


46 
47 
48 


alt. 


S177 
5362 
3588 
5752 


142450 
286533 


infinita 


4828 
4662 $' 
ro 
4346 
4196 
4048 


IECTAZAI III TIZIENTA pn peri TRAINATA 


fubl. 





J 
3768 
3632 
2500 | 
337% 
3247 
124 
se: 
2887 
2772 
2658 
IA 
2438 
2332 
2226 


[om ese! 


2122 
2020 
1919 
1820 
1722 


1434 
1339 
1246 
1154 
1062 
972 
881 
29? 
702 
614 
IZ) 
437 
349 
263 


175 
87 


| 
a î 
i 
| 


660 


661 
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Altitudines , atque fublimitates femiparabolarum , quarum amplitudines  equales 
future fint, per fingulos elevattonis gr» reperire . | 


Hxc omnia facili negotio confequemur. Pofita enim femiparabola amplitudine. 
partium femper 10000, medietas tangentis cujuslibet gradus elevationis altitudl: | 
nem exhibet. Ut exempli grat. femiparabole, cujus elevatio fit gr. 30. amplie | 
tudo vero, ut ponitur, partium 10000 ; altitudo erit 2887 , tanta enim eft pro: 
xime medietas tangentis. Inventa autem altitudine, fublimitatem eliciemus tall 
pato. Cum demonftratum fit dimidiam amplitudinem femiparabole mediam @4 
fe proportionalem inter altitudinem, & fublimitatem, fitque altitudo jam repertàs 
medietas vero amplitudinîs femper eadem, partium fcilicet 5000 , fi hujus quadra 
tum per altitudinem datam diviferimus., fublimitas quefita exurget . Ut in exeM* 
plo . Altitudo reperta fuit 2887, Quadratum partium 5000 eft 25000000. quell 
divifum per 2887 dat 8659. proxime pro fublimitate quafita . P 

Salv. Or qui fi vede ate s come è veriffimo il'concetto accennato di 
fopra , che nelle diverfe elevazioni, quanto più fi allontanano dalla media, 0 fia 
nelle più alte, o nelle più baffe , tanto fi ricerca maggiore impeto , e violenza per 
cacciar il projetto nella medefima lontananza ; Imperocchè confiftendo 1° impet9 
nella miftione dei due moti , orizzontale equabile ; e perpendicolare naturalmenté 
accelerato , del quale impeto viene ad effer mifura aggregato dell'altezza, e del: 
la fublimità, vedefi dalla propofta tavola tale aggregato efler minimo nell elevazio=. 
ne di grad. 45, dove l'altezza, e la fublimità fono eguali, cioè 5000 ciafcheduna; 
e l’aggregato loro 10000. Che fe noi cercheremo ad altra maggiore altezza , com© 
per efempio di grad. so. troveremo 1° altezza effer 5959 , e la fublimità 4196, € 
giunti infieme fommano 10155: E tanto troveremo parimente effer l’impeto di gradi 
40, effendo quelta , e quella elevazione egualmente lontane dalla media. Dové 
dobbiamo fecondariamente notare effer vero ; che eguali impeti fi ricercano a due 8 
due delle elevazioni diftanti egualmente dalla media , con quefta bella alternazione. 
di più, che l’ altezze, e le fublimità delle fuperiori elevazioni contrariamente rif. 

ndono alle fublimità, ed altezze delle inferiori: ficchè dove; nell’ efempio propo”. 
fto nell’ elevazione di so grad. 1 altezza è 5959, e la fublimità 4196. nell’ eleva”. 
zione di grad. 40 accade all’ incontro |’ altezza effer 4196 e la fublimità 555% 
e I ifteffo accade in tutte l’ altre fenza veruna differenza : fe non in quanto pîi 
fuggire il tedio del calcolare non fi è tenuto conto di alcune frazzioni, le qual! 
in fomme così grandi non'fono di momento, nè di pregiudizio alcuno. | 

Sagr. Io vo offervando , come delli due impeti orizzontale , e perpendicolaté i 
nelle projezioni, quanto; più fono fublimi ;- tanto meno vi fi ricerca dell’ ori” 
zontale , e molto del perpendicolare. All’ incontro nelle poco elevate , gran d 
bifogna che fia la forza dell’ impeto orizzontale, che a poca altezza dee cacciaf 
il projetto. Ma febben io capifco beniffimo., che nella totale elevazione di g! i 
go. per cacciare il projetto un fol dito lontano dal perpendicolo , non bafta tu 
ta la forza del mondo: ma neceffariamente dee egli ricadere nell’ ifteffo luog04 


onde fu cacciato ; non però con fimil ficurezza ardirei di affermare , che anco 
nella nulla clevazione , cioè nella linca orizzontale, non poteffe da qualche 
forza, benchè non infinita, effer in alcuna lontananza fpinto il projetto. Sic- 
chè per efempio nè anco una Colubrina fia potente ‘a fpignere una palla di fert9 
orizzontalmente, come dicono , di punto bianco , cioè di punto niuno , che È 
dove non fi dà elevazione. Io dico, che in quefto cafo refto con qualche ambi” 
guità : e che io non neghi rifolutamente il fatto, mi ritiene un altro accident? ? 
che par non meno ftrano , e pure ne ho la dimoftrazione concludente neceffaria* 
mente + 









mente. E I° accidente è l’ effer impoffibile difendere una corda , ficchè reti te- 
fa dirittamente , e parallela all’ orizzonte, ma fempre fa facca , e fi piega, nè 
vi.è forza, che ball a tenderla rettamente. 

Salv. Adunque , Sig. Sagr. in quefto cafo della corda celfa in voi la maraviglia 
circa la ftravaganza dell effetto , perchè ne avete la dimoftrazione. Ma fe noi ben 
confidereremo , forfe troveremo qualche corrifpondenza tra l’ accidente del projet- 
to , € quefto della corda. La curvità della linea del projetto orizzontale par , che 
derivi dalle due forze , delle quali una ( che è quella del projciente ) lo caccia o- 
rizzontalmente , e l’altra ( che è la propria gravità ) lo tira in giù a piombo . 
Ma nel tender la corda vi fono le forze di coloro ; che orizzontalmente la tirano , 
e vi è ancora il pefo dell’ ilteffa corda, che naturalmente inclina al baffo. Son 
dunque quefte due generazioni affai fimili. E fe voi date al pefo della corda tanta 
poffanza ; ed energia di poter contraftare , e vincer qualfivoglia immenfa forza, 
che la voglia diftendere dirittamente , perchè vorrete negarla al pefo della palla ? 
Ma più voglio dirvi , recandovi infieme maraviglia , e diletto , che la corda così 
tefa, e poco, o molto tirata, fi piega in linee, le quali affai fi avvicinano alle 
paraboliche , e la fimilitudine è tanta , che fe voi fegnerete in una fuperficie pia- 
na , ed eretta all’ orizzonte una linea parabolica, e teaendola inverfa, cioè col 
vertice in giù; e colla bafe parallela all orizzonte , facendo pendere una catenel- 
ia foftenuta nelle etremità della bafe della fegnata parabola, vedrete allentando 
più , o menola detta catenuzza incurvarfi , e adattarfi alla medefima parabola ; e 
tale adattamento tanto più effer precifo , quanto la fegnata parabola farà men cur- 
va , cioè più diftefa ; Sicchè nelle parabole deferitte con elevazioni fotto a i grad. 


‘ 45. la catenella cammina quafi 24 «nguem fopra la parabola. 


Sagr. Adunque con una tal catena fottilmente lavorata fi potrebbero in un fubi- 
to punteggiar molte linee paraboliche fopra una piana fuperficie . 

È; RE: Potrebbefi , ed ancora con qualche utilità non piccola, come appreffo vi 
Ird. 

Simp. Ma prima che paffar più avanti , vorrei pur io ancora reftar afficurato 
almeno di quella Propofizione , della quale voi dite effercene dimoftrazione ne- 
ceffariamente concludente , dico dell’ effer impoffibile per qualunque immenfa 
forza fare ftar tefa una corda drittamente., ed equidiftante all’ Orizzonte. 

Sagr. Vedrò fe mi fovviene della dimoftrazione , per intelligenza della quale 
bifogna Sig. Simp. che. voi fupponghiate per vero quello, che in tutti gli ftru- 
menti meccanici non folo coll’ efperienza , ma colla dimoftrazione ancora fi ve- 
rifica ; e quefto è ,, che la velocità del movente, benchè di forza debole, può 
fuperare la refitenza, benchè grandiffima, di un refitente , che lentamente deb- 
ba effer moffo , tuttavolta «che maggior proporzione abbia la velocità del mo- 
vente alla tardità del refiftente, che non ha la refiftenza di quel , che debbe effer 
moffo alla forza del movente. og: (Reni 

Simp. Quefto mi è notiffimo , e dimoftrato da Ariftotile nelle fue quiftioni 
meccaniche , c manifeltamente fi vede nella leva, e nella ftadera , dove il ro- 


1, SD che non pefi più di 4. libbre, leverà un pefo di 400, mentre che la 
ONtananza di efflo romano dal centro , fopra il quale fi volge la ftadera, fia 


PIÙ di cento volte maggiore della diftanza dal medefimo centro di quel punto , 
a! quale pende il gran pefo: e quello avviene ; perchè nel calar che fa il 
TOIna no sfnafa fpazio più di cento volte maggiore dello fpazio ;. per lo quale 
nel medefimo tempo monta il gran pefo. Che è l’iftefo che dire ; che il pic- 


colo romano fi muove con. velocità più , che cento volte maggiore della velo- 
cità del ran pefo, 


Sagr. Voi otti 
dere , che per 
Tom. III 


mamente difcorrete , e non mettete dubbio alcuno nel conce- 
piccola che fia la forza del movente; fupererà qualfivoglia pren 
SY. reli- 


662 


663 













170 DIALOGO QUARTO 


reltenza ; tutta volta che quello più avanzi di velocità ; che ei non cede Si 
vigore , © gravità. Or venghiamo al cafo della corda. E fegnando un poco @ 
figura intendete per ora quefta linea A B, paffando fopra i due punti fili, € 
ftabili A, B,; aver nelle eftremità fue pendenti, come vedete , due immentfi Pel 
fi C,D, li quali tirandola con srandiffima forza la facciano ftar veramente Lene 
{a dirittamente , efendo ella una femplice linea fenza veruna gravità. Or qui vi1087 
giungo ; € dico , che fe dal mezzo di quella , che fia il punto E, vol fofpenderete. 





Mi 
ip 
0 
i 
La 





qualfivoglia piccolo pefo , quale fia quefto H; la linea A B cederà , ed inclina? 
dofi verfo. il punto F, ed in confeguenza allungandofi coftrignerà i due graviftia! 
pefiC, D a falire in alto : il che in tal guifa vi dimoftro. Intorno a.i due pun? 
A, B, come centri, defcrivo due quadranti E F G, E L M; ed effendo che li due. 
femidiametri A I, B L fono eguali alli due A E, E B, gli avanzi FI, FLfM@ 
ranno le quantità de gli allungamenti delle parti A F,F.B, fopra le A E; 
B; ed in confeguenza determinano le falite de i pefi C, D, tutta volta per. 
che il pefo -H aveffe avuto facoltà di calare in F. Il che allora potrebbe fegul 
re, quando la linea E F, che è la quantità della fcefa di eflo pefo H, avellé 
maggior proporzione alla linea F I, che determina la falita de i due pefi C, Di 
che non ha la gravità di amendue effi pefi alla gravità del pefo H. Ma quello 
neceffariamente: avverrà , fia pur quanto fi voglia maffima la gravità de i pet 
C, D, e minima quella dell’ H. Imperocchè non è sì grande l’ ecceffo de i per 
fi C, D fopra il pefo B, che maggiore non poffa effere a proporzione l’ eccello. | 
della tangente E F fopra la parte della fegante FI. Il che proveremo così : Sia 
il cerchio , il cui diametro G I: e qual proporzione ha la gravità de i pe 
C, D alla gravità di H, tale l’ abbia la linea BO ad un’altra, che fia Cs 
della quale fia minore la D, ficchè maggior proporzione avrà la B O alla Di 
che alla C; prendafi delle due © B, D la terza proporzionale BE, e come 

E ad EB, così fi faccia il diametro G I (( prolungandolo ) all IF, e dal ter 
mine F tirifi la tangente F N. E perchè fi è fatto, come OE ad n SI 


sce 


:DEL GALILEO. 171 


GI ad IF, farà componendo , come O Ba BE, così GF ad FI. Ma tra 
O B, e BE media la D, etra GF, FI media la NF; adunque NF alla FI 
ha la medefima proporzione, che la O B alla D, la qual proporzione è maggiore 
di quella de i pefi C D al pefo H. Avendo dunque maggior proporzione la fcefa, 
o velocità .del pefo H alla falita ,_ o velocità de i pefi C, D, che non ha fa 
gravità di eli pefi C, D alla gravità del pefo H; refta manifelto , che il pefo 
H defcenderà , cioè la linea A B partirà dalla. rettitudine orizzontale. E quel 
che avviene alla retta A B priva di gravità , mentre fi attacchi in E qualfivo- 
glia minimo pefo H, avviene all’ ifteffa corda A B intefa di materia pefante , 
fenza l’ aggiunta di alcun’ altro grave. ; poichè vi fi fofpende il pefo iteffo del- 
la materia componente effa corda AB. 

Simp. To relto foddisfatto a pieno ; però potrà il Sig. Salv. conforme alla pro- 

mella efplicarci, qual fia l'utilità, che da fimile catenella fi può ritrarre, e dopo 
quefto arrecarci quelle fpeculazioni , che dal noftro Accademico fono ftate fatte 
intorno alla forza della percoffa. 
— Salv. Affai per quelto giorno ci fiamo occupati nelle contemplazioni paffate , 
l'ora , che non poco è tarda, non ci balterebbe a gran fegno per disbrigarci 
dalle nominate materie ; però differiremo il congreffo ad altro tempo più oppor- 
tuno. 

Sagr. Concorro col parere di V. S. perchè da diverfi ragionamenti avuti con 
amici intrinfeci del noffro Accademico ho ritratto, quelta materia della forza 
della percofsa effere ofcuriffima,, nè di quella fin ora efferne, da chiunque ne ha. 
trattato, penetrato i fuoi ricetti pieni di tenebre, ed alieni in tutto e per tut- 
to dalle prime immaginazioni umane ; e tra le conclufioni fentite profferire me 
ne refta in fantafia una ftravagantiffima, cioè, .che la forza della percoffa è inde- 
terminata, per non dire infinita. Afpetteremo dunque la comodità del Sig. Salv. 
Ma intanto dicami che materie fon quefte , che fi vedono fcritte dopo il trat- 
tato dei projetti? 

Salv. Quefte fono alcune propofizioni attenenti al centro di gravità dei foli- 
di, le quali in fua gioventù ‘andò ritrovando il noftro Accademico, parendogli, 
che quello, che in tal materia aveva feritto Federigo Comandino, non mancal- 
fe di qualche imperfezione. Credette dunque con quelte propofizioni , che qui 
vedete feritte , poter fupplire a quello, che fi defiderava nel libro del Comandi- 
no, ed applicoffi a quefta contemplazione ad inftanza dell’ Illu&trifs. Sig. Mar- 
chefe Guid’ Ubaldo del Monte grandiffimo Matematico de’ fuoi tempi, come le 
diverfe fue opere pubblicate ne moftrano , ed a quel Sig. ne dette copia con 
penfiero di andar feguitando cotal materia anco negli altri folidi non tocchi dal 
Comandino , ma incontratofi dopo alcun tempo nel libro del Sig. Luca Vale- 
trio, maffimo Geometra, e veduto, come egli rifolve tutta quelta materia fenza 
niente: lafciare indietro , non feguitò. più avanti, benchè le aggreflioni fue fieno 
per iltrade molto diverfe da quelle del Sig. Valerio. i ; 

&gr, Sarà bene dunque, che in quefto tempo , che s' intermette tra 1 noftri 
Paffati, ed i futuri congreì, V. S. mi lafci nelle mani il libro, che 10 tra 


Vis anderò vedendo , e ftudiando le propofizioni confeguentemente -fcritte- 


derà gufto di tali propofizioni. 


{ 664. 


Salv. Molto volentieri efeguifco la voltra domanda; e fpero , che V. S. pren- 
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APPENDIX, 


; 7 . 67 Mit. 
In qua continentur Theoremata, eorumque demonftrationes , que ab eodem Au: 
-. &ore circa centrum gravitatis folidorum olim conferipta fuetunt . 
















POS. PULA Mr, 


Etimus equalium ponderum fimiliter in dive rfis libris difpofitorum , fi ho: 
rum quidem compofitorum centrum gravitatis libram fecundum aliquam 14 


tionem diviferit, & illorum etiam gravitatis centrum libram fecundum eandem 
rationem dividere . 


L'ESNESM A, 


Sit linea A. B bifariam inC fe&a, cujus medietas A C divifa fit in E, ita st 
quam rationem habet BE ad E A, hanc habeat A E ad EC. Dico BE ipfi 
È A duplameffe. Quia enim ut BE ad E A, ita EA ad EC; erit componend0 


À PSE ,B 


& permutando; ut BA ad AC, ita AE ad EC, eft autem ut AE ad EG 
nempe ut B A ad A C, ita BE ad EA, quare BE ipfius E A dupla eft. 


His pofitis demonftratur , fi magnitudines quotcunque fele aqualiter excedentes 3 © 
quarum exceffus earum minima fint aquales , ita in libra difponantur , ut ex de 
ftantiis equalibus pendeant , centrum gravitatis omnium libram ita dividere , 
pars verfus minores velique fit dupla . 7 


In Libra itaque A B ex, ditantiis equalibus pendeant quotcunque numero ma” 
gnitudines F, G, H, K, N, quales diftum et, quarum minima fit N ; fintg!* 
punta fufpenfionum A, C, D, E, B; fitque omnium magnitudinum fic difp® 
fitarum gravitatis centrum X. Oftendendum et partem libre B X verfus mint 
res meg Eng ince relique X A duplam effe. 

Dividatur libra bifariam 
in punto D; quod vel in 
aliquo punfo  fufpenfio- 
num, vel in duarum fuf- 
penfionum medio cadet ne- 
ceffario , reliquae vero fu- 
fpenfionum diftantie, que 
inter A & D intercipiun- 
tur, omnes bifariam divi- 
dantur punctis M, I; ma- 
snitudines deinde omnes 





in partes ipfi N equales dividantur: erunt ] | Ri. 
“Sant } que ex libra pendent magnitudines , partes vero ipfius G erunt una Peso 


am partes ipfius F tot numeto; quo! 
ciores, & fic de reliquis. Sint itaque ipfius F partes N, O, Y,5S,; Tx 3 


3 IP i 
G vero N, O, Y, S); ipfius H quoque N, O, Y, ipfius denique K ind 


"e 
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O; eruntque magnitudines omnes , in quibus N ipfi F_equatur ; magnitudines 
vero omnes , in quibus O ipfi G_xquatur ; & magnitudines , iN sE Y ipfi 
H; ille autem, in quibus S ipi K, & magnitudo T ipfi N° eequalis ef. Quia 
igitur magnitudines omnes 4 in quibus N inter fe funt' eequales , eque pondera- 
bunt in figno D, quod libram ‘AB bifariam dividit, & eandem ob caufam 
omnes magnitudines , in quibus O eque ponderant in I, ille autem, in quibus 
Y in C, & in quibus Sin M,, eque ponderant ; T autem in A fufpenditur.. 
Sunt igitur in libra AD, ex diftantiis eequalibus D, I, C, M, A fafpenfe ma» 
gnitudines, fefe eequaliter excedentes , & quarum'exceffus minime equatur ma- 
xima autem, que elt compofita ex omnibus N, pendet ex D; minima; que € 
T, pendet ex A, & relique ordinate difpofite funt. Eftque rurfus alia libra A 
B; in qua magnitudines alice prediétis numero , & magnitudine aquales eodem 
ordine difpofite funt. Quare libre A _B, A D a centris omnium magnitudinum 
fecundum eandem rationem dividentur . Et autem centrum gravitatis diîtarum 
magnitudinum X: quare X dividit libras B A, A D fub eadem ratione: ita ut 
ficut B X ad XA, ita XA ad X D; quare B X dupla eft ipfius X A ex 
lemmate fupra pofito. Quod erat probandum. | 

Si conoidi parabolico figura infcribatur , © altera circumfcribatar ex cylindris &= 
qualem altitudimem babentibus, © axis difli convidis dividatur, ita ut pars ad ver- 
zicem partis ad bafin fit dupla : centrum gravitatis inferipte figure  bafi portionis 
difto punfto divifionis erit propinquius : centium autem gravitatis, circumfcripte @ 
bafi conoidis codem punito erit_vemotius ; eritgue utrorumque centrorum @ tali 13 Le 
diftantia equalis lince, que fit pars fexta altitudinis unius cylindri è ex quibus fi- 
gure conftant . : 

Sit itaque conoidale parabolicum , & figure, quales ditte funt , altera fit in- 
feripta , altera circumferipta ; dt axis conoidis qui fit A E dividatur in N, ita 
ut AN ipfius NE fit dupla . Oftendendum eft centrum graviratis inferipte 666 
figure effe in linea NE, circumfcripte autem centrum effe in A N. Secentur 
figure ita difpofite plano per axem, & fit feRio parabole B A C; plani autem 
fecantis, & bafis conoidis feGio fit B C linea; cylindrorum autem fe&iones fint 
re&angule figure: ut in defcriptione apparet : primus itaque cylindrus inferipto- 
rum, cujus axis eft DE, ad cylindrums 
cujus axis et Deo TRES Mae 
tionem quam quadratum ad quadra- 
tum SY, bove, quam DA ad A Y: G A 


cylindrus autem , cujus aX15 et DY, ad 

cylindrum Y Z, ef ur SY ad R Li H 

potentia; hoc eft , ut YA ad AZ; & i | 
éadem ratione cylindrus, CUujus 2X1S eft X 
ZY,ad eum, cujus axis elt ZV, eft / IV 
ut ZA ad AV, didti itaque cylindri KI 


funt inter fe ut linee DA,A Y; ZA; RO. {Zi 
AV: ite autem funt fefe equaliter ex- 

cedentes, & elt exceffus equalis minime, L IN 
ita ut & Z dupla fit ad AV,AY ST 


autem ejufdem et tripla, & DA qua 
rupla ; funt. igitur di&i cylindri ma- E Ì E do 
gnitudines quedam fefe ad invicem e- | /0X De o: 

qualiter excedentes , quarum excellus 
equantur earum minime», & et linea 

X M, in qua ex diftantiis equalibos 

fufpenfe funt ( unumquodque enim 
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«ad X relique fit dupla . Dividatur ita- . 
1 


‘ergo « centrum gravitatis infcripte fi. 
.gure.. Dividatur AV. bifariam in 6 ; 
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cylindrorum centrum. gravitatis habet 
in medio axis ) quare per ea que fu- 
‘perius demonArata funt centrum. gra- 
-vitatis magnitudinis ex omnibus com- 
pofite dividet lineam X M, ita ut pars 


que, & fit X « ipfius @ M dupla;.et 


erit e X dupla ipfius M E; el autem 
X « dupla iplius «è M; quare e E' tri- 
pla erit E «; et autem A E tripla 
ipfius E N: conftat erso, E N majo- 
rem elle quam E @, & ideo@, quod eft 
centrum figure infcripte, magis accedere 
«ad bafin conoidis quam N, & quia elt 
ut A E ad E N, ita ablatume E ad 
ablatum E «; erit & reliquum ad re- 
liquum, idelt, A e ad N, ut AE 
ad E N. Et ergo « N tertia pars i- 
pfius A e, & fexta ipfius a V. Eodem 
autem patto cylindri. circumfcripte fi- 
sure demonftrabuntur effe fefe equaliter excedentes , & effe exceffits. cequaleS 
minimo, & habere in linea € M centra gravitatum in diftantiis equalibus.. Si ità 
que dividatur «.M in 7, ita ut.e7 relique #M fit dupla; erit 7 centrum gravitat. 
totius circumferipte magnitudinis, & cum er dupla fit ad 7 M; A e autem mino! 
fit quam dupla ad E M: ( cum ei fit equalis : ) erit tota A E minor quam tripla. 
ipfius E 7; quare E 7 major erit ipfa E N, & cum £M tripla fit ad Mz, & M 
E cum duabus « A fimiliter tripla fit ad ME; erittota AE cum A-etripla ad E# 
et autem A E tripla ad E N; quare reliqua A erelique 7 N tripla erit. Et igituf 
N 7 fexta pars ipfius A V. Hec autem funt, que demonftranda fuerunt. Ex his ma 
nifeltum elt, poffe conoidi parabolico figuram inferibi ; & alteram circumfcribis. 
ita ut centra gravitatum earum a_ punto N° minus quacunque ‘propofita linea dif 
flent. Si enim fumatur linea proj®fite linee fexcupla ; fiantque cylindrorum axess | 
ex quibus figure componuntur hac fumpta linea minores ; erunt , que inter harul | 
figurarum centra gravitatum, & fignum N cadunt, linee propofita linea minores: 


A 3 TE Ra ID AEGME 


B 


pri 


Axis conoidis, qui fit © D, dividatur in O, ita ut CO ipfius0O D fit duplar > 
Oftendendum ef, centrum gravitatis inferipte figure effe in linea O Dj circum 
feripte vero centrum effe in C O. Secentur figure plano per axem, & Cy ut dl 
QAum e. Quia igitur cylindei SN, T M, VI, XE, funt inter fe; ut quadra! 
linearum SD, TN, VM, XI; hec autem funt inter fe, ut lince NC; C 
M, CI, C E; ha autem funt fefe aqualiter excedentes } & exceffus-oequantil 
minime, nempe C E; eftque cylindrus “TM cylindro QN xqualis ; cylindrl$ 
autem VI ip PN, & XE ipfi L N &quatur; ergo cylindri SN, QN, PN» 
L N, funt fefe equaliter excedentes, & exceflus equantur minimo, eorum nempé 
cylindro L N. Eft autem exceffus cylindriS N fuper cylindrumQ N anulus; cuji5, 
altitudo et QT, hoc et ND; latitudo autem S Q: exceffus autem cylindri Q 
N fuper P N eft anulus, cujus latitudo et QP, exceffus autem cylindri P_N fu- 
per L N ef anulus, cujus latitudo P L. Quare di&i anuli S Q, QP; PL; pi) 

inte 


vr 
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inter fe xequales,, & cylindio L N. 
Anulus igitur ST aquatur cylindro 
X E; anulus Q V, qui ipfius el du- 
plus, equatur cylindro VI, qui fi- 
militer cylindri X E duplus et, & 
eamdem ob caufam anulus P_X cylin- 
dio TM, & cylindrus L E cylindro 
SN xqualis erit. In libra itaque K F 
punta media retarum E I, D N con- 
ne&ente, & in partes equales pundtis 
H,G fe&a, funt magnitudines qua- 
dam, nempe cylindi SN, TM, V 
I, X E, & gravitatis centrum primi 
cylindri et K; fecundi vero eft H; ter- 
tii G; quarti F. Habemus autem & 
aliam libram M K; que ef ipfius F 
K dimidia, totidemque pundtis in par- 
tes xquas diftributa, nempe MH, H 
N, NK, & in ea alie magnitudines 
illis, que funt in libra FK, numero 
& magnitudine equales , & centra gra- 
vitatum in fisnis M, H, N, K_ha- 
bentes, & eodem ordine difpolita funt: 
cylindrus enim L E centrum gravitatis 
habet in M, & &quatur cylindro S N 
centrum. habenti in K : anulus. vero. P 
X centrum habet H, & equatur cylin- 
dro T.M, cujus centrum elt H., & a- 
nulus Q. V., centrum habens N, 2- 
quatur cylindro VI, cujus centrum ef G ; & denique anulus ST , centrum ha- 668 
bens K,, equatur cylindro X E, cujus centrum eft F. Igitur centrum gravitati 
diftarum magnitudinum libram dividet in eadem ratione: earundem vero unum ett: 
centrum, ac propterea pun&tum aliquod utrique libre commune , quod fit Y-. 
Itaque F_Y ad Y KeritutK Y_ ad Y M; ett ergo F Y dupla ipfius YK;& di- 
vifa C E bifariam in Z, erit Z F dupla ipfius K D; ac propterea Z D tripla ipfius 
D Y; rea vero DO tripla et C D: major eft ergo rea DO, quam D_Y; ac 
propterea Y centrum inferipte magis ad bafim accedit, quam punftum O. Et quia, 
te C D ad DO, ita elt ablatum Z D ad ablatum D Y; erit & reliquum € Z ad 
reliquum Y O, ut C Dad DO; nempe YO tertia pars erit ipfius C Z; hoc el 
pars: fexta ipfius C E. Eadem prorfus  ratione demonitrabimus, cylindros CI 
cripte figure fefe aequaliter excedere, & elle exceffus equales minimo , & ipfo- 
rum centra gravitatum in diltantiis equalibus libre K Z conftituta, & pariter simie 
05 lifdem cylindris equales fimiliter Mesoni in altera libra KG ipfius K.Z divi 
12, ac propterca circum(cripte gravitatis centrum, quod fit R, Lea RK: C 
dere. ut Z Rad RK fit, ut K Rad RG. Eritergo ZR dupla ipfius R&; È 
vero rete K D eequalis ef, & non dupla ; erit tota CD minor quam tri- 
pla ipfius DR; quare resta DR major et quam D O), fcilicet centrum, cum 
Scripta a bafi magis recedit quam punétum O. Et quia Z K tripla eft "1 "fi ’ 
K D cum duabus Z C tripla ad. K D; erit tota C D cum CZ Sa Ipi nia 
DR; eft autem C D tripla ad D O, quare reliqua C Zi reliqua tripia 
erit ; feilicet O R fexta pars'et iplius E €. Quod elt propofitum. 
His autem predemonfiratis demonftratur , centrum gravitatis Pi 





rabolici Conoi- 
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dis axem ita dividere ut pars ad verticem aliqua ad bafim fit dupla. 

Efto parabolicum conoidale , cujus axis fit A B divifus in'N, ita ut A_N i- 
pfius N B fit dupla. Oftendendum elt, centrum gravitatis  conoidis effe N pun- 
étum; fi enim non et N, aut infra ipfum, aut fupra ipfum erit. Sit primum 
infra, fitque X, & exponatur linea L O ipfi N X aqualis, & L O contingen- 
ter dividatur in S. & quam rationem habet utraque fimul B X, O S, ad O$, 
hanc habeat conoidale ad folidum Y, & inferibatur conoidi figura ex cylindris 2- 
qualem altitudinem habentibus, ita 
ut, que inter illius centrum gravita- 
tis, & punttum N intercipitur, mi- A 
nor fit quam L S, exceflus autem, 
quo a conoide fuperatur, minor fit 
folido Y; hoc autem fieri poffe, cla- 
rum eft . Sit itaque inferipta , cujus 
gravitatis centrum fit I; erit jam I 
X major S O: & quia et, ut X B 
cum SO ad SO, ita conoidale ad 
Y; ( ef autem Y majus excefflù quo 
conoidale figuram infcriptam fuperat;) 
erit conoidalis ad diftum exceffum 
proportio major quam utriufque B X, 
O $S, ad S O, & dividendo figura 
infcripta ad diftum excefflum mayorem 
rationem habebit quam B X ad SO: 
habet autem B X ad X I proportio- 
nem adhuc minorem quam ad S O: 
infcripta igitur figura ad reliquas por- 
tiones multo majorem proportionem 
habebit quam B X ad XI: quam i 
igitur proportionem habet infcripta figura ad reliquas portiones, alia quedam 
linea habebit ad X I; qua neceffario major erit quam B X. Sit igitur M X, 
Habemus itaque centrum gravitatis conoidis X : figure autem. in ipfo infcripte 
centrum gravitatis et I, reliquarum ergo portionum quibus conoidale inferiptam 
figuram excedit gravitatis centrum erit in linea X M, atque in eo ipfius pun- 
&o in quo fic terminata fuerit ut, quam proportionem habet inferipta figura ad 
exceffum, quo a conoide fuperatur, candem<ipfam habeat ad X I. Oftenfum 
autem eft, hanc proportionem effe illam quam habet M_X ac X I: erit ergo 
M gravitatis centrum earum portionum, quibus conoidale excedit infcriptam fi- 
guram, quod certe effe non potelt; nam , fi per M ducatur planum bafi conoi- 
dis equidiftans, erunt omnes di&a portiones verfus eandem partem, nec ab eo 
dividentur. Non el igitur gravitatis centrum ipfius conoidis infra puntum N. 
Sed neque fupra. Sit enim, fi fieri potet, H, & rurfus, ut fupra, exponatur 
linea L O, xqualis ipfi H N, & contingenter divifa in S: & quam propottio- 
nem habet utraque fimul BN ,S O ad SL; hanc habeat conoidale ad Y, 
& conoidali circumferibatur figura ex cylindris, ut di&tum eft, a qua minori 
quantitate excedatur, quam fit folidum Y, & linea inter centrum gravitatis cir- 
cumfcripte, & fignum N fit minor quam S O: erit refidua V H major quam 
L S; & quia et, ut utraque BN, O S ad S L, ita conoidale ad Y ; ( et 
autem Y majus exceffu , quo conoidale a circumfcripta fuperatur : ergo B N, 
S O, ad S L minorem rationem habet quam conoidale ad di&um exceffum. E& 
autem B N minor quam utraque BN, SO: V H autem major quam SL; multo 
igitur majorem rationem habet conoidale ad diftas portiones quam BV ad VH; 

quam 





D 
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quam igitùur rationem habet conoidale ‘ad eafdem portiones , hanc habebit ad V 
H linea major ipfa B V. Habeat ; fitque ‘ea M V, & quia centrum gravitatis 
circumfcripte figure. elt'V, centrum vero ‘conoidis elt H, atque et, ut conoi- 
dale ad refiduas portiones , ita M V ad V H, erit M centrum gravitatis refi- 
duarum portionum : quod fimiliter et impoffibile. Non eft ergo centrum gravi- 
tatis eonoidis fupra punfum N . Sed demonftratum ef quod neque infra ; re- 
ftat ergo, ut in ipfo N fit neceffario. Et eadem ratione demonftrabitur de co- 
noide plano fuper axe non ere&to feto. Aliter idem , ut conftat in fequenti , 
centrum gravitatis conoidis parabolici inter centrum circumfcripta figure , & cen- 
trum infcripte cadit. 

Sit conoidale , cujus axis AB, & centrum circumfcriptae fit C; infcripta ve- 
ro fit O. Dico, centrum conoidis inter C, O punta effe; nam fi non, infra, 
vel fupra, vel in altero eorum erit. Sit infra ,'ut in R, & quia R cf centrum 
gravitatis totius conoidis , infcripte autem figure elt gravitatis centrum O: re- 
iquarum ergo portionum , quibus infcripra figura a conoide fuperatur, centrum 
gravitatis erit in linea O R ad partes R extenfa , atque in eo punto, in quo 
fic terminatur, ut quam rationem habent di&e portiones ad inferiptam, candem 
habeat O R ad lineam inter R, & punAum illud 
cadentem. Sit hc ratio illa, quam habet OR ad R 
X. Aut igitur X cader extra conoidem, aut intra, . 
aut in ipfa bafi, Si vel extra, vel in bafi cadat, jam A_ 
manifeftum et abfurdum: Cadat intra, & quia XR 
ad R O ef ut infcripta figura ad excellum, quo a 
conoide fuperatur, rationem illam; quam habet B 
R ad RO, eandem habeat infcripta figura ad fo- 
lidum H, quod neceffario minus erit dito excef- 
fu. Et inferibatur alia figura y qua a conoide fu- 
peretur minori quantitate quam fit H; cujus gra- 

Vitatis centrum cadet intra O:C: Sit V. Et quia oO 
prima figura ad H et, ut B R ad RO: fecunda O x 
autem figura , cujus centrum V major elt prima, R a) 

& a conoide exceditur minori quantitate quam fit » 

H ; quam rationem habet fecunda figura ad ex- 

ceffum, quo a conoide fuperatur, hanc habebit ad | x ‘ 

R U linea major ipfa B R. ER autem R centrum 

gravitatis conoidis ; infcripte autem fecunde V: centrum ergo reliquarum por- 
tionum erit extra conoides infra B, quod eit impoflibile. Et eodem patto de- 
‘ monftrabitur, centrum gravitatis ejufdem conoidis non effe in linea C A. Quod 
autem: non fit alterum pundtorum C , O, manifeftum et. Si enim dicas effe, 
defcriptis aliis figuris, inferipta quidem majori illa, cujus centrum O , circum- 


feripta vero minore ea, cujus centrum C, centrum conoidis extra harum figu- 


ratum centrum caderet, quod nuper impoffibile effe conclufum et. Reftar ergo, 
ut inter centrum circumfcripte, & infcripte figure fit. Quod fi ita et , necef- 
fario erit in figno illo, quod axem dividit ut pars ad verticem relique fit du 
pla, cum enim circumferibi, & infcribi poffint figure, ita ut, que inter ipfa- 
rum centrom, & di@um fignum cadunt linea, quacunque. linea fint minores, 
aliter dicentem ad impoffibile deduceremus, quod fcilicer centrum conoidis non in= 
tra infcripte, & circumfcripte centra caderet. 


Si fuerint tres linee proportionales , ©' quam proportionem habet minima et 
celfum, quo maxima minimam Superat, eandem habeat linea quadam fumpta ad duas 


tertias exceffus , quo maxima mediam fuperat, © item quam proportionena habet com= 


Tom, III Z pofita 


Dati 
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pofita ex maxima , & dupla medie ad compofitam ex. tripla maxima, ©& medie 3 
eandem habuerit alia linea fumpta ad excelum quo maxima mediam excedit ; erunt 


ambe linee fumpte fimul , tertia pars maxima proportionalium . 


Sint tres linea proportionales A _B, B C, B F, & quam proportionem habet 
B F ad F A, hanc habeat M S ad duas tertias ipfius C A, quam vero propor- 
tionem habet compofita ex A B, & dupla B C ad compofitam ex tripla utriuf- 
que A B, BC, eandem habeat alia, nempe S N ad AC. Demonftrandum et, 
M N tertiam effe partem ipfius A B. Quia itaque A B, BC, BE, funt propor- 
tionales, erunt etiam A C, C F, ineadem ratione; elt igitur, ut A Bad BC, 
ita AC ad CF; & urttripla | 
A Bad triplam BC, ita A 


Cad C F. Quam itaque ra —A C O F B 

è 2 [_tion_____l[___—_j_{_ of 
tionem habet tripla A B cum 4 
tripla BC ad triplam AB, ì: N Ss 'M, 


hanc habebit A.C ad lineam 

minorem ipfa C F. Sit illa 1 

CO. Quare componendo, & per converfionem proportionis, O A ad A C ean- 
dem habebit rationem, quam tripla A B cum fexcupla BC ad triplam A B cum 
tripla” B C ; habet autem A C ad S N eandem rationem, quam tripla A B cum 
tripla B C ad A B cum dupla BG; ex aquali igitur O A ad N S eandem ha- 
bebit rationem, quam tripla A _B cum fexcupla BC ad A B cum dupla BC; ve- 


rum.tripla AB cum fexcupla B C triple funt ad A B cum dupla BC; ergo A 


O tripla et ad SN. i 

Rurfus quia O C ad C A eft ut tripla C B.ad triplam A B cum tripla C B: et 
autem , ficut C A ad CF, ita tripla A_B ad triplam BC, ex aquali ergo in pro- 
portione perturbata, ut Q Cad CF, ita erit tripla A Bad triplam A B cum tri- 
pla BG: & per converfionem rationis, ut O F ad FC, fic tripla BC ad triplam 
AB cum tripla BC: eft autem, ficut CF ad FB, ita A Cad CB,& tripla AC ad 
triplam B C. Ex quali igitur, in proportione perturbata, ut O F ad F B, ita 


tripla A C ad triplam utriufque fimul AB, BC. Tota igitur O B ad BF erit,. 


ut fexcupla A B ad triplam utriufque A B, A C; & quia FC, C A in eadem 
funt ratione, & C B, BA, eritficut F Cad CA, ita BC ad BA, & compo- 
nendo ut F A ad AC, ita utraque BA, BC ad BA, & fic tripla ad triplam: 
ergo ut F A ad A €, ita compofita ex tripla B A & tripla BC ad triplam AB, 
quare ficut F A ad duas tertias ipfins AC, fit compofita ex tripla BA, & tripla 
BC ad duas tertias triple B A : hoc eft , ad duplam BA: fed ficut FA ad 


duas tertias ipfius A. C, ita F Bad MS. Sicut ergoF Bad M S, ita compofita. 


ex tripla B A; & tripla BC ad duplam B A ; verumficut O B ad F B, ita erat 
fexcupla A B ad triplam utriufque A B, BC; ergo ex aquali O Bad MS ean- 
dem habebit rationem quam fexcupla A B ad duplam BA, quare MS erit ter- 
tia pars ipfius O B. Et demon@tratum et, S N tertiam effe. partem ipfius A O, 
confiat ergo, M N ipfius A B tertiam fimiliter effe partem, & hoc et , quod de- 
monftrandum fuit. | 

Cujuslibet frufti a conoide parabolico abfcifi centrum gravitatis eft in linea vela, 
que fruffi efî axts3 que in tres aquas partes divifa centrum gravitatis in media exi- 
fit, camque fic dividit , at. pars verfus minorem bafim ad partem verfus majorem ba- 
fim, candem habeat rattonem quam major bafis ad bafim minorem . 


A conoîde, cujus axis R B, abfcifflum fit folidum, cujus axis B E, & planum 


abfcindens fit bafi equidiftans, fecetur autem altero plano per axem fuper bafin ere- 


um, 


DELGALIZEO 179 


um, fitque fe&io parabole V, R, €, hujus autem, & plani fecantis, & bafis 
feRiones fint linee re&x L M, VC; erit R B diameter proportionis vel diametro 


equidiltans; L M, V C erunt ordinatim applicata. Dividatur itaque E B in tres 


partes equales ; quarum media fit Q Y ; hec autem figno I itadividatur, ut, quam 
rationem habet bafis , cujus diameter V-Girad 
bafin, cujus diameter L M; hoc et, quam habet 
quadratum V C ad quadratum LM; eandem ha- 
beatQ I ad IY. Demonftrandumelt, I centrum 
sravitatis effe frulti L M C . Exponatur linea 
N S xequalis ipfi B.R, & S X equalis fit ER, 
ipfarum autem N S,S X fumatur tertia propor- 
tionalis SG, & quam proportionem habet N G 
ad G S, hanchabeat linea BQad IO. Nihil 
autem refert, fi pun&um O fupra vel infra L M 
cadat; & quia in feione V RC linea L M, 
V C ordinatim funtapplicate, eritut quadratum 
V C ad quadratum L M, ita linea BR ad R E; 
et autem ut quadratum V C ad quadratum LM, 
ita QIad IY, &ut BRadRE, ita N Sad 





‘ SX, ergo QI ad IYeftut NS ad SX. Qua- N x GS 
]}__————__-tew-{ 


reut QY ad YI, ita erit utraque N S, SX * 
ad SX, & utE Bad YI, ita compofita ex tri- ua È 
pla N S, & tripla SX ad SX; et autem, ut E B ad BY, ita compofita ex tripla 
utriufque fimul NS, SX ad compofitam ex N S,S X ;ergo ut E BadBI, ita com- 
polita ex tripla N S,& tripla SX ad compofitam ex NS& dupla SX. Suntigitur 3. 
ine proportionales, N S,SX,GS,& quam proportionem habet SG ad GN, hanc 
habet quedam fumpta O I ad duas tertias ipfius È B, hoc eft ipfius N X, quam 
autem proportionem compofita ex N S, & dupla SX, ad compofitam ex tripla N 
S, &tripla SX, eandem habet alia quadam fumpta I B ad BE, hocet aa NX. 
Per ea igitur, que fupra demonftrata funt, erunt linee illa fimul fumpta tertia pars 
ipfius NS; hoc eft ipfius R B: et ergo R B tripla ipfius B O, quare O erit cen: 
trum gravitatis conoidis V RC. Sit autem A centrum gravitatis conoidisL RM; 
frufti ergo V L MC centrum gravitatis eft in linea O B, atque in eo punto, qui 
illam fic terminat, ut quam rattonem habet VL MC fruftumad LR M portionem, 
cam habeat linea AO ad eam, que inter O, & difum punttum intercedit. Et 
quia RO e due tertia ipfius R B; RA vero dux tertie ipfius R. E: erit reliqua 
A O due tertix relique E B, & quia et, ut fratum V L M C ad pertionem L 
RM, ita N GadGs, ut autem NGadG$, ita due tertie E Bad O I; dua- 
bus autem tertiis ipfius E B equalis et linea A O; erit, ut fraftum VLMC ad 
portionem LR M, ita A O ad OI. Conftat igitur frufti V L MC gravitatis ‘cen- 
trum effe puntum I, & axem ita dividere, ut pars verfus minorem bafin ad partem 
verfus majorem fit, ut dupla majoris bafis ana cum minori ad duplam minoris una 


cum majori. Quod eft propofitum, elegantius explicatum . 


| Si magnitudines quotcunque ita inter fe fint difpofite , ut fecunda addar fuper 
primam duplum prime, tertia addat fuper fecundam triplum prima, quarta Vero ad- 
dat fuper tertiam quadruplum prime, © fi unaquaque fequentium fuper fibi proxi- 
mam addat mapnitudinem prime ) multiplicem ecundum numerum > quem ipfa mm 
ordine retinuerit > fi , inquam , he ma nitudines ordinatim în libra ex va Lio 
equalibus fufpendantur: centram ata omnium compofitarum libram sta ividet 4 
ut pars verfus minores magnitudines relique fit tripla . 


fto libra L T, & masnitudines, quales diftum eft, si n pendeant, - go 
> 
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A; -F.;G,H,.K;.quaruni Aces fufpenfa fit prima . Dico; centrum cequili 
bri libram T L ita fecare , ut pars verfus T relique fit tripla. ‘Sit TL tripla 
ad LI, &SLtripla LP, & QLipfiusL N, &LP ipfinsÈ O, erunt IP} PN, 
NO, OL xquales. Et accipiatur in F magnitudo ipfius A dupla j.in'G vero alia 
ejufdem tripla , in H eyufdem quadrupla, & fic deinceps, & fine fumpta magni- 
tudines ille, in quibus A, .& idem fiat in magnitudinibus F,G;, H, K. Quum 
enim in F reliqua magnitudo , nempe B, fit aqualis A » fumatur in G' ipfius 
dupla, in H tripla, &c. & fint he magnitudines fumpte, in quibus'B; & eo- 
dem patto fumantur ille, in quibus C, & in quibus D, &E; erunt jam omnes, 
in quibus A ; xquales ipfi K ; compofita vero ex omnibus B equabitur ipfi 
H ; compofita ex C ipfi G : ex omnibus D vero compofita equabitur F; & E 
ipfi A: & quia TI dupla et IL, erit I pun&um aquilibrii magnitudinis com- 
pofite ex omnibus A, & fimiliter, cum $ P ipfius PL fit dupla , erit P_pun- 
Ctum aquilibrii compofite ex omnibus B, & eamdem ob caufam N erit punétum 
equilibri compofite ex omnibus C; O vero compofite ex D ; & L ipfius E. 
Et igitur libra quaedam T L, in qua ex diftantiis equalibus. pendent magnitudines 
quedam K, H, G, F, A, & rurfus 
eft alia libra L I, in qua ex diftan- 
tiis fimiliter equalibus pendent toti- | LO 
dem ‘numero magnitudines, & eodem AJ 
ordine prediftis aequales ; el enim 
compofita ex omnibus A que pendet 
ex I equalis K pendenti ex L, & 
compofita ex omnibus B, que pendet 
ex P., equatur H pendenti ex P; & 
fimiliter compofita ex C, que pendet 
ex N, ®quatur G, & compofita ‘ex 
D,.que pendet ex O, «quatar F, 
& E pendens ex L aqualis et A. 
Quare libra eadem ratione a. centro | K 

compofitarum magnitudinum dividen- 

tur. Unum eft autem centrum com-| i 

pofite ex. diftis magnitudinibus , Erit ergo punAum commune re&e T L; & 
rete LI centrum, quod fir X. Itaque ut T. X'ad X Ly ita erit L'X ad x 
I, & tota T Lad LI, ch autem T Lipfius LI tripla, quare, & T X ipfius: 
X L tripla erit. I pa i 


NPXI 





Si magnitudines quoteumque ita fumantur , ut fecunda addar Super ‘priman ‘tris 
plum prima, tertia vero fuper fecundam addat quintuplum prive quarta: auterà fi. 
per tertiam addat feptuplum prima, & fi. deinceps unifeujafgue augmentum fuper 
fibi proximam procedat, multiplex prime magnitudinis fecundum numeros confegiien- 
ter impares, ficuti procedunt quadrata linearun Sefe equaliter excedentium, quarum 
exceffus minime fit equalis , © in libra ex diffantiis aqualibus Sufpendantur 5 
omnium compofitarum centrum aquilibrit libram dividet, ut pars Vers piiriorbs Fai 
gnitudines veligua fit major quam tripla, eadens vero dempta una diftantia ejufdene 
mihor fit quam tripla, = 


Sint in libra BE Maguitudines; quales ditum el, a quibus. anferantur. ma- 
gnitudines alique inter fe , ut que in «precedenti difpofite fuerunt 3 & fint 
compofite ex omnibus A, erunt reliquae, in quibus:C 1 codem- ordine ditribute, 


fed 
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fed deficientes maxima. Sit 
ED tripla DB, & GFtri- 
pia FB; erit D.centrum 2- 
quilibrii compofite (ex omni- 
bus. A ;F.ivero: compofite ex 
omnibus C, quare compofite 
ex.omnibus A, C, centrum 
cadet inter D & F. Sit O. 
Manifetum itaque el, E O 
ipfius O B majorem effe quam 
triplam ; GO. vero ejufdem 
O Bminorem effe quam tri- 
plam. Quod demonftrandum 
erat, 


674 


Si cuicumque cono, vel cont 
portioni ex cylindris aqualem 
altitudinem habentibus figura 
una inferibatur , © altera cir 

cumfcribatur ; itemque axis ejus 
ita dividatur , ut pars, que 
inter punttum. divifionis , O 
verticem intercipitur, religue fit tripla: erit A te figura. gravitatis centruno. pro- 
pinquius bafi coni , quam punîtum illud divi Gonisz circumferipte vero centrum gra- 





vitatis eodem puntto erit vertici propinquius è... 
Sit itaque ‘conus , cujus axis N..M dividatur i 
in S, ita ut N $ reliquae S M fit tripla. Dico, N 


cujufeumque figure cono , ut dium eft, inferipta 


centrum gravitatis in axe N M confiftere & ad 
bafin coni magis accedere quam S punîtum., cir 
cumferipte vero gravitatis centrum fimiliter im axe 
N M effe, & vertici propinquius, quamfit:S, In- 
telligatur itaque inferipta figura ex eylindris 5 quo 
rum axes M.C., CB, BE, E A aequales fint . 
Primus itaque cylindeus , cujus axis MC, ad cy- 
lindrum, cujus axis C_B, eamdem habet rattonem 
quam fua bafis ad bafin alterius ( funt enim eorum 
alitudines eequales ) hec autem ratio eadem eftei, 
quam-habet quadratum CN ad quadratum N B. 
| Et fimiliter oftendetur , cylindrum.; cujus axis C 
B, ad cylindrum, cujus 215 B E, eandem habere 
rationem quam quadratum BN ad. quadratum N 
E, cylindrum vero; cujus axis B E; ad cylindrum. 
circa axem E A cam, quam habet. quadratum 

N ‘ad. quadratum N A; funt autem lineesN Gp 
NB, NE,N'A fefe xequaliter excedentes 4 & 
carum exceffus 2quantur minime , nempe ip. 
A. Sunt igitur magnitudines quedam , nempe in- 
fcripti cylindri, cam inter fe confequenter rattonem 
habentes, quam quadrata linearum. fefe eequaliter 
excedentium, & quarum excellus minime. 2 quan- 
tur : funtque ita difpofiti in libra «TI sout. finga= 
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lorum centra gravitatum in ea, & in diftantiis eequalibus confiltant. Per ea igl- 
tur, que fupra demonftrata funt, conftat, gravitatis centrùm omnium ita com- 
posioruge libram TI ita dividere ;; ut pars verfus T fit major quam tripla re- 
ique, Sit hoc centrum O; eft ergo TO major quam tripla ipfius OI. Verum 
IT N tripla et ad I M; ergo tota M O minor erit quam pars quarta totius 
M N, cujus M S pars quarta pofita et. Conftat ergo, fignum O bafi coni ma- 
gis accedere quam S. Verum fit jam circumfcripta figura conftans ex cylindris, 
quorum axes M C, C B:j BE, E A, AN inter fe fint eequales ; fimiliter, ut 
de infcriptis, oftendetur, elle inter fe ficut quadratum linearum M NGN 
BN, NE, AN; que fefe xqualiter excedunt, exceffafque xquatut minime 
A N; quare per premiffam centrum gravitatis omnium cylindrorum ita difpofi- 
torum , quod fit V, libram RI fie divide, ut pars verfus R , nempe RV, 
relique VI fit major quam tripla; T V vero ejufdenì minor erit quam tripla. 
Sed N T tripla e&t ipfius I M; igitur tota V M major eft quam pars quarta 
totius M N, cujus M S pars quarta pofita el. Itaque punftum V vertici pro- 
Pinquius elt quam pun&um S. Quod oftendendum erat. 


Cono dato pote? figura circumferibi , @' altera inferibi ex cylindris aqualem alti- 
tudinem habentibus , ita ut linea , que inter centrum gravitatis circumfcripte, © 
centrum gravitatis tnfcripte intercipitur , minor fit quacumque linea propofita . 


Sit datus conus , cujus axis A B, data autem re&a fit K. Dico 5 Exponatur 
cylindrus L equalis ei, qui in cono inferibitur, altitudinem habens dimidium 
axis A_B, & A B dividatur in C, ita ut 
AC ipfius C B tripla fit, & quam ratio- 
nem habet A C ad K, hanc habeat cylin- 
drus L ad folidum X. Cono autem circum- 
fcribatur figura ex cylindris equalem alti- 
tudinem habentibus , & altera infcribatur , 
ita ut circumfcripta excedat infcriptam mi- 
nori quantitate , quam fit folidum X; fit- 
que circumfcripte gravitatis  centrum E, 

uod cadet fupra C ; inferipte vero centrum 
ft S, cadens fub C. Dico iam, E S li. 
neam ipfa K minorem effe . Nam fi non; 
ponatur ipfi C A equalis E O , quia igitur 
O E ad K eandem habet rationem quam L 
ad X; infcripta vero figura minor non e& 
cylindro L: exceflus autem quo di&a figura 
a circumfcripta fuperatur, minor el folido 
X, infcripta igitur figura ad di@umexceffum 
majorem rationem habebit quam O E ad K; 
ratio autem OE ad K non et minor ea, quam 
habet OE ad ES cum ES non ponatur minor 
K;Igitur inferipta figura ad exceffim, quo a 
circumfcripta fuperatur, majorem habet ra- 
tionem quam O E ad E $. Quam' igitur Ti 
rationem habet infcripta ad di@tum excef- 
fum', hanc habebit ad lineam E S-linea 
quedam major ipfa E O ; fit illa E.R; el Tx 
autem infcripte figure centrumigravitatis S; 
circumfcripte vero centrum et E, conftat 


R 
O 
A 
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ergo reliquarum portionum , quibus circumferipta excedit infcriptam , centrum 
gravitatis effe in linea R E, atque in eo pun&to, a quo fic terminatur, ut quam 
rationem habet infcripta ad di&tas portiones; eandem habeat linea inter E, & 
punAum illud intercepta ad lineam E S; hanc vero rationem habet R E ad ES; 
ergo reliquarum portionum , quibus circumferipta fuperat inferiptam figuram , 
gravitatis centrum erit R, quod et impoffibile, planum enim duftum per R bafi 
coni equidiftans di&tas portiones non fecat. Falfum igitur ef , lineam E S non 
eife minorem ipfa. K ; erit ergo minor. Hxc autem non diffimili modo in py- 
ramide fieri polle demonftrabuntur. 

Ex his manifettum ef, cono dato poffe figuram unam circumferibi, & alte- 
ram infcribi, ex cylindris equalem altitudinem habentibus , ita ut linee, que 
inter earum centra gravitatum, & punfum , quod axem coni ita dividit, ut 
pars ad verticem reliquee fit tripla, intercipiuntur , quacunque data linea fint 
minores. Cum enim , ut demonftratum ef , diftum punftum axem dividens , 
ut di&um eft , femper inter circumferipte , & infcripte gravitatum centra -re- 
periatur ; fierique poflit, ut que inter eadem centra mediat, linea minor fit qua- 
cumque linea propofita ; multo minor cadem propofita linea fit, que inter al- 
terum centrorum, & diftum punftum axem dividens intercipitur. 

Cujuslibet coni, vel pyramidis centrum gravitatis axem dividit , ut pars ad verte 
cem relique ad bafin È tripla . 

Efto conus, cujus axis AB, & in € dividatur ita, ut A C reliqua CB 
fit tripla « oftendendum et, C effe gravitatis centrum coni. Nam fi non eft , 
erit coni centrum aut fupra , aut infra pun&um C. Sit prius infra; & fit E: 
& exponatur linea S P_equalis CE ; qua contingenter dividatur in N, & 
quam rationem habet utraque fimul BE, P N, ad PN, hanc habeat conus 
ad folidum X, & infcribatur cono folida figura ex cylindris xqualem altitudi- 
nem habentibus, cujus centrum gravitatis a punto C minus diltet quam fit li- 
nea SN; & exceffus, quo a cono fuperatur, minor fit folido X ; hec enim fieri 
polfe, ex demonftratis manifeltum eft . Sit Jam infcripta figura qualis petitur , 
cujus centrum gravitatis fit I. Erit igitur I E linea major quam N P, cum $ 
P fit equalis C E, & IC minor $ N: &, quia utraque fimul B E, NP, ad 
N P eft ut conus ad X: exceffus autem, quo conus infcriptam figuram fuperat, 
minor eft folido X : ergo conus ad di&um exceffum majorem rationem habebit 
quam utraque B E, N P ad NP: & dividendo 
inferipta figura ad excefum , quo a cono fuperatur, 
majorem rationem habebit quam B E ad NP: ha- À 
bet autem B.E ad E I minorem adhuc rationem i 
quam ad N P cumIE, cum major fit N Pit ere 
go infcripta figura ad excelfum , quo a cono fu- 
peratur, multo majorem rationem habet quam B 
È ad E I. quam igitur rationem habet infcri- 
ta ad di&um exceflum , hanc habebit ad E I 
inea quedam major ipfa B E. Sit illa M E. Quia 
igitur M E ad E Ie, ut inferipta figura ad ex- 
ceffum:, quo a cono fuperatur, & elt E centrum 
gravitatis coni, I vero el gravitatis centrum inferi- 
pte: ergo M erit centrum gravitatis reliquarum por- 
tionum, quibus conus infcriptam fibi figuram exce- 
dit, quod eft impoflibile. Non eft ergo centrum gra- 
vitatis coni infra C punftum. Sed neque fupra: Nam, 
fi poteft, fit R; & rurfus fumatur linea $. P contin- 
center in N fe&a: & quam rationem habet utraque 
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fimul BC, N Pad NS, hanc habeat conusad X j} . 
& circumfcribatur fimiliter cono figura, a qua minori 
quantitate fuperetur; quam fit folidum X : &linea, 
que inter illius.centrum gravitatis, &'C intercipitur; 
minor fit ipfa N P. Sit jam circumfcripta, cujus cen- 
trum fit O: erit reliqua OR major ipfa N S; & 
quia ut utraque fimul BC, P N, ad N $, ita conus 
ad X: exceffus vero , quo conus a circumfcripta fu- 
peratur, minor el quam X: ipfa vero BO minor e&t 
quam! utraqué fimul BC, PN: ipfa autem OR 
major quam SN : Conus igitur ad reliquas portiones, 
quibus a. circumfcripta fuperatur, multo majorem ra- 
tionem habebit, quam B O ad O R.. Habeat ratio- 
nem illam M:O:ad:0 R: eritr M O major ipfa BC: 
& M erit centrum gravitatis portionum, quibus: co 
nus a cireumforipta fuperatur figura, quod ceft incon- 
veniens. Nonvelt ergo gravitatis centrum' ipfius coni 
fupra pun&tum C: fed neque infra; ut'oftenfumeft, 
ergo erit ipfum C. Et idem eodem prorfus modo in 
pyramide quacumque demonftrabitur. Ia 

St fuerint quatuor linee continue proportionales ; © quam rationem habet minima 
earum ad: exceffum, quo maxima minimam fuperat , eandem'babuerit “linea quedam 
fumpta ad L exceffus, quo maxima fecundam fuperat : quam autem rationem habet 
linea» his equalis( maxime , duple fecunde , © triple tertie Y' dd, lineam aqualene 
quadruple maxime, quadruple fecunde, © quadruple tertie ;-candem habuertt: alia 
quedam fumpta ad excefum, quo maxima n 6 fuperat : erunt ifte dua linee 
fimul fumpte quarta pas maxima proporttonalium . 

Sint enim quatuor linea proportionales, A B, BC, BD, BE, & quam ratio. 
nem habet B E ad E A, candem habeat FG ad L ipfius A C. quam autem ratio- 
mem habet linea eequalis AB, & duple BC, & triple B Dad aqualem quadruple 
ipfaruim A B, BC, BD: hanchabear K Gad AC. Oftendendum et, K Fquar- 
tim effe partem ipfius A _B. Quia igitur A B, BC, BD, BE funt proportiona» 





A G Epp E B 
fe e e e E e Kei 
Merita HE 


eadem ratione erunt etiam A C, CD, DE: & ot quadrupla ipfarum A 
B, BC, BD, ad A Bcumdupla BC, & tripla BD, ita quadrupla ipfarum A 
C, CD, DE, hoc eft quadrupla ipfius A E, ad A C cum dupla C D, & tripla 
DE; & fic et A C ad KG; ergo ut tripla ipfius A E ad AC cum dupla 


7 è 


C D, & tripla DE, ita È ipfius AC ad KG. eft autem, ut tripla A E ad 
triplam E B, ita - AC ad GF; ergo per converfam vigelfimam quartam quin= 
ti ut tripla A E ad A C cum dupla C D, & tripla DB, ita ® ipfius A Cad 


K F, & ut quadrupla A E ad AC cum dupla C D, & tripla DB, hoc el 

ad AB cum C B, & B Dj; ita AC ad K F: & Da tatthAfioO ut AMaripiStA 

E ad A Cita AB cum CB, & BB ad K F; ur autem A Cad A E, 
ita 
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ita A Bad A Bceum CB, & BD. ergo ex exquali , in propcrtione perturba- 
ta, ut quadrupla A E ad A E, ita AB ad K F. Quare conftat, K F quartam 
effe partem ipfius A B. | I i 
_Cujufcunque fruftt pyramidis feu coni plano bafi equidiftante fetti centrum gra- 
vitatis in axe confiftit, eumque ita dividit ut pars verfus minorem bafin ad reliquam 
fit ut tripla majoris bafis cum fpatio duplo medii inter bafin majorem & minorema 
una cum bafi minori , ad triplam minoris bafis cum eodem duplo fpatit medtt etram 
bafi majori . 

A cono vel pyramide, cujus axis A D , fecetur plano bafi equidiftante fru- 
flum, cujus axis. V D, & quam rationem habet tripla maxim® bafis.cum dupla 
medie, & minima , ad triplam minime cum ‘dupla medie, & maxima, hanc 
habeat V O ad O D. Oftendendum et, O centrum gravitatis frulti exiftere . 
Sit. VM quarta pars ipfius V D. 

Exponatur linea H X-ipfi A D aqua. 
lis, fitque K X @qualis A V, ipfarum - 
vero H X, K X, tertia proportionalis fit A 
X L, & quarta X S:. & quam rationem 
habet H S ad S X, hanc habeat M D 
ad lineam famptam ab O verfus A , que 
fit O N, & quia major bafis ad eam, 
qua inter majorem; &minoremeft media. 
proportionalis, eft, ut D A ad AU, hoc, 
eft, ut H X ad X K: di&a autem media 
ad. minorem.eft, ut K X ad X L: erunt. 
major, media ; & minor. bafis in eadem 
ratione:, ac linee. H X, XK, XL. . 
-|Quare ut tripla majoris bafis. cum dupla | 
medie , & minima, ‘ad triplam minime. . 
cum dupla ‘medie , & maxima , hoc 
et, ut VOad OD; ita tripla HX.- 
cum dupla X K, & X L ad triplam X 
L cum dupla XK, &X H: & compo- è. © da 807 | 
nendo, dc convertendo , erit O D ad DV, ut H X cum dupla X K,& tri 
pla X L ad quadruplam ipfarum H_X, XK, XL. ela 

Sunt igitur 4 linea proportionales , HX;X:K, XL, XS:& quam'ratio= 
nem habet X S ad S-H, hanc habet linea: quadam fumpta IN: O ad 2ipfius 

! E 4 
DV, nempe ad DM; hoc e&, ad ® ipfius H K; quam autem rationem ha- 


4 el 
bet H X cum dupla XK, & tripla XLad quadruplam ipfarum HX 3 KebinfX 
L, candem habet alia quedam fumpta O Dad DV; hoc et, ad HK. ergo (per 
ca que demonftrata funt ) D N erit quarta pars ipfius H_X; hoc et ,..ipfius A. 
Dj; quare punftum N erit gravitatis centrum coni, vel pyramidis, cujus. axis A. 
D. Sit pyramidis , vel coni, cujus axis A V, centrum gravitatis I. Conftar 
igitur, centrum gravitatis frufti effe in linea I N ad partes:Niextenfa, in eo- 
que ejus punèto , qui cum punfto N lineam intercipiat, ad quam I N eam ha- 
beat rationem, quam. abfciffum fruftum habet ad pyramidem. vel conum, cujus 
vaxis AV. Oftendendum itaque reftat, IN ad N O candem habere rationem 
quam fruftum ad conum,cujus axis. A V. Et autem ut conus Cus axis D A, 
ad conum, cujus axis A V ; ita cubus D A ad cubum A V , hoc. ett , cubus 
H X ad cubum XK; hec autem eadem eft proportio , quam. habet H X ad X 
S.: quere dividendo, ut HS ad SX, ita erit fruftum , cujus_axis D V, ad 
conum vel pyramidem cujus axis V A ; elt autem, ut H S ad S X, ita etiam 
Tom. III, A a MD 
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M Dad ON: quare fruftum ad pyramidem, cujus' axis A V, ef ut M D 
ad NO, Et quia AN eft è ipfius A D; AI autem et è ipfius AV: erit re- 


4 

liqua IN 4 relique VD; quare I N equalis erit ipfi M D. Et demon- 
firatum ef, MD ad NO effe ut frultum ad conum A V. Conftat ergo , hanc 
eandem rationem habere etiam IN ad N O; quare patet propofitum. 


PRINCIPIO DELLA QUINTA GIORNATA 
i È RI DAI IBIELSA 21, alii ri ii ERA DERE ©. 


Da aggiugnerfi all’ altre quattro de’ difcorfi, e. dimoftrazioni Matematiche intorne: 
alle due nuove fcienze appartenenti alla meccanica, ed'ai 
movimenti locali . 


"INTE R'LQ GUT: RI. 
Salviati, Sagredo j e Simplicio. 


Salv. (A. la confolazione, ch° io fento nel vedere , dopo l' in- 
terpofizione di qualche anno, rinnovata in quefto giorno la noftra 
folita adunanza. So che l’ ingegno vivace del Sig. Sagredo è tale, che non fa: 
ftare in ozio, però mi perfuado, che egli non. avrà mancato di fare, nel tempo 
della noftra lontananza ; qualche refleflione fopra le dottrine del moto; le quali 
faron lette nell’ ultima Giornata de? noftri paffati colloquj. Io , che dalla virtuo-. 
fa converfazione di V. S. ed anco del noftro Sig. Simplicio ; ho fempre raccol- 
to frutti di non volgare erudizione , la prego a voler proporre qualche nuova 
confiderazione fopra le cofe del noftro Autore già lette da noi. Così daremo 
principio agli ufati difcorfi per paffar quefta Giornata nell’ occupazione di virtuofo 
trattenimento . Rigi 
Sagr. Non négo a V. S. che in quelli anni mi fieno paffati per la fantafia varj 
penfieri fopra le novità dimoftrate da quel buon Vecchio intorno alla fua Scien- 
za del moto, fottopofta e ridotta da lui alle dimoftrazioni della Geometria .. Ed 
ora; poichè ella. così comanda, procurerò di ‘ràammentarmi qualche cofa, e darò 


| a lei occafione di beneficare.il mio intelletto co” fuoi: dotti ragionamenti. 


Per cominciar dunque per ordine dal principio del Trattato de’ moti , proporrò 
a V.S. uno ferupolo mio antico rinnovatomi nel confiderare la dimoftrazione, che 
Y Autore apporta nella fua prima propofizione del moto equabile , la quale pro- 
cede ( come molte altre degli antichi, e moderni Scrittori) per via degli ugual- 
mente multiplici. Queta è una certa ambiguità , che io ho fempre avuta nella 
mente intorno alla quinta , o come altri vogliono fefta difinizione del quinto Li- 
bro di Euclide. Stimo mia fomma profperità di aver potuto incontrare occafione 
di conferir quefto dubbio con V. S. del quale fpero dover reftar totalmente libe- 
rato. 

Simpl. Anzi che io ancora riconofcerò quefto nuovo abboccamento colle SS. 
VV. per benefizio fingolare della fortuna, fe mi fuccederà di poter ricever qual- 
che luce intorno a Quefto punto accennato dal Sig. Sagredo. Non ebbi mai il 
più duro oftacolo di queto in quella poca di Geometria, che io ftudiai già nelle 
Scuole da giovanetto. Però ella 5° immagini quanto fia per dovermi effer caro , 
fe dopo tanto tempo fentirò intorno a quelto particolare qualche cofa di mia fod- 
disfazione . 

Sagr. 
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Sagr. Dico dunque ; che avendo fentito nel dimoftrar la. prima propofizione 
dell'Autore intorno al moto equabile adoprarfi gli ugualmente multiplici confor- 
me alla quinta, ovvero felta difinizione del V. Libro di Euclide, ed avendo io 
un poco di dubbio giù antiquato intorno a queftadifinizione, non reftai con quel- 
la chiarezza, che io avrei defiderato nella predetta ‘propofizione. Ora mi farebbe 
pur caro il poter intender bene quel primo principio, per poter poi (con altrettan- 
ta evidenza reftar capace delle cole; che feguono intorno alla dottrina del moto. 

Sal. Procurerd di foddisfare. al defiderio: di. V. S. con addomefticare in qualche 
altra maniera quella difinizione di Euclide , e fpianar la ftrada per quanto mi 
farà poffibile all’ introduzione delle proporzionalità . In tanto fappia pure di 
aver avuto per compagni in queîta ambiguità uomini di gran valore , 1 quali 
per lungo tempo fono ‘tati colla medefima poca foddisfazione , colla quale VS. 

mi dice di ritrovarfi fino a quefto giorno. 

Io poi confeffo, che per qualche anno dopo aver ifudiato il V. Libro di peer 
Euclide , reftai involto colla mente nella ‘fiella caligine . Superai finalmente la or 
difficultà, quando nello fudiare le maravigliofe Spirali di Archimede, incontrai fovvenif- 
nel bel principio del Libro una dimo@trazione fimile alla predetta «del noftro Sero «4 
Autore . Quell’ occafione mi fece andar penfando , fe per fortuna ci foffe altra Gee 
ftrada più agevole, per la quale fi ire te arrivare al medefimo fine; ed acqui fpecula- 
ftare per me, ed anco per altri qualche precifa cognizione nella materia delle zioni .. 
proporzioni : però applicai allora 1’ animo con qualche attenzione ‘a quefto pro- 
pofito , ed efporrò adeffo quanto fu da me fpeculato in i opportunità , fot- 
toponendo ogni mio progreffo al purgatiffimo giudizio delle SS. VV. |. 

Suppongafi primieramente ( come le fuppofe anco Euclide, mentre le difinì ) Suppof- 
che le grandezze proporzionali fi trovino. Cioè, che date in qualunque modo tre ®'°"° - 
grandezze, quella proporzione, 0 quelrifpetto, o quella relazione di quantità, che 
ha la prima verfo la feconda, la ftefla poffa averla una terza verfo una quarta . Di- 
co poi, che per dare una difinizione delle faddette grandezze proporzionali ; la 
quale produca nell’ animo del Lettore qualche concetto aggiultato alla natura di effe 
grandezze proporzionali , dovremmo prendere una delle loro paffioni , ma. però 
la più facile di tutte, e quella per appunto, che fi ftimi la più intelligibile anco 
dal volgo non introdotto nelle Matematiche. Così fece Euclide fteffo in molti al- 
tri luoghi. Sovvengavi, che egli non diffe y il Cerchio effere una figura piana; den- 
tro la quale fegandofi due linee rette ,, jl rettangolo fotto le parti dell’ una fia fem- 
pre uguale al rettangolo fotto le parti dell’ altra : ovvero dentro la quale tutti i 
quadrilateri abbiano gli angoli oppofti uguali a due retti. Quando anche così avefle 
detto, farebbero ftate buone difinizioni. Ma mentre egli fapeva un’ altra paffione 
del cerchio più intelligibile della precedente, e più facile da formarfene concetto , 
chi non fi accorge, che egli fece affai meglio a mettere avanti quella più chiara, e 
più evidente come difinizione, per cavar pol da effa quell’ altre piùrecondite, e di- 


moftrarle come conclufioni? i pi msi i, 
Sagr. Per certo che così è , ed 10 credo, che rari faranno gl’ingegni, 1 quali 692 
totalmente fi acquietino 2 pa difinizione ; fe io con Euclide dirò così. . 
Allora quattro grandezze fono proporzionali, quando gli ugualmente multiplici del- 
la prima , e della terza , prefi fecondo qualunque multiplicità , fi accorderanno fem- 


pre nel fuperare ,\ mancare , 0 pareggiare gli ugualmente multiplici della feconda ; e 
della quarta . i 

E da è quello d’ ingegno tanto felice , il quale abbia certezza , che allora 
quando le quattro grandezze fono proporzionali ; eli ugualmente multiplici fi ac- 
cordino fempre ? Ovvero chi fa, che quegli ugualmente multiplici non fi ac- 
cordino fempre anco quando le grandezze non hieno proporzionali ? Già Euclide 


nelle precedenti difinizioni aveva detto . 
. A p: 7 I La 
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La proporzione tra due grandezze effere un tal rifpetto o relazione tra di loro , per 
quanto fi appartiene alla quantità. 

Ora avendo il Lettore concepito già nell’ intelletto, che cofa fia la proporzio= 
ne fra due grandezze , farà difficil cofa , che egli poffa intendere , che quel rif: 
petto, o relazione, che è fra la prima, e la feconda grandezza, allora fia fimile 
al rifpetto, o relazione; che fi trova fra ila iterza; e la quarta grandezza, quando 
quegli ugualmente multiplici della. prima; e della terza fi: accordan fempre nella 
maniera predetta. con gli. ugualmente! multiplici della. feconda , edella quarta 
nell’ effer fempre maggiori, o. minori yo uguali. 

Salv. Comunque ciò fia, parmi quefto. di Euclide più tolto un Teorema da 
dimoftrarfi, che una difinizione da premetteri . Però avendo io incontrato tanti 
ingegni, i quali hanno «arenato in quefto luogo} mi sforzerò di fecondare colla 
difinizione delle proporzioni il concetto univerfale degli uomini anche inetuditi 
nella Geometria, e procederò in guelto modo. 

Difini- Allora noi diremo quattro grandezze efler fra loro proporzionali; cioè aver la 
SIE. prima alla feconda-la ftefla proporzione, che ha la terza alla quarta, quando la 
dezze pro. prima farà eguale alla feconda , e la terza ancora farà eguale alla quarta. Ov- 
porziona- vero quando la prima farà tante volte multiplice della feconda , quante volte 
ssra loro precifamente la terza è multiplice della \quarta . Troverà dubbio alcuno il Sig. 
furabili Simplicio nell’ intender quelto ? 

Simp. Certo che no. è 

Salv. Ma perchè non fempre accaderà , che fra le quattto grandezze {i trovi 
per appunto. la predetta egualità , ovvero multiplicità- precifa 5° procederemo più 
oltre, e domanderò al Sig. Simplicio: Intendete voi, che le quattro grandezze 
allora fieno. proporzionali; quando la prima contenga per efempio tre volte sie 
mezzo la feconda, ed anco la terza contenga tre volte, e mezzo la quarta ? 

Simp. Intendo beniffimo fin qui; ed ammetto, che le quattro grandezze fieno 
proporzionali, non folo nel cafo efemplificato da V. S. ma ancora fecondo qual- 
fivoglia altra denominazione di multiplicità ; o fuperparziente , 0 fuperpartico= 
lare. 

Salvi Per raccoglier dunque ora in breve , e con maggiore. univerfalità. tutto 
quello, che fi è detto, ed efemplificato fin qui, diremo; che 

Allora noi intendiamo quattro grandezze effer proporzionali fra loro 3 quando 
ecceffo della prima fopra la feconda (qualunque egli fia ) farà fimile all’ eccef 
fo della ‘terza fopra la quarta. > 

633 .Stmp. Fin qui io non avrei difficultà, ma mi pare, che V. S. in queta ma- 
Difiniz, Miera non apporti la difinizione delle grandezze proporzionali , fe non quando 
generale le antecedenti faranno maggiori delle loro confeguenti, poichè ella fuppone; che 
delle grà- la prima ecceda la feconda, e che anco la terza ecceda fimilmente la quarta». 
ea Ma ora interrogo io, come dovrò governarmi quando le antecedenti fieno minori 
70% com. delle loro confeguenti ? i 
menfura-  Salv. ‘Rifpondo , che quando V. S. ‘avrà le quattro grandezze in-tal modo 3 


bili #ra che la prima fia minor della feconda, e la terza minor della quarta, allora farà 


ae a feconda maggior della prima, e la quarta maggior della terza. Però V. S. le 


furabili > confideri con quel ordine inverfo , e 5° immagini > che la feconda fia prima; e 
la quarta fia terza. Così avrà le antecedenti. maggiori delle confeguenti ; e non 
avrà bifogno di cercare allora difinizione diverfa dalla già apportata da noi. 

Sagr. Così è per. appunto | Ma feguiti IV. S. per. grazia’ col prefuppofto' già 
fatto di confiderare fempre le antecedenti ‘maggiori. delle loro confeguenti , il 
che mi pare, che faciliti affai a lei il difcorfo , ed a noi J intelligenza. 

Altromo-  Salv. Stabilita quelta per difinizione, foggiugnerò anco in qual altro. modo s° 


da Te intendano quattro grandezze effer fra loro proporzionali s ed è quelto « Quindo 
i egg 


DEL GALILEO 189 


la prima per avere alla feconda la medefima proporzione, che la terza alla quar- Srna | 
ta, non è punto nè maggiore nè minore di quello , che ella dovrebbe eflere:, zionali. 


allora s'intende aver la prima alla feconda la medefima proporzione , che ha la Difiniz. 
terza alla quarta. Con quefta occafione difinirei ancora la proporzione maggio- Colt grid. 
re; è direi così. i pe 
iMa quando la prima grandezza farà alquanto più grande di quel, che ella zionati,o 
dovrebbe effere per avere alla feconda la medefima proporzione , che ha la ter- commen- 
za alla quarta , allora voglio , che convenghiamo di dire , che la prima abbia Ra 
maggior proporzione alla feconda di uella, che ha la terza alla quarta. delia 

Simp. Bene, ma quando la prima offe minore di quel, che ella dovrebbe ef bili. 
fer, per avere alla feconda quella medefima proporzione , che ha la terza alla 
quarta? . 

Sal, Mentre la prima fia minor di quel, che fi ricercherebbe per aver alla fe- 
conda quella medefima proporzione , che ha la terza alla quarta, farà fegno e- 
vidente, che la terza è maggior del giuto ; per aver alla quarta que tal propor- 
zione; che ha la prima alla feconda. Però in quefto cafo ancora V. S. fi contenti 
di concepir l'ordine in altro modo ; e s' immagini, che quelle grandezze , che 
erano terza; e quarta y diventino prima, e feconda, e quell’ altre , che erano 
prima, e feconda, V. S. le.riponga ne’ luoghi della terza, e della quarta. 

Sagr. Fin’ ora'intendo beniffimo il concetto di V.S. e l'introduzione; colla qua- 
le ella dà principio alla fpeculazione delle proporzionali. Parmi ora y°che ella fi fia 
meffa in obbligo di adempire una delle due cofe , cioè 0 di dimoftrare con quelli 
fuoi principj tutto il quinto di Euclide, ovvero di dedurre da quefte due difinizio- 
ni pofte da V.S. quell’ altre due, che Euclide mette per quinta, e per fettima 
fra le difinizioni, fopra le quali poi egli fonda tutta la macchina del medefimo 
quinto Libro. Se V. S. dimoftrerà quelle come conclufioni, non mi refterà più 
che defiderare intorno a quelta materia. 

Sal. Queîta per appunto è l’ intenzion mia, poichè quando fi comprenda. con 

evidenza, che date quattro grandezze proporzionali conforme alla medefima di- 684 
finizione, gli ugualmente multiplici della prima, € della terza fi accordano eter- 
namente per neceflirà in pareggiare, o mancare , 0 eccedere gli ugualmente mul- 
tiplici della feconda, e quarta, allora fenza altra fcorta fi può entrare nel quin- 
to Libro di Euclide, e fi poffono intender con evidenza i Teoremi delle grandez- 
ze. proporzionali. Così ancora fe colla polta difinizione della. proporzion maggio- 
re dimoftrerd, che in qualche cafo prefi gli ugualmente multiplici della. prima, 
e della terza, ed anco della feconda , e della quarta , quel della prima ecceda 
quel della feconda , ma quel della terza non ecceda quel della: quarta , fi potrà 
con quefta dimoftrazione {correre gli altri Teoremi delle grandezze fproporziona- 
li. Poichè quetta noftra conclufione farà per appunto la definizione , della quale, 
come per principio , fi ferve Euclide fteffo. i 

Simp. Quando io reftafi perfuafo di quefte due paffioni degli ugualmente mul- 
tiplici, cioè che mentre le quattro grandezze fon proporzionali, quegli eterna- 
mente fi accordano nel pareggiare, 0 eccedere, o mancare ; € che, quando le 
quattro'grandezze non fon proporzionali ,' quegli in qualche cafo difcordano , 10 
per me non richiederei altra luce per. intender con chiarezza tutto il quinto de- 
gli Elementi Geometrici. ; che . 

Salv.: Ora ditemi, Signor Simplicio, fe noi fupporremo , A 
che le quattro grandezze A, B, C, D, fieno proporzionali, 
cioè, che la: prima A alla feconda B abbia la ftelfa propor- 
zione , che la terza C ha verfo la quarta D, intendete voi, 
che anco due delle prime verfo la feconda avranno la mede- G D 


fima proporzione » che due delle terze verfo la quarta? 


vo Affioma, 


Simp. 
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Il medei-  Simp. To l’ intendo ‘afai bene, imperciocchè mentre una prima alla feconda ha 

ba a la medefima proporzione ; che una terza alla quarta, non faprei immaginarmi per 

niverfat- qual ragione due delle prime alla feconda debbano aver proporzion diverfa da quel- 

mente “la, che hanno due delle terze alla quarta. 

Spiegato + Salv. Adunque mentre V. S. intende quelto, intenderà ancora , che quattro, 
‘© dieci, o cento delle prime ad una feconda avranno la .fteffa proporzione , che 

hanno quattro, o dieci, o cento delle terze ad una quarta. PI 

Simp. Certo che sì, e purchè i numeri delle multiplicità fieno uguali ; facil- 
mente apprendo, che la prima prefa due volte, o dieci, o cento, avrà la (tela 
proporzione verfo la feconda, che ha la terza prefa anche effa due volte , o die- 
ci, o cento, verfo la quarta. Sarebbe ben difficile perfuadermi il contrario. 

Salv. Non è dunque ardua cofa il capire, che il multiplice della prima abbia la 
fteffa proporzione alla feconda , che ha l’ ugualmente multiplice della terza alla 
quarta: Cioè che la prima multiplicata quante volte ci pare abbia alla feconda 
quella proporzione fteffa , che ha la terza multiplicata altrettante volte verfo la 
quarta. Ora tutto quello, che io ho efemplificato fin qui con multiplicare le gran- 
dezze antecedenti, ma non già le confeguenti, immaginatevi, che fia detto an- 
co intorno al multiplicare le confeguenti folamente fenza punto alterare l’ ante- 
cedenti, e ditemi: Credete voi; che date quattro grandezze proporzionali, la pri- 
ma a due delle feconde abbia proporzion diverfa da quella, che ha la terza a due 
delle quarte? 

Simp!. Credo affolutamente di no ; anzi quando una prima abbia ad una fe- 
conda la medefima proporzione , che una terza ha verfo la quarta intendo affai 
bene, che quella fteffa prima a due , o quattro ; o dieci delle feconde avrà 
quella medefima proporzione, che ha la fteffa terza verfo due, o quattro; o die- 
ci delle quarte . 

PROP.I- Salv. Ammettendo dunque voi quefto, confeflate di reftar appagato , e d’ in- 
che è la tender con facilità, che date quattro grandezze proporzionali A, B, C, D, e 
de g; Multiplicate egualmente la prima, e la terza, quella proporzione, che ha il 
Euet.  multiplice E della 

prima A alla fecon- 

da B, la fteffa anco- E G 

ra abbia precifamen- i ai 3 

te l’ugualmente mul- slo] 

tiplice/F della terza A B 

C alla quarta D. 

Immaginatevi dun- Fosco] iscniva) 

que, che quefte fie- 

no le noftre quattro C D 


grandezze proporzio- E EARLE RI 


nali, E, BF DI pra 47 
cioè il multiplice E È 
della prima fia pri- = re 
ma, la feconda fteffa B fia feconda, il multiplice poi F della terza fia terza, e 
la quarta D fia quarta. V. S. mi ha anco detto di capire , che multiplicandofi 
egualmente le confeguenti B, D, cioè la feconda, e la quarta fenza alterar pun- 
to le antecedenti , la medefima proporzione avrà la prima al multiplicato della 
feconda, che la terza al multiplicato della quarta. Ma quefte quattro grandezze 
faranno per appunto E3 F, ugualmente multiplici della prima, € della terza, € 
G, H, egualmente multiplici della feconda, e della quarta. i 
COROL. —Sagr. Confeffo, che di ciò refto interamente appagato , ed ora intendo benif- 


de Dita fimo la neceflità, per la quale gli ugualmente multiplici delle quattro grandezze 
pro- 


635 
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proporzionali eternamente fi accordano nell’ effere 0, maggiori , O minori , El de 
eguali, ec. Poichè, mentre prefì gli Bpusimente multiplici della prima, e della 5}; Ele 
terza, e gli ugualmente multiplici della feconda , € della quarta V. S. mi di- menti - 
moftra , che il multiplice della prima al multiplice della feconda ha la medefi- 
ma proporzione , che il multiplice della terza ha verfo il multiplice della quar- 
ta, fcorgo manifeftamente , che quando il multiplice della prima fia maggiore 
del multiplice della feconda , allora il multiplice della terza dovrà neceflaria- 
mente ( per fervar la proporzione ) effer maggiore del multiplice della quarta . 
Quando poi fia minore, ovvero uguale, anche il multiplice della terza dovrà ef- 
fer minore, ovvero uguale al multiplice della quarta. 
Simp. Io ancora non fento in ciò repugnanza veruna . Refto bene con defi- 
derio d'intendere come ( fuppofte le quattro grandezze fproporzionali ) fia vero, 
che gli ugualmente multiplici non fervino fempre quella concordanza , nell’ ef- 
fer maggiori, o minori, o uguali. Su + 
-Salv. Io in quelto ancora procurerò, che V. S. abbia compiuta foddisfazione . cu 
Ponganfi le quattro grandezze date A B, C, D, E; e fia la prima A Baal: 
quanto maggiore di quello, che ella dovrebbe effere per avere alla feconda CC, } ; 
quella medefima proporzione , che ha la terza D alla quarta E. Molftrerò, che ivafo 
prefi in certa particolar maniera gli ugualmente multiplici della prima , e della della 7. 
terza, e prefì altri ugualmente multiplici della feconda , e quarta , quello della defin. del 
PE fi troverà maggiore di quello della feconda, ma quello della terza non e” 
arà altrimenti maggiore di quello della quarta , anzi lo dimoftrerò effer mi- 
nore . i 
Intendafi dunque effer levato dalla prima grandezza A B quellecceflo, il 
quale la faceva maggiore di quanto ella dovrebbe elfere , acciò olfe precifamen- 
te proporzionale, e fia tale eccello |’ F B. Refteranno ora dunque le quattro 
grandezze proporzionali , cioè la rimanente AF alla C avrà la medefima pro- 
porzione , che ha la D alla E. {i 
. Multiplichifi F B tante volte, che ella fia maggior della C, e fia quefto mul- 
tiplice il fegnato H I. Prendafi poi H L altrettante volte multiplice della A F, 
e la M della D, quante volte per appunto l’H I farà ftata prefa multiplice 
della F B. Stante quelto non è dubbio alcuno , che tante volte farà multiplice 
la compolta L I della compofta A B, quante volte la H I della F B, ovvero 
la M della D è multiplice. | 
i Prendafi ora 
I H [L/ dia Micia la N multipli- 
poreian poema perni repo mersent z î ce della C con 
asked tal legge, che 
D la ftefla N fia 
BB. F A Ei proffimtaRHielio 
it tasinina [ee] maggiore del- 
la L H; ed in 
ultimo quanto 
KE farà multipli- 
ce la N del. 
la C, altret- 
tanto. ponga- 


petti resvns arena rsa) * quspree free fi la O mul. 

Purssanimereoprsisisianani ['RITUICHIONI E : i E tiplice della 
PILTECLI verniarareenee nrlioreenase nti o 

Ora effen- 


do fa multiplice N 'proffimamente maggiore della L H, fe noi dalla RI 
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tenderemo effer levata una delle grandezze fue componenti ( che farà egua- 
le alla C ) refterà il refiduo non maggiore della L H, Se dunque alla ftefa N 
renderemo la grandezza SRI alla C, ( che intendemmo effer levata ) ed alla: 
L H, che è non minore di detto refiduo, aggiugneremo la HI, che pure è mag- 
giore dell’ aggiunta alla N, farà tutta la LI maggior della N. 

687 © Ecco dunque un cafo, nel quale il multiplice della prima fupera il multiplice. 
della feconda . Ma effendo le quattro grandezze A F, C, D, E, fatte propor-.. 
zionali da noi, ed effendofi prefi gli ugualmente multiplici L H, ed M della 
prima , e della terza, ed N, ed O della feconda, e della quarta, faranno effi 
( per le cofe già ftabilite di fopra ) fempre concordi nell’ effer maggiori, o mi- 
nori, o uguali . Perd effendo il multiplice L H della prima grandezza minore 
del multiplice N della feconda, per la noftra conftruzione , farà anco il multi- 
plice M della terza minore neceffariamente del multiplice O della quarta. 

Si è per tanto provato , che mentre la prima. grandezza farà alquanto mag- 
giore di quello, che ella dovrebbe effere, per avere alla feconda la ftella propor- 

zione, che ha la terza alla quarta: allora farà poffibile di prendere in qualche 
modo gli ugualmente multiplici della prima, e della terza, ed altri ugualmente 
multiplici della feconda , e della quarta, e dimoftrare , che il multiplice della 
prima eccede il multiplice della feconda , ma il multiplice della ‘terza non ec- 
cede quel della quarta, i 

Sagr. Molto bene ho intefo quanto V. S. ha dimoftrato fin qui. Refta ora, 
che ella da quefte dimoftrate premeffe deduca come neceffarie concInfioni le due 
controverfe difinizioni di Euclide, il che fpero le farà facile, avendo di giù di- 
moftrati due Teoremi converfi di quelle . ho 

Salv. Facili per appunto riufciranno; e per dimoftrate la ‘quinta difinizione io 
procederd così. ib di 

PROP. i Se delle quattro grandezze Ai, BI Gai D, li uU- . 

Ni, Imente multiplici della prima, e terza prefi fe- (Agira, | 

che ‘è la GRSCA p ASSE ) P 

xifin. 5. condo qualunque multiplicità fempre fi accorderan- [oss 3 q C 

del V. di no nel pareggiare, o. mancare , ovvero eccedere i beim: 

Eu. gli ugualmente multiplici della feconda , c della tod zi 

quarta refpettivamente , 10 dico , che le. quattro Pai 0 
grandezze fon fra di loro proporzionali. B 

Imperciocchè fieno ( fe è poffibile ) non propor- 
zionali. Adunque una delle antecedenti farà mag; 
giore di quello; che ella dovrebbe effere per avere alla fua confeguente la ftelfa pro- 
porzione, che ha l’ altra antecedente alla fua confeguente . Sia per efempio la 
fegnata A. Adunque per le cofe già dimoftrate , pigliandofi gli ugualmente 
multiplici della A, e della C, in una tal maniera, e pigliandofi gli ugualmente 
multiplici delle B, D , nel modo, che fi è infegnato, fi moftrerà Ja multiplice 
di A maggiore della multiplice di B, ma la multiplice di C nonfarà altrimenti 
maggiore, ma minore della multiplice di D, che è contro al fuppofto fatto da 
noi. 

PROP. Per dimoftrar la fettima difinizione dirò così. Sieno le quattro grandezze A, 

IV. B, C, D, e fuppongafi, che prefi in qualche particolar maniera gli ugualmente 

re multiplici delle due antecedenti prima, e terza, e gli ugualmente multiplici delle 

Pea due confeguenti feconda , e quarta , fuppongafi dico; che fi trovi un cafo , nel 

quale il multiplice di A fia maggior del multiplice di B, ma il moltiplice di C 
non fia maggior del multiplice di D. Io dico ; che la A alla B avrà maggior 
proporzione, che la C'alla D; cioè y chela A farà alquanto maggiore di quel, 
che ella dovrebbe effere per avere alla B la fteffa proporzione ; che ha\la C 


alla D. 
Se 
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Se è poffibile non fia A maggior del giufto , farà dunque precifamente pro- 
porzionale, ovvero minor del giufto per effer proporzionale. . Quanto al primo, 688 
fe ella foffe precifamente aggiuftata , e proporzionale , farebbero , per le cofe 
già provate , gli ugualmente multiplici della prima, e della terza prefi in qua> 
lunque modo fempre concordi ‘nel DEIERpIRtO 3 0 mancare , o eccedere gli 
pi A multiplici della feconda ; e della quarta ; il che è contro alla fup- 
pofizione . 

Se poi la prima foffe minor del giufto per effer proporzionale , quefto è fegno, 
che la terza farebbe maggiore del fuo dovere , per avere alla quarta quella pit; 
porzione , che ha la prima alla feconda . Allora io direi, che {i levaffe dalla 
terza quell’ acceffo , che la fa effer maggior del giufto. E però la rimanente 
refterebbe poi per appunto proporzionale. Ora , confiderando quei multiplici 
particolari fuppofti da principio , è manifeto , che effendo il multiplice della 
prima maggior del multiplice della feconda , anco il multiplice della terza, cioè 
di quella rimanente , farà maggior del multiplice della quarta. Adunque fe in 
cambio di pigliar il multiplice di quella rimanente, ripiglieremo l’ egualmente 
multiplice di tutta la terza intera, quefto farà maggior, che non era il multi- 
DES di quella rimanente ; e però farà quefto fteffo molto maggiore di quel del- 

a quarta. Il che è contro la fuppofizione . 

Sagr. Refto foddisfattiffimo di quefta dilucidazione fattami da V. S. in materia, 
nella quale io ne aveva già lungo tempo bifogno : nè faprei efprimere quale in 
me fia maggiore, o il gufto di quefta cognizione nuovamente acquiftata , o il 
rammarico di non averla io procurata col chiederla a V. S. fin dal principio 
de’ noftri primi abboccamenti , tanto più avendo io intefo , che ella la conferi- 
va a diverlì Amici, a’quali per la vicinanza era lecito di frequentar la fua Vil- 
la. Ma feguitiamo di grazia i difcorfi, quando però il Sig. Simplicio non abbia 
che replicare intorno alla materia fin qui confiderata. 

Simp. Io non faprei che foggiugnere, anzi refto interamente appagato del 
difcorfo , e capace delle dimoftrazioni fentite. 

Salv. Polti quefti fondamenti , fi potrebbe compendiare in parte, e riordinare 
tutto il quinto di Euclide, ma ciò farebbe una digreffione troppo lunga, e trop- 
po lontana dal noftro principale intento . Oltre che io fo; che le SS. VV, a- 
veranno veduto di fimili compendj ftampati da altri Autori. 

Ora effendofi confiderate fin qui a riquifizione delle SS. VV. le difinizioni 
quinta , e fettima del quinto Libro, fpero , che effe concederanno volentieri 2 
me il poter proporre adeffo un’ antica mia offervazione fovvenutami fopra un’ 
altra difinizione di Euclide medefimo . Il foggetto non farà diverfo dall’ inco- 
minciato , e non parrà alieno dal noftro propofito , effendo intorno alla propor- 
zion compofta , la quale vien maneggiata fpefle volte dal noftro Autore ne? fuoi 
Libri. : i : 3 

Trovafi fra le difinizioni del felto Libro di Euclide la quinta della proporzion 
compolta , la quale dice in quefto modo. sd pr9 1113 

Allora una proporzione fi dice comporfi di più proporzioni , quando le quantità di e 5» 
dette roporzioni multiplicate infieme avranno prodotto qualche proporzione. | — Di LALA 

Offervo poi, che nè il medefimo Euclide, nè alcuno altro Autore antico fi Eur, 
ferve della fteffa difinizione nel modo , nel quale ell’ è ftata pofta nel Libro: on- 
de ne feguono due inconvenienti , cioè al Lettore difficultà d’ intelligenza; ed 
allo Scrittore nota di fuperfiuità.. 

Sagr. Quefto è veriffimo , ma non mi par probabile , che la fuprema accuta- 
tezza di Euclide abbia fra’-fuoi Libri potta quefta difinizione inconfideratamente A 689 
ed invano. Però non farei affatto fuor di fofpetto; che ella. vi fofle ftata ‘aggiune 
ta da altri, o almeno alterata di tal forta, che ella oggidì non fi riconofca più; 

Tom, III: Bb men 
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mentre dagli Autori fi pone in opera nel dimoftrare i Teoremi. | . 

Simp. Che gli altri Autori non fe ne fervano , 10 lo crederdò alle SS. VV. 
non avendovi fatto molto ftudio: mi difpiacerebbe bene fe da Euclide fteffo , il 
quale viene ftimato da voi altri per tanto puntuale nelle fue feritture, folle ftata 
pofta indarno. Ma qui bifogna poi, che 10 confe come l’ intelletto mio , il 
quale non fi è mai più che mediocremente inoltrato nella Matematica, ha in- 
contrato difficultà intorno a quelta difinizione, forfe non minore, che nelle già 
fpianate dal Sig. Salviati. 

Mi ajutai un tempo fa con legger lunghiffimi Comenti fcritti fopra quefte ma- 
terie, ma per dire il vero, non conobbi giammai, che mi fi foombraflero quel- 
le tenebre, che mi tenevano offufcato l’ intelletto. Però fe V. S. avelfe qualche 
particolar confiderazione, che mi facilitaffe quefto ancora ; l' afficuro , che mi fa- 
rebbe un favore molto fegnalato . 

Salu. Forfe ella fi prefuppone , che quelta fia materia di profonde fpeculazioni 4 
e pure troverà , che non confiîte in altro , che in un fempliciffimo avverti- 
mento. 

S' immagini V. S. le due grandezze A, B, dello fteffo genere. Averà la gran- 
dezza A alla B una tal proporzione, e dopo concepifca elfer pofta fra di loro un’ al- 
tra grandezza C pur dello fteffo ge-. 
nere. Si dice, che quella tal propor- 
zione; che ha la grandezza A. alla B A B 
viene ad effer compofta delle due pro- 
porzioni intermedie cioè di quella, | | 
che ha la A alla C, e di quella, che C 
ha la C alla B. Quefto è per appunto 7 
il fenfo, fecondo il quale Euclide fi 
ferve della predetta difinizione. 

Simp. E vero, che ‘Euclide anten- 
de in quefto modola proporzione com- 
pofta, ma però non intend’ io, come 
la grandezza A alla B abbia proporzion compofta delle due proporzioni 3 cioè della 
A alla C, e della C alla B. i 

Salv. Ora ditemi ,. Sig. Simplicio, intendete’ voi, che la A alla B abbia qualche 
proporzione, qualunque ella fia? 

Simp. Effendo effe del medelimo genere, Signor sì. 

Salv. E che quella proporzione fia immutabile, e non poffa mai effere altra , o 
diverfa da quella che ella è? 

690 Simp. Tùtendo quefto ancora, 

Dn da Salv. Vi foggiungo ora io, che nello ftelfo modo per appunto l’ A alla C ha 

Focga di una proporzione immutabile, e così anco la C alla B. La proporzione poi, che 

1a 5.difin. è fra le due eftreme A, e B, fi chiama effer compofta delle due proporzioni , 

del VI.d° che mediano fra effe etreme, cioè di quella, che ha la À alla C, e di quella; che 

Euclide . ha la C alla B. i 
Aggiungo di più, che fe V. S. fra quefte grandezze A, e B, 5 immaginerà, che 

fia fappalta non una grandezza fola, ma più d’ una, come ella vede în quefti fegni 

Ae Di B 7; pa ure la Dna 

della A alla B effer compofta di tutte le pro- 

porzioni , le quali fono taicrinell fra di effe, A 9 C 9 D 9 B 9 

cioè delle proporzioni che hanno la A alla C i 

la C alla Dj, e la Dalla B, e così fe più fuffero le grandezze , fempre la prima all” 





ultima ha proporzion compofta di tutte quelle proporzioni , le quali mediano fra di 


effe . 


Avver- 
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“Avvertifco ‘ora in queft* occafione , che. quando le proporzioni componenti fieno u- 


guali fra di loroy o per dir meglio, fieno le fteffes allora la prima all’ ultima averà , 
come di fopra abbiamo detto, una tal proporzione compofla di tutte le proporzioni in= 
termedie; ma perchè quelle proporzioni intermedie. fono tutte'uguali, potremo AUTQReTE 
il medefimo noftro fenfo con dire , che la proporzione della prima all ultima ha una 
proporzione tanto multiplice della proporzione $ che ha la prima alla feconda, quante 
per appunto faranno le proporzioni , che fi frappongono fra la prima , e D ultima . 
Come per efempio, fe fo[fero tre termini, e che la medefima proporzione folle fra la pri- 
ma, e la feconda; che è fra la feconda, e la terzaz allora rebbe vero y che la prima 
alla terza averebbe proporzion compofta delle due proporzioni ; le quali fono fra la pri- 
ma, ela feconda, e fra la feconda, e la terza; ma perchè quefte due proporzioni fi Jup- 
pongono uguali , cioè le flelfe 5 potrà dirfi 5 che la pacata della prima alla terza 
è duplicata della proporzione , che ha la prima alla feconda. Così s quando le grandezze 
folfero quattro, fr potrebbe dire , che la proporzione della prima alla quarta è compofta 
di quelle tre proporzioni intermedie, ed ancoraz che è triplicata della proporzione della 
prima alla feconda , venendo compofta tal proporzione, che ha la prima alla quar- 
ta, della proporzione della prima alla feconda tre volte prefa, ec... 

Ma qui finalmente non vanno contemiplazioni , nè dimoftrazioni ; imperciocchè 
è una femplice impofizione di nome. Quando a V. S. non piaceffe il vocabolo di 
compolta, chiamiamola incompolta; o impaftata; 0 confufa, o in qualunque modo 
più aggrada a V. S. folo accordiamoci in quefto, che quando poi averemo tre graa- 
dezze dello fteffo enere, ed io nominerò la proporzione incompofta , o impaltata ; 
o confufa, vorrò intendere la proporzione , che hanno l’ eftreme di quelle grandez- 
ze; e non altro. 3 5 ef | 

Sagr. Tutto quefto intendo benillimo ; anzi ho più d' una volta offervato I’ arti- 
fizio d Euclide nella propofizione, dove ei dimoftra, che i parallelogrammi equian- 
goli hanno la proporzione compofta delle propotzioni de” lati. Egli fi trova in quel 
cafo aver le due proporzioni componenti in quattro termini, che fono in quattro 
lati de’ parallelogrammi; però comanda, che quelle due proporzioni fi mettano in 
tre termini folamente ; ficchè una di quelle proporzioni fia fra il primo termine, € 
il fecondo, l’ altra fia fra il fecondo, e il terzo. Nella dimoftrazione poi' non fa 
altro, fe non che ei dimoftra ; che l’ un parallelogrammo all’ altro è come il pri- 
mo termine al terzo: Cioè ha la proporzione compofta di due proporzioni, diquel- 
la, che ha il primo termine al fecondo , € dell’ altra; che ha 1l Ecate al terzo, 
le quali fono quelle due proporzioni ; che prima egli aveva difgiunte ne’ quattro 
lati de’ parallelogrammi. |, Pare ] 

Salv. V. S. difcorre beniffimo» Ora intefa , e ftabilita la difinizione della pro- 
porzione compolta in quelto modo ( la quale non confifte in altro fuori che 
nell’ accordarfi, che forta di roba noi intendiamo. fotto quel nome ).fi_ può. di- 
moftrare la propofizion ventitre del fefto libro d’ Euclide, come la dimoftra egli 
fteffo , perchè quivi ci non fuppone la difinizione nel modo, nel quale ell’ è 
divulgata, ma bensì nel modo detto fopra da noi. Dopo la nominata pro- 
pofizion 23. i0, foggiugnerei, come corollario di effa la divulgata difinizione 
quinta del fefto libro della proporzion compofta ; tramutandola però in un 
Teorema. atleta i Mi 4 

Pongafi due proporzioni , una delle quali fia ne' termini A; B, l'altra ne’ 
termini C, D, Dice la difinizione vulgata, che la .-proporzione compofta di 


quefte due proporzioni fi averà ; fe noi multiplicheremo fra di loro le quantità 
di effe proporzioni. Io concorro col Sig. Simplicio nel credere ; che quefta. fia 
una. propolta difficile da capirfi, e bifognofa di prova; però con poca fatica foi 
la dimoftreremo così. 
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Se li quattro termini delle due proporzioni non foffero in linee, ma in altre Ad # 
o Bb z 
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ppone 
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grandezze, immaginiamoci che e’ fieno pofti in linee rette. Facciafi poi delle 
due antecedenti A, C un rettangolo, ficcome delle due confeguenti B, D un 
altro rettangolo. E' chiaro perla 23. del felto d’ Euclide, che 1l rettangolo fatto 
dalle A, C al rettangolo dalle B, D 


averà quella proporzione, che è com- l 

pofta delle due proporzioni A vero B, A ] C 

e C verfo D, le quali fon quefte due, - 

che ponemmo da principio affine di SES LEO ped sang 


ritrovare qual foffe la proporzione che 
rifultava dalla comparazione di effe . 
Effendo dunque la proporzione com- 


polta delle proporzioni A verfo B, e A 
C verfo D quella, che ha il rettan- B 
golo A € al rettangolo B D, per la 
C D 


fuddetta propofizion 23. del fefto, io 
domando al Sig. Simplicio, come ab- 
biamo noi fatto per ritrovare quefti 
due termini, ne’ quali confifte la proporzione, che fi cercava da noi ? 

Simp. Io non credo, che fi fia fatto altro, fe non formar due rettangoli con 
quelle quattro linee pofte da principio, uno cioè colle antecedenti A, C, e. l'al 
tro colle confeguenti B, D. 

Salv. Ma la formazione de’ rettangoli nelle linee della Geometria corrifponde 
per appunto alla multiplicazione de’ numeri nell’ Arimmetica, come fa ogni Ma- 
tematico anche principiante, e le cofe che noi abbiamo multiplicate fono ftate 
le linee A, C, e le linee B, D, cioè i termini omologhi delle. pofte -propor- 
zioni . 

Ecco dunque, come multiplicando infieme le quantità, o le valute delle date 
proporzioni femplici , fi produce la quantità , o la valuta della proporzione , la 


«quale poi fi chiama compofta di quelle. 
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PD II AA A, VI IR DO OA DAG 
DELLA FORZA DELLA PERCOSSA 


Da aggiugnerfi ai difcorfi , e alle dimoffrazioni Matematiche intorno alle due 
muove fctenze appartenenti alle meccaniche, cd at movi- 
menti locali. 


INTERLOCUTORI, 
Salviati., Sagredo x e Aproino+ 


Sagr. Ly Affenza di V. S. Sig. Salviati, di quefti quindici giorni mi ha da- 
i to campo di poter vedere le propofizioni attenenti a’ centri di gra- 
vità de’ folidi, ed anco dare un’altra diligente lettura alle dimoftrazioni delle 
tante, e sì nuove propofizioni de” moti naturali , e violenti, e perchè ne fono 
tra effe non poche di aflai difficile apprenfione , di fpeziale ajuto mi è ftata la 


eonferenza di quelto gentiluomo, che V. S. qui vede. ti 
3 A Wa 
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. Salv. To. voleva appunto domandar V, S. dell’ effere appreffo di lei quefto 

ignore; e del mancarne il noftro,Sig. Simplicio. , 

Sagr. Dell alfenza del Sig. Simplicio. mi vo immaginando, anzi lo tengo per 
fermo, che cagione ne fia ftata la grande ofcurità , che egli ha incontrata in 
alcune dimoftrazioni di var) problemi attenenti al moto, € più di altre fopra 
le propofizioni del centro di gravità. Parlo di quelle, che per lunghe concatena- 
zioni di varie propofizioni degli elementi della Geometria vengono inapprenbbili 
a quelli, che tali elementi non hanno prontiffimi. alle. mani ; quefto gentiluo- 
mo, che qui vede, è il Sig. Paolo Aproino , nobile Trivifano ; ftato non fola- 
mente uditore del noftro Accademico, mentre leffe in Padova , ma fuo intrin- 
fechiffimo familiare, e di lunga, e continuata converfazione , nella quale infie- 
me con altri ( tra’ quali fu principaliffimo il Sig. Daniello Antonini nobiliffimo 
d’ Udine, d’ingegno, e di valore fopraumano , il quale per difefa della Patria, 
e del {uo Serenillimo Principe, gloriofamente morì, ricevendo onori condegni al 
fuo merito dalla Sereniffima Repubblica. Veneta ) intervenne, in. particolare 2 
gran numero di efperienze, che intorno a diverfi problemi in cafa effo Accade- 
nico fi facevano. Ora ellendo circa dieci giorni fa venuto quefto. Sig. a. Vene- 
zia, e conforme al fuo folito a. vifitarmi , fentendo come aveva appreflo di me 

uefti trattati del comune amico , ha prefo gufto , che gli vediamo infieme, e 
fentendo 1’ appuntamento del ritrovarci. a parlare fopra il maravigliofo proble- 
ma della percoffa , mi ha detto come ne aveva più volte difcorfo, ma fempre 
irrefolutamente , cd ambiguamente con effo Accademico ; col quale mi diceva ; 
che fi era trovato, nel far diverfe efperienze attenenti a varj problemi ,.a farne 
ancora alcune riguardanti alla forza della percolfa , ed alla fua efplicazione. , ed 
ora appunto ftava in procinto di arrecarne tra l'altre una , per quanto egli di- 
ce, aflai ingegnofa, e fottile. 
 Salv, Io mi reputo a gran ventura I’ effermi incontrato nel Sig. Aproino, ed 
il poterlo conofcere di vilta, e di prefenza., come per fama 3 e per molte rela- 
zioni del noîtro Accademico giù aveva conofciuto, e di fommo piacere mi fa- 
rà il poter fentire almeno parte delle. varie efperienze,,. che fopra diverfe. pro- 
pofizioni furon fatte in cafa l’amico noftro coll’ intervento. d’ ingegni così ac- 
curati, quali fono quelli del Sig. Aproino , e del Sig. Antonini, del quale con 
tante lodi, ed ammirazioni. mille volte mi parlò detto amico noftro. E perchè 
fiamo ora qui per difcorrere fopra il particolare della percolfa, potrà V. S. Sig. 
Aproino dirci quello; che in tal materia ne trafflero dalle efperienze , con pro- 
meffa perd di arrecarne con altra occafione altre fatte fopra altri problemi, che 
fo che non glie ne mancheranno, per la ficurezza che ho. dell’ effere l Accade- 
mico noftro itato fempre non meno curiofo, che diligente fperimentatore . 

Apr. Se io voleffi con i debiti ringraziamenti. pagare il debito, al quale la 
cortefia di V. 5. mi obbliga , mi converrebbe fpendere tante parole, che poco 
tempo, o punto ci avanzerebbe di tutto il giorno, per parlare. dell’ intraprefa 
materia . i sa PRO ua 10 

Sagr. No no, Sig: Aproino , venghiamo pure a dar principio a i difcorfi di 
dottrina, e lafciamo 1 complimenti di cerimonie a i cortigiani, ed io entro per 
ficurtà tra amendue loro della fcambievole foddisfazione prodotta , per quanto 
balta, dalle brevi, ma candide, € fincere loro ofiziofe parole. 

Apr. Ancorchè 10 ftimi di non effere per produr. cofa ignota al Sig. Salv. 
e che perciò tutta la carica del difcorfo doverebbe effere appoggiata fulle fue fpal- 
le, tuttavia fe non per altro ; almeno per alleggerirlo in parte ; andrò toccan- 
do quei primi motivi infierne colla prima efperienza s che moflero l’amico ad 
SARO nella contemplazione di quefto ammirabile peoblenta della percoffa . 
Cercando la maniera del poter trovare , € mifurare la fua gran forza, ed infie- 

me, 
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me, fe fufle poffbile , rifolvere ne’ fuoi principj; e nelle fue prime caufe l’effen- 
za di cotale effetto , il quale molto diverfamente par che proceda nell’ acquifto 
della fua fomma potenza, dal modo, nel quale procede la moltiplicazione di farla in 
tutte le altre macchine meccaniche ( dico meccaniche ; per efcludere 1° immenfo 
vigore del fuoco ) nelle quali fi fcorge, ed affai concludentemente 5’ intende 5 
come la velocità d’ un debile movente compenfa la gagliardia di un forte refi- 
ftente, che lentamente venga moffo.' Ma perchè fi fcorge pur anco nella opera- 
zione della percofla intervenire il movimento: del percuziente ; congiunto. colla 
fua velocità , contro al movimento del refiltente, ed il fuo poco; o molto dove- 
re effere moffo ; fu il primo concetto dell’ Accademico di cercar d’ inveltigare 
qual parte abbia nell’ effetto, ed operazione della percoffa v. gr. il pefo del mar- 
tello, e quale la velocità maggiore; o minore, colla quale vien moffo, cercando 
fe fulle poMbile di trovare una mifura , la quale comunemente ci mifuraffe , ed 
affegnaffe l'una, e l'altra energia . E per arrivare a tal cognizione s'immaginò, 
per quanto a me parve, una ingegnofa efperienza . Accomodò un” alta affai ga- 
gliarda, e di lunghezza di circa tre braccia , volubile fopra un perno a guifa dell’ 
ago di una bilancia; fofpefe poi nell’ eltremità delle braccia di cotal bilancia due 
pefi eguali, ed affai gravi; uno de*quali era il compofto di due vafi di rame; 
cioè di due fecchie , l’ una delle quali appefa all’ eftremità detta dell’ ago fi te- 
neva piena d’acqua, e dalle orecchie di tale fecchia pendevano due corde di lun- 
ghezza circa due braccia l'una, alle quali era per gli orecchi attaccata un’ altra 
fimil fecchia, ma vuota; la quale veniva a piombo a Iii fotto alla prima 
fecchia giì detta, e piena d’ acqua; nell’ eftremo poi dell’ altro braccio della bi- 
lancia fi faceva ‘pendere un contrappefo di pietra, o di qual fi fulle altra mate- 
ria grave, il quale equilibrafe giultamente la gravità di tutto il compofto delle 
due fecchie dell’ acqua , e delle corde, La fecchia fuperiore era forata nel fondo 
con foro larso alla groffezza di un uovo, o poco meno, e quelto tal foro fi po- 
teva aprire , e ferrare . Fu Ia prima immaginazione, e concetto comune di 
amendue noi , che fermata la bilancia in equilibrio , efendo preparato il tutto 
nella maniera detta, quando poi fi fturaffe la fecchia fuperiore, e fi delle V'an- 
dare all’ acqua , Ia quale ‘precipitando andaffe a percuotere nella fecchia da baffo, 
P aggiunta di cotal percolla doveffe aggiugnere tal momento in queta parte, che 
bifogno fulle per reftituire l'equilibrio aggiugnere nuovo pefo alla gravità del 
contrappefo dell” altro braccio, la quale aggiunta è manifelto , che riftorerebbe , 
e adeguerebbe la nuova forza della percoffa dell’ acqua ; ficchè poteffimo dire , 
effere: il fuo momento equivalente al pefo delle 10, o 12 libbre, che fuffe tato 
di bifogno aggiugnere all’ altro contrappefo. 

Sagr. Insegnofo veramente mi pare cotelto macchinamento, e fto con avidità 
attendendo: l’-efito di tale efperienza. | 

Apr. La riufcita ficcome agli altri fu inopinata., così fu maravigliofa ; impe- 
rocchè fubito aperto il foro, e cominciato ad ufcirne l’ acqua ; la bilancia incli- 
nò dall’ altra parte del contrappefo, ma ‘non tantofto arrivò l’ acqua percuoten- 
do nel fondo dell’ inferior fecchia , che reftando di più inclinarfi il contrappefo 4 
cominciò a follevarfi, e con un moto placidiffimo , mentre l’acqua precipitava, 
fi riconduffe all’ equilibrio, e quivi fenza paffarlo pur di un capello, fi librò, € 
fermoffi perpetuamente. 

Sagr. Inafpettato veramente m'è ftato P'efito di quefto cafo, e benchè il fuc- 
cello fia ftato diverfo da quello, che io mi afpettava,e dal quale penfava di potere 
imparare , quanta foffe la forza di tal percoffa, nulladimeno mi par potere confegui- 
re in buona parte la defiderata notizia, dicendo che la forza, ed il momento di 
cotal percoffa equivale al momento , ed al pefo di quella quantità d’ acqua ca- 
dente, che fi trova fofpefa in aria tra le due acque delle due fecchiey EECTR $, 

e 
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ed inferiore, la qual quantità d’acqua non gravita punto , nè contro alla fecchia 
fuperiore , nè contro all’ inferiore ; non contro alla’ fuperiore , erchè. non effen- 
do le patti dell’ acqua attaccate infieme, non poffono le baffe far forza , e tirar 
giù le fuperiori , come farebbe v. gr. una materia -vifcofa, come pece, o pania; 
non. contro all’ inferiore , perchè - andandofi continuamente accelerando il moto 
della cadente acqua; non poffono le parti più alte gravitare, o premere fopra le 
più baffe , laonde ne fegue , che tutta 1’ acqua contenuta nella trofcia è come 
fe non fulfe in bilancia. Il che anco più che chiaramente fi manifeta, perchè fe 
tal acqua efercitaffe fua gravità fopra le fecchie, quefte colla giunta della percofla 
grandemente inclinerebbero a baffo , follevando il contrappefo, il che non fi ve- 
de feguire. Confermafi anco puntualiflimamente quefto:, perchè fe noi ci imma- 
gineremo tutta quell’ acqua repentinamente aggiacciarfi 5 già la trofcia fatta un 
folido di ghiaccio peferebbe con tutto il refto della macchina, e cellando il mo- 
to, verrebbe tolta la percoffa. 

Apr. Il difcorfo di V. S. è RIA ento conforme a quello ; che facemmo 
noi di fubito fopra la veduta efperienza., ed a noi ancora parve di poter :con- 
cludere, che l'operazione della fola velocità acquiftata per la caduta di quella 
quantità d’ acqua dall’ altezza delle due braccia, operaffe nell’ aggravare fenza il 
pefo dell’ acqua quel medefimo appunto che il pefo dell’ acqua fenza l’impeto 
della percoffa; ficchè quando fi potefle mifurare, e pefare la quantità dell’ acqua 
comprefa in aria tra i vafi y fi potefle ficuramente affermare, la tal percoffa effer 
potente ad operare gravitando quello che opera un pefo eguale a 10, 0 12 lib- 
bre dell’ acqua cadente. 


Salv. Piacemi molto l’ arguta invenzione , € parmi , che fenza il partirci dal: 


fio progrello, nel quale ci arreca qualche ambiguità la difficoltà. del mifurare la 
‘quantità dell’acqua cadente, protremmo con una non diffimile efperienza agevo- 
larci la Mtrada per arrivare all’ intera cognizione, che defideriamo, Però figuran- 
doci per efempio uno di quei gran-pefi, che per ficcare grofli pali nel terreno 
fi lafciano cadere da qualche altezza fopra uno de’ detti pali (i quali. pefi mi 
pare, che gli addimandino berte ) ponghiamo v. gr. il pefo di una tal berta 
effer 100 libbre;, 1 altezza ; dalla: quale cade  effere quattro. braccia , e la fitta 
del palo nel terreno duro fatta per una fola percolla importare 4 dita , e pofto 
che la medefima preflura ; € fitta delle 4 dita , volendola: noi far fenza percof- 
fa , ricercalfe, che le fufle foprappofto un. pefo di mille libbre, il quale ope- 
rando colla fola gravità fenza moto precedente ; chiameremo pefo, morto ,. do- 
mando fe noi potremo fenza equivocazione ; 0 fallacia affermare , la forza , ed 
energia di un pefo di 100 libbre congiunto colla velocità acquiltata nel cadere 
dall’altezza di quattro braccia, effere equivalente al gravitare di un pefo morto 
di mille libbre : ficchè la virtù della fola velocità importaffe, quanto la preffura 
di libbre novecento di pefo morto , che tante. ne rimangono », trattene dalle 
mille le cento della berta? Vedo, che amendue tardate la rifpoita.,, forfe perchè 
bene non ho efplicata ‘la mia domanda ; però torno a brevemente dire , fe pof- 
fiamo per la detta fperienza afferire , che l’aggravio del pefo morto fara fempre 
il medefimo effetto fopra una refiltenza ; che fa il pefo di roo libbre cadente 
dall’ altezza di quattro bracciay;in guifa tale è che ( per più chiara efplicazio- 
ne ) cadendo l’ ifteffa berta dalla medefima altezza, ma percuotendo fopra un 
più refitente palo ; non lo cacciaffe più che due dita, fe poffiamo tenerci fi- 
curi ; che 1’ ifteffo effetto faceffe folo col gravitare il pefo morto delle mille lib- 
bre ; dico di cacciare il palo le due dita? 

Apr. Io non penfo ; che almeno a. prima fronte ciò non fuffe conceduto da 
«iafcheduno . 10-80 

Salv. E voi, Signor Sagredo, ci metterefte fopra qualche dubbio? s 

Agr. 
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Sagr. Per ora veramente no, ma l’ avere per molte , e molte efperienze pre- 
vato quanto fia facile l’ingannarfi, non mi rende così baldanzofo , che del tut- 
to mi fpogli di timore. 

Salv. Ora poi che V. S. la cui perfpicacia ho in mille e mille occafioni co- 
nofciuta acutiffima, fi moftra inclinare ad ammettere la parte falfa , ben poflo 
credere, che tra mille difficile farebbe d’incontrarne uno, o due, che in una fal- 
lacia tanto fimile al vero non prS ia . Ma quello , che più vi farà mara- 
vigliare ; farà quando vedrete la fallacia effer fotto così fottil velo ricoperta 4 
ch’ogni legger vento poteva effer baftante a difcopritla, e palefarla, e pure ne 
refta ella velata , e afcofa. Torniamo dunque a far cadere nel primo modo fo- 
praddetto la berta ful palo, cacciandolo fotto quattro'dita , e fia vero, che per 
cid fare fi ricercaffero puntualmente le mille libbre di pefo morto, torniamo di 
più a follevare alla medefima altezza l’iftea berta, la quale cadendo la feconda 
volta fopra il medefimo palo, lo cacci folamente due dita, per avere v. gr. in- 
contrato il terreno più fodo, dobbiamo noi ftimare, che altrettanto lo ricacciaffe 
la preflura dell’ifteffo pefo morto delle mille libbre? 

Apr. Parmi che sì. 

Sagr. Ah Sig. Paolo, miferi noi, bifogna dire rifolutamente , che no j impe- 
rocchè fe nella prima pofata il pefo morto delle mille libbre cacciò il palo quat 
tro dita, e non più, perchè volete, che l’ avernelo tolto. folamente ; e poi ri= 
meffoglielo fopra , torni a cacciarlo due altre dita? e perchè non lo cacciò pri« 
ma che ne fuffe levato, mentre già gli era addoffo? Volete, che lo fmontarlo 
folamente, e ripofatamente riporvelo, gli faccia fare quello, che primo non po« 
tette? 

Ap. To non polo fe non arroffire, e dichiararmi d° effere ftato in pericolo df 
fommergermi in un bicchier d’ acqua. 

Salv. Non vi sbigottite , Sig: Aproino , perchè vi afficuro , che avete avuta 
molti compagni in rimanere allacciato in nodi per altro di facililfima fciogli- 
tura; e non è dubbio, che ogni fallacia farebbe per fua natura d’ agevole fco= 
primento, quando altri ordinatamente |’ andaffe fviluppando , e rifolvendo ne” 
fuoi princip); de’ quali effer non può , che alcun fuo contiguo, 0 poco lontano 
non fi fcopra apertamente falfo . Ed in quefta. parte di ridurre con pochiffime 
parole ad affurdi, ed inconvenienti palpabili conclufioni falfe, (e ftate fempre cre- 
dute per vere, ha il '‘noftro Accademico avuto certo particolar genio . Ed io ha 
una raccolta di molte, e molte conclufioni ‘naturali , (tate fempre trapaffate per 
vere, e da effo poi con brevi, e faciliffimi difcorfi manifeftate falfe. 

Sagr. Quefta veramente ne è una, e fe l'altre faranno fu quefto andare, farà 
bene, che a qualche tempo ce le partecipiate, ma intanto per ora feguitiamo 1° 
intraprefa materia. Ed effendo che noi fiamo ful cercare il modo ( fe alcuno ye ne 
ha ) di regolare ed'‘affegnare mifura giulta e nota alla forza della percoffa, quefto 
non mi par, che confeguir fi poffa col-mezzo dell’affegnata fperienza. Imperocchè 
reiterando i colpì della berta fopra il palo, e per ciafcheduno ricacciandolo conti- 
nuamente più e più, comie la fenfata  efperienza. ne ‘Îmoftra , fi fa chiaro, che 
ciafcheduno de’ confeguenti ‘colpi lavora ; il che non accade nel pefo morto , il 
quale avendo operato quello, che fece la prima prefflura, non feguita di fare l° 
effetto della feconda, cioè di cacciare'ancor di nuovo il palo , quando vi.fì ri- 
ponga fopra : anzi apertamente fi vede } che perla feconda rifitta ci vuol pefo 
maggiore di mille libbre, e fe fi vorranno pareggiare con pefi morti le fitte del ter- 
zo, quarto, e quinto colpo, ec. ci vorranno le gravità di pefi morti continuamen= 
te maggiori, e maggiori: or quale di quefte ‘doveremo noi prender per ferma, e 
certa mifura della forza del colpo , che pur quanto a fe fteffo è fempre il mede- 
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Salv. Quefta è delle prime maraviglie , che indubitabilmente credo , che deb- 
ano avere tenuti perpleffi , ed irrefoluti gl’ ingegni fpeculativi. E veramente a 
chi non giugnerà nuovo il fentire, che la mifura della forza della percoffa fi debba 
prendere non da quello, che percuote, ma più prefto da quello, che la percoffa ri- 
ceve? E quanto all’ adotta efperienza pare, che da lei ritrar fi poffa la forza della 698 
percoffa effere infinita, o vogliamo dire indeterminata, o indeterminabile, e farfi 
ora minore, ed ora maggiore, fecondo che ella viene applicata ad una maggiore, 
o minore refiltenza. i 
Sagr. Già mi pare di comprendere, che vero polls effere la forza della percoffa ef 
fere immenfa,, o infinita; imperocché ftando nella propofta efperienza, e dato che 
il primo colpo cacciaffe il palo quattro dita, e il fecondo tre, e continuandofi d’ 
incontrare fempre il terreno più duro, il colpo terzo vi cacci il palo due dita, il 
quarto uno, e mezzo, confeguentemente un fol dito, un mezzo , un quarto, ec. 
pare, che quando per la durezza del terreno la refitenza del palo non fl faccia in- 
finita, che il colpo reiterato fempre caccierà perpetuamente il palo, ma bene per 
ifpazj minori e minori : ma perchè quanto fi voglia lo fpazio fia breve, è egli però 
divifibile , e fuddivifibile fempre, fi continueranno le fitte, e perchè la feguente do- 
vendofi fare coll' aggravio di pefo motto richiede pefo maggiore, che l’ anteceden- 
te, potrà effere, che per pareggiare le forze dell’ ultime. percofe fi ricerchi pefo 
maggiore e maggiore in immenfo. 
Salv. Così crederei io veramente. 
Apr. Non potrà dunque effere refilenza alcuna così grande , che refti falda, @ 
contumace contro al potere di alcuna percoffa benchè leggera ? 
Salv. Penfo di no, fe quello in che fi percuote non è del tutto immobile, cioè 
non è la fua refiftenza infinita. 
. Sagr. Mirabili, e per modo di dire prodigiofi pajono quefti afferti, e che l’arte 
in quefto folo effetto fuperi, e defraudi la Natuta, cofa che nella prima apparen- 
za par che facciano altri trumenti meccanici ancora, alzandofi graviffimi pefi con 
poca forza in virtù della leva, della vite, della taglia, ed altri: ma in quefto ef- 
fetto della percofa, che pochi colpi di martello non più pefante di 10, 0 12 libbre 
abbiano ad ammaccare v. gr. un dado di rame, il quale non infragnerebbe, nè am 
maccherebbe il carico non folo di una vaftifima guglia di marmo, ma nè anco una 
torre altifima, che fopra il martello fi pofaffe, eccede, pare a me, ogni natural di- 
fcorfo, che tentaffe di torne la maraviglia, però Sig. Salv. mettete mano al filo, 
e cavateci di così intrigati laberinti. dati 
Salv. Da quanto eflîì producono pare, che il nodo principale della difficoltà batta 
qua, che non bene fi comprenda come l’operazione della ercoffa, che fempre in- 
finita, non debba di neceflità procedere per mezzi diverfi da quelli di altre macchi- 
ne, che con pochilfima forza fuperano refiftenze immenfe. Tuttavia io non difpero - 
di poter efplicare , come in quefta ancora fi procede nella medefima maniera. Ten- 
terò di fpiegarne il progrelfo; e benchè mi paja affai complicato , forfe il mio dire 
potrebbe dal voftro dubitare , ed opporre affottigliarfi ed acuirfi tanto, che allar- 
affe almeno , fe non del tutto fcioglieffe il nodo. E' manifefto la facultà della 
peo del movente, o della refiltenza del moffo non effere una e femplice, ma 
compofta di due azioni , dalle quali la loro energia dee effere mifurata ; l’ una 
delle quali è il pefo sì del movente, come del refiltente , e l’altra è la veloci 
tè, fecondo la quale quello dee muoverfi, e quefto effer moffo . E così uando 
il moffo dee muoverfì colla velocità del movente , cioè che gli fpazi paffati da 
amendue. nell’ iftelfo tempo fieno eguali, impoffibile farà , che la gravità del 
movente fia minore di quella del mofio , ma fibbene alquanto maggiore , atte- 
fochè dalla puntuale egualità nafce 1° equilibrio, e la quiete, come fi vede nella 
ilancia di braccia eguali. Ma fe noi vorremo con pefo minore follevarne un 699 
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maggiore, bifoonerà ordinar la macchina in modo, che il pefo movente minore 
fi muova nell’ iftefo tempo per ifpazio maggiore dell’ altro pefo , che ‘è-quanto 
a dire, che quello più velocemente fi muova di quefto ; e così di giù la ragio- 
né, non meno che l' efperienza ci moftra, che per efempio nella ftadera accioc- 
chè il pefo del romano. polfa alzare un altro 10, 0 15 volte di lui più grave, bi- 
fogna, che la fua lontananza nell’ ago , fia lontana dal centro , intorno al qua- 
le fi fa il moto 10,0 15 volte più, che la diftanza tra il medefimo centro, ed 
il punto della fofpenfione dell’ altro pefo; che è il medefimo, che dire , che la 
velocità del movente fia 10; o 15 volte maggiore della velocità del moffo. E 
perchè quefto fi fcorge accadere in tatti gli altri ftrumenti , pofliamo, con ficu- 
rezza Mtabilire , che le gravità ; e velocità coll’ ifteffa proporzione , ma alterna- 
tamente prefe fi rifpondano . Generalmente dunque diciamo il momento del men 
grave pareggiare il momento del più grave , quando la velocità del minore alla 
velocità del maggiore abbia 1’ ifteffa proporzione , che la gravità del maggio- 
re a quella del minore , al quale ogni poco vantaggio, che fi conceda ; fupera 
I equilibrio; e fi introduce il moto. Fermato quelto , io dico ,, che non fola- 
mente nella percoffa la fua operazione pare infinita circa il fuperare qualfivoglia 
fomma refitenza ,;ma tale fi moftra ella în qualfivoglia altro meccanico ordi- 
gno; perchè non è egli manifeto , che un piccolifiimo pefo di una libbra fcen- 
dendo alzerì un pefo di 100, e di 1000, € più quanto ne piace, fe noi lo co- 
Bituiremo. nell’ ago della ftadera cento 0 mille volte più lontano dal centro , che 
I° altro pefo maffimo , cioè fe noi faremo , che lo fpazio , per lo quale fcen- 
derà quello, fia cento, € mille , e più volte maggiore dello fpazio della fali- 
ta, dell’ altro, cioè fe la velocità di quello fia cento, e mille volte mag- 
‘ore della velocità di quefto? Ma voglio con uno più arguto efempio  far- 
î ‘totcar con mano 3 come SUR IONE piccoliffimo pefo' fcendendo fac- 
cia falire qualfivoglia immenfa e graviflima ‘mole. Intenda V. S. un tal va- 
f{ifimo pefo effere attaccato a Una corda fermata in luogo ftabile , ‘e fubli- 
me, intorno al quale, come centro , intenda effer defcritta la circonferen- 
2 di un cerchio , che paffi pel centro di gravità della fofpefa mole , il qual 
centro di gravità è noto., che viene a perpendicolo fotto la corda della fo- 
fpenfione, 0 per meglio dire , è ‘in quella retta linea, che dal puto della 
fofpenfione va a terminare nel centro comune di tutti i gravi , cioè nel cen- 
tro della Terra. Immaginatevi poi un' altro filo fottilifimo , al quale fia at- 
taccato qualfivoglia pefo benchè minimo, in guifa che il centro di gravità di 
quefto termini nella già immaginata circonferenza; e ponete quefto piccolo pefo 
andare a toccare ; e femplicemente appoggiarfi a quella vafta mole , non credete 
voi, che aggiunto ‘per fianco queto nuovo pefo fpignerà alquanto quel maffi- 
mo , feparando il fuo centro di gravità dalla giù immaginata linea perpendico- 
lare, nella quale prima fi trovava, € fenza dubbio fi moverà per la circonfe- 
renza già detta, e' movendovifi fi feparerà dalla linea orizzontale, che è la tan- 
ente della detta circonferenza nell’imo punto, dove fitrovava effo centro di gravi- 
tà della gran mole ? E quanto allo fpazio tanto farà l’arco paffato dal gravifli- 
mo, quanto il paffato dal piccoliffimo pefo , che al grandiffimo fi .appoggiava ; 
ma non farà già la falita del centro del pefo maffimo eguale ‘alla fcefa del cen- 
tro del pefo minimo , perchè quefto fcende per un luogo, o fpazio molto più 
inclinato, che non è quello della falita dell’ altro centro, che vien fatta dal 
contatto del cerchio in certo modo, fecondo un angolo minore di ogni acutiffi- 
mo. Qui fe io aveflì ‘a trattare con perfone men verfate di voi nella Geome- 
tria, dimoftrerei, come partendofi un mobile dall’ imo punto del contatto, può 
beniffimo effere , che l’ alzamento dalla linea orizzontale di qualche punto del- 
la circonferenza feparato dal contatto, fia fecondo qualfivoglia proporzione mi- 
nore 
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‘nvre dell’ abbafamento di un’ affe a quefto eguale , prefo in qualfivoglia altro 
luogo., purchè in eMfo non fi contenga il contatto. Ma voi fon ficuro, che in 
ciò non avete dubbio. E fe il femplice appoggiarfi del piccol pefo alla gran 
mole può muoverla , ed alzarla , che farà fe difcotandolo, e lafciandolo fcor- 
rere per la circonferenza egli vi anderà a percuotere? 

Apro. Veramente non mi pare; che ci relti più luogo di dubitare , la forza 
della percolfa effere infinita, per quanto l’ addotta efperienza ne dichiara ;. ma 
tal notizia non balta al mio intelletto a fchiarirmi. molte  ofcure tenebre s le 
quali lo tengono offufcato in modo , che non difcerno come il negozio di quelte 
percolle cammini, ficchè io potefii rifpondere ad ogni dubbio, che ini fufse pro- 
mofso. 

Salv. Ma prima che io paffì più oltre , voglio fcoprirvi un certo equivoco , 
che fta nafcofo , e come in aguato , e ci lafcia ftimare tutti quei colpi, con i 
quali nel foprappofto efempio fi andava cacciando il palo , effer eguali, o vo- 
gliamo dire gl’ ite, fendo fatti dalla medefima berta elevata fopra il palo 
fempre alla medefima altezza’, il che non è vero. Per intelligenza, di che, fi- 


guratevi di andare ad incontrare colla mano una palla; che venga fcendendo da 


alto, e ditemi, fe nell’ arrivare ella fopra la voltra mano , voi la mano anda- 
fte abbaffando per la medefima linea, e colla medefima velocità, che fcende la 
palla , ditemi, dico, qual percofia voi fentirette ? certo neffuna . Ma fe all’ ar- 
rivo della palla voi andafte folamente in parte cedendo, con abbaffar la mano 
con minor velocità di quella della palla , voi bene ricevereite percoffa, ma non 
come da tutta.la velocità della palla, ma folamente come dall’ ecceffo della ve- 
locità di quella fopra la. velocità della cedenza della. mano; ficchè quando la 
palla fcendeffe con 10 gradi di velocità, e la mano cedeffe con otto , il colpo 
farebbe come fatto da due gradi di velocità della ‘palla, e cedendo la mano con 
4. il colpo farebbe come di 6, ed effendo il cedere come uno, il percuoter fareb- 
be come di 9, e tutta l’intera percoffa della-velocità de’ ro gradi farebbe quel- 
la, che percoteffe fopra la mano, che nulla cedefse. Applicando ora il difcorfo 
alle percofse della berta, mentre il palo cede la prima volta 4 dita, e la fecon- 
da 2, e la terza un fol dito all’ impeto della berta, le percofse rimangono difu- 
guali., e la prima più debole della feconda, e la feconda più della terza , fecondo 
che la cedenza della 4 dita più detrae dalla velocità. del. primo colpo , che la 
feconda, e quelta è più debole della terza, come quella, che toglie il doppio più 
di quefta dalla medefima velocità. Se dunque il molto cedere del palo alla prima 
percofsa, ed il meno cedere alla feconda , e meno anco alla terza , e così fempre 
continuatamente, è cagione, che men valido fia il primo colpo del fecondo, e que- 
fto; del terzo, che maraviglia è, che manco quantità di pefo morto' fi ricerchi per 
la prima cacciata delle 4 dita, e che maggiore ne bifogni per la feconda caccia- 
ta delle due dita, e maggiore ancora per la terza , e fempre più e più con- 
tinuatamente , fecondo che le cacciate fi vanno diminuendo nelle diminuzio- 
ni delle cedenze del palo , che è quanto a dire nell’ ausumento delle refiften- 
ze? Da quanto ho detto mi pare, che agevolmente fi pofsa raccorre , quan- 
to malagevolmente fi pofa determinare fopra la forza della percoffa fatta fopra 
un refiitente, il quale vadia variando la cedenza, quale è il palo , che inderer- 

minatamente va più e più refiltendo : laonde ftimo , che fia neceffario , l’ andar 
contemplando fopra tale, che ricevendo le percolfe a quelle fempre colla mede- 
fima refiftenza fi opponga. Ora per iftabilire tal refiltente ; voglio , che ci figu- 
riamo «un folido grave per efempio:di mille libbre di pefo ; i quale pofi fopra 
un piano, che lo foftenti ; voglio poi, che intendiamo’ una corda a cotal folido 
legata, la quale cavalchi fopra una carrucola fermata in alto per buono fpazio 
fopra detto' folido . Qui è manifefto ; che aegiugnendo forza traente in giù all 
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altro capo della corda, nel follevar quel pefo fi averà fempre una egualiffima re- 
filtenza; cioè il contrafto di mille libbre di gravità ; e quando da queft’ altro . 
capo fi fofpenda un altro folido egualmente pefante come il primo, verrà daefli 
fatto l’ equilibrio, e ftando follevati , fenza che fopra alcuno fottopofto foftegno 
fi appoggino, ftaranno fermi, nè fcenderà quefto fecondo e alzando ilprimo 4 
falvo che quando egli abbia qualche ecceffo di gravità . È fe ripoferemo il pri- 
mo pefo fopra il foggetto piano , che lo foftenga, potremo far prova con altri - 
peli di diverfa gravità ( ma ciafcheduna minore del pefo , che ripofa in quiete) 
quali fiano le forze di diverfe percolle , con legare alcuno di quelti pefi all’ al- 
tro capo della corda, lafciandolo da qualche altezza cadere, ed offervando quel- 
lo, che fegue nell’ altro gran folido nel fentir la ftrappata dell’ altro pefo ca- 
dente, la quale ftrappata farà ad effo gran pefo come un colpo , che lo voglia 
cacciare in fu. Qui primieramente mi pare, che fi raccolga, che per piccola che 
fia la gravità del pefo cadente, doverà fenz’ altro fuperare la refiftenza del pelo 
graviflimo, ed alzarlo, la qual confeguenza mi par; che fi tragga molto conclu- 
dentemente dalla ficurezza, che abbiamo, come un pefo minore prevalerà ad un 
altro quanto fi voglia maggiore , qualunque volta la velocità del minore abbia 
maggior proporzione alla velocità del maggiore, che non ha la gravità del mag- 
giore alla gravità del minore : ma ciò fegue nel prefente cafo, nel ciale 
la velocità del pefo cadente fupera d’ infinito intervallo quella dell’ altro pefo , 
la quale è nulla, pofando egli in quiete: ma non già è nulla la gravità del fo- 
lido cadente, in relazione alla gravità dell’ altro , non ponendo noi quetta infi- 
nita, nè quella nulla : fupererà dunque la forza di quefto percuziente la refi- 
ftenza di quello, in cui fi impiega la percoffa . Seguita ora , che cerchiamo d’ 
invetigare ; quanto fia per effere lo fpazio , al quale la ricevuta percoffa lo fol- 
leverà; e fe forfe quefto rifponda a quello delli altri ftrumenti meccanici, come 
per efempio nella ftadera fi vede 1 alzamento del pefo grave eMfer quella tal 
parte dello abbaffamento del romano, quale è il pefo del romano dell’ altro pefo 
maggiore, e così nel cafo noftro bifogna, che vediamo, fe effendo la gravità del 
gran folido pofto in quiete, per efempio, mille volte maggiore della gravità del 
pefo cadente, il quale cafchi dall’ altezza v. g. di un braccio, egli fia alzato da 
quefto minore un centefimo di braccio , che così pare , che venifle offervata la 
regola degli altri iftrumenti meccanici, Figuriamoci di fare la prima efperienza, 
bi; far cadere da qualche altezza , diciamo di un braccio un pefo eguale all’ al- 
tro, che ponghiamo pofare fopra un piano, effendo amendue tali pefi legati, P uno 
all’ un capo, e l’ altro all’ altro capo dell’ ilteffa corda; che crediamo noi, che fia 
per operare la ftrappata del pefo cadente circa il muovere, e folevar | altro, che 
era in quiete? Io volentieri fentirei |’ opinione voftra . 

Apr. Poichè V. S. guarda verfo di me, comecchè da me ella attenda la rifpolta, 
mi pare; che effendo amendue i folidi egualmente gravi, ed avendo il cadente di 
iù l’impeto della velocità, 1’ altro ne doverà effer innalzato affai fopra l’ equili- 
rio; imperocchè per ridurlo in bilancio la fola gravità di quello era baftante; for- 
monterì dunque per mio credere il pefo afcendente per molto maggiore fpazio di un 
braccio, che è la mifura della fcefa del cadente. 

Salv. Che dice V. S. Sig. Sagredo? 2 

Sagr. Il difcorfo mi pare affai concludente nel primo afpetto, ma; come poco 
fa diffi, le molte efperienze mi hanno infegnato , quanto fia facile }' ingannar- 
fi, € però quanto fia neceffario |’ andar circofpetto prima che rifolutamente pro- 
nunziare, ed affermare alcun detto. Dird dunque ( però fempre dubitando ) che 
è vero, che il pefo v. gr: delle 100 libbre del grave defcendente ‘bafta per al- 
zare l’ altro, che pure pefi 100 libbre infino allo equilibrio ; fenza che quello 
venga inftrutto e fornito d' altra velocità, e ‘baterà folo 1 eccello di mezza on 
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cia, ma vo confiderando; che quefta equilibrazione verrà fatta con gran tardità; 
dove che quando il cadente fopraggiunga con gran velocità ,$ con una fimile bi- 
fognerà , che tiri in alto il fuo compagno ; ora non mi pare, che fia dubbio , 


‘che maggior forza ci voglia a cacciar con gran velocità un grave all'in fu, 


che a fpingnervelo con gran lentezza: onde poffa accadere, che il vantaggio del 
la velocità guadagnata dal cadente nella libera caduta di un. braccio , poffa ri- 
maner confunto, e per modo di dire, fpento nel cacciar l’ altro con altrettanta 
velocità ad altrettanta altezza, perlochè non farei lontano dal credere, che tali 
due movimenti in giù, ed in fu terminaffero in quiete immediatamente dopo la 
falita di un braccio, che farebbero due braccia di fcefa dell’ altro , computando- 
vi il primo braccio, che quefto fcefe libero e folo . 

Salu. Io veramente inclino a credere quefto fteffo, perchè febbene il pelo ca- 
dente è un aggregato di gravità , e di velocità , P operazione della gravità nel 
follevar l’ altro è nulla, avendo a fe oppofta e renitente altrettanta gravità dell’ 
altro pefo, il quale è manifefto, che moffo non farebbe fenza l’ aggiunta all’ al- 
tro di qualche piccola gravità: l' operazion dunque, per la quale il pefo cadente 
dee follevar | altro, è tutta della velocità, la quale altro che velocità non può 
conferire; nè potendo conferirne altra, che quella, che egli ha, e non avendo 
altra, che quella, che partendofi dalla quiete ha guadagnata nello fpazio della 
fcefa di un braccio; per altrettanto fpazio, e con altrettanta velocità fpignerà l’ 
altro all’ in fu, conformandofi con quello , che in varie efperienze fi può ricono- 
fcere, che è, che il grave cadente partendofi dalla quiete fi trova in ogni fito 
aver tant’ impeto, che bafta per ridur fe ftefso alla medefima altezza. 

Sagr. In quel modo, che ora mi fovviene accadere in un grave pendente da un 
filo, che fia fermato in alto, il qual grave rimofso dal perpendicolo per un arco di 
qualfivoglia grandezza, non maggiore di una quarta, lafciato in libertà fcende, e 
trapafsa oltre al perpendicolo, falendo altrettanto arco quanto fu quello della fcefa ; 
dove è manifetto la falita derivar tutta dalla velocità apprefa nello fcendere ; im- 
perocchè nel montare in fu, niuna parte vi può avere la gravità del mobile, ma 
bene repugnando quefta alla falita, va fpogliando efso mobile di quella velocità, 
della quale nella fcefa lo vefte. 

Salv. Se l’efempio di quello, che fa il folido grave appefo al filo, del quale 
mi fovviene, che parlammo ne’ difcorfi de’ giorni pafsati, quadrafse, e fi aggiu- 
ftafse così bene al cafo, del quale noi di prefente trattiamo , come ei fi aggiu- 
fta alla verità, molto concludente farebbe il difcorfo di V. S. ma non piccola 
difcrepanza trovo io tra quefte due operazioni , dico tra quella del folido grave 
pendente dal filo, che lafciato da qualche altezza, fcendendo- per la circonteren- 
za del cerchio, acquifta impeto di trafportare fe medefimo ad ‘altrettanta altez- 
za: e l’ altra operazione del cadente legato ad un capo della corda per innalzare | 
altro a fe eguale in gravità ; imperocchè lo fcendente per lo: cerchio va acquiftan- 
do velocità fino al perpendicolo favorito dalla propria gravità, la quale trapaf- 
fato il perpendicolo lo difajuta nel dovere afcendere, ( che è moto contrario al- 
la gravità ) ficchè dello impeto acquiftato nella fcefa naturale, non piccola ri- 
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compenfa è il ricondurlo con moto preternaturale, o per altezza. Ma nell'altro — 


cafo fopraggiugne il grave cadente al fuo eguale pofto in quiete, non fola- 
mente colla velocità acquiftata , ma colla fua gravità ancora, la quale mante- 
nendofi leva per fe fola ogni refiftenza di effere alzato all’ altro fuo compagno, 

erlochè la velocità acquiftata non trova contralto di un grave, che allo andare 
in fu faccia refiftenza ; talchè fe come l’impeto conferito ‘all’ ingiù ad un gra- 
ve non trova in elfo ragione di annichilari , o ritardarfi, così non fi ritrova in 
quello afcendente , la cui gravità rimane nulla, elfendo contrappefata da altret- 
tanta defcendente. E qui mi pare, che accada per appunto quello, che accade 

a 


704 


> 700000 DIALOGO SESTO 


ad un mobile grave , e perfettamente rotondo , il quale fe fi porrà fopra un pia- 
no pulitiffimo, ed alquanto inclinato; da per fe fteflo naturalmente vi fcenderà » 
acquiftando fempre velocità maggiore ; ma fe per I oppofito dalla parte balla fi 
vorrà quella cacciare in fu, ci bifognerà conferirgli impeto , il quale fi anderà 
fempre diminuendo , € finalmente annichilando ; ma fe il piano non farà inelt- 
nato , ma orizzontale , tal folido rotondo poftovi fopra farà quello , che piacerà 
a noi, cioè fe ve lo metreremo in quiete, in quiete fi conferverà, € dandogli 
impeto verfo qualche parte, verfo quella fi moverà., confervando empre l’iftelfa 
velocità, che dalla noftra mano averì ricevuta, non avendo ‘azione nè di a0- 
crefcerla , nè di fcemarla , non effendo in tal piano nè declività , nè acclività, 
ed in fimile guifa i due pefi eguali pendenti da due capi della corda ponendo-, 
gliene in bilancio, fi quieteranno , € fe ad uno fi darà impeto all’ ingiù, quello 
È andrà confervando equabile fempre. È qui fi dee avvertire , che tutte quefte 
cofe fesuirebbero , quando fi rimoveffero tutti gli eiterni, ed accidentari impe- 
dimenti , dico di afprezza , e gravità di corda, di girelle., e di Aroppicciamenti 
nel volgerfi intorno al fuo alle, ed altri, che ve ne poteffero effere ; ma per- 
chè fi è fatta confiderazione della velocità , la quale l’ uno de’ due pefi eguali ac- 
quifta fcendendo da qualche altezza, mentre 1 altro pofi in quiete, è bene deter- 
minare, quale, e quanta fia per effere la velocità, colla quale fieno per. muo» 
verfi poi amendue , dopo la caduta dell’uno, fcendendo quelto, e falendo quello. 


Giù per le cofe dimoltrate noi fappiamo , che quel grave , che partendofi dalla 


quiete liberamente fcende , acquilta tuttavia maggiore e maggior grado di velo- 
cità perpetuamente , ficchè nel cafo noftro il grado maffimo di velocità del gra- 
ve mentre liberamente fcende , è quel che fi trova avere nel punto , che egli 
comincia a follevare il fuo compagno , ed è manifetto, che tal grado di velocità 
non fi andrà più augumentando , effendo tolta la cagione dello augumento, che 
era la gravità propria di effo grave defcendente, la quale non opera più, effendo 
tolta la fua propenfione di fcendere dalla repugnanza del falire di altrettanto pefo 
del fuo compagno, Si conferverà dunque il detto grado maffimo di velocità, ed 
il moto di accelerato fi convertirà in equabile ; quale poi fia per elMfere la futura 
velocità, è manifefto dalle cofe dimoîtrate e vedute ne paffati giorni, cioè che 
la velocità futura farà tale , che in altrettanto tempo, quanto fu quello della 
fcefa ; fì pafferà doppio fpazio di quello della caduta. 

Sagr. Meglio dunque di me aveva filofofato il Sig. Aproino , e fin qui reflo 
molto bene appagato del difcorfo di V. S. ed ammetto per veriffimo quanto mi ha 
detto: ma per ancora non mi fento aver fatto acquifto tale, che mi bafti per levare 
l’'eccefliva maraviglia , che fento nel vedere eflere fuperate refiltenze grandiffime 
dalla virtù della percoffa del percuziente , ancorchè nè molta fia la fua gravità 4 
nè ecceffiva la fua velocità , e quello , che ne accrefce lo ftupore è il fentire 4 
che ella afferma neffuna eflere la refiftenza ( falvo che fe fuffe infinita ) che al 
colpo poffa refiftere fenza cedere; € più , che di tal percoffa non fi pofla in ve- 
runa maniera affegnare una determinata mifura ; però il defiderio noftro fareb- 
be, che V. S. metteffe mano a dilucidare quefte tenebre . 

Salv. Effendo che non fi può applicare dimoftrazione alcuna fopra una propo- 
fizione, della quale il dato non fia uno, e certo , però volendo. noi ti folare 
intorno la forza di un percuziente ; e’ la refiltenza di quello , che ‘la  percofsa 
riceve , bifogna che prendiamo un percuziente , la cui forza fia fempre l' iltef- 
fa; quale è quella del medefimo grave cadente fempre dalla medefima altezza ; 
e parimente tabilifchiamo un ricevitore del colpo , la cui refiftenza fia fempre 
la medefima. E per averlo tale voglio ; che ( ftando fu l’ efempio di fopra dei 
due gravi pendenti da’ capi dell’.iftefa corda ) che percuziente fia il piccol gra- 


ve, che fi lafcia cadere, € che l’altro quanto fi voglia maggiore fia sg s 
nell’ 
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nell’ alzamento del quale venga efercitato 1° impeto del piccolo cadente ; dove 
è manifeto , la refitenza del grande effer fempre , ed in tutti i7luoghi la me- 
defima cofa, il che non accade nella refiftenza del chiodo , o. del palo , ne' 
quali ella va fempre crefcendo nel penetrare , e con proporzione ignotiffima per 
gli accidenti varj, che s’ interpongono di variate durezze nel legno , e nel ter- 
reno, ec. ancorchè il chiodo , ed il palo fieno fempre i medefimi. In oltre è 
neceffario , che ci riduchiamo a memoria alcune conclufioni vere, delle quali fi 
parlò a’ giorni paffati nel trattato del moto; e fia la prima di effe, che 1 gravi 
defcendenti da un punto, fublime fino a un foggetto piano orizzontale , acquilta- 
no eguali gradi di velocità, fia la-fcefa, loro È si | 
fatta o nella perpendicolare 3/0 fopra i 

qualfivogliano piani diverfamente  incli- C 
nati , come per efempio , effendo A_B 
un piano orizzontale , fopra il quale dal 
punto C cafchi la erpendicolare C B ; 
e dal medefimo C altre diverfamente in- 
clinate CA, C D, CE; dobbiamo  in- 
tendere i gradi di velocità de’ cadenti dal 
punto fublime C , per qualfivoglia delle li. 
nee , che. dal punto € vanno a termi- 
nare nell’ orizzontale , effere tutti egua- 
li. In oltre fi dee nel fecondo luogo, fup-.. . A D E. 
porre l’ impeto acquiftato in A dal ca- | i 
dente dal punto C , effer tanto quanto ap- |. 
punto fi ricercherebbe per cacciare in alto il medefimo cadente , o altro a lui 
eguale fino alla medefima altezza; onde poffiamo intendere , che tanta forza bi- 
fogna per follevar dall’ orizzonte fino all’ altezza C l’ilteffo grave; venga egli 
cacciato da qualfivoglia de’ punti A,D, È, B. Riduchiamoci nel terzo luogo a 
memoria , che i tempi delle fcefe per i notati piani inclinati hanno tra di loro 
la medefima proporzione, che le lunghezze di effi piani; ficchè quando per efem- 
pio ‘il ‘piano A C fuffe lungo il doppio. del C E, e quadruplo del C B, il tem- 
po della fcefa per C A farebbe doppio del tempo della fcefa per C E, e qua- 
druplo della caduta per CB. In oltre ricordiamoci, che per far montare o vo- 


gliam dire , per trafcicare 1° ifteffo pefo fopra i diverfi piani inclinati, fempre 
o inor forza bata per muoverlo fopra il più inclinato , che fopra il meno, fe- 
condo che la lunghezza di 
quefto è minore della lun- 
ghezza di quello. Ora ftan- 
te quefti, veri fappolti. fin- 
ghiamoci il piano A. € elfer 
v. gr. dieci volte” più lun- 
zo del perpendicolo GC Baie 
fopra eflo AC efler pofa- 
to un folido S ; pefante 
cento libbre: è manifelto , . 
che fe a tal folido fuffe at- 
taccata una corda, la quale 
cavalcaffe fopra una girella 
ofta più alta del punto C, 
a qual corda nell’ altro fuo 
capo aveffe attaccato un pe- 
fo di 10 libbre, qual fareb- 
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be il pelo P, è manifefto, 
che tal pefo P, con ogni 
poco di giunta di forza, 
fcendendo tirerebbe il grave 
S fopra il piano 

qui ft dee notare, che feb- 
bene lo fpazio, per lo qua- 
le il maggior pefo fi muove 
fopra il fo piano foggetto, 
è esuale allo fpazio per lo 
quale, fi muove il piccolo 
defcendente ( onde alcuno 
potrebbe dubitare fopra la 
generale verità di tutte le 
meccaniche ‘propofizioni ,_ 
cioè che piccola forza non 
fupera , e muove gran refi- 
ftenza , fe non quando il 


moto di quella eccede il mo- i 
to di quefta , colla proporzione contrariamente rifpondente a i pari. loro ) nel 


prefente cafo la fcefa del piccolo pefo, che è a perpendicolo , fi dee paragonare 
colla falita a perpendicolo del gran folido S, vedendo quanto egli dalla orizzon- 

705 tale perpendicolarmente fi folleva ; cioè fi dee riguardare quanto ci monta nella: 
perpendicolare B C. hi CEIRIZIOI MIEIA 

Avendo io Sig. ‘fatto diverfe meditazioni circa il difendere quello, che mi 
refta a dire, e che.è la fomma del prefente negozio ; fermo la feguente conclu- 
fione, per effer di poi efplicata, € imoftrata . 

Propof. Se l effetto, che fa una percolfa del medefimo pefo , e cadente dalla 
medefima altezza caccierà un refiftente di re&itenza fempre eguale per qualche 
fpazio, e che per fare un fimile effetto ci bifogni una determinata quantità di 
pefo morto, che fenza percoffa prema, dico che quando il medefimo percuziente 
fopra un. altro refiftente maggiore con tal gii lo caccerà .v. g. per la metà 
dello fpazio, che fu cacciato l’ altro, per far quefta feconda cacciata non bafta. 
la preffura del detto pefo morto , ma ve ne vuole altro il doppio più grave , € 
così in tutte le altre proporzioni, quanto una cacciata fatta dal medefimo per- 
cuziente è più breve, tanto per l’oppofito con proporzione contraria vi fi  ricer- 
ca per far l' ifteffo gravità maggiore di pefo morto premente . Intendafi la re- 
fitenza , ftando nel medefimo efempio del palo, effer tale , che non poffa  effer 
fuperata da meno di cento libbre di pefo morto premente , € che il pefo del 
percuziente fia folamente dieci libbre, e che cadendo dall’ altezza v. gr. di quat- 
tro braccia , cacci il palo quattro dita. Qui primieramente è manifefto., che il 
pefo delle dieci libbre, dovendo calare a perpendicolo, farà baltante di far mon- 
tare un pefo di libbre cento fopra un piano inclinato tanto , che la fua, lun- 
ghezza fia decupla della fua elevazione , per le cofe dichiarate di fopra, e che 
tanta forza ci vuole in alzare 2 perpendicolo dieci libbre di pefo , che nell’ al- 
zarne cento , fopra un piano di lunghezza decupla alla fua perpendicolare eleva- 
zione ; e però fe l' impeto, che acquifta il cadente per iglche fpazio a. per- 

pen- 
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» Avverta il Lettore , che il difcorfo feguente non bene farà conneffo colle cofe fup- 
pofte di fopra , perchè -l’ Autore ha avuto penfiero di diftenderlo diverfamen- 
te da quello , che aveva In animo è quando fi notarono le fopraddette conclu- 
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pendicolo , fi applichi a follevare un altro a fe eguale in refiftenza , e lo fol- 
leverà per altrettanto fpazio; ma eguale è alla refiltenza del cadente di dieci 
libbre a perpendicolo quella dell’ afcendente di cento libbre fopra il piano di 
lunghezza decuplo alla fua perpendicolare elevazione ; adunque cafchi il pefo di 
dieci libbre per. qualfifia fpazio perpendicolare, l’ impeto fuo acquiftato , ed ap- 
plicato al pelo di cento libbre , lo caccerà per altrettanto fpazio fopra il piano 
inclinato, al quale fpazio rifponde l° altezza perpendicolare grande , quanto è la 
decima parte di effo fpazio inclinato. E già fi è conclufo di fopra , che la forza 
potente a cacciare un pefo fopra un piano inclinato è baftante a cacciarlo anche 
nella perpendicolare, che rifponde all’ elevazione di effo piano inclinato , la qual 
perpendicolare nel prefente cafo è la decima parte dello fpazio paffato full’ inclinata, 
it quale è eguale allo fpazio della caduta del primo pefo di dieci libbre; adunque 
è manifefto, che la caduta del pefo di dieci libbre fatta nella perpendicolare è ba- 
ftante a follevare il pefo di cento libbre pur nella perpendicolare è ma. folo per 
lo fpazio della decima parte della fcefa del cadente di dieci libbre; ma quella 
forza, che può alzare un pefo di cento libbre è eguale alla forza, colla quale il 
medefimo pefo delle cento libbre calca in giù, e quefta era la potente a caccia- 
re il palo poftavi fopra, e premendo. Ecco dunque efplicato, come la caduta di 
dieci libbre di pefo è potente a cacciare una refiftenza equivalente a quella , che 
ha il pefo di cento libbre per effer follevato , ma la cacciata non farà più, che 
per la decima parte della fcefa del percuziente. E fe noi porremo la refiftenza 
del palo effer raddoppiata ; o triplicata , ficchè vi bifogni per fuperarla la pref- 
fura di dugento , o trecento libbre di pefo morto , replicando fimil difcorfo , 
troveremo, l’impeto delle dieci libbre cadenti a perpendicolo effer potente a cac- 
ciare , ficcome la prima, la feconda , e la terza volta il palo, e come nella pri- 
ma la decima parte della fua fcefa , così nella feconda volta la ventefima, e nella 
terza la trentefima parte della fua fcefa. E così moltiplicando la refitenza in infi- 
nito fempre la medefima percoffa la potrà fuperare, ma col cacciare il refiftente 
fempre per minore e minore fpazio con alterna proporzione, onde pare, che 
noi ragionevolmente poffiamo afferire, la forza della percoffa effere infinita. Ma 
ben conviene, che altresì confideriamo anche per un altro verfo la forza del pre- 
mente fenza percoffa , effere effa ancora infinita; imperocchè quando ella fupera 
la refitenza del palo , lo caccerà non per quello fpazio folo ; che lo averì cac- 
ciato la percoffa ; ma feguiterà di cacciarlo in infinito. 
. Saer. Io veramente fcorgo il progreffo. di V. $. camminare molto dirittamena 
te all’ inveftigazione della vera caufa del prefente problema ; ma perchè mi pa- 
re, che la percoffa poffa effere creata in tante e tante maniere’, ed applicata 
a tante varietà di refiltenze , credo effer neceffario andarne efplicando almeno ‘al- 
cune, l' intelligenza delle quali potrebbe aprirci la mente all’ intellisenza di 
tutte. | 

Salv. V.S.dice beniffimo, ed io di già mi era apparecchiato ad apportarne qual. 
che cafo. Per uno de’ quali diremo, che alle volte può accadere , che l’ opera- 
zione del percuziente fi faccia palefe, non fopra il percoffo,, ma nello fteffo per- 
cuziente , e così dando fopra una ferma incudine un colpo con un martello di 
piombo , | effetto caderà nel martello ; il quale fi ammaccherà , e non nell’ in- 
cudine , che non fi abbafferà, E non diffimile a quefto effetto è quello del. maz- 
zuolo degli fcarpellini , il quale effendo di ferro non temperato, e però tenero, 
nel lungo percuotere fopra lo fcarpello di acciajo di dura tempera, non ammac- 
ca effo fcarpello, ma bene incava, e dilacera fe medefimo. Altra volta in altro 
modo fi rifletterà l’ effetto pure nel percuziente, ficcome non di rado fi vede, 
che volendofi continuare di.cacciare un chiodo in un legno.duriffimo , il martel- 
lo ribalza indietro fenza punto cacciare innanzi il chiodo ; ed in quefto cafo fi 
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dice , il colpo non è attaccato. Non difimile è il balzo ; che fopra. un duro; 
e fermo pavimento fa il pallone gonfio , ed ogn’ altro corpo di materia talmen- 
te difpota, che ben cede alla percolla , ma ritorna come facendo arco nella fua 
prima figura , ed un tal ribalzamento accade quando non folamente quello , che 
percuote cede , € poi ritorna, ma quando ciò accade in quello, fopra di che fi 
percuote, ed in tal maniera rifalta una palla, ancorchè di materia duriffima , 
e' nulla cedente , cadendo fopra la carta pecora ben tefa del tamburo . Scorgefì 
anco , e con maggiore maraviglia l effetto, che nafce , quando allo fpignere 
fenza percoffa fi aggiugne una percoffa , facendo un compofto di amendue ; € 
così vediamo nelli {trettoi da panni, o da olio, e fimili, quando col femplice 
fpignere di quattro , o fei uomini fi è fatta calare la vite, quanto potevano , 
col ritirare un paffo indietro la ftansa, e velocemente urtando con ella, move- 
ranno ancora più e più la vite, e fi ridurranno a tal fegno , che 1° urto, colla 
forza di quei quattro, o fei ; farà quello, che non farebbero dodici , o venti 
col folo fpignere , nel qual cafo fi ricerca la ftanga effer molto grolfa , e di le- 
gno affai duro , ficchè poco , o nulla fi pieghi, perchè cedendo quefta,; 1’ urto fi 
fpegnerebbe nel torcerla. 

* In ogni mobile , che debba effer moffo violentemente , pare che fieno due 
fpezie diftinte di refitenza : l'una che riguarda quella refitenza interna , per 
la qual noi diciamo più difficilmente alzarfi un grave di mille libbre, che uno 
di cento : l’altra che ha rifpetto allo fpazio , per lo quale fi ha da fare il mo- 
to, € così maggior forza ricerca una pietra ad effer gettata lontano cento paffi, 
che cinquanta, ec. A quefte due diverfe refiltenze rifpondono proporzionatamen- 
te li duediverfi motori; l’uno de’ quali muove premendo fenza percuotere ; l' al- 
tro opera percuotendo. Il motore , che opera fenza percolfa , non muove fe non 
una refiftenza minore, benchè infenfibilmente ; della fua virtù, o gravità pre- 
mente, ma la moverà bene per ifpazio . infinito accompagnandola  fempre colla 
fua ftella forza; e quello ; che muove percuotendo, muove qualfivoglia refilten- 
za, benchè immenfa, ma per limitato intervallo. Onde io ftimo vere quefte due 
propofizioni , il percuziente muovere infinita refiftenza per finito e limitato in- 
tervallo, il premente muover finita e limitata refiftenza per infinito intervallo: 
ficchè al percuziente fia proporzionabile l’ intervallo , e non la refiftenza‘, ma 
al premente la refiltenza, e non l'intervallo. Le quali cofe mi fanno dubitare, 
che il quefito del Sig. Sagredo fia inefplicabile, come quello, che cerchi di ag- 
guagliar cofe non proporzionabili , che tali credo io che fieno l’azioni della 
percoffa , e quelle della preffione , ficcome nel i 
cafo particolare qualunque immenfa refiitenza , 
che fia nel cuneo B A, farà moffa da qualunque 
percuziente C, ma per limitato intervallo , co- 
me tra i punti B A, ma dal premente D, non 
a refitenza fia nel cuneo BA, farà 
pinta, ma una limitata , e nom maggiore. del 
pefo D; ma quefta non farà fpinta per lo limi- 
tato intervallo tra i punti BA, ma in infinito, 
effendo fempre eguale la refiltéenza nel medefimo 
mobile A B, come fi dee fupporre, non facendo 
menzione in contrario nella propofta. 5 
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* Tra gli feriti oviginali del Galileo fopra la percofa, in un foglio feparato vi è 
di mano dell ifteffo Galileo , quanto qui ora fr riferifce , che doveva effere in- 
ferito in quefta fefta Giornata. 
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Tl momento ‘divuh grave nell’ atto della percoffa altro non è, che un'com- 
potto , ed aggregato di infiniti momenti ciafcuno di effi eguale al folo momen- 
to; o interno, e maturale di fe medefimo ( che è quello della propria. gravità 
affoluta , che erernamente egli. efercita. pofando ‘fopra c'daiio refiltente ) 0 
eftrinfeco:, 0 violento, quale è quello della forza movente . ‘ali momenti nel 
tempo della moffa del ‘grave fi vanno accumulando in inftante con eguale addi- 
tamento , e confervando in effo , nel modo appunto , che fi va accrefcendo la 
velocità ‘di un grave cadente . Che ficcome negl’ infiniti inftanti di un tempo, 
benchè minimo , fi va fempre paffando. da un grave per nuovi , ed eguali gradi 
di velocità; con ritener fempre gli acquiftati nel tempo precorfo, così anche nel 
mobile fi vanno confervando di inftante in inftante , e componendofi quer mo- 
menti o naturali, o violenti, conferitigli o dalla natura, o dall’ arte, ec. ; 

La forza della percofla è di infinito momento, tuttavolta che ella fi applichi 
in un momento ed in uno inftante dal grave percuziente fopra materia non 
cedente; come fi dimoftrerà . 

Il cedere di una materia percoffa da un grave moffo con qualfivoglia velocità, 
non fi può fare in uno inftante, perchè altrimenti fi darebbe il moto inftantaneo 
er uno fpazio quanto, il che fi prova impoffibile . Se dunque fi fa in tempo 
a cedenza nel luogo della percolfa, in tempo ancora fi farà l’ applicazione di 
que’ momenti acquiftati nel moto dal percuziente, il qual tempo è baftante ad 
eftinguere , ed a fmorzare in parte quell’ aggregato de’ fopraddetti momenti , i 
quali fe in uno inftante di tempo fi efercitaffero contro il refiftente ( il che fe- 
guirebbe, quando le materie sì del percoflo , come del percuziente non cedelfe- 
ro nè meno un punto ) affolutamente farebbero effetto ed operazione affai mag- 


giore in muoverlo , e fupetarlo che applicato in, tempo benchè breviffimo; di- 
co effetto maggiore, perchè pure qualche effetto faranno eglino contro il percof- 
fo, quantunque minima fi fia la percoffa, e grandiffima la cedenza ; ma farà 
forfe impercettibile tale. effetto a’ noftri fenfi , contattochè realmente vi fia, il 
che a fuo luogo dimoftreremo ; ma pure ciò manifeftamente fi fcorge dall’ efpe- 
rienza , poichè fe conun ben piccolo martello fi anderà con percolfe uniformi 
incontrando la telta.di una grandiffima trave, che fia a giacere in terra, dopo mol- 
te e molte percolfe fi vedrà finalmente efferfi mofla la trave per qualche fpa- 
zio percettibile, fegno evidentiffimo , che ogni percofla operò feparatamente per 
la fua parte nello fpingere la trave; poichè fe la prima percoffa non fuffe a parte 
di tale effetto, tutte le altre fulfeguenti, come in luogo di prime, niente affat- 
to opererebbero , la qual cofa è contraria all’ efperienza, al fenfo, ed alla dimo- 


Atrazione, che fi apporterà, ec. 


La forza della percoffa è di infinito momento , perchè non vi è refiftenza ben- 
chè grandiffima , che non venga fuperata da forza di percoffa minimiflima. 

Colui che ferra le porte di bronzo di S. Giovanni, invano tenterebbe di fer- 
rarle con una fola € femplice fpinta, ma con impulfo continuato va imprimendo 
in quel corpo mobile graviffimo forza tale, che quando arriva a percuotere , 


ed urtare nella foglia, fa tremare tutta la Chiefa. Da quefto fi veda come fi im-. 


prima ne’ mobili, e più ne’ più gravi, ed in effì fi moltiplichi , e confervi la 
forza » che con qualche tempo gli fi va comunicando, ec. 

Simile effetto fi vede in una grofla campana, che non con una fola tirata di 
corda, nè quattro, nè fei fi mette in moto gagliardo ed impetuofo, ma con mol- 
te e molte, le qualia lungo reiterate , ic ultime vanno aggiugnendo forza fo- 
pra quella acquiftata dalle prime, e precedenti ftrappate, e quanto più groffa e 
grave farà la campana , tanto maggiore forza ed impeto acquifterà , effendogli 
comunicato in più lungo tempo , e da maggior numero di ftrappate » che non fi 
ricerca ad una piccola campana ; che ben prefto fi mette in impeto, ma prefto 
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ancora le fi toglie , non effendofi ella imbevuta ( per così dire ) di tanta forza 
quanto la più grofla. 

Il fimile accade ne’ navigli ancora, i quali non alle prime vogate de’ remi, 0 
ai primi impulfi del vento fi mettono in furiofo corfo, ma dalle continue vogate:s 
e dalla continua impreffione di forza, che fa il vento nelle vele, acquiltano impe- 
to grandiffimo atto a fracaffare gl’ iftefli vafcelli, mentre da quello portato deffero 
d’ urto in uno fcoglio. 

L’arco dolce, ma grande d’ una baleftra , farà tal volta maggior paffata d’un 
altro affai più duro, ma di minor tratta , poichè quello accompagnando per più 
as la palla, gli va continuamente imprimendo la forza, e quefto tofto l’ ab- 

andona. 
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DELLE RESISTENZE 


- PRINCIPIATO DA 
VINCENZIO: VIVIANI 


PERVILLUSTRARE IL 'OPERE 


DEL. GALILEO, 


Ed ora compiuto ; e riordinato colla giunta di quelle dimoftrazioni , 
che vi mancavano 


DAL P. D. GUIDO GRANDI 
Abate Camaldolefe , Matematico di S. A. R. e dello Studio Pifano. 
Definizioni Prime . 


1 Omento; affoluto d'un grave, e d'altra qualfivoglia forza y ant- TI 

; 335; i è . . on 

mata; o no, $ intenda quel premere libero, e non impedito, che 1 

fa il grave, o la forza all’ingiò per la perpendicolare all’ oriz- VV 
zonte è Sr 

1. Refiffenza affoluta della fezione d'un corpo, s' intenda quel- Saba 
la repugnanza, che le parti del folido, mediante la coerenza dt 
dette parti in quella fezione, hanno ad effere feparate dal mo- 
Toga mento affoluto d un grave, o d’ una forza . 

II. Mifura affoluta della refiftenza allea d’ una fezione s intenda quel momen- 
to affoluto d’ un grave, od’ una forza , che equivaglia alla detta refiftenza affolu- 
za + cioè che con ogni poco di giunta di pefo , 0 di forza ne fegua lo ftrappamento 
delle dette parti in detta fezione 

IV. Refiflenza omogenea uniforme, ... 

V. Centro delle refiftenze «.. .. 
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NOTE, 


Prima di fupplire quefte due definizioni rimafe imperfette, piacemi d’ illutra” G. G. 
re; colla fcorta di ciò, che altrove accenna il noftro Autore, le definizioni pre- 
cedenti , e d’inferirvene prima alcune altre , le quali ‘pare che manchino , e 
verifimilmente vi farebbero ftate aggiunte dallo fteffo Autore , fe avelfe potuto 
dare compimento a quell’Opera. 

Il premere libero; e non impedito d’ un grave; o d’ altra forza animata. s' 
intende , quando preme fenza. verun vantaggio, o fvantaggio ; che. polfa ap- 
portargli l’ajuto d’una leva, o di una contralleva, per cui operi la forza , o la 
refiftenza contrappofta : e quefto dicefi momento affoluto, il quale in fe fteflo è 
fempre invariabile , dipendendo dal'pefo di quel grave, o pure da quella pit 
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tità di pefo, che quella forza animata regger potrebbe, fenz' altra macchina ap- 
plicandoli a foftenerlo. Onde coerentemente altresì la refiftenza affoluta della 
fezione d'un corpo è la quantità di quella forza, che tiene attaccate nella det- 
ta comune fezione le. parti del corpo, ficchè refiltano allo ftrappamento ; che 
né farebbe, direttamente tirando , cioè con direzione perpendicolare al piano di 
detta fezione, un pefo attaccatovi, o pure una forza animata, che vi fi appli- 
caffe col fuo affoluto momento,-cioè fenza l’ajuto d’ alcuna leva, che ne faci- 
liti l'effetto dello fpezzari . . . È TOMBE A do 

E perchè quella tal qual forza, che connette le parti del folido, non è a not 
in fe ftelfa nota : e fi difputa ancora tra’ filofofi naturali , donde ella dipenda; 
fe dalla teffitura ‘ed’ intralciamento delle fibre, 0 dallo fquifito contatto d’ ogni 
particella, o dalla preffione dell’ ambiente, o da altro glutine interpoftovi ; per- 
cid volendo pure efaminarne il valore 3, e paragonare le diverfe irefitenze , che 
a varie figure , 0 quantità di fezioni poffono convenire non fi può far altro , 
che mifurare il valore di qualunque refiltenza col minimo pefo, che poffa diret- 
tamente premendo fuperarla ‘} 0 -col. grandiffimo e fommopefo. ,, che dal folido 
regger fi poffa, prima di cedere,..e di fpezzarfi: effendo pure il dovere , che fe 
una forza, appoco appoco crefcendo , giugne finalmente a vincere un’ altra for- 
za, prima d’arrivare a quefto fegno; fi equilibri con ella; e precifamente ugua- 
gli coll’ affoluto momento fuo il valore di quella, ‘non potendo di minore diven- 
tare fuccelfivamente maggiore , fe prima in qualche differenza: di tempo non fi 
fa uguale alla forza competitrice. E però, fe avendo attaccato fortemente in al- 
to alla volta d’ una camera un cilindro dî vetro , di pietra, o di metallo 8° in- 
tenderà quefto talmente prolungarfi., che venga ‘col proprio pefo a romperfi: o 
pure fe vi fi attaccherà fuccelfivamente maggiore e maggior pefo , finattanto 
che tra il proprio pefo del cilindro, e quello che fi aggiunge da’ piedi, ne fuc- 
ceda finalmente l’ effetto dello ftrappamento.:: quel minimo pefo , che è abile a 
fpezzare il corpo, o veramente que fommo , che da effo fi può foftenere fen- 
za fpezzarfi , e che precifamente pareggia l’ affoluta refiftenza di quella fezione 
del cilindro, che dovrà fcoprirlì nella rottura , con ragione fi afumono ‘per de- 
terminata mifura di quella refitenza. E torna lo fteffo prender l’ uno, o }° altro 
de i detti pefi, cioè il maggiore che pofla reggerfi , ed il minimo abile a rom- 
pere il corpo + non differendo queiti da quegli , che d’ una quantità minore” di 
qualfifia propofta ; ‘e per così dire infinitamente piccola, per cui ‘appreflo a’ Ma- 
tematici non fi altera l’ uguaglianza . | 


Ma fentiamo il noftro Autore, che in quefto propofito altrove fi dichiara così.. _ 


La refiflenza d’ un folido affolutamente prefa, s° intenda effer. fempre mifurata da 
quel pefo , che poffo nell’ eftremità del folido fitto per di fopra in. una volta , 0 co- 
munque fermato da un capo nel muro , purchè il pefo tiri direttamente a perpendi- 
colo del piano della rottura , è baflante appunto a fpez- 
zarlo . 

Sicchè nel prolungare perpendicolarmente il cilindro A 
B, finchè fesuacil moto, cioè fi faccia lo ftrappamento di 
effo dalla parte fuperiore , fi "viene con ciò a mifurare la 

ua refiftenza; imperocchè quefto è V ifteffo appunto , che 
dire, che la refiflenza in B equivale al momento affoluto 
BA. 

Si fperimenti adunque quanto pefo ci voglia a ftrappare 
i cilindri di vetro per diritto a piombo, che abbiano que- 
faz o fimil figura A B fia un piano abile in forma 
di due piaftre , ne’ tagli delle qualì fiano gli (cavi in fe- 
micircolo d'un foro, dove accofiate infieme , paffi la versa 
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di vetro C Dj rimanendovi impegnata col fuo termine fu- 
periore C più groffo del fufto , attaccando pofcia al ter- 
mine inferiore D. tanto pefo E, che faccia lo. ftrappa- 
mento. 

Di qui fi cava la tariffa delle refiftenze affolute d° u- 
guali fezioni di metalli , e fi può provare , fe doppia fe- 
do voglia doppio pefo , come la ragione ce. ne. per- 
UAAC: i 

Però fuppofta nota la refiftenza d’ un folido d'una da- 
ta materia, che vien mifurata dalla forza, che la fupera;, 
tirandola perpendicolarmente , fi. potrà con regola mifurare 
le refiftenze vifpettive ( fecondo la diffinizione da appor- 
tarfî qui appreffo ) de’ medefimi Solidi tenuti orizontal- 
mente, 0 in altra inclinazione . — io. 

Ora feguendo 1° ordine delle prime definizioni , per 
fupplire ciò che manca: nel MS, del noftro Autore, di- 
remo. i 

Defin. IV. Momento rifpettivo ,d’ un grave, o d’ 
altra forza animata s intenda quell’ energia, che ha 
in riguardo alla maniera , con cui fi ‘applica per via 
di leva, o d’ altra macchina , a, muovere  qualfivoglia 
refiftenza ; il quale momento confeguentemente. varia , 
fecondo la diftanza dal centro del.moto, e fecondo la. 
lunghezza della contralleva , con cui opera “il refiften- 
te, dalla quale riceve maggiore, o minore vantaggio:. 
_V. Refiftenza refpettiva della fezione d' un corpo è: ; b sda 
quella forza; con cui contrafta ad effere fpezzato eflo corpo nella detta fezione, 
pofata fopra qualche foftegno, quando il pefo, o altra forza animata, che s' ap- 
plica a farne lo ftrappamento, tira obliquamente al piano della medefima fezio- 
ne, coll’ ajuto di maggiore, 0 minor leva, fecondo cui confeguentemente fi va- 
ria in diverfe circoftanze il valore di tal ‘refiftenza : venendo. però  fempre mi- 
furata dal più gran pefo, che poffa reggere, o'dal minimo di quelli, che in tal 
difpofizione fieno abili a fuperarla ; e viene a fignificare lo ftefflo , che il mo- 
mento della refiftenza affoluta; che gli conviene in diverfe circoltanze. i 

VI. Refifftenza omogenea uniforme della fezione d’ un folido , è quando cia- 
fcuna fibra d’effa ha uguale refiltenza affoluta ., ficchè dallo fteffo momento af- 
foluto d'un grave, o d'altra forza perpendicolarmente applicatavi può ciafche- 
duna effere fuperata . ba 

VII. Refiftenza varia e difforme: della fezione di un folido farà , quando le 
fibre di elfo, non effendo ugualmente forti, non averanno ugual refiltenza af 
foluta, ma da diverfì momenti affoluti potrà qualunque di effe venire coftretta 
allo frappamento, come accade in un legno nodofo , in un marmo di varie 
vene vergato, ec. | 

VIII. Centro delle refiltenze è quel punto , in cui raccolta fi concepifce tut- 
ta la forza delle refiltenze fparfe per ogni fibra 5 nella maniera che il centro 
di gravità fi dice quel punto, in cui raccolta fi concepifce l’azione della gra- 
vità d’ un corna x anzi fi crede l'uno, e l’altro centro effere lo fteffo punto. 

Così il Galileo , Padre diquefta fcienza ,° da:per tutto fuppone ; ed è fenza 
contefa alcuna in ciò feguitato dal Blondello , dal Leibnizio ; dal Varignonio , 
e dal Bernoullio , e da quant’ altri hanno pofcia trattato di refiltenze : i quali 
tutti concepifcono la refiltenza rifpettiva di qualfivoglia fezione d’ un corpo, ap- 
plicata nel centro di gravità, e come riunitafi in effo: mentre gli-danno per 


leva, 
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leva, con cui l’azione fua fi rende più vantaggiofa, la diftanza di detto centro 
di gravità dall’ appoggio , fopra di cui far fi debbe lo ftrappamento ; della quale 
fuppofizione però niuno mettendoli in pena d’ affegnarne qualche verifimil ra- 
gione, tanto più è da ftimarfi l’ acutezza del noftro Autore , che fi provò, co- 
me fopra, a dare una particolare definizione del centro delle tefitenze : febbe- 
ne non l’ abbiamo ne’ fuoi fcritti ritrovata compiuta : e di più ne accenna al- 
trove il fondamento col feguente difcorfo. vi 

E veriffimo , che il centro di gravità della fezione del folido fitto nel muro è & 
centro della refiflenza dell’ attaccamento dell’ una fuperficie coll’ altra fua contigua: 
poichè gl infiniti attaccamenti , e vefiftenze fi debbono fupporre e confiderare tutte 
uguali , mentre il folido fia di materia omogenea . Se dunque le refiftenze di que 
filamenti del folido fono tutte uguali ; e di uguale Spefezza s faranno come tantt 
peli eguali diftribuiti in diffanze eguali in una leva , che è la fezione è e che gra- 
vitano nel loro centro di gravità comune , che è il centro di gravità di detta leva . 

Il che volendo più pienamente dichiarare ; fecondo la mente del noftro Au- 
tore, la quale abbatanza riluce dallo :sbozzo d’una figura ivi difegnata, e dal- 
le parole addotte di fopra : diremo , che la forza , per cui attaccate fi tengono 
le fibre d’ un corpo , fa il medefimo effetto, che farebbe un pefo , il quale cal- 
caffe, e comprimeffe ciafcuna parte contro dell’jaltra, onde ficcome fe innumera= 
bili colonnette gravi ST, ST egualmente alte pre- 
meffero contro la fuperficie orizontale E A.C, l' a- 
zione loro s’ intenderebbe, riunita nel centro comune 
di gravità di effe, che cotrifponderebbe appunto al 
centro D della figura E AC, quando le dette co- 
lonnette colle bafi loro tutta la riempiffero = di ma- 
niera che effendo la figura A E Crfoftenuta fopra la 
linea E C, farebbe lo sforzo delle colonnette pre- 
menti eguale al momento di un pefo., il quale pa- 
reggiando il pefo di tutte , foffe applicato nel punto 
D della leva D B, mobile d’ intorno al foftegno B; 
Così ancora , rivoltandofi la figura E AC, ‘e diven- 
tando verticale, o ftendendofi in qualfivoglia altro 
piano; come quando è la comune fezione d’ un mu- 
ro, e di un folido impegnatovi dentro, le fibre S T, 
ST, che tengono attaccato il folido A H IC alla 
fuperficie E A C, effendo tante forze prementi per 
la direzione S T, fi debbono intendere come riuni- 
te nel centro di gravità D della figura E A C, ed 
operanti col vantaggio della leva DB, mobile d’in- 
torno al fotegno B; non effendovi al- 
tro divario da quefta difpofizione all’ 
altra di prima, che dell’ effere le di- 
rezioni $S T parallele, o inclinate all’ 
orizzonte , dove prima elle erano per- 
pendicolari ; il che non può variare 
nulla nel modo di operare; ficchè ciò, 
che prima facevano per, un. verfo ; ora . 
non lo facciano perl’ altro  corrifpon- 
dente alla loro ‘coltituzione , diretta 
non più al centro della terra, ma ad 
un altro punto lateralmente pofto in una i 
infinita diftanza, nella medefima dirittura perpendicolare alla fteffa fezione. 


Sup- 
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Suppofizioni. 


1. Qualunque pefo Sempre difcendere , qualunque volta il fuo centro di gravità V, P. 
movendofi è può accoftarfi al centto comune de gravi, fe da maggiore forza , € refi- pe 65: 
ftenza non venga impedito . dTA23 

II. Qualunque pefo liberamente fi fofpenda pel fuo centro di gravità , non poter- 
fi giammai fermare ; finattanto ch' effo centro non abbia acquiftato l infimo punto 
della circonferenza , per cui ft muove. 

111. Qualunque folido pofato fopra un foftegno , allora fermarfi è; quando la linea 
retta che congiugne il centro di gravità del folido , ed al contatto di elfo col fofte- 
gno; fard perpendicolare all orizzonte . Cioè allora il sù 
cilindro AB, 0 cono, 0 altro Solido fiarà fermo Sopra 
il foftegno C, quando tirata dal centro di gravità loro 
D ia linea DIC, farà perpendicolare all orizzonte * 
perchè qualunque grave ha momento per la perpendico- D 
lare tirata dal fuo centro di gravità , che è la brevif= 5 
fima verfo il centro comune de gravi ; e dovendofi A N 
muovere , non è maggior ragione , ehe fi muova dall’ u- 
na parte più, che dall’ altra. 

IV. Qualunque refiftenza. poterfi fuperare da un pe- 
fox 0 da una forza; 0 da un momento , che fia mag- 
giore di effa refiftenza + 

V. In quefta fcienza delle refiftenze , doverfi. aftrar- i 
re dalla fle ibilità de’. corpi , che Ta molla , potendo BV. 
quefti alterare le proporzioni inveftigate : ficcome fi dee = P. 9. 
prefcindere ancora dalle tempere , € varie. crudezze de’ 
metalli i 

Imperocchè la' cedenza delle materie de’ Jolidi altera le proporzioni delle refiftenze V. V. 
a fegno tale , che un medefimo ferro farà ora più , ora meno refiffente , fecondo lap. 2. 
differenza ‘delle tempere , e fecondo la fua flefidilità , che in ‘virtù di dette tempere 
fi fa or maggiore, or minores e però, data la refiffenza affoluta d’ un folido in una 200 
tal fezione , volendo ricercare la refiftenza rifpettiva , che è quella, quando fe gle 
fa forza pel traverfo , converrà immaginarfi la materia nulla cedente s perchè più e 
più ‘che cederà , maggiore e maggior pefo vi vorrà a fare la rottura + i 

+ Quindi è, che una fpada ben temperata fi piega bensì facilmente , ma non G. G. 
così agevole cofa è il romperla , come fi farebbe d' una pari latra di ferro, che 
faffe crudo e rozzo » Così per la {tela ragione più facilmente fi fpezza una ver- 
ga di legno fecco, che quando era verde , e fleffibile ; ed è ftato offervato da 
Monsà Parent; che | Abete ; il quale è più cedente della Quercia , foftiene 
maggior pefo prima di romperfi : di maniera che ‘ordinariamente la refiftenza di 
quello alla ‘refiltenza di queta fi ftima effere, come 358 a 300, 0 come II9 2 
100; fecondo le fperienze rapportate nelle memorie dell’ Accademia Reale di Parigi 
del 1707. Dove ancora fi riferifce dal medefimo Autore, che nel cedere € pie- 
garfi le fibre d’ un folido ; la curvatura di effo raccorcia la leva d’intorno a una 
fua parte quadragefima quinta, allorchè il folido è ritenuto in un termine folo: 
ma la fcorcia d'un feffagefimo. folamente quando fia ritenuto in ambi gli eftre- 

mi. Il che però ricercherebbe più efatta e diligente offervazione ; effendo. ve- 
rifimile che la varietà delle materie permetta , che le fibre fuperiori diverfa- 
“mente fi ftendano; e l’inferiori fi comprimano, cagionandofi uno ftiramento , ed 
una compreffione ; quando più; quando meno violenta, la quale ungrandiflimo difpen-, 
diò di forze richiede, ed a cui una diverfa piegatura del folido corrifponde, e per 
Tom. 111. Ere con- 
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confeguenza fi viene a fcorciare con diverfiffima proporzione la leva ; onde non 
folamente delle refiltenze alfolute, ma ancora delle rifpettive, confiderate per al- 
tro in pari circoftanze, è vero ciò che altrove dice il noftro Autore, e può re- 


1 giftrarfi per feta fappofizione ,:cioè che . 


VI; Lasdiveifità della materia valtera la vefiftenza si poichè due-folidi eguali, e fi- 


- UI 


* mili , ma di materia diverfa , come di vetro l’ uno , e l’altro & acciajo ecs refifto» 
è, ‘Tgr al sfide af 


no» difugualmente», i \ N ds (O: AGI 
«VII: La feparazione delle due fuperficie del folido ‘tenuto. per. traverfo. fi fa. nel 
medelimo inftante, tanto nei punti remoti dal. foftegno, ‘che‘:me i-vicini ye che 1n 
quelli di mezzo :. fante che tale feparazione: fi fa' con moto regolare dell’ una fuper= 
ficie che fi muove y dall altra che fia ferma . 

Il che è coerente all’ ipotefirdel Galileo, che fuppofe altresì ftrapparfi in uno 
itante tutte le fibre del folido'} quando fi rompe trafverfalmente:: come. di ine- 
ceflità debbe fuccedere} fecondo la quinta fuppofizione ; che le. fibre: non fieno 
cedenti, ma che fenza allurigarfi, o (tender per di fopra , nè ferrarfi; o com- 
primer per di fotto, fi irappino. E' ben vero , che il Mariotte nel fuo trat< 
tato del moto dell’ acque part. 5. difc. ‘2. il Leibnizio negli Atti di. Lipfia del 
mefe di Luglio 1684. ed il Varignonio nelle memorie dell’ Accademia Reale del 
1702 ftimarono più verifimile'ipotefi il-fupporre , che fi ftendano +, «e Mtirino al- 
quanto le fibre , e più le lontane dal foftegno , che le vicine, a. proporzione 
della ditanza dal centro del-moto, cioè dal foftegno., fopra di cui fifa )la. rot- 
tura ; e pofcià il Sig. Jacopo Bernonlii di quefta  medefima. fuppofizione non 
contento , ne propofe un’ altra da lui, e da altri creduta piùvera, in cui s' im- 


-.magina, che prima di fpezzarfi il folido., alcune’ fibre. vicino all’ appoggio: fi 


‘‘’comprimano., altre.più fopra fi ftendano : ficchè tra» lune, e l'altre. vi. abbia 
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‘€ ‘un punto di mezzo , che non foffre veruna  compreffione ; o ftendimento alcu-: 


no, e da cui verfo l'una, e 1’ altra-parte fempre. più fivanmentino: 1’ eltenfioni 


delle fibre fuperiori, e le compreffioni dell’ inferiori, come apparifce da una\let. 


+ tera di quefto celebre Matematico , feritta li 12 Marzo 1705, ed: inferita, nelle 


‘rnemorie dell’ Accademia Reale .di Parigi dello :fteffo anno. «Ma quefte diverfità: 


d’ opinioni dimoftrano appunto ; quanto. difficil cofa fia » il determinare «la. vera, 
è naturale ipotefi ; lavquale può elfere.,iche in warj :cafi ‘molto diverfa: fi «trovi: 

è perd quanto meglio fia |’ aftraere da cotefti accidenti, per illutrare. teorica; 
rifente la materia, che ‘abbiamo per le mani, come ha:fatto il: Galiléo:,: e.con. 


_ effo il noftto Autore « lafciando a’ Filofofi, ed a’ Pratici. offervatori, della ‘natura ,. 
il mettere-in'conto quelle differenze ,; che pud recar feco la diverfa teffitura , e 


fortezza, e flefibilità delle fibre in qualfivoglia materia; limitando. conv efle , 0 
modificando le ‘conclufioni dedotte generalmente ida’ fondamenti. teorici di quelta 
dottrimà 259 0), i ù 19,092 
“VIII. Nello ffrappare un folido: per diritto, fi hanno da confiderare due refiflenze 
una ‘è quella dell’ attaccamento de’ filamenti del: folido , lavquale:è diverfa», fecondo 
le diverfità delle. materie ‘d’ effo folido , e ne metalli fecondo le tempere: il altra è 
quella del vacuo, che in tutte le materie è Sempre la fleffa, @ proporzione delle grof=: 
Jezze del folido ; ma' nello ftrappare il folido per traverfo ,, pare che la refiftenza del 
vacioceffi affatto; poichè moftra I° efperienza , che volendo feparare con ‘moto «paral- 
lelo una lamina di vetro lifcio da un' altra lamina fimile; vi vuole buona forza ; che. 
è ‘quella ‘del vacuo ; ma volendole  feparare con moto angolare y non vi fi ricerca» 
punto di forza. —_. i i sito Loira 
‘Da molti luoghi :di que’ opera già efpreffamente ‘apparifcey che )' Autoreno-. 
{lro: vi lavorava intorno per fino. dall'anno 1644: ma quando ‘la malignità. di: 
qualche invidiofo volefTe fofpettare , eflere ftata per. affettazione aggiunta ‘affai 
dopo in-var) luoghi del MS. la nota di tempo.più antico.» eccone in quelta fai 
si vola 
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fa fuppofizione un «altio: evidente rifcontro, dove nomina. la forza del vacuo, fe- 
guendo la maniera di favellare degli antichi, adoperata ancora dal Galileo. fuo 
maeftro nel primo dialogo ; il che dimoftta , effere «ciò ftato feritto prima dell’ 
anno 1644. in cui il Torricelli per mezzo della fua famofa fperienza , di cui 
appunto fu miniftro c primo efecutore il nofltro Viviani , rinveniffe la vera ca- 
gione di ciò, che: s’ attribuiva alla forza del voto , e palefalle effer quefta la 
fola .preffione dell’ ‘aria ; non effendo verifimile., che dopo sì celebre e sì felice 
fcuoprimento , a lui prima: che ad altri notifimo , feguitaffe il noftro Autore 2 
chiamare col volgo forza del voto, cioè di un mero nulla, quello che potea, con 
maggiore proprietà di parlare , e ‘con ‘più. ragionevole fentimento, chiamare for- 
za della preffione dell’ acre elterno , o d’ altro fluido ambiente. 

Diremo adunque , che ficcome effendo congiunte infieme due pulitifime 4a- 
fire di marmo; o di vetro , fi fperimenta grandiffima î 
rettamente , non oftante che a tale effetto non fia d’ uopo lo ftrappare. veruna 
fibra, per cui fi connetta quefta laîtra con quella : ma in vigore folamente del- 
la preffione , con cui |’ acre efterno (0 forfe altro fluido. più tenue ) calca It 
una contro .dell’altras; refiltono alla feparazione , mancandovi l’ aria di mezzo 4 
che ajuti a fpignere , fecondo la direzione della forza, che tenta. difgiugnerle ; 
così dovendofi direttamente ftrappare un corpo , feparandone un pezzo dall’ al- 
tro contiguo ; fi fente la fteffa ripugnanza è che fi proverebbe , quando fuffero 
giù divifi,, ma da uno fquifito contatto , per opera della preffione del fluido 
ambiente , fteffero infieme attaccati : ed dre a ciò fi prova tutta la difficulrà, 
che rifulta dalla teffitura 3. intralciamento 3 0 forza interna , che hanno le. fibre, 
per cui refittono alla divifione. Laddove quando trafverfalmente fi tenta'lo fpez-. 
zamento d'un folido , rimane folo la feconda difficultà da fuperare, ma non la 
prima , perchè da ogni lato effendo premuto il falido, cioè da deftra a finiftra, 
e da finittra a defltra, ogni poco di forza che G applichi, per volerlo fpignere 
più per un verfo , che per l’altro. viene ajutata dall’ una , o dall altra delle 
preffioni oppofte, che fi equilibrano ; onde ( fe non oftaffe l’intralciamento delle. 
fibre; ol’ interna-forza con cui elle ‘alla divifione refiltono ) facilmente ne fe- 
guirebbe la feparazione d’ un pezzo dall’ altro; e per, cid molto più agevole farà. 
ancora per quefto capo il vincere-la, refitenza.rifpettiva, che 1’ affoluta, benchè 
non vi fulfe il vantaggio della leva , come fe il folido fporgefse fuori del muro 


pérsuna diftanza uguale. al fuo femidiametro , € che ‘percid il pefo attaccato alla” 


fua eltremità foffe lontano dal foltegno altrettanto, quanto nc è lontana la refi-. 
{tenza 4 che fi ‘concepifce tutta ridotta, nel centro della fua-bafe, ad ogni modo 


maggior pefo farebbe neceffario oper romperlo ; tirando con direzione perpendico-. 


lare alla bafe, che tirando (obliquamente. i Hoa e 
: Espotrebbe anch” effere 5: che quefta., e non lo ftiramento delle fibre foffe la 


cagionés, per cui: le. fperienze fatte. dal Sig. Paolo. Wrzio , come riferifce.il Blon-. 


dello x ved: ile Leibnizio:, € le caltre fatte ‘dal Mariotte,, moftrarono ‘ricercarfi «allo 
ftrappameénto diretto: de’ folidi un molto maggior pefo., di quello. ;, che fecondo 


la teoria del Galileo avrebbe dovuto baftare, in paragone di.quel pelo, che..li. 


rompewva:, tiraidoli obliquamente sPer efempio s riferifce il' Mariotte , che per 
iftrappare: direttamente In ‘cilindretto di legno»;eil cui diametro era di 3 linee, 
vi vollero 1330: llibbre di pefo: quando , fecondo il calcolo del Galileo, fe ne fa- 


rebbero ricercate folo, 180 . Chi fa.y;che quelle. 150. di più, le quali vi s' im- 


piegarono) ;. rion, corrifpondefiero appunto alla preifione dell'aria, da cui. il Ga-. 


lileo fece a@&trazione »,. per. non saverne alcuna notizia ? x 
E ben vero joché: fe avelle vil; Sig. Viviani riveduta e, perfezionata quelta fua 


opera; non: folamente. in. vece, della. forza del: vacuo, , furrogata. averebbe, 
Ja preffione dell? aria ;/ma.non credo xche impegnato fi farebbe a dire , effere que-, 


Ee 2 fta 


difficultà in fepararle di- 
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fia forza la Reffa in'tutte le materie; folamente variando a proporzione delle 
groffezze de’ folidi ; perchè fecondo la teffitura , ed intralciamento » delle parti 
componenti de’ folidi, è manifelto, alcuni effere di più rara, altri di più ferra- 
ta ftruttura ; e da’ pori di quefte ; o di quelle materie , dove più , dove. meno 
perfettamente venir efclufa l’aria grofa , o fottile: dalle quali circoftanze. fi 
varia in molte maniere il momento dell’aria efterna premente , facendofi ora 
maggiore; ed ora minore. Si pud prefcindere però ancora da quefta forza , per 
dar luogo alla teoria generale , mettendola poi in conto, quando occorra , nella 
pratica . 
È IX. In oltre poî fi poffono confiderare le fezioni de’ folidi come gravi, e a guifad'. 
Archimede figurarfi, che î piani abbiano pefo , e che poi tali piani pofati ful fofte- 
gno della leva ec. 
° M° immagino voleffe dire , che tali piani, confiderati come gravi, applicati 
al foftegno della leva , contraftino col pefo, 0 colla forza ; che tende a fare lo 
ftrappamento , e così l'immaginario pefo di detti piani ( confiderato però come 
tendente ad un centro pofto in infinita diltanza da efli, per una direzione per- 
pendicolare a” medefimi ) equivalga alla forza della refiftenza affoluta , o rifpetti- 
va, che per un vetfo direttamente , o almeno in parte oppofto alla direzione 
della potenza , che cerca di effettuare lo.ftrappamento , li va continuamente ti- 
rando. Donde tanto più chiaro apparifce , che il centro delle refiltenze ( come 
fi è detto alla defin. 8. ) fia il medefimo, che il centro di gravità della fezione, 


in cui fi fa la rottura. Hora 
Anzi in feguito di quefta fuppofizione il noftro Autore ha propofte quelt’ altre 


da lui chiamate 
Definizioni Seconde. 


1 Piani, o fezioni d'’uguale gravità in fpecie chiamo quelle, delle quali parti 
eguali pefano ugualmente . 

II. Piani , 0 fezioni d’ ugual gravità affoluta , quelle che pefano ugualmente ; o 
uguali , 0 difuguali che fieno tra di loro. 

III Piani, 0 fezioni di diverfa gravità in fpecte quelle, delle quali parti uguali: 
pefanòo difugualmente drca 
CIV Piani y 0 fezioni di diverfa gravità affoluta quelle, le quali pefano difugual= 
mente | o‘ uguali , 0 difuguali che fiano tra di loro. 
‘ Quelte diverfe maniere di gravità, credo che appreffo il noftro Autore equi- 
valgano a varie refiftenze uniformi, o difformi già di fopra definite; in quanto” 
che ce ne poffono rapprefentare varj gradi, riducendoli ad una idea più diftin- 
ta, che abbiamo della diverfa gravità, che in varie. materie corporee giù ci è 
nota e manifelta ; il che giova a'fillarci megliola fantafia , e fare sì, che più 
chiaro concepifea la diverfa forza di refitenza , che. per efempio ha il marmo 
dal ferro } o dal legno, coll’ analogia del’ pefo diverfo , che in pari mole hanno. 
varj corpi, come piombo , argento, acqua, pietra, ec. 

E febbene vi ha chi crede , cheio averci fatto meglio a dilfimulare quefte fe- 
conde diffinizioni , per effere fuperflue, fecondo il detto d’ alcuni moderni, da” 
quali viene rifolutamente afferito , non doverlì definire uguaglianza; e difu- 
guaglianza , efendo a fuo giudizio cofe chiare per fe ftelle, e manifeite, e di 
or natura , per così dire, indefinibili, afficurando ‘che nè Euclide nè alcun altro 
Matematico fi è mai meffo @ definire V egualità , quando ! ha voluta applicare ad 
altre cofe; tuttavolta io non ‘ho ftimato bene di ometterle : sì per dar fuoti in- 
tieramente tutto ciò ; che il noftia Autore avea: preparato fopra quelta materia ; 
e sì perchè fono di parere; che non fi poffano riprendere quelte definizioni. del 


Sig. 


n 
r RT 4 


car 
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Sig. Viviani; a/&imilitudine di quelle , che nello fteflo propofito, per i corpi d° 


egual gravità affoluta, € d’ egual gravità fpecificay recò il Galileo nelle Galleg- 
gianti, ed il Borelli nel fuo Archimede :- per non ‘dir nulla che la pretefa in- 
duzione di Euclide, e degli altri. Matematici è falfa p avendo inoi da Euclide 
nel libr 3. degli Elementi la definizione \14 de’ cerchi eguali , e la quarta delle 


rette egualmente» lontane dal centro del-cerchio ; e nel lib. 11. la decima» de’ 


folidi eguali, e fimili 5 e. nel frammento: che! di lui ci refta delle cofe leggeri:, è‘ 


e gravi,, defin.' 1, de’ corpi. uguali in grandezza , \e.la defin. 4: de’ corpi eguali 


in potenza :;e da Apollonio nel lib. 6,-la defin/ 1: delle fezioni coniche uguali, 
e la fefta de’ fegmenti loro uguali, € da Teodofio nel lib. 1. «degli sferici. la 
felta de’ cerchi usualmente diltanti dal centro della sfera ; e da Gregorio di S. 
Vincenzio nel lib. gs. della quadratura del cerchio; la defin. 7. delle parabole ugua- 
li, e nel feto l’ ottava dell iperbole uguali ; e da Alefandro Marchetti, nel li- 
bro della refiltenza de’ folidi , la definizione di quelli che fono di uguale, e di 
quelli ‘che fono di maggiore , 0 minor refiltenza; e da quefti medefimi Scrittori, 
da’ quali fu moffo quelto ferupolo, e la definizione ( buona, 0 reach’ ella fiafi ) 
degli angoli folidi uguali, e l’altra dell’ uguale moltiplicità ; onde il celebre Ma- 
tematico Ifacco Barrovio nella terza lezione matematica di quelle, che recitò nel 
1665. in Cantabrigia, e ftampate furono nel 1684. in Londra, giudiciofamente 


: diffe : INorum nibilmoror fententiam , qui aqualitatis , fimilitudinis,, © ejufmodi 


relationum ingenitas nobis a natura Species arbitrantur ; quando commentum illud , 
ut jam antea vidimus , haud fit nece[farium, © minus idoneum fcientits, nec ulla, 
quod ego percipiam, preter. metaphy/icas quafdam vocabulorum perplexitates ©" ar- 
gutias , folida ratione fubnixum: del che più a lungo nelle feguenti lezioni pofcia 
difcotte bad È SERIE STO p MAIS Sa 

Ma è tempo oramai; premelli quelti principj ; di venire alle propofizioni .. 


Propofizione I. Teorema 3. 


204 


I momenti di vefiRenza della medefima fezione 3 © di \fezioni uguali , fono tra di V. V. 


loro, come le diftanze del centro di gravità d' effe dal foflegno. 
Ciò è evidente , perchè efferdo la fteffa grandezza di fe 

le materie-omogencee, farà la Mella refiftenza. affoluta, e folo varierà la refpet- 
tiva, cioè il momento ‘di detta refiltenza , a mifura della leva favorevole , cui 
viene applicata , la qual leva non è altro, che la diftanza del centro di gravità 
della ‘figura ( in cui riconcentrata fi concepifce la refiftenza per la definizione ) 
dall’ appoggio » fopra di cui fi fa il moto nella rottura del folido.. - . 


cebta Propofizione II. Teor, IL 
° 1 Domenti delle refiftenze nelle fezioni de folidi le di cui bafî fiano difuguali 
: b) 


ed eguali le altezze , fono come le medefime baft. 

Ciò fi verifica in tutte quelle figure di Sezioni , nelle quali è centri di gravità 
dividono gli affi nella medefima ragione . 7 

Imperocchè effendo uguali } altezze; faranno altresì uguali le ditanze de’ cen- 
tri di gravità da' fotegni 7 e però 1 miomenti delle refiltenze di tali fezioni varie- 
ranno folamente a mifura, che variano le grandezze loro; onde faranno come le 


bafi difuguali di effe. © 


Corollario: Pi, In qual&ivoglia forta di figure 9 effendo vgiali le diftanze del cen- 


tro di ‘gravità di effe) dal. foltegh0 , firanno.i momenti delle loro refiltenze propor- 
zionali alle grandezze di effe figure. Hus 
4 0Y0p= 


O* N 
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Corollario 11, Quindi è agevol cofa il raccogliere, che generalmente i momen- 
ti delle refilenze di due fezioni (A; C, hanno la ragione com- 
polta. di quella, che è:tra le grardezze di elle, e di quella A (E 
che palla. franle diftanze, de’loro centri di. gravità da» fotegni; 
simperocchè prefa . di..mezzo un’ altra:fezione Biùguale di grane | B 
dezza alla A,. ma. che abbia; il-centro. di gravità ugnalmente: n 
"diftante dal foltegno ; come ha» balera: C; farà Lil momento! © 
della refiltenza. A al momento»della refiltenza C ‘in'ragione ccompolta idi quella che 


-ha il momento della refiltenza: Arabmomento della refifténza B, e di quella che è > 


tra il momento della réfiftenza B., ed ilbimomento della refiftenza C; ma la prima 
ragione ( perla prop. 1. ) è eguale alla ragione delle diftanze de’ centri di gravità 
da' foftegni, che fono in A} & in B:( ovvero in C;) e la feconda ragione è quel- 
la $ che paffa.tra le fteffe grandezze delle fezioni B ( ovvero A') e € ( pel Coroll. 
‘preced. ) dunque il momento della :refiftenza A a quello‘della refiltenza C è in'ra- 

ione: compofta delle ragioni. divefle grandezze A, C, e delle difanze de’ centri 
doro di gravità da’ fotegni. | pIR IA 4 


Propofizione ID! Teon DU: 


1 momenti delle refiftenze nelle fezioni de’ folidi , le quali abbiano ugual bafe , € 
zie altezza; fono tia di loro, come î quadrati dell’ altezze (Purchè le det- 
re fezioni: fieno tali», che i centri di gravità di effe dividano gli affi nella Mella 
ragione ).. ! + i 

Feanoi leisfigure AC B.,-G E H le comunifezioni 


di alcuni folidi , orizzontalmente diftefi , e dal mu- 


r0.3 im choperpendicolarmente. fono fitti, e fiv fup-" 
pongano o mezze ellifi , 0 rettangoli , o triangoli, 0 
parabole : purchè abbiano le bafi uguali A B,GH, 


ma l' altezze difuguali C D,.E F. Dico y° che il mo- A 
mento della refiftenza A C B al momento della refi. 
fienza EG H (è quali \momenti pel corollor. 2. del- è 
la precedente , provengono dalle grandezze delle dette» 
Sezioni: x evdalle diftanze de’ centri di gravità loro da’ 
Soffegni , ne’ quali fi fofpendono ‘è detti folidi , cioè G F 

dalle OD, PF) fia come il quadrato. dell’ altezza H 

C D al quadrato dell'altezza È F_de dette fezioni. 

Imperocchè quefta forta di figure, avendo ugual bafe ; fono come 1’ altezze 
CD, EF; ed i centri loro diogravità fono dalla bafe diftanti per una parte 
proporzionale di dette altezze: di maniera che O D a PF fia come C D ad 
E F; e però la ragione de i'detti momenti', compofta di quella delle grandez- 
ze, e dell’ altra delle dette diftanze , è duplicata di ciafcuna di effe ; onde è 
come..la ragione ‘de’ quadrati dell’ altezza CD, EF. Il che ec, è © i 

Corollario. Quindi ancora può dedurfi ‘3, eMere la ‘ragione de i detti momenti du- 
plicata di quella delle diftanze da’ foftegal , cioè come i loro quadrati. 


1: © 
Hd 


L 


Propofizione IV. Teor. 1V. 


1 momenti «delle refiffenze! nelle» fezioni fimili di qualche Solido foro va di clopos: 


. come t cubi dell’ altezze. 


x 


Perchè la grandezza delle figure fimili è in ragione duplicata di quella de’ da 


ti. omologhi, o dell’'altezze loro: fi aggiunga la ragione delle diltanze de’ cen: 


tri di gravità da’ foftegni, la quale è pure la medefimia con quella dell’ altez- 
} ze; 
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ze ; ne rifulterì la ragione compofta di quella delle grandezze , e delle dette 206 
ditanze , cioè ( pel Coroll. 2. della prop. z:) quella. de’ momenti delle refiten- 
# 2 00IRE alla triplicata dell’ altezze : cioè a quella de’ cubi delle medefime ; 
il che ec. est ED) MITI uan) È 
Corollario. Quindi i momenti delle fezioni di qualfivoglia  folido rotondo fo: 
no come.l cubi. de’ diametri d’ effe fezioni:. > . og i so golosa times 21 
po Propofizione Vi Teor. Vi SS a 4 Ci 6 3% if 
De i cilindri ,e prifmi u ualmente “groffite difugualmente Junghi G le refiftenzà 
ad effere fpezzati per traverJo hanno reciproca proporzione»delle lunghezze 3 0 per me- 
glio ‘dire , le forze che fi ricercano per ifpezzare tali folidi; “hanno reciproca propor- 
zione Da Lora, Pn eri - fontish sfogo» anvistonorg Pi pù I 
Poichè , pofto che il pefo 7a 1 Neu NZURE i H 
\erlnimo bhe appefo in do fervalper > SY (A Keita 
ifpezzare in BA, colla leva B.G4 
com» leva minore. diveffa<; maggior pe- è . ANUIAIIT 
fo fi richiederà per fare Dif: effo ef- © * SOSTI PEC 
fetto DE Da maggiore, s quanto la |  TOAL.HwI9NEZ n 
prima leva fupera la feconda: non è \w{ AMT ‘EEA 
pda il br a RE prof; { IS = 
imo allo fpezzarft , che un arfi DP249 Di (I RZ 
dd AE MILL) Sea 
centro della bafe B À» ed il pefo po- è AA nina 130 
fto ih diverfi i hi della ui "i N IAMDNI I ILL < esi i 
del folido , confiderato come nutta pe- la UU UL 
ante et pr TZZI 
£ L’ intenzione del. Sig: Viviani Lu AES UO #3 
era; ché quefta propofizione fi poneffe dopo la prima delle refiftenze del Gali-. 
leo, perchè quefti non, la prova, ma bensì là fuppone .per fe nota: nella propo-. 
fizione quinta. Ia i iinbruttgio siislo A agiga, spirito ni 


nd 


as 









equilibrio tra la refiftenza 






: “Ton nia tr)» \dar ni a N: do 

EST Peo SEI ao » Lo PÒ 
ER” diga TE Gg Ad als armisagoni. sid SASÀ 207 
‘Se A equilibra B, è D: equilibra’C; Sempre h %o de: " cd kde: i ala Saf 


il pefo Aa pelo D ha la proporzione compo- 
Vi uella Pilla diftanza G_ E alla E Ho è 
di ella del pelo B al pefo €, ovrefiffenza BO 
alla C; e della diftanza L F alla fo Tpro | 

“Poichè: il “pefo A al ‘pelo D hai la propor- © 
zione compofta del pefo A al pefo B,, dl B . 
al Ce del C al Dj ma il pefo À al B fia 
come G E ad EH; € il pefo B al C fla co- 
me l iffefo B al C 3,0 come la refiftenza B> > 
alla G;-edib-pefo E al-D-; come la. diftanza. 
L Falla FI; dunque il pefo A al pefo D 
è insragione compofta delle fuddette ‘proporzio» 
ni Il ches ec, rr 





Vi F. 
PZ 
e 46. 
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2. la leva DG alla È H, farà il contrap- 
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| sica Propofizione VII. Teor. VII. 


Se faranno le due libre AB, CD, con 
i fofteoni E, F, e:collé contrallevi AVE, 
C F, uguali tra loro, e con i peli , e re- 
fifenze G, H, che tra loro ftrano , come 
le leve E B, F D omolopamente;.dico che. » 
fe in B, e D fi appenderanno î peli 1, 
L.che equilibrino le refiffehze G.,H, i 
detti peli 1, L, faranno uguale. 

Poschè , per l antecedente, il pefo I.al |: (tx L 
pero L ha la proporzione compofta della A i 

alla E B, del pefo G.al pefo H, cioè, E 
per fuppofizione , della E B ‘alla F D 3 è della FD alla FC; ma anche PA E 
alla FC ha la proporzione compofta delle medefime linee, cioè della‘ AE alla EB3 
della E B alla È D, e della F D alla F.C; dunque il pefo I al pefo L fta co- 
me lav A E alla F C, cioè gli è uguale ; il che ec. | 


Propofizione VIII. Teor. VAIL 

Siano le due libre, come fopra , con 1 brac- | ebbi 
ci uguali A E, C F, ele refifenze GjH, — { da, Atosssi 

che tra loro abbiano fuddupla proporzione delle.» ts i 
leve EB, F D. Dico ,.che il contrappefo I 
al .:contrappefo L, ( da quali fi equilibrano le 
G,H) ha fuddupla proporzione delle leve re, 
ciprocamente prefe., cioè della leva F Dalla 
E B; o pure‘fta, come la leva FD alla me-. 
dia F Mitra F D, ed ELB. 0 dl. Non 
Poichè. perla propof. 6. il pefo 1 al pefon . è 
L ha proporzione compofta delle proporzioni dt 
A E ad E B, e della refiffenza Galla refi- 








ffenza H, cioè della leva E Brad FM (Cohecgonien 1! 
vot ba fuddupla pari: della E B! alla FD) 
“i Ne della leva F 

.FD', F M, FC) ma ancora LA E alla NF ha la proporzione. compofta delle 


alla E C, cioè della.F.M alla.F N) quarta “proporzionale dopo 


medefime linee ; e però come il pefo 1 al pefo L, così fa A_É; ovvero GF ad F 
N, ciò F D ad F My; ma la F D alla È M ha fuddupla proporzione della F D 
alla EB, per effere F_M media proporzionale fra effe: dungue il pefo I al pefo. 
L ha fuddupla proporzione della leva F_D alla \E :B reciprocamente \prefe s #l che 


ec. È} 
pela * Propofizione IX. Teor. IX. 
Se farà come il pefo A n] pefo B, cos. i i 

pefo 1 al contrappefo L , come la C D 


alla E F. i 
Poichè il pefo I al pefo A_fta come C 


i ba . 2 ” = 
D alla DG, ed il peo A al pefo B fta Ho 
come la DG alla opa CRT perl "a ani» 
alità, il pefo 1 al pelo a come la 
gu > pel È da, pefo i B fa 


C D alla F H; mat pefo 
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fia come H F ad FE: dunque per V ugualità , il pefo 1 al pefo L fia come la C 
D alla E E; Il che fi dovea dimoftrare. À : 

Corollario. Agevolmente quindi fi ricava, che nelle premeffe circoftanze , ef- G, G, 
fendo ancora C D uguale ad E F, faranno i contrappefi Î, ed L' tra di loro 
uguali , che è la prop. 7. già di fopra dimoftrata . 


Propofizione X. Teor. X. 


Se nelle libre fimilmente divile C G, E H, me’ loro fofegni D, F, farà come V. V. 
la refifenza A alla refiflenza B, così il quadrato D G al quadrato F H: farà d p. s2. 
contrappefo 1, che equilibra lo A, al contrappefo L, che equilibra B, come il qua- 
drato‘C D al quadrato E F.. 

Perchè prefa la D M media tra C D, 

DG, e la F N media tra E F,FH, 

farà come il pefo 1 alla refiflenza A, C D MG 
così la C D alla D G, cioè come il 

quadrato C Dial.quadrato D M : e co- 

me la refiffenza A alla B, così il qua- A 


drato D G al quadrato F H, cioè come E FE NIE 1 
il quadrato D M allo F_N (& che ap- 

preffo dimoftreraffi ) dunque per ! ugual 

proporzione come il pefo I alla refiften- 5O L 


za B, così il quadrato C D al quadra- 
to F N; ma la refiflenza B al pefo L 
lis come 5 sa ss, FE, cioè 1 il quadrato F N al quadrato E F: dunque 

i nuovo per l ugual proporzione , il pefo I al A 
al quadrato È F Il Def dovea FAIR elet fato e 1 

Non fi trova nel MS. del Sig. Viviani la promeffa dimoftrazione di quell’ G. G. 
affunto , cioè che il quadrato D G al quadrato F H fia come il quadrato D 
M al quadrato FN; ma fi raccoglie ciò agevolmente, fuppofta Ja fimile divi- 209 
fione delle due leve C G, E H in D ed F ( da noi però aggiunta nel titolo 
di quefta propofizione, la quale altrimenti non fi potrebbe verificare ) ftante la 
quale, per effere le proporzioni di G D a D C, e di H brad P=Es,-tracd1 l0- 
ro uguali, ancora le loro fudduple ( e lo fteffo farebbe delle futtriple , fuqua- 
druple ec. ed’ altre quantofivoglia ugualmente moltiplici , o fummoltiplici di 
effe ) faranno tra di loro parimente uguali ; e però G D a D M farà, come 
H E ad F N; e permutando, tanto effe , quanto i loro quadrati , faranno pro- 
orzionali . > 
i Anzi fi potrebbe quindi rendere la propofizione più generale , ed ancora di- 
moftrarla più fpeditamente s dicendo , che fe nelle due libre CG, EH, fi- 
milmente divife da’ foftegni D, F, le refiltenze A, B faranno in qualfivoglia 
proporzione multiplice , 0. fummoltiplice delle braccia D G, FH, o come i 
quadrati, cubi, ec. o radici quadrate, cubiche ec. di effe : i contrappefi I, L 
averanno la fteffa ragione ugualmente multiplice, o fummoltiplice di quella del- 
le braccia C D, E F,,0 faranno parimente come i quadrati, o cubi, o radici 
quadre, o cubiche ec. loro corrifpondenti . Perchè effendo A ad I, come G D 
a DC, cioè come H F ad FE, per l’ipotefi, ovvero come B ad L, per l 
equilibrio, farà permutando, come A a B, così I ad L, onde fe la prima ra- 
gione è multiplice; 0 fummoltiplice di quella di D G ad F H, la quale permu- 
tando è la medefima con quella di C D ad E F, antora la feconda ragione, 


cioè di I ad L, farà parimente multiplice, o fummoltiplice di quella di C D 
ad E F. Il che ec. 


Tom. 111. F f Ma 


zIO 
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Ma fe le due libre C G, E H non fuffero ‘proporzionalmente divife in Dy 
F, fupponendofi col noftro Autore , effere le refiltenze A, B, come i quadrati 
delle braccia DG, F H, faranno i contrappefi I} L ; come i rettangoli C D 
G, E F H; imperocchè ftarà I ad A, come. C D a DG, o pure come il ret- 
tangolo C D G al quadrato D G; ed Aa B fta come il quadrato DG al qua- 
drato F H, e B ad L, come FH ad E F, cioè come il quadrato F H al ret- 
tangolo E F H; dunque per l’ ugual. proporzione ftarà I ad L, come il ret- 
tangolo C D G al rettangolo E F H; Il che ec. 


Propofizione XI. Teor XI. 


Se le refiftenze di due libre faranno come le dignità dello fteffo grado delle con- 
tralleve, e le leve faranno uguali, i contrappefi faranno ; come le dignità delle me- 
defime contralleve d’° un grado più alte. 

In quefta belliffima, ed univerfale  propofizione intende 1’ autore per dignità 


‘le poteltà algebraiche , come quadrati, cubi, biquadrati, furfolidi , ec. denomi- 


nate da’ loro efponenti 2. 3. 4. s. ec. e dice, che effendo I ad L, come qua- 
lunque dignità della leva E B , deno- i i d 
minata dal numero m:; ad una fimile 


della leva FD, effendo le due E A_, A 
F C uguali; faranno i contrappefi G , 
H nella ragione delle dignità d’un gra- 
do più alte, appartenenti alle  medefi- cG 


E Bru È 
Isa 
CECGR D 


me leve E B, FD, cioè denominate 
dal Dams ar a X 

Imperocchè G ad I ta., come. B E i ; 
ad EsAgl ad Litas come la dignità DI GL 


+. di E B.denominata dal numero m. ‘al- 


la fimile della FD; L ad H è come 

C F, ovvero A_ E ad F D; adunque G ad H ha ragione compoflta di B E ad 
E A, e di E A ad FD ( le quali due fanno la fola ragione di E B ad FD) 
e di quella, che ha la dignità di E B, denominata da #., alla fimile dignità 
di FD; e però fta, come la dignità della E B un grado più alta , cioè deno- 
minata da: né alla fimile, dignità di F D: perchè quefte tali dignità avereb- 
bero altresì la. proporzione compofta delle medefime proporzioni. Il che fi do- 
vea dimoftrare. i 

Corollario I. Quindi fe I ad L fta; come il quadrato E Bal quadrato F D, 
farà G ad H, come il cubo di E Bal cubo di F D. 

Corollario IL. Viceverfa , fe G ad H ha la proporzione, che è tra qualfivo- 
gliano dignità dello ftelfo grado, di E Bad FD, faranno I, ed L nella pro- 
porzione delle dignità un grado più baffe, delle medefime E B, FD. 

Corollario III. Quando G ad H foffe in ragione fuddupla (delle E B, F D 
(che è Aanto dire corrifpondenti alle dignità di E B, F D, denominate dalla 
metà dell’ unità ) allora per effere I ad L, come le fteffe dignità di E B, FD 
un grado più baffe , cioè. denominate da una metà meno del nulla, faranno re- 
ciprocamente in ragione fuddupla di FD ad E B, come nella propofizione 8. 

Corollario IV. Ma effendo G ad H, come appunto E B_ ad FD ( che fono 
le dignità femplici denominate dall’ unità ) per effere Ie I, ed‘L‘corrifponden- 
ti alle dignità delle medefime un grado più baffe , cioè denominate dallo zero, 
dovranno effere tra di loro nella ragione di ugualità, come nella propofizione 7. 


Pro- 
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Propofizione XII. Teor. XII. 


I Ne i cilindri fenza pefo proprio : che fi vanno allungando ori del muro a fc 
. qua- V. V. 
dra, i peft equivalenti alle refiftenze vanno feemando Dt Te reciproca delle p. s1. 


lunghezze . 
; IL pefo F equilibri la refiftenza A.B, ed 
il pefo G la refiftenza CD; dico che il 
pefo F al pefo G fta, come la D E alla 
BE; poichè congiunta la E C, convenga 
colla BA in H. Per la prop. 6. il pefo 
F al G averà proporzione compofta della 
contralleva A B dalla leva B E, e della re- 
fiftenza A_B alla refiftenza C D, cioè del- 
la B E alla medefima BE, e della leva 
D E alla contralleva D C, cioè della E B 
alla BH; ma ancora la À B ala BH 
ha proporzione compofta delle medefime li- 
nee, cioè di A _B alla BE, e della B E 
alla medefima B E , e della B E alla B 
H; adunque come il pefo Fal pefo G , 
così la B A ( ovvero la DC ) alla B H, 
cioò la E C alla E H, 0 pure la lunghez- 
za del cilindro E D alla lunghezza del ci- 
lindro È B, che è la proporzione reciproca 


propofta da dimoftrarfi . 





Ciò era ftato di fopra già dimoftrato dal Sig. Viviani alla prop. s. con mag- 


giore fpeditezza, ma con minor rigore geometrico ;$ onde non ho flimato fuper- 
fiuo l’apportare l’ una, e | altra propofizione . 


Propofizione XIII. Teor. XIII 


Se faranno le due libre AB, CD, Soffenute in E, FE; e le refiftenze nell eftre- 
mità delle contralleve A_E, C F fiano G, H, che fra loro ftiano | come i quadra- 
ti delle mine RELA 5 CI le ri E ia F D uguali fra loro; ed i pefi 
I. IL, che pareggino le dette vefijtenze > ico, che il pefo I al pefo sa 
Da CA E al cubo di CF. Pefo;1- al pefo 1 fia, come ti 

Si faccia, come AE a 
CF; così CF ad M, © È 
così M ad N; e fi faccia , > 
come la AVE alla M, cost" >* 
la FD alla P: che effendo 
la AE alla M, come la L 
Falla N, farà anche la F 
D alla P, come la CF al- P 
la N; e permutando la F 
D alla C F , come P alla € 
N; e perchè il pefo I al n N 
pefo L ha. proporzione com- ; e__—_—_—_—_!"'__—7 
pofta di 1 a G_, di G ad 
H,ediHad4L; e come 
14 G, così A E ad E B, cioò A E ad F.Ds e come Gad H; così il quadrato 

fe. pet 2 AE 





ZII 


j 90» 


212 


G. G. tal I Se le gravità fpecifiche de’ 


, fe fi farà, come il pefo 1 
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A E al quadrato C F per fuppofizione , cioè la linea A E alla M, cioè come la 
F D alla P_per coftruzione: farà per D usualità ordinata il pefo 1 all’H, come 
la A E alla P; ed il pefo H al pefo L fa, come la D F alla FC, cioè come 


| la Palla N, come già fi è dimoftrato: dunque di nuovo per P ugualità il pefo I 


s pefo L fia, come DÀ E alla N, cioè come il cubo di AE al cubo di CE; 
CRE €C. 

Ciò fi deduce dalla generale propofizione undecima: come nel coroll. 1. di 
ella ho fatto vedere, 


Propofizione XIV. Teor. XIV. 
Stanti le medefime cofe , 


al pefo L, così DF ad FG, 

ed in G fi ponga il pefo K 

uguale al pefo se dico , che 

il pefo K_ fi equilibrerà col 

pefo H: e che la leva BE . 

alla leva EF G farà come il  P 

cubo della contralleva A È 

al. cubo della contralleva 

CE 5 effendo il pel 
Imperocchè effendo il pefo 

dia cl K al pefo L, 

come D F ad FG recipro- Rafa 

camente , farà uguale il momento d° ambidue î peli L, K; ma il momento di L 

uguagliava quello di H; adunque ancora il momento di K uguaglierà quello di H: 

onde ambidue faranno in equilibrio : ma come fi è dimoftrato nella ‘precedente, il 

pefo I al pefo L è come il cubo di A E al cubo di C F; ed ora fi è fatto, come 

I ad L, così D F ad FG, 0 pure BE ad FG: dunque BE ad È Gè come 

il cubo di A E al'eubo di C F. Il che fi doveva dimoftrare. 


Propofizione XV. Teor. XV. 





Dimoftrare altrimenti, e con maniera più generale la propofizione 
quarta del Galileo , 


Siano i cilindri, 0 prifmi, o altri folide A 
C, EG ugualmente lunphi , e difugualmente 


* groffi, e fenza pefor-ed1 peli D, H equil- — A 


brino le refiftenze A B, È F. Dico, che il 
pefo D al pefo H fia, come il cubo del dia- 
metro A B al cubo del diametro E F.. 
Poichè le C BA, G E F fono due libre, 
come nella prop. 13. colle leve uguali BC, 
FG, e contralleve AB, E F, # quadrate 
delle quali ftanno 3-come le refiftenze AB, E 
F; ed i peli Di H, le equilibrano ; dunque 
fiaranno  quefti tra loro , come ? cubi delle 
contralleve A B, E F. Il che fi dovea di- 


ftrare . 
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cilindri A C, E G ugualmente lunghi faranno come i loro diametri ; riufci- 
ranno i detti cilindri ugualmente refiftenti , attefa la propria gravità di cflî . 
Imperocchè effendo di pati lunghezza, le loro moli faranno, come le bafi , cioè 
come i quadrati de’ diametri ; ma le gravità fpecifiche fono come i medefimi 
diametri, per la fuppofizione ; dunque i pefi affoluti di ell cilindri, i quali 
hanno la ragione compofta di quella delle moli, e di quella delle gravità fpe- 
cifiche, faranno come i cubi de’ diametri, o come le refiftenze rifpettive, colle 
quali contraftano i detti peli in pari diltanza , per effere applicati ne’ centri di 
gravità d’ effi cilindri, cioè nel mezzo delle leve uguali BC, FG; € però 
tanto averà di momento , e vigore il pefo del primo cilindro contro la refiften- 
za della propria bafe , quanto il pefo del fecondo contro la refiftenza della fua. 

Corollario II. Anzi ciò vale ancora in due coni, 0 conoidi } o piramidi , 0 
altri folidi dello telo nome, e tra di loro proporzionali colle proprie bafi in 
pari lunghezza : quando le bafi di effi non folamente fiano fimili ;} ma ancora 
fimilmente fiano fitte nel muro. 


Propofizione XVI. Teor. XVI. 

1 momenti de’ pefi de’ cilindri A, C 
B, egualmente lunghi , contro le 
loro refiftenze C D, EF; fono co- 
ine le bafi, e come i cilindrt omo- 
logamente . 

Cid è manifefto, perchè il pefo 
di ciafcuno è diffante ugualmente 
dal foftegno 3 onde il momento 
dee corrifpondere alla fola ragio- 
ne de’ pefi, o delle moli , o del- 
le bafi de’ medefimi cilindri ugual- H 
mente lunghi, ed altronde fuppofti 


omogene! » 
Propofizione XVII. Teor. XVII. 
I momenti rifpettivi , che hanno 1 cilindri , 0 prifmi gravi dell iftefa materia , 
esualmente lunghi, e difegualmente groffi 3 in ordine a Superare per traverfo le refi- 
fienze delle loro groffezze > hanno fra. loro reciproca proporzione dei diametit delle 


medefime groffezze > 0 bafi . 





Siano è due cilindri A_C A 
D F, guali f: è detto, ed 1l R 
più groffo fia AC. Dico 4 Q, 
che 11 momento del proprio \ 
pefo del cilindro AC per Di ra! 


Superare la vefiftenza della 
bafe A B, al momento del 
proprio pefo del cilindro DEF 
per vincere la refiftenza della 
bafe DE., ha la medefima 
proporzione del diametro DE, 
al’ A B. Per ifcienza di 
che immaciniamoci 1 medejt- 
mi cilindri fegnati G., H pen- 
dere dai mezzi I , L delle 
leve BC, E F 5 Sono collo- 
cati ne mezzi delle dette le- 





ve 


V.V. 
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ve ( rifpondendo in tali luo- 
ghi i centri delle gravità lo- 
ro ) tanta forza faranno 1 
cilindri A C, D F così di- 
fiefi verfo le loro refiftenze, 
santa ne fanno i folt G, 
H loro eguali , pendenti in 
I, L: cioè # momenti de’ foli 
AC, DF fono i medefimi 
de folî G, H verfo le dette 
refiffenze . Intendafi di più... 

Sin qui il Viviani, a com- 
pire la di cui dimoftrazione , 
fecondo quel poco di barlu- 
me, che fi cava dalla figu- 
ra quivi abbozzata, convien 
profeguire così. Intendafi di 
più un cilindro N O P u- 
suale al D E F, dal cui 
centro di gravità M pofto nel mezzo di fua lunghezza penda un cilindro K 
eguale al primo A_B C ; e fiano le rette DE, A B,Q, R continuamente 
proporzionali. Sarà il momento rifpettivo di G al momento pur rifpettivo del 
pefo uguale K, ed ugualmente lontano dal foftegno, come il cubo di N O, ov- 
vero di D E; al cubo di A B, cioè come DE alla quarta R. ( imperocchè è 
tanto meno potente il momento di G a vincere la refitenza rifpettiva. della 
bafe A B, che non è il momento di K, per altro affolutamente uguale al 
primo , per fuperare la refiltenza rifpettiva della bafe N O, quanto viceverla 
quefta refitenza , che fi oppone al fecondo, è minore di quella , che contralta 
al primo , e lo rende però tanto meno efficace : ficchè tali refittenze effendo , 
per la prop. 4. del Galileo , o per la 15. di quelto, proporzionali a cubi de’ 
diametri, ancora i detti momenti faranno nella fteffa ragione . Il momento poi 
del pefo K al momento del pefo H ( contraftando ambidue in pari lontananza 
coll’ uguali refiltenze NO, DE) fta come il pefo al pefo, cioè come i quadrati 
de’ diametri AB, DE, o pure come R ad AB; dunque per l’ugnalità ordinata , il 
momento rifpettivo di G al fimile momento di H, cioè quello del proprio pefo 
di A BC contro la refiitenza della fua bafe, al momento del. proprio pelo di 
D E F contro la-refiitenza della fua,, è reciprocamente, come il diametro D 
E al diametro A B. Il che ec. 


Propofizione XVIII. Teor. XVII. 





I momenti de pefi de’ cilindri eguali A , B 


fanno fra loro, come 0° altezze , ovvero in ieci- 


proca proporzione delle baft . | 
Effendo uguali i pefi degli uguali cilindri, fi 
varia il momento loro folamente in ragione 
delle ditanze da’ foftegni , che fono la metà 
delle lunghezze ; che mifurano 1’ altezza de’ 
cilindri; e però fono proporzionali alle dette 
altezze-, o-reciprocamente corrifpondono alle | 
baG de’ medefimi cilindri . 


Pro- 
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Propofizione XIX. Teor. XIX. 


Ne i cilindri, o prifmi uguali, la refiftenza de i più corti crefce in quintupla pro- SA 
porzione de i diametri delle loro gròffezze, e baft. > 
Siano i due cilindri uguali A B C, DE PRLAE 
F. Dico la refiftenza del più corto D F al- 
la refiflenza del più lungo A_C all’ effer rot- 
ti, aver quintupla proporzione del diametro A. y 
DE dall'A B. Poichè delle A B, D E pi Nr) 
glinfi le quattro G}H, 1; K_in continua (1) 
proporzione . Per la quinta del Galileo, la B C 


refiftenza del cilindro D F alta refiftenza del ; | 
cilindro A C, ha la proporzione compofta 
della proporzione del cubo D E al cubo A B, | 

SS 


e della lunghezza BC alla E F, cioè del 
quadrato D E al quadrato A B, per l’ugua- Lù E»: 
lità de’ cilindri ; ma come il cubo D E, 3] cu- c 
bo A B, così la linea H allajB A, ovvero GHIK 
la K alla G; e comeil quadrato D E al qua- 
drato A B; così la linea G alla BA; adungue la proporzione della refiftenza del 
cilindro D F a quella dello AC fi compone delle proporzioni di K a G, e di G 
a BA, delle quali fi compone ancora la proporzione di K_ a B A; e però come la 
refiffenza del’ cilindro D Fa quella dello A_G, così la linea K alla BA ; ma la 
K alla BA ha quintupla proporzione della K alla 1, cioè della E D alla A_B; 
adunque la\refiffenza del cilindro D F a quella del cilindro A C averà quintupla 
proporzione Mel diametro DE al diametro A_B; Il che ec. Cioè , fe un pefo quanto 
A B pendente in C bafta per rompere, e ftaccare la bafe BA ; per tfpezzare in 
D E bifognerà mettere in Fun pefo quanto K.; € quefto precifamente fegue, con- 
fiderando 1 folidi fenza gravità , ec. i 

Che fe metteremo în conto le gravità loro , fe faranno dell iftefa materia , come 
uguali , peferanno ugualmente $ e fe la gravità dell'A C proffimamente ferve per 
fare la rottura in A B + acciò fegua D effetto _medefimo nel cilindro D F, # fuo 
pefo non farà baftante ; ma tanto più ce ne bifognerà , di quanto la linea A B, 
confiderata come mifura del pefo AC, 0 D F, è fuperata dalla lUnea K ; e tal 
aggiunta di pefo andrà pofta nel mezzo della leva E F; effendo che l’ uno e l al- 
tro cilindro gravita col fuo centro di gravità fopra il mezzo delle due leve BC, 


ESS ' 
‘Se la gravità fpecifica del cilindro D F a quella del cilindro A C, farà in 216 
quintupla proporzione de diametri DE, A B; 1 cilindri uguali di mole AC, G. G. 
D EF faranno ancora ugualmente refiftenti ; imperocchè i pefi-loro affoluti ( ef- 

fendo in pari mole ) faranno come le loro gravità fpecifiche., cioè in quintupla 


ragione de’ diametri, onde faranno proporzionali alle refitenze delle. loro bafi , 
per quefta propofizione - 


Propofizione XX. Tier XX. 


I momenti de cilindri $ e de coni d' ugual bafe fono tra loro, come è quadraz 

ti delle lunghezze. tu 

Ciò è manifelto dalla propofizione. 3. del Galileo, in cui quefto feffo fi dimo- 

{tra ne’ momenti de’ prifmi ; e la ftefa ragione vale in tutte le figure, che han- 

no il centro di gravità in una parte proporzionale dell’ affe , e che altronde 
i crefco- 


QFXN 
Oa 


gie 
CAN 
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crefcono in pari bafe, come le altezze loro : quali farebbero non folamente 1 


. . 


cilindri, i coni, e le piramidi, ma ancora le conoidi paraboliche , e le mezze 
sferoidi , i prifmi eretti fopra parabole di varie maniere ec. 


Propofizione XXI. Teor. XXI. 


1 momenti de’ pefi de’ cilindri fimili contro le attaccature delle ‘loro bafi , ftanno 
fra loro , come il quadrato della lunghezza d’ uno al quadrato della terza propor- 
zionale dopo le lunghezze dei dati cilindri. 

Siano i cilindri fimili A BC, DFE, e fi faccia, come la lunghezza D E alla 
lunghezza AC, cesì quefta ad una terza I. Sarà il momento del pefo F E al mo- 
mento del pefo B C, come il quadrato 
D E al quadratoI; imperocchè conti- 
nuando la feffa proporzione a termini 
M,0, farà il momento di F E al 
momento di B C in ragione compofta 
di quella de’ pefî , 0 molt di tali cilin- 
dii, che è quella del cubo D E al cubo 
AC, cioè la fleffa, che della DE alla 
quarta Le a M, e della ragione 
delle lunghezze DE, AC, 0 pure di 
M ad O ; adunque il primo momento 
al fecondo fta come D E ad O; ma AE 
per effere le cingue grandezze DE, A C, I, M, O continuamente proporzionali 3 
la mezzana I è media proporzionale fra le due eftreme D E, 0; onde quella a 
quefta è come il quadrato D E al guadrato I; dunque il momento del cilindro F 
È ‘al momento del fimile cilindro B C è come il quadrato della lunghezza del pri- 
ne , al quadrato della terza proporzionale dopo le due lunghezze de’ cilindri propofti . 
1 che ec. 

Perchè la ragione del quadrato AC al quadrato I è doppia di quella della 





* linea A C alla 1; e la D E alla I di nuovo ha doppia ragione delle A_C, D 
(E, farà la ragione del quadrato D E al quadrato I quadrupla di quella delle 


lunghezze A C, DE ; e perd i momenti de’ cilindri fimili fono in ragione qua- 
drupla di quella delle lunghezze, o de’ diametri loro. Nè ciò fi oppone alla prop. 
6. del Galileo, in cui dice, effere i momenti de’ fuddetti cilindri 4 triplicata 
proporzione dei diametri delle bafi loro, e però #2 fefquialtera ragione delle refiflen- 
ze delle medefime bafi , le quali ( affolute, o rifpettive che fiano, come fi vedrà‘ 
nella prop. feguente ) fono sn duplicata ragione dei medefimi loro diametri ; im- 
perocchè ivi fi parla de’ momenti rifpettivi di effi cilindri , nella confiderazione 
de’ quali fecondo la defin. 4. fi debbe aver riguardo alla lunghezza delle con- 
tralleve., alle quali fi applicano le refiltenze oppofte a’ pefi de’ cilindri, co’ quali 
contraftano : ed effendo le dette contralleve proporzionali alle lunghezze delle 


‘ leve; cioè delle lunghezze ; nelle quali fono collocati i pefi de’ cilindri, vengo: 


no a defalcare dalla ragione de’ momenti affoluti ( di cui qui dal Sig. Viviani 
fi tratta) una delle femplici ragioni delle lunghezze ; onde di quadrupla refta 
folamente tripla appreffo il Galileo la ragione de’ momenti rifpettivi da lui con- 
fiderati della ragione de’ diametri medefimi, ed appreffo il Viviani, fenza i 
detto defalco , rimane la ragione de’ momenti affoluti quadrupla di quella delle 
liaighezze , ovvero de’ diametri de’ cilindri fimili. 


Pro- 
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Propofizione XXII. Teor. XXII. 


Le vefifenzey dnco refpettive de' cilindri , 0 prifmi fimili , aftraendo dalla: gravi- 
tà loro, ftanno come le loro bafi , 0 come le loro groffezze. 

I due cilindri fimili fiano A BC, D E F. Dico che la refifftenza del cilindro A. VV. V. 
C alla refiftenza dell’ altro DE, ha l'iftefa proporzione della bafe AB alla bafe p. 14. 
D E. Per dimoftrare ciò, piglinfi 218 
nella proporzione del diametro À B A 


al diametro DE, le due G, H con- 
tinue proporzionali . Per la quinta del () | | ssp 


Galileo, la refiffenza di A C alla Bb G&G 
refiRfenza di D F averà proporzione —».0 D 

compofta del cubo di A B al cubo di (pr sna ) 

D E, e della lunghezza E F_alla ; = 

BC; ma il cubo A B al cubo DE -199E È 


fia come la linea AB alla quarta HH ; 
e la lunghezza E F alla BC fta per 
la fimilitudine de cilindri come la È 
D alla BA, cioè come la H alla G; 


adunque fa proporzione delle dette re- “ceo i | Fish 
fiffenze fi compone della roporzione ) GH 
dell A B alla H, e di Hallo Gi; pipes i 


delle quali proporzioni fi compone an- i 
cora da o pnaiohe A A B alla G; e però la refiflenza di AC a quella di DEF 
fia, come la A B alla G, cioè come la bafe A B alla bafe DE, che è quello 
che fi dovea dimoftrare. I " 
Sicchè i cilindri, 0 prifmi , e folidi fimili tanto più Sono refifftenti , quanto più 
fono groffi ; fempre però aftraendo la loro gravità ec. 1 paro 
Per efempio , fe per Superare la refiftenza AB fi ricerca n Co un pefòo almeno 
quanto è la linea B À: per fuperare la refiftenza DE, difognerà in F un pefo , 
quanto è la G, terza proporzionale delle A B, DE.. 9 «9ti9b ibissnsi 
Onde fi potrà dire , che de’ folidi fimili +. più. corti” fieno a proporzione più re- 
fifftenti dei lunghi ; cichè effendo il folido C A al Solido D F, come la prima A 
B alla quarta H- È la forza d’ un pefo , quanto è la A _B, ferve per fuperare, 
pofto in C., la refiftenza B A, dovrebbe un pefo , quanto la H, poflo in F, effe- 
re baftante per vincere la refiftenza DE; ma non bafia, volendovi un pefo; quante 
la G, la quale è maggiore di. H; dunque ec. 


s pe Propofizione XXIII. Quefito 1. 


Cercare la proporzione de’, momenti di due cilindri , quali fi fieno , refultanti dalle V, V., 
loro gravità, e dalle loro lunghezze 3 ‘vifpetto alle loro refiffenze . p. 6. 

Sono in ragione compolta di quella de’ quadrati fatti da’ diametri delle bafi G, G. 
loro $ e di quella delle lunghezze prefa una volta ( dalle quali due rifulta la 
ragione de’ pefi ) € di quel a delle fteffe lunghezze prefe un’ altra. volta ( per 
conto delle diftanze de’ centri di gravità d’ effi da’ loro foftegni, le ‘quali di- 
ftanze fono ad effe lunghezze proporzionali ) che vuol dire in duplicata ragione 
sì de’ diametri, come delle lunghezze : o pure in duplicata ragione de? rettan- 
soli, che paffano per l alle; ovvero delle fuperficie curve; che fono a’ detti 
rettangoli proporzionali , come è manifelto , ed è ftato dimoftrato dal Torri- 
celli. 

Tom. III Gg Pro- 


Pt. “SI TRATTATO 
Propofizione XXIV. Quefito IL. 


Cercare la proporzione delle refiftenze di due cilindri voti , ugualmente lunghi. 
G. G. Siano le canne vote ABF,GHM; idi cui centri C, 1; gli efteriori cers: 
o chi 5 da’ quali fi comprendono, AB, G H; gl’ interiori OD, N K; e tirinfi 
| le DE; K L perpendicolari a’ diametri ne’ punti D, K_. Saranno le refiltenze 
della prima, e della feconda in ragione di quella, che ha il quadrato D' Boa 
quadrato K L, e di quella del femidiametro C B al femidiametro I H. 
219 © Imperocchè le refiftenze fono in ragio- 
ne compofta delle fezioni medefime, cioè A 
dell’ armille, per cui fono congiunte ; e 


delle diftanze dall’ appoggio , fopra di 
cui fi tenta di fare la rottura, per lo dò 
coroll. 2. della propof. 2. ma le dette END 
«o 


armille fono come le differenze del cer- 6 

chio efteriore dall’ interiore, o come l’ec- 

ceffo del quadrato C B fopra il quadrato G 

C D, all’ecceffo del quadro IH fopra 

il quadrato IK: che è quanto dire, co- I 

me il quadrato D E al quadrato K L; 

e le dette diftanze fono i femidiametri LX 

C B, I H; dunque le refiftenze di que- H M 


fte canne fono nella di giù detta ragio- 
ne. Il che ec. > 


Propofizione XXV. Quefito ILL 


ss 


Cercare la refiftenza di due cilindri voti , qualunque fi fiano . 
. Alle proporzioni affegnate nella precedente fi aggiunga la reciproca delle lun- 
ghezze ; e fi averà, perla 5. del Galileo ; la proporzione defiderata delle refi- 
ftenze di dette canne, compofta delle due addotte di fopra , e della contraria 


delle lunghezze H _M, B F..Il che ec. 
Propofizione XXVI. Quefito IV. 


Ao N 





Cercare la proporzione delle refifenze di due cilindri voti fimili . 

Effendo fimili le canne A_B F, G H M della figura antecedente , averanno 
le refiftenze proporzionali a’ foli quadrati E D, L K.: o pure a’ rettangoli B D 
A, H K_ G; imperocchè,. per la fimilitudine de’ cilindri, l'altre due ragioni de’ 
femidiametri C B,IH,e delle lunghezze prefe reciprocamente, H M, 

(le quali fono , come gli fteffi femidiametri IH, CB) compongono la ragio- 
ne di ugualità , da cui nulla fi aggiugne, che alterar poffa le refiitenze . 

Corollario. Quindi fe i rettangoli, o quadrati fuddetti fuffero uguali, cioè quan- 
do le bafi fode armillari delle canne faranno di uguale eftenfione, effendo altron- 
de i cilindri, da cui fono cavate, fimili, averanno uguale refiftenza. 


Propofizione XXVII. Quefito V. 


Oy S 
QoS 


VV. | hi E 

DES: Cercare la proporzione delle refiftenze in due cilindri, uno voto , e VP altro pieno 43 
e 17. qualunque fi: fiano .. 

G.'G.  Suppongafi il cilindro À B F nella fuddetta figura rimaner voto, ma 1° altro 


GH 
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G H M effere tutto pieno; è manifeto, che le refiftenze loro faranno in ragio- 
ne compofta di quella del quadrato D E al quadrato I H ( che è quella delle 
fezioni, cioè dell armilla DB A al cerchio GH)e delle diftanze C B,IH 
dagli appoggi» € delle lunghezze HM, B F prefe reciprocamente . 


Propofizione XXVIII. Quefito VI. 

PIV 
Cercare lo fteffo ne cilindri fimili, Duno voto, € D altro pieno. p. 8. 
Saranno le refiftenze loro, come al quadrato D E al quadrato I H, imperoc- G. G. 

chè Vl altre due ragioni, per la fimiglianza de’ cilindri , fono reciprocamente le 220 


medefime; e però fi compenfano » 


Coroll; I. Quando D E farà uguale ad I H, cioè che il rettangolo, o armil- 
la D BA pareggerà rifpettivamente il quadrato , 0 cerchio del raggio IH, 
cioè effendo il fodo della canna uguale alla bafe del cilindro , faranno ambidue 
d’ uguale refiftenza, purchè fieno fimili nella figura efteriore . 

C3roll. 11. E perchè ad un dato cilindro fi poffono ritrovare infiniti cilindri 
fimili, di bafe maggiore € maggiore in infinito , al diametro delle quali fi può 
applicare perpendicolarmente una retta uguale al femidiametro del minore ; fi 

otranno quindi determinare infinite canne fimili, che averanno il fodo della 
afe uguale alla bafe del dato cilindro , e ciafcuna farà di uguale refiltenza con 


elfo . 

Coroll. III. Anzi ancora determinare fi poffono infinite canne di uguale refi- 
fienza, le quali fiano di bafe foda difugualiffime ; purchè fi faccia, come il cubo 
del raggio 1 H del cilindro pieno, al prifma eretto fopra il quadrato D E ( cor- 
rifpondenre alla quantità della fezione armillare del voto, determinata a capric- 
cio, anche in un femidiametro C B arbitrario , purchè di efla D E fia mag- 
giore ) coll’ altezza del raggio B C: così la lunghezza H M del dato cilindro 
alla lunghezza B F della canna d’ uguale refitenza, che fi cercava; imperocchè 


per la precedente le ragioni componenti quefte refitenze faranno appunto reci- 
proche; onde ci daranno la ragione di ugualità. 


Propofizione XXIX. Quefito VII. 


Data la lunghezza A, fare un cilindro Su 

usuale al dato GS i c - 
Facciafi 5 come la A alla B, così il 

diametro C del dato cilindro alla vetta B 

E; e fia D media tra le due C, È I 


Dico D effere il diametro del cerchio . del 


‘cilindro D A uguale al dato-B C ; per- i 
chè fia la A alla B, come la C alla E, 
cioè il cerchio C_ al cerchio D; faranno 4 


Bird 
mp 


per la 23. del 12. j cilindri AD) CB A. 
uguali ; che è quello, che fi aveva a tro- 
vare » 


Propofizione XXX. Quefito VIII. 


Data la lunghezza A D F fare un cilindro uguale alla data canna F C 


BG. 
Gg z Sia, 
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Sia, per l antepenultima del Galileo; la C B 
diametro del cerchio uguale alla ciambella C BF; 


nifeffo, che il cilindro di DA, A E, è eguale 
al cilindro di B G, B C; ma quefto è uguale al- 
la canna , perchè il cerchio di C B è uguale alla 
ciambella ; adunque il cilindro D A Cè uguale 
alla canna. Il che è quello, che ec. 


F 
e facciafi , come l AD alla BG, così la CBC 
ad un’ altra :A E; dico A E effere il diansetro 
della bafe del cilindro , che fi cerca : effendo ma- i, 
“= Db 


Propofizione XXXI. Quefito IX. 
Data la lunghezza A B, fotto di effa fare una canna uguale alla data C DE. 


Facciafi fotto la lunghezza A B per 
la precedente il cilindro A F B uguale 
alla canna C DE, e trovift tra il diame- 
tro FA, edil doppio AH, la medta pro- 
porzionale A_G ; ed intorno al diametro H 
G A defcrivafi un cerchio , ponendovi — 
concentrico un altro M L uguale ad FA. 
Dico, la ciambella G MAL effere la ba- 
fe della canna, che fi cerca; Perciocchè 
fila, come AF al doppio AH, così il 
cerchio F_Aval cerchio della media GA; 


Gia 
dunque il cerchio F A, ovvero L Mi, è |, 
la metà del cerchio G A ; e però la ciam- 
bella G L M A è uguale al cerchio F 
A; onde, per la comune altezza A B_, dl B 


la canna G L A B è uguale al cilindro F 
A B, cioè alla canna CDE. Il che cc. 


Quefto problema è capace d’ infinite foluzioni ; imperocchè trovato che. fia il 
cilindro F A B uguale alla data canna C D E , nella data lunghezza A B, 
bafta d’ intorno al cerchio F A farvene un altro N P concentrico , di qualfivo- 


glia grandezza ad arbitrio; e conducendo le due 
tangenti Q F S, VA T nell’ eltremità del diame- 
tro A F, ftenderle fino attanto, che feghino la cir- 
conferenza del cerchio efteriore N P. ne’ punti Q, 
S, V, T; che condotta Q V fegata in R_ ad an- 
goli retti dal diametro N P parallelo alle dette tan- 
genti ; e coll’ intervallo O R. conducendo 1° altro 
cerchio R_X, averemo ta ciambella NR XP u- 
guale al medefimo cerchio A _F: per effere la diffe- 
renza ‘de’ quadrati N O, O Ry cioè il rettangolo 
N RP uguale al quadrato R Q, ovvero O F; e 
però altresì la differenza de’ cerchi N.O, RO 
{ cioè la ciambella N R X P ) uguale al cerchio 





è 


C 


Ds 


D E 
a, 


[I 


B 





) 


Sio, 
NE Zona 


‘del raggio O F; e però la canna, che all’ altezza A B fi faceffe fopra la det- 
ta ciambella, uguaglierebbe il cilindro fatto fopra il. cerchio A F alla medefima 
altezza: cioè farebbe uguale all’ altra data canna C D E; e ciò in infinite ma- 
niere ,. potendo il diametro N P. del cerchio efteriore efere. determinato ad arbi- 


trio. 


Pro- 
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Propofizione XXXII. Quefito X. 


Sotto la lunghezza A_B, fare una canna uguale al cilindro fodo C D E. 

Facciafi per la propof. 29- nella lunghezza A B il cilindro F A B uguale al 
dato C D E, ed il cerchio A G ( fecondo la coftruzione della precedente ) dop- 
pio della bafe F A ( ovvero L M poffavi concentrica ) dico , la ciambella G L 
A efJere Za bafe di quella canna , che fi cerca; imperocchè il cilindro C DE è #- 
guale al cilindro FA B: ma la canna G LA Bè uguale al cilindio FA B; adun- 
que  iftefa è uguale al cilindro C DE. Il che ce. 

Quelto ancora può farfi in infinite maniere, fecondo la nota fatta alla pre- 
cedente, dove fi è infegnato di fare quante ciambelle fi vogliano, e di qua- 
lunque diametro della loro efteriore convefità , tutte uguali al cerchio A F, 
il quale colla data lunghezza A B fi fuppone, che pareggi il dato CD E; 
fi può quindi ancora didurre, poterli fare una canna della medefima mate- 
ria, e lunghezza d' un’ altra, ma per cagione della maggiore groffezza , che 


ne slontana il centro della bafe dall appoggio » più e più refiftente in infi-. 


nito + 


Propofizione XXXII. Teor. XXIII. 


Le lunghezze maffime de’ cilindri orizontalmente fitti nel muro, che fieno d' uguale 
groffezza , ma di differente gravità n ifpecie , non iffanno in reciproca proporzione 
Clelle medefime gravità . AMNortet ic cgil 

Imperocchè in tal cafo, effendo le moli de cilindri d’ ugual bafe, come le 
lunghezze loro , € quefte elfendo reciproche della gravità in ifpecie ; i cilindri 
averebbero le moli reciproche delle loro fpecifiche gravità 5 € però farebbero di 


pefo affoluto uguale ; onde i momenti loro farebbero proporzionali alle lunghez-. 


ze, quando altronde 1 momenti delle. refiftenze nelle loro uguali fezioni sfareb= 
bero gli fteffi ; € però i più lunghi cilindri fi proverebbero di minore refiftenza. 


Propofizione XXXIV. Teor. XXIV. 


Allora tali cilindri fono d' egual momento verfo le loro refiffenze , quando i qua- 
drati delle loro lunghezze hanno reciproca proporzione delle gravità in ifpecie; ovvero 
che le lunghezze hanno reciproca proporzione delle gravità af[olute. i 
© Siano i cilindri ugualmente groffi A BC, H 
GI, e la gravità in ifpecie del cilindro GL a B E 
quella del cilindro. B D fia reciprocamente , co- C 
me il quadrato della lunghezza A D alquadrato (RE 
della lunghezza L. Dico effere uguale il mo- X Sn 
mento d’ entrambi verfo le refitenze loro : im- a 
perocchè fi tagli dal cilindro B D la parte BF > - 
ugualmente lunga ; € però di mole eguale al ci- | | i) 
lindro G L ; fara il pefo affoluto G L al pefo Pi ì 
affoluto B F,j0 pure ( per l uguale diftanza da- L: 


dI 
[09] 
d 


G. G. 
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eli appoggi H, A ) il momento di G L al momento di B F, come la gravità 
fpecifica di quello alla gravità fpecifica di quefto ; cioè , per I’ ipotefi, come il 
quadrato A D al quadrato H L, ovvero A _F; ma ancora il momento del ci- 
lindro B D al momento del cilindro B F fta come il quadrato A D al quadrato 
A F, per la prop. 20. dunque il momento di B D uguaglia il momento di G 
L. Il che fi dovea dimoftrare. 

Perché poi fi è veduto, effere il cilindro G L al cilindro B F, quanto al lo- 
ro pefo affoluto, come il quadrato A D al quadrato A F;; ed effendo il cilin- 
dro B D allo fteffo B F quanto al pefo,.come la lunghezza A D alla lunghez- 
za A F; ne fegue, che il pefo affoluto G L al pefo affoluto F B ha doppia pro- 
porzione di quella, che ha il pefo B D al pefo B F; cioè, che 1’ affoluto pefo 
B D è mezzano proporzionale tra i pefi affoluti G L, B F ; onde ancora l' af- 
foluto pefo G L all’ affoluto pefo B D ftarà , come il pefo BDal pelo BF, 
cioè reciprocamente , come la lunghezza A D alla lunghezza (A F, ovvero H 
L; e però fi verifica ancora la feconda parte di quefta propofizione . Il che ec. 

Si potrebbe ancora cercare con quefta occafione, di due cilindri ugualmente 
lunghi; qual proporzione debbano avere le groffezze , e le gravità fpecifiche, per 
riufcire usualmente refiftenti. E trovo, che i diametri delle bafi debbono effere, 
come le gravità fpecifiche ; imperocchè ciò effendo , la ragione compofta della 
mole alla mole ( che in pari lunghezza de’ cilindri è come i quadrati de? dia- 
metri ) e della gravità fpecifica dell’ uno alla gravità fpecifica dell’ altro , cioè 
per l ipotefi, del diametro al diametro, farà la ragione de’ cubi d’ effì diametri; 
ma il pefo affoluto al pefo affoluto ha la ragione compofta di quella delle moli, 
e di quella delle gravità fpecifiche ; dunque nel noftro calo farebbe il pefo af- 
foluto dell’ uno al pefo affoluto dell’ altro, come il cubo del diametro del primo 
al cubo del diametro del fecondo; cioè, per la prop. 15. come la refiftenza rif- 
pettiva della bafe del primo alla refiftenza rifpettiva della bafe del fecondo; che 
però effendo effi pefi , mercè dell uguale lunghezza de’ cilindri, ugualmente di- 
ftanti da' loro foftegni, averanno i momenti loro proporzionali a’ momenti delle 
refitenze delle loro bafi, fuppofte altronde omogenee . Il che ec. 

Ché fe più generalmente voleffimo inveftigare due cilindri di varia lunghezza, 
e groffezza , e di differente gravità fpecifica , ugualmente però refiftenti , bafte- 
rebbe fare , che i loro diametri foffero in ragione compofta di quella delle gra- 
vità fpecifiche, e di quella de’ quadrati delle lunghezze: come agevolmente dalle 
cofe fopraddette fi può inferire , ma non merita il conto ftenderne più propofi- 
zioni, sì per non ufcire da’ limiti del trattato del Sig. Viviani; e sì perchè ad 
ogni modo fificamente farà impoffibile, che la refiltenza di più materie differenti 
di fpecie fia omogenea; onde l’ ipotefi di fimiglianti conclu ioni non fi trovereb- 
be in pratica conforme alla matura, fe non in cafi variflimi. 


Propofizione XXXV. Quefito XL 
Perchè un prifima triangolare più facilmente fi. pieghi voltandolo colla fuperficie 


+ allo in giù, che quando pofa fu l'angolo. 


Non è la medefima forza, che fi richiede a fuperare la iefiftenza del triangolo A » 
che del triangolo B, effendo per altrotrian- 
goli eguali, € fimili; e lo fteffo può dirfi d° 
altre figure fimili, ed uguali , ma che toc- B “ 
chino in diverft luoghi : fante che î centre A Bb 
di gravità di dette figure non fono fempre 


nelle medefime diftanze da’ foftegni. ; . 
sicchè la difficultà di rompere il prifma triangolare (A. fopra la bafe, fta alla 
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dificultà di romperlo nella difpofizione B, dove pofa fu l’ angol 
ftanza del centro di gravità del triangolo "dalla (a bafe alla diluncadei RE 
fimo dalla cima ; come fi pud raccogliere dalla prop. 1. di quefto trattato ; Il 
che ‘nel cafo noftro dè una proporzione fuddupla; ed in altri generi di figure dà 


altre proporzioni dipendenti da quelle, in cui fi dividono gli affi da’ loro centri 


di gravità. 
Propofizione XXXVI. Quefito XII. 

Se effendo eguali, e diffimili le figure, che fervono di bgfe a prifmi, fegue lo feto? 
Alle volte fenza dubbio feguirà il. medefimo: quando cioè fi var) la diftanza 
del centro di gravità delle figure uguali, e diffimili, da’ loro appoggi, fopra de' 
quali fi cerca di fare la piegatura; © lo ftrappamento; ma non già fempre : po- 
tendo, non oftante la diffimiglianza dell’ uguale figura, mantenerfi la medefima 
diftanza dall’ appoggio ; come , per cagione d’ efempio , fia il quadrato A B C 
D, il cui centro di gravità H; onde la fua diftan- Sa 
za dal foftegno della bafe fia H I. Si faccia l’al- 
tezza E I tripla della HI, e la bafe G F fefqui- 
terza della B.C:; dico che il triangolo G E F fa- 
rà uguale al quadrato A BC D, e farà d’ uguale 
refitenza , ancora rifpettiva , con elfo , per avere 
il centro H comune al medefimo , e però ugual- 
mente lontano dall’ appoggio B C , ovvero Grohe 
imperocchè pofta FG uguale ad S, la BC farà 
uguale a 6, VI H eguale a 3, la EI uguale a 
o, la G I uguale 2 4 se però tanto la perpendi- 
colare E I moltiplicata per GI, metà della bafe 
G F del triangolo, fa 36, quanto il lato B_C mol- 
tiplicato per fe fteffo dà il quadrato A_B C D pa- 
rimente usuale a 26, ficchè il triangolo è uguale al quadrato : ed altronde, per 225 
elfere la diftanza H I un terzo dell altezza É I, farà il punto H centro di gra- 
vità del ‘triangolo, ficcome era ancora del quadrato ; ficchè l'una , e 1° altra fi- 
eura dovrà ugualmente refiftere . 

4 | Propofizione SII: Leg: ES, Sire i 

La proporzione de’ momenti ne’ conì ugualmente lun i, o uguali dt mole, o 2 
l;, 0. È; Dare uguale ec. è la Sella, che l affegnata Sa cilindri . 0 fimi- V. È ; 

In quefta propofizione ho ridotte , per brevità , 4. propofizioni diftintamente È G 
ropofte dal noftro Autore > potendofi provare col medefimo , o fimil progreffo = 
delle paffate, fenza multiplicare figure , e parole di foverchio . 

Propofizione XXXVII. Teor. XXVI, 
Se faranno due beve ‘ divife proporzional- 


ON 
OO° 





RUI gl LG 


mente , le potenze foftenenti faranno , come A B C vesra 
le refiftenze. vi È: A 


Siano le due leve-A C, FH ptopor- 
zionalmente da’ loro foftegni divife in B, e) 
G. Dico , che la potenza E applicata in 
C a fotenere la refitenza D pofta in A, Te) 


alla potenza K, la quale collocata in H 

regge l’ altra refiltenza I pofta in F, fta 

come la fteffa refiltenza D all’ altra IE 1 IK 
Imperocchè , in picco dell’ equilibrio , i 

fta la potenza E al pelo, 0 refitenza D, come A Ba BC, cioè 

a G H, per l’ipoteli, o di nuovo, per l'equilibrio, come Kad I Nat 


E a D, come Kadl;e permatando, Ea K, come D ad I. Il che ec. 
Pro- 
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Propofizione XXXIX. Teor. XXVII. 


V. V. Le forze per ifpezzare un cono fitto nel 


p. 11. Muro , vanno fcemando colla proporzione , che 


G. G. fcemano le fezioni.. 
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Sia il cono D B C fitto nel muro colla 
fezione B D ; il cui centro A; ed in tale 
ftato la fua refittenza fia pareggiata dal pe- 
fo, o potenza E. Poi s' intenda l’ifteflo co- 
no impegnato fimilmente nel muro colla 
fezione I G, il di cui centro F, € la refi- 
{tenza di quefta relti uguagliata dal pefo , 
o potenza K . Dico effere E a K, come 
B Dad IG; Imperocchè le due leve AB 
C, FG C fono fimilmente divife dagli ap- 
poggi B G, per la Gmilitudine de’ triangoli A BC, FG C; dunque le forze 
E, K fono come le refitenze affolute pofte in A, ed F, per |’ antecedente pro- 
pofizione: ma le refiltenze affolute fono , come le fezioni medefime DB, IG; 


adunque le forze E, K fono proporzionali alle dette fezioni. Il che fi dovea di- 
moitrare . 

Corollario. E° manifelto , che il medefimo accade in qualfivoglia Piramide, le 
cui fezioni parallele alla bafe fono ancor effe, come i cerchi d’ un cono ugual- 
mente alto, e fegato ne’ medefimi punti della fua lunghezza; il che è avvertito 
ancora dal Sig. Viviani nel dimoftrare altrimenti quelta medefima propofizione 4 
diftefr altrove, come apprefio fi vedrà. 


Propofizione XL. Teor. XXVIII. 





Ne i coni, 0 piramidi fitte nel muro a fquadra, 1 contrappefi equivalenti alle re- 
cRenze delle fezioni di diverfe lunghezze , crefcono come le fezioni' medefime , con-. 


s2. fiderato il cono, 0 la piramide fenza pefo è cioè riefcono , come i quadrati delle lun- 


ghezze . 

Sia il cono fitto nel mu- 4 
ro A BG, ora fuori del 
muro, quanto E G, edora 
quanto F_G; ed il peboH 
equilibri la refiffenza C Di 
il pefo I la refiffenza AB. 
Dico , che il pefo H al pe- 
fo I fta come la fezione C 
D alla A B. 

Perchè prefa la G Lter- 
za proporzionale dopo le G 
F,GE;€ da L tirata la 
L M parallela alle A_E, I 
GiE-l quale fr congiun- i 
ga colla G A prolungata 
in M, averà il peso H al 
pefo 1 la proporzione com- i 
pofta della contralleva C F alla FG, e della refiffenza € D alla A By cioè del 


quadrato C D al quadrato A B, o pure del quadrato G F al quadrato G È , cioè 
della 
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della G E alla terza proporzionale GL, e della leva G E alla contralleva E A, 
( per la prop. 6. ) cioè della GL alla L M; ma anche la C_F alla M L ha la 
proporzione compofta delle medefime C F ad FG, ed FGa GL,e GL a4 M Li 
dunque i pelo H al pefo 1 ftarà come la C E alla M L, cioè come tl quadrato C 
F al quadrato AE, ovvero come la fezione C D alla A B, cioè come il quadrato 
della lunghezza G F al quadrato della lunghezza G E; Il che ecs 
‘ Potea quefta ftelfa pro- Pe 
pofizione , ficcome anco- 
ra la precedente, che è 
la medefima, dedurfi im- 
mediatamente dalla prop. 
1o. la quale a tale ogget- 
to fi vede elfere diftefa dal 
Viviani nel fuo MS. im- 
perocenta effendo le leve 
DG, EBG divife fi- 
milmente da’ foltegni D, 
B, e le refitlenze DC, 
B A effendo come i qua- 
drati delle lunghezze D 
G, BG, faranno i pefi 
equivalenti alle dette re- 
filtenze , cioè i pei H,I i 
proporzionali 2° quadrati delle \contralleve. DF,BE,0o come le fezioni me- 
defime DC, BA, ovvero come 1 quadrati ftefli delle lunghezze D G, BG, o 
degli ai FG, EG; Il che, ec. 


Propofizione XLI. Teor. XXIX. 





Diverfi folidi fimilari dell iftefa materia, uguali di mole, e în confeguenza dî pe- 
fo, e della medefima lunghezza , e di refiftenza affoluta uguale , ricercano. forze di- 
verfe de romperli , non oftante che il centro delle loro refiftenze fia egualmente în 
tutti lontano dal foftegno . i à 
Sembra quefto anzi un paradoffo ,.che un Teorema , di cui non è così facile 
a rintracciarne il vero , € legittimo fenfo : nè altra prova fi vede ad effo effere 
foggiunta nel MS. del Sig. Viviani, che una figura in cuì fi efprimono 4. pi- 
ramidi quadrangolari ; fitte colla bafe in uno fteffo muro verticale , altre diret= 
te, altre inclinate, ma tutte colla cima terminanti in una fteffa linea parallela 
al detto muro ; dal quale sbozzo non fi può raccorre principio veruno atto ad 
illu&rare il concetto dell’ Autore, ma fembra egualmente ftrano ‘in confronto di 
cotale difegno, che fenza di elfo. Imperocchè , come mal puote verificarfi , che 
diverfa forza fi richiegga allo fpezzamento di due -folidi omogenei, della (lella fi- 
gura, e grandezza > quando la refiltenza loro affoluta fi fuppone la medefima 
e dall’ appoggio ugualmente lontana, e che i pefi , 0 forze che s’ applicano î 

. E Pr ; I k er 
fuperarla, o fia nel centro di gravità di detti folidi ( il quale è in una neTE 
linea verticale parallela al muro , ed in confeguenza in una fteffa diltanza da 
fotegni ) o nella cima, ed eltremità di tali corpi lontaniffima dal muro, in ai 
fono impegnati ( che vale a dire in una medefima diftanza, mifurata dall CÈ 
tezza comune ad effì , come è neceffario , che fia, a volere che iù ugual Bale. 
ugual mole , e pefo ritengano ) adoperano la fteffa leva, ricevendo dall’ a te. 
gio fopra le direzioni loro una medefima perpendicolare ? PPOS° 

Ad ogni modo , non potendomi perfuadere è che il pai Autore ciò propo= 


Tom. Ill; nelle 
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238 


. cora le FH, R S. È perchè la” 


* fe le fibre de’ folidi, fecondo ciò, . 
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>canici riunita nel centro di gra-. 


242 RRATIARTO 
nelle. inavvedutamente , e. fenza verun fondamento, mi fono {tudiato.d’ indovie 
nare. il penfiero di lui, riflettendo ad. una diverfa direzione , che può confide- 
rarfì nella refiltenza de folidi , la quale non è mai ftata da verun Autore, ch’ 10 
fappia, avvertita; € pure, mettendolajin conto , varia di molto il momento del- 
la refiltenza ,.€ ferve appunto a Scoprire, € falvare. 11 fentimento del Vivianis 
proponendolo nella fezuente maniera. Lo ig 00 

Si equilibri il peo H, pendente dalla cima d’ una piramide , cono,,, prifma A 
conoide , o altro folido fitto nel muro colla fua bafe A..B CD, a cui fia pers 
pendicolare l’ affe G E, colla refitenza di detta. bafe : ed il pefo o fi equilibri 
Similmente colla refiltenza d’ una ugual bafe, fimile, e fimilmente .pofta , I K 
L M, d'un altro folido uguale al primo , e dello fteflo..genere, di figura: ma 
il di cui affe N P fia obliquo al piano di detta bafe. Dico, che il pefo H_al 
pefo ‘0°, farà come il feno totale al feno dell’ angolo R P_Qi, che-fa ‘alle: del 
folido obliquo colla fua Bafe , ovvero col muro medefimo., inscui fta fitto... , 

Da° centri. delle bali E, P fi arte *. Rgio sc 
mandinole perpendicolari E-E., anzi i 
PR fopra gl infimi lati confi- DE 
nanti col. muro BC, K L, fo- 
ra il taglio de’ quali fi dee far 
a rottura. Si tiri ancora la per- 
pendicolare R Q dal punto d’ ap- 
oggio R fopra )° afle DRUG N 
d. e fi conducano altresì è 3 
RS perpendicolari fopra le di-. 
fezioni GH; N S de peli attac- 
cati alle :cime G, N: E' mani- 
fefto , che faranno uguali, non 
folo le due E F, PR, ma-an-. 


forza, che tiene infieme attacca- 


che fi è detto alla defi, 8, fi fli-. 
ma dal Galileo , è dagli altri mec- 





vità, di quella fezione , in cul 
debbe feguire la rottura ;, ne fe- ala ti si 
pue ; che nell’ alle G E, O N P, il quale paffa pel centro di gravità di tutte. 
e fezioni parallele alla bafe del folido , fi dee confiderare ‘raccolta la refiftenza 
di tutte le fue parti; e però nel detto affe conviene, che fi ftenda la_direzione di 
quella forza, che fa la refiltenza de’ folidi.. Per la qual cofa farà FE nel primo; 
e Q R nel fecondo folido la vera diftanza de’ foltegni F, R dalle direzioni delle 
refiftenze d’ effi folidi. ‘E giacchè in cafo d’equilibrio effer debbe 1l pefo H alla re- 
fifenza della bafe A C del primo, folido , come F E ad F_H ( cioè ad RS ) e fi- 
milmente da refitenza d'effa bafe A_C, 0 dell uguale I L ( che affolutamente 
è la medefima ) fta al pefo O} come R S ad R Q; dunque per }’ ugualità ordina? 
ta, fatà il pefo Hal pefo O, come E F, ovvero R P ad RQ: cioè, come il 
feno totale al feno dell’ angolo R PQ, col quale relta inclinato al muro l’ alle 
PN del folido obliquo; Il che dovevali dimoftrare .. Ri pa RE 
° Corollario I. Quindi è , che in diverfe inclinazioni, le refiltenze nifpettive d’un 
medefimo folido faranno come i feni d' elle inclinazioni. uva sà 
Corollario IÎ. Le refiltenze di fezioni diverfe averanno la ragione compofta e del- 
la grandezza d’ effe, € delle diftanze de’ loro. centri da’ foltegni, ( come sh al 
i a roll. 


guali 
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roll. 2. della prop. 3. di quelto ) e de' feni dell’ inclinazione de’ folidi Col mu- 
ro, in cui fono fitti, e della reciproca delle lunghezze d’ efli folidi ; mifurate 


‘nella diftanza perperidicolare ; dalla cima loro alla bafe: come fi cava dalla quin- 
"ta del Galileo intefa più generalmente 5 e da ciò, che in quefta fi è dimoftrato3 


di maniera che effendo le fezioni di due folidi S; 5, le diftanze de’ centri dal 
fotegno D, 4; i feni dell’ inclinazioni I, i; le lunghezze d' effi folidi L5, 
faranno le refiltenze del primo , € del fecondo folido, come 1 prodotti S. Di Il, 


sdiL. #7 , 

Corollario III. Se le fezioni, e le diftanze de’ loro centri di gravità , 0 1 feni 
dell’ inclinazioni : de ” folidi faranno comé, le lunghezze di ‘effi , il'refto ‘effendo 
uguale, riùfciranno le refiltenze de’ folidi uguali. Come per efempio'3 fe fopra 


È re 7 





o cerchio A_S i! di cui centro è C vi faranno due folidi;; l' uno ret- 
Do (e Ss, L'altro inclinato AFS; di mamera che alle C B:fia uguale all’ 
affe G F, onde le loro cime B; F fiano nell’ arco d’ um quadrante circolare 
B FG; lo fieffo pelo 4 che fofpendendofi in B farebbe recifamente baftante 
a vincere la refitenza della fezione A S, ancora appefo. dalla cima F. bafterebbe 
a vincere la refiltenza della medefima fezione della bafe comune:; imperocchè 
tirata E E perpendicolare all’ orizzonte » farà la lunghezza C B,. ovvero. C.F 
alla lunghezza C E 3 come la CS raggio della bafe , aila S D condotta fopra 
la direzione «E C. della refiftenza ad angoli retti : cioè come il. feno totale 
al feno dell inclinazione dell angolo F CG, che fa l’affe del folido col- 


‘Ja parete; di maniera che (ritenendo i. fimboli del. corollario. preceden- 


fere sio  quelto .cafo L ad L, come I adi, farà # L ugualerad I 
si Pen Has netta fezione circolare a e la medefima difanza dal (bllegrio 
pace e iu i folidi , e s d uguale ad S D ; dunque.S D I / è ‘uguale 
adi si dicLi ga ciot ole refiltenze refpettive dell’ uno ; e dell’ altro folido fono u- 


Propofizione XLII. Teorema XXX. 
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Inidiverfi jani inclinati, le refiffenze de medefimi folidi fi diverfificano , . eV. V. 
vvolerle ili col medefimo pefo.; ‘ed ancora confiderando î foli momenti de *%- Pag; 


lide«.. DES 
Secondo lo sbozzo d'una figura fegnata dall’ Autore apprello 2 quefta. p 
fizione ; credo che fi debba efporre nella maniera , che fegue : 
z Sia 


ropo- G. G 
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Sia il folido A BG impegnato in varj muri K A, K A diverfamente incli- 
nati all orizzonte è ed il pefo H fia abile a fuperarne la refiltenza, quando 
fitto il folido nel muro verticale : il pefo O fia quello , che la vinca nel muro 
inclinato 5 e dal foftegno B al punto G, a cui fi attaccano 1 detti pefi, condu= 
cafi la retta BG;fic- LO ; de dnglai i 
come; fiano le B_H, 
B I perpendicolari dal 
detto foftegno fopra la 

irezione de’ pell . 
Dico che il pefo H 
al pefo O ftarà reci- 
procamente , come B 
1aBH, che fono ife- 
ni degli angoli BGI, 
BG H; ed in con- 
Fee le refiftenze 
del folido in quefti 
varj fiti faranno diver- 
fe, e diverfa impref- 
fione riceverebbero da 
un medefimo pefo. E 
lo fteffo vale , quan- 
do in luogo de’ pefi 
aggiunti, fi confide- 
raffe il momento del 
folo pefo del folido, 
raccolto nel fuo cen- 
tro di gravità. 

Imperocchè il pefo 
H all affoluta refi- 
ftenza del folido, rac- i sia 
colta nel centro C della fua bafe, fta come CB a BH; e l’ affoluta refiftenza me- 
defima fta al pefo O, come BI a C B; dunque per la ragione  perturbata , .il 
pefo H al pefo O fta, come B Ta BH; Il che dovea dimoftrarfi. 

Che fe intenderaffi il folido A B G tanto prolungarfi , che il punto G riman- 
ga lo fteflo col fuo proprio centro di gravità ; allora prefcindendo dal pefo ag- 

iunto , € confiderando la gravità fola del folido raccolta in G, ed operante col- 
a direzione G H; ovvero GO , è manifefto , che volendo fupporre equilibra- 
ta la refiftenza del folido in tutti quefti: fiti col proprio pefo ; non potrebbe que- 
fi effere il medefimo , ma dovrebbe fimilmente variare in ragione reciproca de’ 
feni BI, B H, corrifpondenti agli angoli d’ inclinazione B GO, BGH;e 
però quando fuppongafi effere lo Melo pefo del folido , averà viceverfa i fuoi 
momenti mifurati dalla ragione diretta de’ medelimi feni BH, BI. Il che. ec. 

Corollario I. La più gran refiftenza refpettivaefarà d’ un folido applicato al pia- 
no orizzontalè , come accade a quello, cui tende a rompere, o a fchiacciare i 
pefo R, il quale uguagliar debbe la refiltenza affoluta di elfo. La minima refi- 
ftenza refpettiva farà d’ un folido applicato al muro verticale: a negli altri pia- 
ni, fecondo che faranno più all’ orizzonte inclinati, fi troverà fempre refitenza 
maggiore. GA A CR 

Corollario II. E viceverfa nel piano verticale avrà un folido il maggior mo- 
mento, e difpofizione a romperfi col proprio pefo, 0 con uno fteffo alla fua ci- 
ma attaccato ; e nel piano orizzontale averà il minimo de’ fuoi momenti , fie- 

i come 
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come ne’ RED: di mezzo I’ averà mediocre ; e tanto maggiore, quanto più al 
verticale fi accolta, ma tanto minore, quanto più all’ it avvicina. 


Propofizione XLIII. Prob. XIII. 


Si affegni la proporzione de’ peli minimi rompenti il medefimo foli 7 
pefo: € Fal linea defcrivano V' eftremità » ò fino: Solido cal PPErE) 
Si è già veduto nell antecedente , qual proporzione abbiano i minimi pefi 
da’ quali fi fpezzi il medefimo folido, in var) piani diverfamente inclinati finta 
fquadra colla ftefla fezione ; ma nel. medefimo piano diverfamente inclinandofi 
un dato folido , varierà la fezione, in cui feguir dee la rottura ( ficcome in un 
cilindro, 0 cono la bafe non fi manterrebbe circolare è ma diventerebbe ellit= 
tica ) onde crefcerebbe per tal capo la refiltenza nella ragione sì dell’ ampiezza 
di tal fezione, € sì della diftanza, che averebbe il fuo centro di gravità al fo- 
ftegno ; ma {cemerebbe viceverfa "l fuo momento, a mifura del feno dell’ incli= 
nazione ( per le cofe dette nella prop. 41. ) ficcome nella ftelfa proporzione 
fcemerebbe ancora il momento del pefo attaccato «alla cima del folido . 

Sia per cagione d’ efempio il cilindro 
G D K fitto a fquadra in un muro ver- 
ticale, e la refiftenza della fua bafe cir- 
colare G L D fia equilibrata dal pefo M. 
Poi s intenda V alle A C del cilindro 
muoverfì attorno al punto C; rimanendo 
nel fuo piano verticale, e venire nel fito 
C B, ficchè il cilindro fia H B O, ilqua- 
le fega lo fteffo muro nella .bafe ellittica 
H LE; e la refiftenza di efla venga pa- 
reggiata dal pefo N. Dico, che M sN 
ha la ragione compofta della reciproca del- 
le diftanze E I, D K, per cui i foîtegni 
E, D fono lontani dalle direzioni d’ effi 
pefi, e di più di quella de’ femidiametri 

D, C E, che rifultano nelle dette fe- 
zioni in ambidue i cafi, e che tono le 
lontananze del centro della refitenza C, 
dalli due appoggi D, E. WIR O, 

Imperocchè, per cagione dell’ equilibrio , 
ftarà il pelo M all’ affoluta refiltenza della bafe G L D, come C D ad DK; 
e la refitenza ‘affoluta G D all affoluta refitenza H_L E farà come la fezione 
alla fezione, cioè ( per effere ad ambidue comune il femidiametro LC) come 
C DaCE: e finalmente la refiftenza alfoluta di quefta fezione L _H E (per la 
prop. 41 ) al pefo N, che ne uguaglia il momento , è come la ditanza E I alla di- 
ftanza E F, o.pure all’ uguale B O , cioè alla € D; dunque perl’ usual propor- 
zione farà il pelo M al pefo N in ragione compoflta di Ela C D, di CDaDK 
e della C D alle C E; ma le prime due ragioni formano quella di EI a D K; dun- 
que il pefo M al pefo N ftarà in ragione compofta della reciproca delle ditanze E 
gi sn della diretta de’ femidiametri C D, C E; Il che dovea dimoftrarfi . 
1 ORARIO Il pefo M al pefo N, cioè la refiltenza del cilindro orizzontale al 
di reli dC fe dell obliquo , fta come il quadrato del femidiametro C D al qua- 

rato del femidiametro C E. Imperocchè È Ta DK, ovvero a CA, fta come 


C Pa C B, ovvero come FE( cioè CD)a GCiEt effendo fimili i triango- , 


li C FE, CEP, dunque la ragione compofta di E I ad DK; € di (ic 


Ses 
lato 


S 
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C E è duplicata di quelta, o pure è la fteffa , che la ragione del quadrato Gi 
al quadrato C E, € però i detti peli M, N, o-refiftenze de? folidi corrifpon- 
denti, fono come i quadrati de’ femidiametri C D, C È. 

Quanto all altra particolarità del prefente quefito , ‘cioè di fapere , qual linea 
deferivano l eftremità di quefti folidi, non è così agevole il determinare , che 


cofa l Autore defideraffe per ciò di rinvenire ; ma da una figura ivi difegnata» ; 


in cui fi efprime un piano orizzontale, ed un cilindro da effosin giù pendente 3 «E 
piombo , con un altro obliquamente inclinato, accennando; che fieno i minimi 
abili a foltenerfì in tale pofitura; pare che il fuo ‘penfiero fuffe d’ indagare a qual 
linea terminino |’ eltremità di vary cilindri, 0 coni, o altri folidi di un mede- — 
fimo genere, diverfamente inclinati ‘allo ftello piano, e condotti alla precifa lun- 


“ghezza, in cui reggere fi poffano; ma perchè; fecondo che fi fupponeffero l’ uno 


dall’ altro più, o meno diftanti, la curva, in cui anderebbero a finire, farebbe 
-diverfa; io li fupporrò tutti coll’ alle, che paffì per lo fleflo punto del piano, iN 
cui fono fitti; e di più ftenderò la fpeculazione ( oltre all’orizzontale accennato 
‘nella bozza del Sig. Viviani ) ancora al verticale; dal che farà facil cofa l° im- 
maginarfi quello che debba fuccedere in un piano di mezzo tra una, e l'altra 
pofizione . 

Sia dunque il piano orizzontale DAG, dentro a cui fitto a {quadra fi trovi il fo- 
lido DB M( fia cono, ocilindro, 0 conoide ec. ) la di cui bafe DM, e l'affe A 
B, in cui fia il fuo centro di gravità I; e fopra la fteffa bafe fia obliquamente dif- 
pofto il folido D Q M dello fteffo nome, ‘il di cui affle AQ, ed il'centro di gravità 
E; dico che,i centri di gravità E, I (fupponendo ciafcuno di quelti folidi , per 
mezzo del proprio fuo pelo; equilibrarfi colla refiftenza della bafe comune ) faranno 
in una curva LE P di tal natura, che condotte le EF, I K parallele all’ ofizzonte , 
e terminate dalla verticale DC, che palla per l’eftremo D della bafe, farà fempre 
il rettangolo A E EF uguale al rettangolo AI K; e dico ancora, che le cime B, 

di detti folidi terminano alla curva B QUG fimile all’ altra IE P.,, la quale riferen- 
dofi alla retta HLT parallela a C D, ma da ella ditante in maniera , che CB 2 
B H fia come Il A ad A B, ovvero 
E A-ad A Q(effendogli affi di det- 

ti folidi proporzionalmente divi&ida” 

loro centri di gravità ) farà pari- 

mente il rettangolo AQ L uguale 

al rettangolo A BH. 

Si conduca D V perpendicolare 
fopra l’alle QA, ed È X perpen- 
dicolarea DM; pareggiandofi dun- 
que il momento del folido DQM 
col momento della refiftenza nella 
bafe DM, farà il pefo di effo all’ 
affoluta refiltenza D M ; ovvero abbi 
pefo del folido D B M, che diret- 
tamente tirando l’ uguaglia ,, come 
reciprocamente la D V ( diftanza 
della direzione Q A della refiftenza 
dal foftegno D ) alla D X( diftan- 
za della direzione del centro d’ effo. 
folido dal medefimo foftegno ) cioè: x GC. & 
ti F Je ma s Da nia 
QM al pefo dell’ altto DB M, fta come la mole alla mole ; cioè ( per avere Ta ba- 
4 D M comune ) come l'altezza Q.R all’ altezza BA; danque ORA BA fta co- 

me 
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me D V ad FE; e permutando QA a DV, cioè ( per la fimilitudine de’ trian- 
goli QRA; DV A) QA ad A Dè come BAuad F E; e di nuovo pertmu- 
tando QA a BA ( ovvero E A ad I A, che fono parti proporzionali degli affi 
tagliate da’ loro centri di gravità ) farà come AD ad FE; onde il rettangolo AEF 
farà uguale. al rettangolo DA IK; € però la natura della curva I E P dipende 
dall’ uguaglianza di detti rettangoli + . 

E perchè i rami AQ, A B fono proporzionalmente divifi în E, I; è mani-. 
felto , elfere la curva BQG, condotta per le cime dei detti folidi della ftella 
“natura della curva I E P; e che però, dipende da una fimile uguaglianza di ret-, 
tangoli: A QL, ABH; fiecome'in fatti, effendo H B a BC, ovvero L N ad 
FO, come B Aad AI, cioè come Q A ad A E, o come QUN ad E O; an- 


cora la fomma degli antecedenti L Q alla fomma de’ confeguenti F E ftarà nella 


fteffa ragione di H Ba BC; e permutando LQ ad H Bfarà come FE a BC, 
cioè a DA ; ovvero ( per le cofe giù dimoftrate ) come I A ad AE, cheè duan- 
to direcome BA 2QA; € però il rettangolo A Q_L farà uguale al rettangolo 
A: BHy.Ilche ec... . È 
‘Quanto alla defcrizione di quefta curva; fe col centro A, e femidiametro A 
B.nella precedente figura fi defcriverà l’ arco ‘circolare B S, ed inclinata qua- 
lunque A_S fi.prolungherà fino al concorfo della H L in T; bafterà dividere 
A: S in Qin maniera , che le tre linee TA, A Q, QS fiano continuamen.-, 
te proporzionali ; che il punto Q farà nella curva cercata ; imperocchè compo- 
nendo farà AS ovvero BA ad AQ, come Q Ta TA, cioè come QLad 
A Z, 0 pure ad H B; e però il rettangolo A_BH farà uguale al rettangolo A 
Q L,; come ricerca la natura della curva BQG, ‘propofta da coftruirfi . 

Ma fe il muro DA R farà verticale, 
ed in effo parimente fiano fitti, il foli- 
do D BM retto, e l’altro D Q M ob- 
liquo 5 fopra la vcomune bafe , il di. cui 
diametro D M , ambidue minimi tra 
gli atti a romperfi in vigore del. proprio 
pefo., e però equilibrati colla refiftenza . 
della bafe fuddetta. Dico che la curva, 
in cui terminano le cime di tali folidi 4 
è di tale natura., che fempre al.retran-. 
golo AQR uguaglia il quadrato A B; 
e la curva I E!P +. ila ‘quale palla pel 
centro di gravità del detti folidi, è fi- 
mile all’ altra : ficchè ao il o; 
solo A E X pareggia 1 quadrato A I, 
È Imperocchè Pi. efo del folio M QD 
alla refiftenza della bafe M A D fa per N 1) 
le cofe fopra dimoftrate , come DV a DEF, cioè ad E X, © pure ( per la fi- 
miglianza de’ triangoli D V-A, E X A) come DA ad A E; ma la refiftenza 
Eta bafe MA D è al pelo del folido M BD, come DK, cioè AI a D 
A ; dunque per lugualità perturbata. il pefo del folido M QD a quello del 
folido M B D fta come IA ad AE; ma il primo pelo al fecondo fta come 
> altezza Q_R all altezza A_B ; dunque Q R -d A B ita, come TA ad A E, 
cioè ( per la proporzionale divifione degli alli fatta ne' centri di gravità de’ fo- 
lidi dello fteffo genere ) come A B ad A Q;e però il rettangolo A Q R_u- 
suaglia il quadrato di A B; Il che era da dimoftrarfi. | 

Ed effendo il rettangolo A È X al rettangolo AQ R, comé il quadrato AE 
al quadrato AQ; cioò come il quadrato A I al quadrato A B: l’ugualità de’ 

con- 
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confeguenti ci afficura dell' ugualità degli antecedenti ; € però la cutva, che paf- 
fa per tutti i centri di gravità di detti folidi, ci darà fempre il rettangolo A E 
X uguale al quadrato A 1; onde farà fimile all’ altra, che paffa per le cime 
de’ medefimi. Il che ec. —. 

° Per la coftruzione poi di quelta curva ; defcrivendo col centro A, ed inter- 
vallo A B l'arco circolare B S, la cuì tangente fia BT, ed inclinata qualfi- 
voglia fegante AT, bafterà interporre fra le due AT, A S la mezzana pro- 
porzionale A Q.: che farà il punto Q della curva B Q_G ricercata ; imperoc- 
chè la fimilitudine de’ triangoli A BT, A QU R, ci darà QR ad A B, co- 
me A Qad AT, cioè come A S( ovvero AB) ad A Q; e però il rettan- 
golo A Q R farà uguale al quadrato A B, come richiede la natura di. elîa 
curva. , 


Propofizione XLIV. Quefito XIV. 


Data la linea A B centrica (cioè che fia la diftanza del centro di gravità B 
d'un folido CD dal centro A della fua bafe C E ) di un folido fitto a fquadra nel 


* piano orizzontale C G colla Sua bafe C E di maniera , che col Pops pefo equili- 


bri la refiftenza di detta bafe : e data È inclinazione dell’ affe A È d' uno altro fo- 
lido , che abbia la medefima bafe , e fia fimilare al primo: determinare la lunghez- 
za, che debbe avere, acciocchè aggravando col FO pefo contro 21 foftegno C, equi- 
libri appunto la medefima refiffenza C E ( quando ancora fi prefcinda dalla diverfa 
direzione, che in tal fito pare, che acquifti la forza della refiftenza. 

Dal centro di gravità del folido B fi tiri la B 
F parallela alla È G, che concorra coll’ affe in- 
elinato in F, e per F la FG parallela alla BA : 
dipoi: alla C A fi applichi un parallelogrammo 
rettangolo , uguale al rettangolo G A C;0e che 
ecceda d'una figura quadrata; e fia quefto il ret- 
tangolo CHA; e da H fia tirata H 1 paralle- 
la alla G F, che concorra în I colla A F. Dico 
she la A I è la centrica del folido ricercato . 

Perchè effendo il rettangolo C H A_uguale al 
vettangolo G A C, farà come H Ca C A; così 
G A0ad A H, ovvero F A ad A 1, 0 pure co- 
me il folido della centrale A F, al folido della 
centrale A 1, per effer quefto fu la medefima ba- 
fe C E; ma il folido della centrale A F è ugua- 
le al folido della centrale A_B effendo fu la fef- 
fa bafe , e della medefima altezza ; dunque HC 
a CA flarà , come il folido della centrale AB_K D 
al folido della centrale A I, cicè come il pefo af- 
foluto del primo al pefo affoluto del fecondo: ma I 
sl pefo affoluto del folido della centrale A_B è la mifura della refiftenza affoluta di 
C E; adunque la refiftenza affoluta di C E alla forza affoluta , cioè al pefo del 
folido della centrale AI fiarà, come H CaCA, cioè come la leva alla contral- 
leva, e però fi farà l equilibrio tra quefto e quella. 1l che ec. 

E perchè il rettangolo G AC è uguale al rettangolo CHA, farà GA ad A 
H, come H Ca CÀ; e dividendo G H ad H A, come HA ad AC ; ovvero 
( tirata C L parallela ad A B, e prolungata la F A in L ) come FI ad I A, 
così I A ad AL; Quella curva adunque , che partendofi da B verfo G 3 fesherà 
le rette A:F in I, n modo che ( le medefime prolungate fino a CL) fia b A 

a 
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ad A 1, come AI ad IF, farà quella, che darà tutti è centri de’ folidi fimilari, che 
col momento del proprio pelo faranno baftanti a pareggiare la refiftenza della propria 
bafe, qualunque fi fia la loro inclinazione . E tal linea curva farà afintota alla AG . 
Se fuffe ftato riveduto quefto trattato, ed a perfezione ridotto dal fuo Autore, 
egli fenza dubbio primieramente accorto fi farebbe, che la curva BI, da lui qui 
defcritta , è una vera Iperbola d’ Apollonio ; imperocchè , ftando HCaCA, 
come G A ad AH, ovvero come F G ( cioè BA) ad HI, il rettangolo dell’ 
etreme C H I uguaglia quello delle mezzane CA B; e però la curva BI è una 
Iperbola , cha ha per afintoti le linee C K, C G. 

In fecondo 19089 forfe averebbe offervato, che la vera ditanza della refiftenza, 
che è nella bafe £ E dal fuo foftegno C, non è la C A in riguardo al folido in- 
clinato colla direzione dell’ affle A_F, in cui fi raccoglie l’azione della refiftenza 
del folido, paffando per tutti 1 centri di gravità delle fezioni parallele a detta 
bafe C E, come fi è avvertito nella prop.41. ma bensì cotale diftanza è la C M 
perpendicolare alla detta direzione della refitenza, fecondo l’ affe del folido TA: 
il che fa degenerare l’Iperbola BI nella curva da noi fopra defcritta nella prop. 
antecedente , la quale fu da me diftefa , prima che giungefli a vedere nel MS. 
del Sig. Viviani quefta fua coftruzione ; ed io non ho voluto omettere nè l’ u- 
na nè |’ altra: parendomi quella ben fondata fecondo i princip) meccanici , e 
quefta almeno verificandofi, aftraendo da quella particolare confiderazione della 
direzione diverfa , che fembra avere la refiftenza in un folido obliquo ( il per- 
chè ho aggiunta al titolo della ropofizione del S. Viviani quell’ ultima parentefi ) 
tanto più, che quefta nuova con iderazione delle direzioni nelle refitenze potrebbe 
non riufcire a gufto di tutti, € però era dovere, che fecondo }° ipotefi di chi anco- 
ra credeffe univerfalmente efercitarfi la forza della refitenza fecondo una dire- 
zione fempre perpendicolare alla bafe, non oftante qualunque obliquità dell’ affe 
d’ un folido, fi determinaffe la curva, in cui terminano i centri, 0 le cime de’ 
folidi precifamente abili a sforzare la comune refiftenza della bafe , come acuta- 
mente ha fatto qui il noftro Autore. 

Propofizione XLV. Teor. XXXI. 

Dimoftrare in altra ma- 
niera la propofizione 14. del 
Galileo : cioè che nel cuneo 
A BG, # quale pofa fu 
muro con uno de fuot paral- 
lelogrammi sede refiftenze all 
effer rotto crefcono , come le 
lunghezze del cuneo fuori del 
MUTO . 

Equilibri H la refiffenza 
A B, ed I la refiffenza C 
D. Dico che H ad I fia co- 
me AGaGC- 

Poichè H ad I ha propor- 
zione compofta della E. A_ ad ia € 
A G, e della refiftenza AB LO I 
alla C D, cioè della linea 
E A alla C F, ovvero della 





G. Gi 
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A G alla GC; e della G C alla CF ( per la prop. 6. ) ma anche EA a C F 237 


ha proporzione compofta delle medefime E À ad AG,JAGa GC,GC a CF; dun- 


quei Ci i 5 come E A a CF, cioè come la lunghezza A G alla lunghezza 
3. CH ‘ 


Tom. III. Ii Pro- 
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D. 18. 
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Propofizione XLVI. Quefito XV. [es 

Nel cuneo triangolare F A B , quando il pefo N fuffe baffante a fpezzare AF 
fitta nel muro: perchè più tofto il medefimo pefo , anzi ancora minore, non dee pri- 
ma fpezzarlo în un altra fezione O P più vicina all eftremo B, dove è fempre mi- 
nor refiftenza, col fare il cuneo in que luoghi di mezzo foftegno di fe medefimo? 

Perchè dovendofi ftrappare 
non direttamente, ma obliqua- PE 
mente, conviene che fi fpezzi' M 
fopra di un foftegno veramen- 
te immobile , o pure che fi 
muova all’ oppofte parti, cioè 
allo insù, mentre il pelo N, 
ed il carico del muro fopra F, 
premono all’ ingiù , o. almeno 
trattengono gli eftremi del fo- 
lido , che non fi lafcino traf- 
portare dall’ azione del fofte- 
gno, che fpinge all’ insù. Ma \ 
nè il punto O, nè verun altro pefo tra A, e B , è foftegno immobile , o che 
abbia veruma azione da fpignere insù, anzi è difpofto a fecondare il moto della: 
leva A B, difcendendo col pefo N, e piegandofi in arco circolare d’ intorno al 
centro A; il quale folo è veramente immobile ; adunque lo fpezzamento non 

ud farli in veruna fezione intermedia O P_, ma unicamente nella A F, a cui 
fta fottopofto il taglio del muro. ma, 

Del refto; fe talmente ferma fufle, e rigida la porzione F O, che non potef- 
fe cedére, ed accompagnare in alcuna maniera il moto della parteOB, potrebbe 
il pefo N sforzare la fola parte O B, alla feparazione fopra il foftegno ftabile , che 
la fermezza del folido porgerebbe in tal cafo nel punto O. E credo che talvolta 
ciò fucceda, vedendofi delle menfole di pietra fporte in fuori del muro, tronche 
o mozze affai lontano dal taglio d’ effo muro, in cui erano impegnate. 4 

Propofizione XLVII. Quefito XVI. 

Se i cunet triangolare , € femiparabolico debbano Spezzarfi più toffo nella fezione 
A M fatta dalla minima retta F 
A M fopra lalinea F M B, do- i 
ve è minore la refiftenza, che nel- 
la AF: perchè la refiftenza af- 
foluta non può effere_ tanta in À 
M, quanta in A E, per effere 
rettangoli della medefima altezza, A; 
che fono come le bali AM, A 
F: ed anco perchè la contralleva, 
dove tali potenze fono pofte , è 
minore in AM, che in AF, 
prefa la difftanza dallo fteffo fo- 
ftegno A, che è mel taglio del 
muro, im cui fi fuppongono : cu- 
nei impegnati. 

Dee feguire la rottura rego- 
larmente parlando , nella A F, 
fezione comune del cuneo col- 
la parete, in cui è fitto: per- 
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refiltenza di A_M., che di AF, la parte F M non effendo premuta con- 
tro il foltegno , e tenuta fifa nel muro, come fi è avvertito elfere necefla- 
rio nella prop. precedente 3 potrà fecondare il moto dell’ altra parte. contigua 
M B_, tirata giù dal pefo N: onde cedendo , e piegandofi, con ella, non 
potrà da lei fepararfi ; e però non feguirà la rottura nella retta perpendicolare 
A M, fe non in cafo, che la materia F A M foffe talmente ferma , € rigida, 
che non poteffe nella maniera accennata cedere, e piegarì: perchè allora fareb- 


be, come fe il cuneo M A B folle fitto in un muro AM inclinato all’ orizzon- 
te $ e lo fpezzamento feguirebbe fecondo le regole di fopra affegnate nella 


ITOD, 4.2. 1 
Peace . Propefizione XLVIII. Teor. XXXII. 
Se il cuneo triangolare A B C D farà fitto nel muro perpendicolarmente., ora col- 
la fezione A_B, ed ora con l'altra EE parallela all’ A B; appendendo all eftre- 
mi D un peb H, che fia baftante “appunto a fpezzare il folido nella. fe- 
zione AB; cd un altra G, che fia appunto, baftante: per fuperare la refiftenza del- 
la fezione E F 3 dico, che 1 peli G, ed 7 fono eguali : cioè a dire , che detto cu- 
neo è per tutto egualmente re iftente , confiderato fenza pefo + 

Dividafi la A I per 
mezzo in O ye giungali la 
DO. fegante la EN per. 
mezzo in Q. Da O Q fi 
alzino-O P} QR, che con- 
giungano 3 punti Pa A 
centri. di gravità delle fe- 
sioni A Bis Lar e Qua 
li, per effere parallelogram- 
mi, che hanno eguali altez- 
ze AL, EM, daranno le 
diftanze de’ centri loro PO, 
RQ eguali ) Ora qui le 
DQ, DO faranno le le- 
ves dove. in D fono appli- 
cate le forze, 0 pehG,H; 
e le QR, O P le contral- 
leve , all’ eftremità delle quali in R, P fono applicate le refiflenze E F, AB; 
ed il pefo G pareggia la refiftenza E F, ed il pefo H equilibra la refiftenza A B. 
Dunque per la prop.0. il pefo Gal pefo H ha la proporzione compofta della contral- 
leva R Q alla leva QD; e della vefiftenza E F alla A B, cioè della linea E N 
alla A. 1 ( effendo parallelogrammi con eguali altezze, che fono fra loro come le ba- 
fi ) cioè della leva D'Q alla DO, € nella leva D O alla contralleva O P; ma 
anche la QR alla O P ha la proporzione compofta delle medefime RQa QD, 
QD4DO0,e D O ad O P, dunque il pefo G al pefo H fia come la QR 
alla'O P.; e però fono tra loro uguali. Il che fi dovea dimoftrare . 

Invaltra maniera fi difcorra così ; IL momento della vefiftenza AB al momento 





della vefifftenza E F.fta , per la prop. 2. come la bafe AI alla bale EN, cIOÒ 
come ta leva O D alla QD, ovvero come il momento del pefo H pendente dalla. 


leva O D, al momento del medefimo pefo pendente dalla leva QD; e permutando 
il momento della vefiftenza AB, al momento del pefo H pendente da OD, fiarà 
come it momento della refiftenza E F, al momento del medefimo pelo H pendente da 
sie Ri fono uguali , dunque ancora i fecondi 5 5 as ni a 
imo Pejo 3 € endente ‘0 D ilibra 1 nadendo da 
equilibrerà la refiftenza EF wi: Age, ra la vefiftenza A Ba P° È 
Ii 2 Più 


"SÌ 


(96) 


p_Sî 


:G. G 


P. 


46. 
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240 © Più fpeditamente , per la prop. 7. effendo nelle leve POD,R QD,le 
. uguali braccia P O, R Q; ed in effe le refiltenze proporzionali alle contral- 


leve O D; QD: da uguali contrappefi H, G fi equilibreranno le fuddette refi- 
ftenze; Il che ec. 1 


Propofizime XLIX. Teor. XXXIII. 


° Se il cuneo parabolico AD I farà fitto nel muro perpendicolarmente 3 edi) efo 
IL equilibri la refifenza A_D, il pefo M la refiflenza E G, dico che il deh L 
al pefo M ha fuddupia propor- D c 

zione della leva I P_ alla leva : 
1Q: che è la proporzione re- 
ciproca delle lunghezze de detto 
cuneo . 

° Poichè la refiffenza A D al- 
la E G fta come la linea A _B 
alla E Hj;j ma la ABalla EH 
ha fuddupla proporzione del qua- 
drato A B al quadrato EH, 
cioè della leva QI alla IP; 
e le contralleve QO, P_N, all 
eftremità delle quali fono ap- 
pefe le refiftenze AD, EG, 
fono uguali ; dunque per la | 
prop. 8. il pefo L, che equilibra la vefiftenza A D , al pelo M, che equilibra la 
E sE) ha fuddupla properzione della leva I P_alla leva I Q; IL che fi dovea di- 
moftrare . 

Corollario. Prendendo la I R_ media fra 1 P, ed 1Q, la quale aa TQ bha pa- 
rimente fuddupla proporzione della I P_alla I Q, farà il.pefo L al pefo M, come 
I RadlQ,0 come I P ad IR: onde fe per pareggiare la refiflenza AD fi ri- 
cerca il pefo:L, per pareggiare la E G, quando il cuneo farà più corto fuori del 
muro, ci vorrà un pefo M, che fia maggiore dello L: e tanto maggiore; quanto 
la media RI tra le due leve QI, PÎ, è maggiore della minor leva P I. 





Propofizione L. Teor. XXXIV. 


. Se faranno due leve divife da' loro foffeoni in maniera , che le diffanze , dove fr 
hanno da coftituire le potenze, abbiano tra di loro doppia proporzione delle diftan- 
ze, dove faranno le refiffenze : le quali refifenze fiano tra loro in doppia propor- 
zione delle loro diftanze medefime ; le potenze foftenenti fra loro faranno , come le 
diftanze: delle refiflenze . 

Sia BC a GH in ragione doppia di A 
B ad F G; e fia ancora la refiftenza D alla 
refiltenza I nella fteffa doppia ragione di A 
B ad EF G; le forze foltenenti E, K faranno 
come A _B ad FG; Imperocchè ftarà E a 
K in ragione compofta di E a D , di D ad 
I, e di A K; ma la prima ragione è per l’ 
equilibrio quella di A_B a B C; la feconda 


per l ipotefi quella di B C a G H ( effen- 
do tanto |’ una, che 1’ altra doppia della ra- I K 
gione di A _B ad F G ) e la terza quella di 
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G H ad FG; dalle quali ne rifulta quella di A_B ad FG; dunque E a K 
fta come <A B ad F G. Il che ec. 

Corollario. Quindi è chiaro, che lo fteffo accaderebbe, fe fuffe D ad I, come 
BC aG H, quantanque luna, e l’altra ragione non fuffe doppia di quella di 
A B ad FG: feguendone fubito, che fia E a K, come A BadFG, in vigore 
della precedente dimoftrazione, indipendente da quella circoftanzadi ragione dop- 
pia, per cui fi limita il Teorema del Sig. Viviani. 


Propofizione LI. Teor. XXXV. 


Le forze per ifpezzare un conoide parabolico, fitto nel muro, accorciando il conoide, V. V. 
fcemano colla proporzione è che fcemano + diametri delle fezioni . II 
Perchè nel conoide BC D parabolico, fe- È 5%, 


gato col piano I G parallelo alla bafe , fta la D 

€ tanza A C alla diftanza F_G, ( nelle quali I 
fi coftituifcono le potenze È, K abili a vin- 
cere la refitenza di dette fezioni, fpezzando 
in effe il folido ) in doppia ragione delle di- 
ftanze A_B, FG, nelle quali fi applicano le 
refiltenze, e quefte fono , come i cerchi D 
B, I G, i quali altresì hanno doppia ragione B G E 
delle teffe diftanze AB, FG; dunque per 

la precedente farà E 2 K, come A Bad F 

G, 0 pure come tutto il diametro D B al K 
diametro I G; Il che era da dimoftrarfi. 





Propofizione LII, Teor. XXXVI. 
Se nelle libre A BC, O DE; #n cui i pefi F,G, H, I fono equilibrati, Jara _242 


il pefo F al pefo H, come EA 
il quadrato del vette A Bal ; 
quadrato del vette DAD, onÀ BB C 


ia contralleva B C alla con- 
zralleva DE fia come il cu- FF 
Lo del vette A_B al cubo G 


del vette O D, faranno è 
pefi G, ed I tra loro uguali» 

Si pigli D K uguale a 3 
BC, ed il pefo L pofto in K, fi equilibri con H ; dunque il pefo G al pefo 
L, per la prop. 13. ftarà, come ;l cubo di A B al cubo di O D, cioè per P? 


ipotefi, come la diltanza BC, ovvero D K, alla dittanza D E; ma per effere 
uguali i momenti de’ pefi I, cd L,iquali fi _equilibrano collo ttello H, ftarà 
ancora I ad L, come D K a DE; adunque G ad L (ta, come I ad L; eperò 


G, ed I fono uguali; Il che cc. 





- Propofizione LUI. Teor. XXXVII. 


, La conoide nata: da una parabola cubica , eflendo fermata colla bafe nel muro, V. V. 
refifte ugualmente in qualfivoglia delle fue fezioni . pid 
Se 


RA 
3 N 


O 
Q 


chè, effendo il trilineo A CB un terzo del rettan- 
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Se nel rettangolo A:B, e nel triangolo A C B fiano applicate le rette D HE, 
F IG,e tra le du DE, EH fi piglno due medie proporzionali E L, E M; e 
Similmente fra le due FG, G 1 le due 
medie O G; N G , e così fempre, è PO D E 
punti B, O, Ly A Saranno nel contor- 
no d’ una parabola cubica ; di. maniera 
che DE 44 E H, o pure AC ad E 
H, ciò CBa4BE, farà come i cubo 
D E, 0 pure A CE, al cubo E L; e cò 
fempre. Ora dico, che fe quefta parabola > 
cubica ft ravvolgerà d’ intorno all’ affe 
BC, dl folido rotondo A P B da effe 
generato , effendo fitto colla bafe nel mu- p O) R 
ro , € da elfo tirandolo fuori a qualfivo- e did 
glia lunghezza , refifterà fempre usualmente. Imperocchè il cerchio generato dal vag- 
gio A C al cerchio fatto dal raggio L E, cioè la refiflenza affoluta del primo alla 
refiftenza del fecondo, è come il quadrato del braccio della leva A C al quadrato 
del braccio della leva L E; ma la contralleva B C alla contralleva B. E è come il 
cubo della leva AC, al cubo della leva L E; dunque per la precedente , lo fteffo 
pefo , che attaccato in B fupera la refiflenza della fezione AC , fupererà ancora la 
refiftenza di qualfivoglia altra fezione LE. IL che dovea dimoftrarfi: avvertendo per 
rò; che tutto quefto fi verifica , aftraendo dal proprio pelo di detta conoide . 

O pure în altra maniera fi difcorra così, Il momento: della ; refiflenza del cerchio 
A C al momento della refiftenza del cerchio LE fia , come il cubo A_C al cubo L 
E ( per la prop. 4. ) cioè, per la natura del folido, come C.B.a BE, 0 come 2 mo- 
mento d’ uno fteffo pefo attaccato in B, nella diflanza BC, tale che paresgi il mo, 
mento della refiffenza A_C , al momento del medefimo pefo attaccato in B colla diftan- 
za BE; adunque permutando , îl momento della refiftenza A C al momento del pefo 
in B colla diftanza BC farà, come il momento della vefiffenza L E a quello del pefo 
in B colla diffanza B E; ma il pefo in B colla diffanza BC pareggia il momento della 
refiRfenza AC; dunque lo fteffo, colla diftanza E B pareggerà. :l momento della refi- 


fienza LE; Il'che ec. 
Propofizione LIV. Quefito XVII. | 
Cercare d’ una figura piana, come A_B.C talmente difpofta. d° intorno al fuo 
alle BG, che i quadrati dell’ applicare AC D E, abbiano tra di loro la propor- 
zione compofta della fuperficie A B C alla fuperficie D BE, e dell altezza BC 
all’ altezza B E. - b 
Quefta farà un trilineo parabolico A B C, in cui. A 
la bafe B C fia tangente della cima B, e le A C,, 
D E fiano parallele all’ affe della parabola ; imperoc- 


IS 


3 





solo circoferitto A CB; ed. il trilineo DEB un 
terzo. parimente del circofcritto rettangolo D E B, 
averà la fuperficie A _C B alla fuperficie D E B la 
ragione compofta delle ragioni de’ lati CAAaDE, 
( cioè del quadrato C B al quadrato E. B.) e dC 
B a BE; onde farà come il cubo CB al cubo B | 
E. Si aggiunga ora da entrambe le parti la ragione. (C E b 
di C Ba BE; farà la ragione compofta: della fu- . — i 
erficie A C B alla fuperficie D E B, e della C Ba BE, uguale a quella del 
bon C B al biquadrato BE; ma ftando A C a DE, come il quadrato 
della C B al quadrato della B E; raddoppiata luna e l’altra ragione , farà il 
qua- 
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quadrato A C al quadrato D È, come il biquadrato C B al biquadrato B E ; 
adunque il quadrato À C al quadrato D E ha la ragione compofta di quella 


della fuperficie A_C B alla fuperficie DE B, e di quella dell’ altezza B C all’ 


altezza B E; Che è quello che fi dovea ritrovare. 
Propofizione IV. Teor. XXXVIII. 


La figura dotata delle condizioni, fopraddette ‘ nel antecedente propofizione è farà 
ugualmente refiftente in tutte le fezioni : intefa però cavata fuori di un muro co D 
affe B C orizzontale . E fimilmente il prifma , che averà per bafe detta figura, fa- 
rà ugualmente refiftente ( attefa la propria gravità del medefimo prifma ) 

La ragione è perchè le refiftenze ( rifpettive ) delle linee, o piani A C, D E fono 
fra loro, come i quadrati di dette linee, per la ‘prop. 3. edi momenti delle fuperfi- 


cie 0 folidi A BC, D B E hanno la proporzione compofta delle dette proporzioni - 


( cioè delle fuperficie A BC, DBE,e della diftanza BC alla BE, delle 
quali proporzioni fi fuppone compofta ancora la ragione del quadrato A Cal qua- 
drato D E ) dunque le refiftenze refpettive delle fezioni , cioè i momenti. co' 
quali effe refiltono allo ftrappamento , ftaranno come i momenti della figure ca- 
vate fuori del muro ; € però da per. tutto ugualmente refileranno , in riguardo 
del proprio pefo . ® | 


Propofizione IVI. Qiiefito XVIII. 


Cercare d'un’ ultra figura folida rotonda d' intorno al fuo affe è di cur i cubi de 
diametri ne' cerchi applicati A B, € DI, abbiano la proporzione compofa del folido 
A G Bal folido CGD, e dell’ altezza E G all’ altezza F G. 

La tromba parabolica, nata dal ravvolgerfì 
il trilineo parabolico G EB d’ intorno alla tan- 
sente della fua cima G E, foddisfà al Quefito . 
Imperocchè il folido A_B G al folido C D G 
( effendo ciafcuno d’ eflì un quinto del cilindro 
circofcritto ) ha ragione compofta di quella de’ 
cerchi, e de’ quadrati A B, C D, e di quella 
dell’ altezze E G, FG. Si aggiunga un’ altra 
volta di comune laragione di È GadF G; fa- 
rà dunque la ragione compoîta di quella de’ fo- 
lidi ABG,CDG, e di quella dell’ altezze 
E G, FG, uguale a quella che fi compone 
dalla ragione de’ quadrati A B, CD, e dell i 
altra de’ quadrati E G, FG, cioè delle linee A E, € F, o delle duple di effe A 
B, CD; mala ragione de’ quadrati A_B, € D; giunta a quella delle linee A B, 
CD forma quella de’ cubi AB, C D; dunque i cubi de’ diametri A B, C D han- 
no la proporzione compofta di quella del folido A G B al folido C G D, e di quel- 
la dell’ altezze E G,E G. Il che fi dovea ec. 


Propofizione LVII. Teor. XXXIX. 





La figura ritrovata nella precedente propofizione ci dà un folido , che fitto nel 
muro farà per tutto ugualmente refiftente , confiderato come grave . 
Perchè la refiftenza del cerchio A B alla refiftenza del cerchio C D dio 
ne compofta del cerchio, o quadrato A_B al cerchio, 0 quadrato C Dite 
A B alla linea C D ( pel coroll. 2. della prop. 2. che parla de’ momenti e 
refi- 


ella linea’ 
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refitenze affolute ; i quali fono la medefima 
cofa colle refitenze refpettive , delle quali 
qui fi tratta, per la definizione s. ) ma an- 
È Ai Bialecubosor GuDcha 
proporzione compofta delle medefime proporzioni ; 
e però dette refiftenze fono come i cubi-de' -. 
diametri A B, C D ( come nella prop. 4. fi 
è dimoftrato ) ma i momenti. de folidt» hanno 
altresì la proporzione compofta della proporzione 
de’ medefimi folidi, e delle loro altezze 3 dun- 


que in quefto cafo le refiltenze fono propor- 





rò tanto refilte l’ uno, che l'altro, in ri- 


. guardo del proprio pefo. Il che ec. 


Propofizione LVIII. Quefito XIX. | SEITE 


— Cercare qual fia quel piano, e quel folido , che tirato fuori di una parete, fia in 
ogni fiato ugualmente re iftente , 0 potente a reggere il proprio pefo. 

AI quefito ho foddisfatto nel mio problema 6. della parte 1. della rifpofta A polo- 
getica al Sig. A. M. in infinite maniere , dalle quali fi deduce il cuneo parabolico , 
e la tromba altresì parabolica; che fi generano dal compimento della parabola ordi- 
naria, 0 combinandofi col rettangolo, per farne nafcere un prifma , o rivolgendofi 
attorno la tangente verticale, per avere un folido rotondo, de’ .quali fi è parlato nel- 
le propofizioni 54. 55. 56. € 57. ficcome ancora fu avvertito dal Sig. Leibnizio negli 


. Atti di Lipfia del 1684. e da Monsù Varignonio nelle memorie dell’ Accad. Reale 


di Parigi del 1702. ed in oltre con infinite iperbole, o con lo fpazio logaritmico, © 
con un prifma, fopra di effo fpazio eretto a qualfivoglia altezza, fi ottiene il mede- 
fimo intento : come ho dimoftrato nel luogo citato, da ripeterfi nell’ Appendice 
aggiunta in piè del Trattato prefente ,. Probl. 6. coroll. 3. c.4. 


Propofizione LIX. Quefito XX. 

Cercare qual fia quel folido, cioè di che figura, il quale tenuto in piombo ha in ogni 
fezione ugual refiftenza: cioè, che la fezione alla fezione tia, come il folido al foltdo 
fopra di effe fezioni coftituito . 

Tale farebbe il folido fatto dalla logaritmica AH 
B, girata d’ intorno al fuo afintoto DO. Imperochè, D A 
o fi pigli il folido infinitamente lungo , che - averebbe 
la fezione della fua bafe nel cerchio defcritto dal rag- H 
gio F _B, o: quello chel’ averebbe ‘nell’ altro cerchio |. F ce) 
del raggio D A, farebbe per lo teor. 9. di Criltiano 
Ugenio, da me dimoftrato negli Ugeniani cap. 9. n. T. 

6. 9. il primo folido fefquialtero del cono defcritto dal 
triangolo F BO nel girare intorno ad F_O; ed il fe- 
condo farebbe pure fefquialtero del cono fimilmente de- — O 
feritto dal triangolo D A-C, i quali coni, avendo per 

bafe i cerchi FB, DA; e per altezza le futtangenti 


‘. FE 0,.DC, che fono perla natura di quefta curva tra 
© di loro uguali, farebbero in proporzione degli ftefli cer- 


chi FB, DA; e però ancora l’ uno all’ altro de’ foli» 
di fatti da effa logaritmica, farebbe nella ragione delle bali, o fezioni, quali fa- 
rebbeto i cerchi defcritti da’ raggi FB D A. Il che ec. x 

) YA Ì 
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Lo fteflo fi dica d’ un folido, le cui fezioni foffero tanti quadrati, o triangoli, e 
poligoni, o altre figure fimili, fatte fopra l’ ordinate della detta logaritmica; oche 
avefle per fezioni tanti rettangoli uguali , o proporzionali alli fteffi quadrati, o alle 
medefime ordinate, come farebbe un prifma d'una determinata altezza, fatto fopra 
la bafe dello fpazio logaritmico fuddetto infinitamente lungo ; imperocchè fecondo 
ciò che dimoftrai negli Ugeniani cap. 3. n. 7. gli fpazj logaritmici DA BO, FB i 
O, fono come l’ ordinate medefime DA, FB, e però il prifma eretto ful primo 246 
fpazio a quello che fi alzerebbe ful fecondo colla medefima altezza averebbe la pro- 
porzione delle dette ordinate, ovvero de’ rettangoli fatti da effe nella comune al- 
tezza del prifma, i quali farebbero le fezioni dello fteffo prifma ne’ punti D, F; ed 
immaginandofi due figure, delle quali una foffe determinata a capriccio, crefcente 
però in infinito col prolungamento dell’ alle, e l’ altra avefle per ordinata una quar- 
ta proporzionale dopo l’ordinata arbitraria della prima, 1’ ordinata della logaritmica 
allo fteffo punto , ed un’ altra qualfivoglia coftante, intendendo fatti gl’ infiniti ret- 

| tangoli dall’ ordinate di quefte due figure , moltiplicate 1’ una coll’ altra , il foli- 
i do , che ne rifulterebbe , farebbe dotato della fteffa proprietà col fuddetto. prif- 
ma, avendo le fezioni uguali fempre , o proporzionali a’ rettangoli di quello ; 
ficchè infiniti folidi poffono determinarfi , i quali, nella maniera defiderata in 
quefto quefito , cioè coll’ avere le fezioni delle groffezze loro proporzionali a 
pefi de’ medefimi , foffero d’ eguale refiltenza in riguardo allo ftrapparfi diret- 
tamente da un piano orizzontale , in cui fitti fuffero a fquadra , ed a piombo 
uindi pendeffero ; I quali tutti però fono di lunghezza infinita , e dipendono 
empre nella generazione loro dalla defcrizione della logaritmica ; nè a me fov- 
viene altra fpecie di folido, che poffa foddisfare al quefito ; anzi credo affoluta- 
mente impoffibile , che verun folido di lunghezza determinata poffa avere le 
fuddette condizioni per 1’ effetto, che fi defidera. 


Propofizione LX. Quefito XXI. 


Cercare ancora quale fia quello fpazio fuperficiale, che confiderato în piombo, cioè V. V. 
pendente da alto, fia pure ugualmente refiftente: cioè , che il taglio al taglio fia co- p. 9g. 
me la fuperficie alla fuperficie , qual farebbe A E B, Je fleffe alla porzione fua C è 63. 
E D, come A BaCD. 

Quefto altresì non può effere altro , che il medefimo 
fpazio della logaritmica; le di cui porzioni infinitamente 
lunghe , tagliate da qualfivoglia ordinata , fono come B 
ordinate medefime , dalle quali refta fegato , per le cofe 
dimo@trate ne luoghi di fopra citati : e potrebbe anche 
aggiusnerfì la fuperficie rotonda generata dalla Trattoria 
B D E rivoltata intorno il fuo affe F E in cui pari- 
mente le fuperficie infinitamente lunghe A BE, CDE 
tagliate con varj piani paralleli alla bafe , fono come le 
circonferenze A B, € D nelle quali fi fa il taglio me- 
defimo ; come può ricavarfi da ciò , che dimoftrai negli 
Ugeniani capit. 12. num. 15..€ nella Piftola geometrica 
al chiarifimo P. Ceva n. 19. vjmes E 


Propofizione LXI. Teor. XL. 


G. G,.. 





La figura piana d' intorno al proprio affe le fuperficie della quale tabliate dall ,247 
applicate fiano tro loro; come le medefime tibie De è figura di proporzionale V. V. 
aumento, 0 eftenfione , 10 pa 06. 


Tom, IL K k Figura 
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Figura di proporzionale aumento d' intorno al proprio affe intendo quella , della 
quale qualunque parte terminata da qualunque applicata al fuo parallelogrammo 
circoferitto ha la medefima proporzione , che qualunque altra parte terminata da un’ 
altra applicata al fuo parallelogram- 
mo circofcritto ; come rv nell’ in- 


finite parabole , che_ nella prima ; AGD A. GD 


cioè nel triangolo A BC, dl trian- 
golo BA C , al parallelogrammo B P 
D fa come il triangolo E A F al fuo F 
parallelogrammo EG, perchè è fuddu- 
plo ec. 
E nellafeconda parabola ( cioè quel- 
la d° Apollonio ) il bilineo BA Coal © | 
fuo parallelogrammo B D fia, come il L C E 
bilineo E A F al fuo parallelogrammo 
E G, perchè è fuffefquialtero ec. e co- 
sì nell’ altre . i 
Se dunque nella figura AB C d’ intorno l affe BO, foffe come la Superficie A 
BC alla DB E, così la linea applicata A _C alla DE, e così fempre ; dico che 
quefta figura non è di proporzionale aumento; perche ef- 
fendo tale, farebbe come il parallelogrammo A B al trili- A 
neo A BO, così il parallelogrammo B D al trilineo D LO C 
B H; e permutando, il parallelogrammo A B al parallelo 
grammo BD, come il trilineo A B O al trilineoD BH, 
cioè ( per la-fuppofta proprietà della figura ) come l ap- 
plicata A O alla DH, cioè alla 1.0 ; 0 pure come il 
parallelorrammo A B al parallelicrammo I B; adunque è 
paralleloorammi DB, IB farebbero uguali tra loro, il tut-. 
to alla parte; il che è affurdo; adunque ec. BF G 
E' da notarfi, che febbene il Sig. Viviani non'giunfe 


‘a determinare la natura di cotefto fpazio ; il che non 


è maraviglia, effendo che la curva logaritmica allora nonera affai nota fra’ Ma- 
tematici, e molto meno divulgate erano le fue proprietà. mirabili pubblicate ida 
Criftiano Usgenio, e pofcia ‘da noi dimoftrate: febbene ; alfa prima dello fteffo 
Ugenio , era ftata ritrovata la dimenfione dello fpazio logatitmico., e de’ folidi 
da effo generati, dall’ incomparabile Evangelifta "Torricelli; come apparifce dall’ 
indice -dell’ opere inedite di lui, rimafe fino a quefti ultimi tempi chiufe in una 
calfa (errata a chiavi tenute appreffo di più poffeffori , della notizia delle. quali 
ne abbiamo l’ obbligo all’ Autore della Prefazione ftampata poco fa , e premefla 
alle Accademiche lezioni ‘di effo. Torricelli ; e fperiamo un giorno di doverlo al- 
tresì ringraziare per l’ edizione di tutti que’ preziofi monumenti, che con gran- 
diffimo vantaggio delle fcienze; e fomma gloria della noftra Italia, ci ha lafciati 
quel grand’ insegno. Per altro è affai; che almeno il noftro Autore indovinafle, 
e dimoftraffe; non poter'effere lo fpazio, di cui fi trattava, proporzionale al pa- 
rallelogrammo circofcritto ; ficcome poco credo che vi mancaffe all’ accorgerfi , 
che nè meno effere poteva alcuno fpazio di finita, e determinata Iunghezza.. — 

Oltre di ciò , in propofito delle figure di proporzionale augumento , fi vede, 
che il Sig Viviani fin d’ allora per fe fteffo avvertì alla. proporzione dell’ infini- 
te parabole co’ parallelogrammi circoferitti, o a triangoli ifcritti de’ quali fa 
menzione: in quefta tela pagina colla nota feguente , in cui fi vede una bellif- 
fima. proprietà di quelta ‘progreflione di fpazy , (coperta avanti ad ogni altro dal 


noftro Autore. 
Termini 


vg — 


DELISEXRBSISTENZE © stà 


- Termidi “di proporzioni tra: i <parallelogràmmi citcoferitti all’ infinite paribole , V. V. 
me l uh li p. 66. 


colle loro parabole . SETA 
Parabole: UT. 2. Ze 41 56/6» 7.819 ec. 
Parallelogrammi Di 2313. 4 S. 6. 7. 18 gi 10. CC, 


Termini di proporzione dell’ infinite parabole con_i loro inferitti triangoli, e rego- 
la per ritrovarli con facilità , feridendo prima un sì , ed un nò, come fi vede , © 
numeri difpari dall'unità, ed a dirimpetto ( ovvero direttamente al di fotto ) 1 nu- 
meri della progreffione naturale dall’ unità : riempiendo poi i mezzi colla fomma del 
termine di fopra ( cioè dell antecedente ) con quel di fotto ( vale a dire col confe- 


guente ) come fi vede qui appreffo . 


De DIEDE 
Parabole 1.4. 3:8.5-12.7. 16.9. €C. 


Triangoli 1.3.2. 5. 3.7.4. 9.5. €C. 
Anzi trovo, effere Mata dallo fteffo noftro Autore determinata la ragione, che 


offervano le porzioni, non folo dell’ infinite parabole , ma ancora de’ coni ; € 
conocidi da effe generate, come fi vede nella feguente fua propofizione . 


Propofizione LXII. Teor. LXI. 


Nella parabola lineare A_B C ; la fuperficie ABC alla fuperficie D BE fia 
come il quadrato AC al quadrato D E. 

Nel cono ABC ( girando la parabola lineare intornò all'affe BC) il cono A BC 
al cono DB E fia come il cubo AC al cubo D E. 


Nella parabola quadratica A_B C, la fuperficie A BC alla D'B E fila; come 249 


il cubo A C al cubo DE. 


i /B B cB 
: A lai CA C 


Nel conoidè quadratico A_B C il folido ABC al folido D B E fia, come i bi- 
quadrato A C al biquadrato DE. ì 

Nella parabola cubica la fuperficie A BC alla D BE fla come il biquadrato A 
C al biquadrato DE. 

Nel conoide cubico, il falido'A*B € «al folido D BE fa, come il furdefolido 
A C al furdefolido D E ( intendendofi appreffo gli Algebrifti antichi per furdefo- 
lidi Ze quinte poteftà di effe line ) °° | ©’ IL Ren 

Kk zz Nella 


G. 


P. 


62. 


i 
Ù 


E 


G.° Giù fi è vedoto nella prop. 59. effere quefto un folido 
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Nella parabola quadrato-quadratica , la fuperficie A_B C alla D BE fta, come 


il furdefolido A C al furdefolido D E. 
Nel conoide biquadratico , il folido A_B C al folido D BE fia, come il cube 
quadrato ( cioè la fteffa poteftà ) di A C al cubo quadrato ( cioè parimente alla 


E flelfa poteftà ) di D È cc. 


E così gradatamente falendo , fecondo la progreffione delle. medefime poteltà 


B B B 


D E D ED E 


A CA CA Cc 


algebratiche ; ovvero per dirla più generalmente , fe le parti dell’ alle tagliate 
dalla cima, cioè C B, E B, fono pe tonitone: alle poteltà dell’ ordinate A C, 
D E, il di cui efponente, dal quale fi denominano , fia qualunque namero #, 
la fuperficie A_B C alla fuperficie D B E ftarà , come la poteîtà dell’ ordinata 
A C, il di cui efponente fia maggiore d’una unità, cioè #2 + 1. ad una fimile 
poteftà dell’ ordinata D E. Ma il folido A _B C al folido D BE ftarà, come 
la poteftà dell’ordinata A _C, il di cui efponente fia maggiore di m per due 
unità, cioè #2 + 2, ad una fimile poteftà dell’ ordinata D E ; Il che può ve- 
deri dimoftrato appreffo l’ Angeli, il Vallifio, ed altri tali Autori. 


Propofizione LXIII. Quefito XXI. 


V. Cercare un folido rotondo d' intorno al proprio affe., come 


. 63. F L G, di cuti piani applicati FG,H I, fiano tra loro, 


come i folidi FL G, H L I; che quefto ancora appefo per- 
pendicolarmente farà per tutto di uguale refiffenza . 


generato dallo fteffo fpazio logaritmico , ovvero che ab- 
bia le fezioni proporzionali alle ordinate della logarit- 
mica, 0 a’ quadrati di effe ; nè occorre qui aggiungere 
altro, fe non che di effo pure fi verifica, non efier cotal 
folido figura di proporzionale augumento, cioè non avere 
fempre qualunque fua porzione una medefima relazione 
al cilindro, o prifma circofcritto; potendofi qui applicare 
la fteffa dimoftrazione addotta dal. Viviani nella propofi- 
‘ zione precedente ; il che con efpreffo avvifo fu accennato 
dal medefimo Autore nel luogo di fopra addotto ; ove 
dopo le parole: il che è affurdo, adunque ec. così immediatamente foggiunge . 
Vv. È ifteffo fi concluderà de’ folidi rotondi , de’ quali fegatì con piani paralleli alla 





v. 
p. 66. bafe, ffia come la bafe alla bafe, così il folido al folido. 
250 Propofizione LXIV. Teor. LXII, 
VU: Se del cono Faido, © piromide A BC G Sepe prpendicdare al orizzonte 
i 
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il pefo della parte A C G B farà dante appunto a fuperare la refiftenza della fe- 
zione BC; e che la mifura della re iftenza Ara fi 13 effere e AG sa 
la mifura del fac A CGB fia lamedefim AG; accerciando il cono $ 0 pirami- 
de fino alla fezine E F, dico , che il folo L 

pefo della piramide DG non è baftante.a fu- 
perare la refiftenza E F,.e che per fuperarla 
fi richiede un pefo H, sl quale al pefo della 
piramide D G abbia la proporzione della A D, 
differenza dell’ altezze, alla DG, altezza del- 
la minore, 

Poichè prefe dopo le A_G, G D,GI, 
G L continue proporzionali , e[fendo la prima 
AG mifura del pefo BC G, farà la quarta 
G L mifura del pefo E F G ( perchè le pi- 
ramidi fimili hanno triplicata proporzione de’ 
lati omologhi ) ed effendo la medefima nima 
AG mifura della refiftenza BC, farà la ter- 
za G I mifura della refiftenza E F( perchè 
le refiftenze pf BC,E F, fono tra lo- 
70, come le fezioni BC, E F, che per effere 
fimili, hanno ‘doppia proporzione de’ latt 0- 
mologhi AB, DE, cioè delle A G,D.G.) 
fe dunque una refiftenza B C , rapprefentata 
dalla linea AG , per effere fuperata vuole un 
pefo è quanto rapprefenta la medefima linea 
AG; la refiftenza E F rapprefentata dalla 
G I, vorrà un pefo, quanto la medefima G 1: 
ma il pefo della piramide E F G è guanto la 
linea G L; adunque il pelo; che manca per 
iftrappare la piramide FE G, cioè il pefo H, 
dovrà effere quanto la tinea LI; e però il pefo H al pefo della fua piramide EF 
G fiarà, come 1 L ad L G, cioè come A D differenza dell’ altezze, a DG altez- 
za della piramide, o cono più corto . Il che ec. 

Da quetta uriliffima propofizione , e dall’ ingegnofa maniera, con cui l Au- I 
tore l’ ha dimoftrata , moltiffime altre importanti verità fi poffono dedurre , le G. Gi 
quali io brevemente accennerò ne’ feguenti Corollarj , per non accrefcere il nu- 
mero delle propofizioni. 

Coroll, I. Giacchè il pefo H al pefo della piramide F D E G la, come IL 
ad L G; ed il pefo di detta piramide al pefo dell’ intera C B G fta come L G 
ad AG; farà per!” ugual proporzione il pefo H al pefo dell’ intera piramide 
CABG come IL ad AG. 

Coroll. Il. O pure, effendo il pefo H al pefo FD E G, come ADa DG, 
cioè, prefo per bafe comune il quadrato D G, come il prifma dell’ altezza A D 
eretto fopra il quadrato DG, al cubo DG; ed il pelo F DEG al pefo C 
A BG effendo, come il cubo DG al cubo AG, farà per lugualità ordinata 
il pefo H al pelo CA BG, come il prifma, che abbia per altezza A D,e 251 
per bafe il quadrato D G, al cubo AG. 

Corollario HIl, Quindi può a evolmente determinarfi, quale fia quella porzio- 
ne di cono, o piramide, che oltre al proprio pefo, è capace di reggere il mag- 
gior pefo H aggiuntovi ; imperocchè 11 maggior prifma , ché far fi polfa dalle 
pa d'una data linea, delle quali una ferva per altezza, € la rimanente fia il 
ato del quadrato della fua bafe , è quando | altezza fia un terzo è ed il lato 
qua- 





. 


. ze difuguali , le forze abili a foftenerli eretti fopra "di un punto 
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quadro della bafe comprenda gli altri due 
terzi della data linea, conforme è già noto 
a’ Geometri, e fu dimoftrato dal Borelli nel 
fedicefimo affunto d’ Archimede; dunque ‘al- 
lora il pefo H farà il maggiore di-tutti; 
quando la fezione F D E fi farà in lonta- 
nanza dalla bafe CA B per un terzo di 
tutta ‘l’ altezza di quella piramide C\BfG, > 
che farebbe fufficiente col proprio pelo: a 
vincere la refiltenza della fua bafe ; e con- 
feguentemente la piramide F D E G così 
tagliata , riufcirà della maggior refiltenza‘, 
che fia poffibile. 

Corollario IV. Per lo contrario , fapendofi 
per ipotefi, o per efperienza che una pira- 
mide abbia la maggiore fua refiftenza nella 
fezione F D E , cioè che foftenuta ir ella 
fia capace di reggere, oltre la propria gravez- 
za, il maggior pefo poflibile : fi faprà anco- 
ra, che accrefcendola fino al piano C A B, 
diîtante da detta fezione per la metà dell’ 
altezza G D, la’ piramide CA BG do- 
vrà romperfì col proprio pefo . 

Corollario V. Quando il cono, o piramide 
foffe fitto colla bafe nel muro, fporsendo 
fuori di effo coll’ affe orizzontalmente difte:" 
fo, e fuffle come prima CABG il folido, i 
che in tale ftato fi rompeffe col proprio pefo: fe poi fi fupponeffe fporgerfi fuori 
del muro la fola parte F G E, farebbe queta parimente capace di reggere ol- 





tre la propria gravità un tale pefo H, che liberamente pendendo dal termine G 


fteffe al pefo di tutta la piràmide'C AB G come un quarto del prifma contenuto 
dall’ altezza D.A, e dal quadrato D Gj; al cubo della G A: come è facile il 
dedurlo dalle cofe dette di fopra. 

Coroll. VI. Onde ciò che: fi è detto nel ‘coroll.'3. e 4. del maffimo pefo, che 
regger poffa una piramide pendente da alto , come fitta a piombo in una 
volta , vale ancora nel fito ; che foffe impegnata in tin muro coll’ affe orizzon- 


tale . 

. Coroll. VII. Si potrebbe ancora ‘collo fteflo: metodo determinare la maggior re- 
filtenza di qualfivoglia altra fpecie di folido ye principalmente di quelli, ché 
nafcono dall’ infinite parabole ; ‘o iperbolè ; e più ne ho in pronto acute rego: 
le generali: ma non avendo tempo di ftenderle ; e di confermarle colle dovute 
dimoftrazioni , lafcierò all’ induttria de’ Lettori il piacere di ritrovarle. 


Propofizione LAV. Teor XLII. 


Nè cilindrî , 0 prifmi, coni, 0 piramidi , le bafi loro effendo uguali pres Praldez- 
4 el contorno della 
loro bafe, come fopra un foftesno , faranno ‘tra di loro eguali. 


Sia 
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«Sia il cilindro setto (AB, la cui bafe D Bed altezza AB; e fia un altro ci-. 252 
lindro , la di cui altezza C B fopra la ftefa bafe D B. Dico, che le potenze E, F 
dalle quali applicate a punti A, C, Si mantengono 1 detti 
cilindri eretti, e perpendicolari all’ orizzonte, fra il fo. 
fiegno B, d’ intorno a cui fenza il ritegno di dette poten- 
ze, fi potrebbero rivoltare $ fono ‘tra di loro uguali . 
Imperocchè la potenza E 3 che col vette. BA + foftiene 
il pelo ABD, fla al detto pefo, come D B femidiame- 
tro della bafe ( cravitando il cilindro fopra il centro d'ef- 
fa bafe, cioè fopra il punto D ) alla B À; ed il. pefo 
A BD fiaal pelo CBD, come BA «BC, ed il pefo 
C BD flaalla forza F, che lo foffiene applicata in C, 
cone BCaBD; dunque, per l ugual proporzione ; la 
forza E alla forza VE fia; come BD alla fleffa.B D, 
cioè in ragione di usualità ; Il che ec. | Aol ivzania nto. — 
Coroll, I. Per altiffima che fia la colonna DB A, e» confeguentemente ‘ef- G. G. 
fendo quantofivoglia pefanti(fima, fi potrà da una-piccola forza applicata ali” eftre- 
- mo A foftenere ritta fopra un appoggio B, egualmente, che poffa la medefima. 
forza reggere qualunque picccolo pezzo D BC della fteffa colonna, applicandofi 
a foftenerla in C. E così uno Scaffale, una Spera} un Armadio, e cofe fimili, 
che fogliono col piede pofare fopra una tavola; o ful pavimento, o fopra le fue 
menfole , o altri ritegni, e di fopra fermarfiscon arpioni., e fpranghe attaccate 
al muro, non richiede maggior forza, per eflere più ‘alto , di quella che richie- 
derebbe , fe in pari bafe folle. più baffo, , ed uniformemente gravato veniffe in 
tutte le fue parti. } $ e 
Corollario IL. Un ufcio, o impofta di fineftre, la quale fi regge fopra due car- 
dini: purchè abbia il cardine inferiore proporzionato .a ‘foftenere il pefo totale di 
effa, potrà avere il cardine fuperiore di non maggior forza di quella, che fi ri- 
chiederebbe a foftenerne una alfai più balla; e fpelfo. nella pratica alle porte prin- 
cipali de’ ‘palazzi; o’ delle città (5° impiega in cid foverchia mole di fero , 0° 
multiplicando fenza neceflità glivarpio- ps oli | 
ni, o facendoli troppo più del dovere 
mafficci . 
Corollario III. Similmente ne’ coni A 
B D, C 4 d che abbiano!” uguali bafi 
D B, d 5 appoggiate a'foltegni B, b, 
e di altezza quantunque di uguale D 
A,d C,le forze E, F applicate per 
fotenerlì alle loro cime, faranno ugua- 
li, per lo fteffo raziocinio addotto in 
queta propofizione dal Sig. Viviani ; 
e lo fteffo vale d'altri folidi del me- 
defimo nome, purchè fieno di tale {pe- 
cie di figura, che in ugual bafe fiano 
proporzionali alle loro altezze : nulla 
importando, che -quì-i-lati B A, 6 C 
non fieno le vere altezze de’ folidi, + 
ma bensì sli-afi+D_A_, dC. perchè mo i 253 
effendo appunto-i lati BA, Cobli- si ou Lrimi 
qui alla direzione delle potenzé E, F, i momenti di effe debbono corrifpondere 
alle D A; d C;tche fonovi feni dell’viffolinazione idelle braccia BA, 6 C colle 
direzioni delle potenze; onde corre a cappello la dimoftrazione del Sig. pinta 
anche 








QUSEN 
DON 


, diametro della bafe d'un cilindro, che 
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anche quando fi trattafe di conoidi , o sferoidi , il profilo de’ quali farebbe 
curvo. 


Propofizione LXVI. Teor. XLIV. 
Le potenze G, H, che fofiengono eretti i prifmi fimili A B C, D B E, intorne 


+ i punti C, E, fono fra loro; come i peft afoluti de medefimi prifmi . 


Ciò vale ancora ne’ coni, pirami- 
di, ed altri corpi fimili: perchè ave- 
ranno i loro centri di gravità fimil- IC 
mente collocati ne’ loro affi, e però 
corrifpondenti alle bafi loro in una 
lontananza fimile da’ fotegni C, E, 
cioè proporzionale alle leve .C B, B 
E, onde il momento del folido A B 
C uguagliando quello del pefo G; ed: 
il momento del folido D B E pareg- 
giando quello del pefo H, farà il pri- 
mo momento al terzo, come il fe. Af&gememm fi 
condo al quarto ; ficchè la ragione 3 
compofta della ragione de’ pefi. de? 
folidi A BC, DBE,e di quella 
delle diftanze de’ centri loro di gra- f roxi0ì fonagti 
vità da’ fotegni C, E, farà uguale A 
alla ragione compofta di quella de’ 
pefi G, H, e delle diftanze C B, E MI 
B; tolte adunque dall’ una, e dall’ 
altra parte le ragioni uguali delle di- 
ftanze de’ centri di gravità , e delle i 
diftanze C B, E B, in cui operano i pefi G, H, rimarrà la ragione de’ pefi de’ 
folidi A B C, D BE uguale a quella de’ pefi, ovvero potenze G, H. Il che 


fi dovea dimolîrare. 






Propofizione LXVII. Quefito XXIII. 
Sia A B minima lunghezza, ed A C 


fitto a fquadra in un muro, fi fpezzi dal 

proprio pefo: e fia un altra lunghezza data 

O di un altro cilindro ; Cercafi, quanto” 
dovrà effere il diametro della fua bafe , 

acciocchè tal cilindro fia proffimo a fpez- 

zarfi dal proprio pefo? 

Prendafi qualunque punto Dj e fi giun- 
gano le DC,DA,DB,e prolun- 
ghinfi in infinito: e ‘nel triangolo A DB 
adattifi la F G parallela alla A_B, ed 
eguale alla data lunghezza O , e prolun- 
ghifiinH, e per 1 punti D, C sali und 
parabola , la di cu cima fia Di, e tan- 


gente D A, e fegti la G Hun E. Dico E. F effere il diametro della bafe, 
che fi cerca. 





Impe- 
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Imperocchè il momento ‘della refitenza del cerchio , il cui diametro C A, G. G. 


nel cilindro, che ha la lunghezza A _B, al momento della refiltenza del cerchio , 
che ha per diametro E F, nel cilindro della lunghezza F G, per la prop. 4. è 
fempre in triplicata ragione di C A ad E F. Ma il momento del pefo del pri- 
mo al momento del pefo del fecondo cilindro , per la prop. 23. è in duplicata 
ragione de’ rettangoli per l’ affe C A B, E F G: ovvero CA DI EDO: 
cioè in duplicata ragione delle CA, ed E F, e nella duplicata delle A D, D F; 
la quale per cagione della parabola è la medefima colla femplice di C À ad EF, 
che aggiunta alla duplicata delle medefime compone la ragione altresì triplicata di 
CAadEF, adunque il momento della refiftenza C A al momento della refiftenza 
E F fa come il momento del pefo del cilindro C A B a quello dell’ altro cilindro 
E FG; e però fe il primo uguaglia il terzo, ancora il fecondo uguaglierà il quarto . 
Il che ec. 

Corollario I. Quindi fi può dedurre , che ancora i cilindri fatti da’ rettangoli D F 
E, DAC,; circoferitti al trilineo parabolico DE F, e girati d’ intorno alla retta 
D A, che tocca la parabola nella fua cima D, farebbero di ugual refitenza, pofto 
che fuffero fitti colla bafe in un muro. 

Coroll. II. Anzi la ftefa tromba parabolica, nata dalla rivoluzione del trilineo E 
C D F attorno la detta tangente D F, farebbe d’uguale refiftenza, come nella prop. 
56. fi è avvertito, perchè le fue parti effendo proporzionali a’ cilindri citcofentti , 
e col centro di gravità altresì proporzionalmente diftante dalla fua bafe, fi manter- 
rebbe la medefima E EI de’ momenti de? pefi di' effe, co” momenti delle 
refitenze nelle loro bafi, appunto come avviene, pel coroll. precedente, ne' cilin- 
dri circofcritti. È 


Propofizione LXVIII. Quefito XXIV. 


Sia A B diametro , e B C lunghezza minima 
d' un cilindro , che fitto in un muro a fquadra 
pel proprio pefo fi Spezzi se fia nel triangolo A 
B D applicata la È F parallela ad A _B, che 
fia il diametro della bafe , o groffezza d' un al 
tro cilindro dell’ ifte(fa materia . Cercafi , quale 
dovrà effere la fua lunghezza > acciocchè É ri 
duca indifferente , e proffîmo allo fpezzarft pure 
dal fuo proprio pefo. i 

Colla cima D, ed intorno al diametro DBF, 
deferivafi la parabola D C G, che pafi pel pun- 
to C; imperocchè prolungata E F in G, farà la 
FG contenuta nella femiparabola la cercata lun- 
ghezza . Congiungafi DC, e fi prolunghi , fic- 
come ancora la E Gin H. B C ad FG fla, co- 
me E G ad F H, per lo lemma 24. de motu aquabili del Torricelli . 

Stimo di più facile, e di più breve riufcita, il dimoftrare altrimenti quefta 
propofizione, che l’indovinare, come profeguifce la fua dimoftrazione il S. Viviani; 
che però diremo in quefta maniera. Il momento della refiltenza nella fezione A B 
del cilindro ABC, al momento della refiftenza nella fezione E F del cilindro È F 
G, fta per la prop. 4. come il cubo A Bal cubo EF; ma il momento del pefo 
del primo al’ momento del pefo del fecondo cilindro effendo in ragione compo- 
fta della duplicata di A_B ad E F, e della duplicata di B C ad FG ( per la 
prop. 23. ) che per la natura della parabola è la medefima colla femplice di B 
Da DEF, cioè di A Bad E F, la quale aggiunta alla duplicata di effe linee, 
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forma la triplicata delle medefime:, è altresì come il cubo A B al cubo E F ; 
dunque i momenti delle refiftenze delle bafi fono proporzionali a’ momenti de’ 
pefi de’ cilindri ; onde fe il momento del pefo del primo cilindro uguaglia quel- 
jo della fua refiftenza , ancora il momento del pefo del fecondo cilindro ugua- 
glierà il momento della refiftenza fua.. Il che ec. —. Sw i 

Corollario, Lo Mello, che fi.è detto de’ cilindri, vale de’ coni, conoidi pa- 
raboliche, emisferoidi, ed altri folidi, il cui centro di gravità divida 1° affe: pro- 
porzionalmente . i 


Propofizione LXIX. Teor. XIV. 


Se farà, come .il quadrato della prima A. al quadrato della feconda B , così la 
terza C alla quarta Dj e come il quadrato della terza C al quadrato della. quarta 
D, così la quinta E alla fefta F ; il biquadrato della 
prima A al biquadrato della feconda B fia , come la 3054 
quinta E alla fefta F. I 

Si faccia , come la C alla D, così A alla G; farà 2 
dunque il quadrato A al quadrato B, come la A alla . si 6° 
G; e però el A, B,G fono tre continue proporzio- 
nali. Si trovino le altre due ‘continue H , I, e perchè 
il biguadrato di A al biquadrato di B fia come la. pri- 
ma A alla quinta 1; e la prima A alla quinta fa, 
come il quadrato pan idea A Ki quadrato della ter- | 
za G ( che è media fra le A, ed I) cioè come il qua- GHI F 
drato della C al quadrato della D, ( effendofi nes il “i MAE 
lato A al lato G, come il lato G al lato D-) cioò come la E alla F, per fuppofi- 
zione : adunque il biquadrato di A al biquadrato di B fla , come la linea E alla 
linea FE; 1l che ec. i 

Ovvero propongafi così in quefti termini . 


Propofizione LXX. Teor. XIVI. 


terza: ‘e come.il quadrato della prima di quadrato della 
terza , così la quarta alla quinta; farà il biquadrato del= 
la prima al biquadrato della feconda , come la quarta al- 
la quinta. i 
Poichè effendo il quadrato della prima al quadrato della 


feconda , come la prima alla terza > faranno la pri- 

ma , la feconda, e la. terza continue proporzionali. St 

prendano È’ altre due continue A, B nella medefima pro- | | 
IZZAB #5 


Se il. quadrato della» prima al quadrato della feconda flarà come la prima. alla 


porzione . Sarà il biguadrato della prima al biquadrato 
della feconda , come la prima alla B ;. cioè come il qua- 
diato della prima al quadrato della terza ( perchè la pri- 
ma, € la terza , e la B fono continue roporzionali ) 
cioè come la quarta alla quinta, per i I Adun- 


que ec. 


Pro- 
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Propofizione LXXI. Teor. XLVII. 

Se nella parabola C AS, il di cui affe è C 
Xx, farà C B la tangente della cima, e la BAV 
parallela all’ affe ; € delle applicate IN , N M 
fia media proporzionale N L; ficcome delle O R, 
RQ fia media RP ;e fimtlmente delle SX,X.V 
fia media X T, e così fempre: 1 punti L, P , 
A, T faranno in una parabola biquadratica .. 

Si applichi A Z al punto A , la quale nel pa- 
rallelogrammo A C farà uguale alla retta O R; 
dunque, come A Za PR, così PRad RQ;. 
e perciò farà il quadrato della prima AZ al qua- 
drato della feconda PR, come la terza linea A 
Z, alla quarta RQ ma il quadrato della terza 
A Zal quadrato della quarta QR, fia come la 
quinta linea C Z alla fefta R C; dunque , per la | 
prop. 69. ftarà il biguadrato della prima AZ, : 
al biquadrato della feconda P R, come la quin- ) sid 
ta CZ. alla feffa RC; e ciò fempre, dovunque fia condotta la O R; adunque la li- 
nea C PA è la parabola biquadratica ; IL che ec. 

Si potea forfe più fpeditamente dimoBrare l'intento così. C Z a C R ha doppia 
proporzione di AZ a QR; ma AZaQRdi nuovo ha proporzione doppia di quella, 
che ha AZa PR; dunque CZ aC R ha proporzione quadrupla di A Za PR; e per 
tanto 'Z C ad. RC fta comela quarta poteftà, cioè il biquadrato di AZalla quarta po- 
teltà, cioè al biquadrato di PR; onde C PA è parabola biquadratica ; Il che ec. 

Propofizione LXXII. Teor. XLVII. 

I momenti de coni, e piramidi fimili A BC, DEC fuor del muro , refultanti da pefî 
d'effi coni e dalle leve B , EC, fonofraloro, come è biquadrati delle lunghezze BC, EC. 
Trovate le CE, CG, C H continue Tae 
proporzionali , dopo le B C, È Ci il mo- 
mento del cono AB C al momento del 
cono DE C averà la proporzione compo- 
fia di quella del pefo affoluto ABC 
al pefo affoluto D E C ( cioè del cono 
AB C al cono DEG , che è quanto 
dire del cubo BC al cubo C E, ovvero 
della prima B_C alla quarta CG)e 
della leva BC alla leva C E; cioè del- 
la C G alla © H. Ma ancora la BC 
alla € H ba proporzione compofta delle 
medefime BC, CG; e CG, CH; 
dunque il momento di À BC al momen- 
to DEC fa, come la prima BC alla . 
quinta ‘CH cioè come il biquadrato BC 
al biguadrato C E; 1! che fi dovea dimoftrare » 

Corollario. La fcala de' momenti di Quefti cont , 0 piramidi fia nelle linee EM, 
B N terminanti alla parabola CMN biquadratica , della quale fia la cima C 

Chiamafi dal noffro Autore in quelto luogo ed in molti altri appreflo Scala 








di momenti, di pefi, o di refitenze ; una figura piana , che colle fue: ordinate. 
tra di loro parallele, e tirate perpendicolarmente ad una retta 1° ogni fuo pun- 
to, dimoftri colle dette ordinate la proporzione de’ momenti, 0 de peli, o delle 


refiltenze, che in detti punti fi trovano ; come nel noftro geniA, effendo De 
iS 2 a 
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ad E M, come il biquadrato BC al biquadraro C E, cioè come il momento del co- 
no A BC, al momento del cono D E C, dovunque fia tirata la M E parallela a 
B N, dicefi la figura BC M N ( che è una parabola biquadratica ) la fcala de' 
momenti di quefti coni. | 


°__ Propofizione LX.XIII. Teor, IL. 

De coni, 0 piramidi Simile fitti nel 
muro orizzontalmente uno folo è quello 
che gravato dal proprio pefo appunto fi 
fpezza: ed ogni più corto riceve aggiun- 
ta di pefo oltre al proprio ; ogni dA lun- 
go è troppo grave. 

Il momento della vefiftenza A B al 
momento della refiftenza D E fa, come 
:l cubo A _B al cubo DE per la pooo 
4. cioè come il cubo B C al cubo EC, 

o pure come la prima B C alla quarta 
C G; ma fi è provato nell’antecedente, 
che il momento del pefo A BC al mo- ‘ 
mento del pefo DEC fla,come la pri- 
ma B C alla quinta CH ; adunque fe 
il momento A BC pareggia la refiflen- 
za A B, 4 momento D EG non pareggia la refiflenza DE, ma farà tanto mi- 
nore , guanto la C H, mifura di detto momento , è minore della C G, mifura del- 
la calibrata : 0 pure, quanto il cono , 0 piramide D C E è più corto dell A BC. 





Propofizione LXXIV. Teor. L. 

1 momenti de’ cunei B D I, EGI1I fuori del muro, rifultanti da’ pefi affoluti di 
ef, € dalle sape DI, GI, foro fra loro come t cubi delle lunghezze fuori del mu- 
ro, DI, ì 

Prendanfi le IL, IM continue proRInd dopo le DI, GI. E perchè il mo- 
mento del cuneo B DI al.momento del cuneo E G I ha proporzione compofta del pefa 
affoluto B D I al pefo affoluto E GI ( csoè della bafe C DI alla bale HG I, 
o pure del quadrato D I al quadrato G I, che è quanto dire della linea D I alla 
LI)e-della leva DI alla GI cioè della LI alla IM ; e la DI alaIM 
ha pure la' proporzione compofta delle medefime DI ad LI, ed LIadIM; adun- 
que il momento del cuneo BD I al momento del cuneo EG I fia, come la D I alla 
I, , cioè come il cubo D I al cubo 1 G, è quali fono i cubi delle lunghezze loro; 
Il che ec. 

Corollario. La fcala de momenti di queffi cunei fia nelle lince G P, DA ter 
minate alla parabola cubica 1 P_Q., la cui cima è in I 


Propofizione LXXV. Teor. LI. l 

Uno folo di quefti cunei è quello, in cut il momento del proprio pefo pareggi quel 
lo della fua refiftenza: e degli altri i più corti ricercano altro pefo, cd i più lunghi 
fono troppo gravi. i 

Imperocchè il momento della refiftenza B D al momento della refiftenza E G per 
la prop. 3. fia, come il quadrato © D al quadrato HG, cioè come il quadrato D I 
al quadrato G I, che fono i quadrati delle lunghezze , 0 pure come la linea D I al- 
la LI; mafiè provato nella precedente , che tl momento del pefo BD I al momen- 
to del pefo.& G 1, è comela linea D I alla I M; dunque fe la DI farà mifura 
della refiRenza di B D , cd anche mifura del momento di B DI, la LI farà mi- 


fura 
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fura della refiftenza E Gi; la miriore.M 1 farà mifura del momento del pefo EG. 


1: fischè per pareggiare la refiffenza E G gli manca tanto momento , quanto la L 
M do fe a folo ec. Il che fi dovea Hiiiiare. 

Corollario I. Se il cuneo D BI è il maflimo , che polfa reggerfì col fuo pefo 
contro la refiltenza della fua bafe, ogni altro più corto , come È G I potrà ol- 
tre il proprio pefo reggerne un altro K., il quale ftia al pefo di tutto il cuneo 
B DI, come un terzo del rettangolo D G I fta al quadrato DI. Imperocchè 
fi è veduto nella propofi- 
zione, che il momento, il 
quale manca al momento 
del cuneo E G I per pa- 
reggiare la refiltenza della 
fua bafe E G, fta al mo- 
mento del cuneo E GI, 
come L M ad M I; ov- 
vero ( per la proporzionali- 
ta delle linee ) come 
a GI, cioè come il rettan- 
golo D G I al quadrato G 
I; fia il momento fuddet- 
to; che manca-per pareggia- 
re la refiltenza E G quel 
lo, che averebbe il pefo K 
pendente in I, il quale fa- 
rebbe uguale al momento 
del triplo di K pofto nel 
centro di gravità del cuneo E G I che difta dalla bafe, cioè dal foltegno F G 
per un terzo di G I ( ciò che è noto accadere nel triangolo della faccia del 
cuneo H G I ) effendo così le diltanze reciproche de' pefi ; e però il momento 
del triplo di K pofto nel centro di gravità del cuneo E G I al momento del 
pefo di effo cuneo ( il quale s° intende altresì applicato nel medefimo centro ) 
o pure il triplo di K al pefo del cuneo fieffo, fta come il rettangolo DG I al 
quadrato I G; ma il pefo del cuneo E G I, al pefo del cuncoB DI fta, co- 
me il triangolo H G I al triangolo C D I, cioè come il quadrato Glal 
quadrato D I; dunque per VP ugualità farà il triplo di K al pefo del cuneo BD 
1, come il rettangolo D G 1 al quadrato D I: e confeguentemente il folo pe- 
fo K ( da appenderfi in 1 per uguagliare col pefo del cuneo EGI la refitenza 
della fua bale ) fta al pefo del cuneo BD I ( il quale col proprio pefo ugua- 
gli la refiftenza della fua bafe ) come un terzo del rettangolo DGl1al qua- 
drato DI. 

Corollario II. Onde i pefi , che potranno aggiugnerfì all’ ctremo di quelti cu- 
nei minori del inafimo B D I, fono tra loro, come i rettangoli D G I fatti 
da’ feementi della lunghezza D 1a pertoai È 

Corollario II. E confeguentemente tra’ cunei minori quello è capace di reg- 
gere maggior pefo di tutti, che è di lunghezza fuddupla del maffimo; perchè di 
tutti i rettangoli D G I fatti dalle parti della linca DI, il maggiore è quan- 
do il punto G cade nel mezzo appunto della DI 

Corollario IV. E perchè cadendo il punto G nel mezzo di D:I ; il rettangolo 
DGI( cheè il quadrato della metà di DI) un quarto del quadrato D 
I, un terzo del rettangolo D G I farà allora un dodicefimo del quadrato DI; 
onde veniamo in cognizione , che il maggior pefo, che reggere fi poffa da que- 
Ri cunei attaccato al loro termine è la dodicefima parte del pefo, che RD 

treb- 
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trebbe il cuneo, fe fulle tanto lungo ; che col fuo pefo equilibraffe la refitenza 
della fua bafe. î 


Propofizione LAXWIS Teohs DIhor 


1 momenti del conoide parabolico fitto nelmuro, ed allungato ; ora in ABC, 
ed ora in DE C, refultanti da proprj pefi ve ‘dalle lunghezze: FC, O. Ci, fono 
tra loro come i cubi delle medefime lunghezze. i 

Poichè il momento di B A C al momento di E D C ha proporzione compofta del 
pefo affoluto A_B C al pefo affoluto E DC , cioè del conotde al convide , 0° pure 
del quadrato dell’ altezza F Cal quadrato dell’ altezza C O, cioè: ( prefe leC Gy 
C H continue proporzionali dopo le -F C, C O ) della linea F.C alla terza C G: 
e della leva FC alla leva O-C , cioè della € G alla CH ; ima, «anche da F C 
alla C H ha proporzione compofta delle medefime linee FC, C/G;e € G; CH; 
dunque come F C a C H, cioè come il cubo F C al cubo CO, così sl momento 
del conoide AB C al momento del conoide D E C; Il che fi dovea: dimoftrare . 

CO La fcala del momento di quefti conoidi è parimente la parabola cubi- 
ca OL x 

Alte) Autore in quefta dimoftrazione, come 
cofa nota, che il conoide AB C al conoide DC 
E ftia, come il quadrato F € al quadrato C O . 
Il che è chiaro, per effere i cerchi A B, D È pro- 
porzionali a’ quadrati de’ raggi A_F, D O, cioè 
( per la natura della parabola ) all’ altezze F C, 
C O, o pure all’ ordinate in un triangolo» fatto fu 
la bafe A F coll’ altezza F C; e però il conoide, 
ed il detto triangolo fono grandezze proporzional- 
mente analoghe . Sicchè effendo i triangoli tagliati 
con linee parallele alla bafe , proporzionali a’ qua- 
drati dell’ altezze , ancora. ne’ conoidi parabolici.; 
fegati co’ piani paralleli alla bafe ; dee feguire il 
medefimo . 





— Propofizione LXXVII. Teor. LIII. 


. Uno folo è il conoide parabolico, che pareggi col fuo pefo la propria refiftenza . 

Il momento della refiftenza di A B ta ade pri IERI ghi come il 
cubo A Boab'cubo di D E, perla prop. 4.. sa 

Cioè prefa C I media proporzionale fra le altezze F.C, OC (le quali ef 
fendo proporzionali a’ quadrati A B, D E, ed ancora a’ quadrati FC, CI, 
danno A B a DE, come FC a CI) farà il momento della fefiltenza A B 
al momento della refitenza DE; come il cubo FC al cubo C I; ma il mo- 
mento del pefo A_B C al momento del pefo D E C fta, come il cubo FC 
al cubo C O, per l’antecedente 5 dunque fe il momento della refiltenza A. B 
viene uguagliato dal momento del pefo A B C , il momento poi della refiten- 
za D E non potrà pareggiarfi dal momento del pefo D E C; ma rimarrà quel- 
lo tanto fuperiore a quefto , quanto il cubo I C fupera il cubo (0 C, ovvero 
quanto il cubo A B fupera il cubo D E; onde unico farà quel conoide, il qua- 
le col proprio pefo uguagli la fua refiftenza.. 

Corollario. Quando il conoide A_B C fuffe precifamente abile col fuo pefo ad 
uguagliare il momento della refitenza A B, fe la porzione della lunghezza O 
C farà tale, che il cubo della intera F.C fia quadruplo del cubo della O. 


< 3 
potrà 
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potrà il conoide D E-C.oltre il fuo pefo foftenere il maflimo, che. fia poffibile:. 
efendo allora maggiore la differenza de’ cubi I C, OC, che fia mai in altro. 


cafo poffbile. 


| Propofizione LXXVIII. Quefito XXV. 
Perchè. un legno, diftefo orizzontalmente con maggiore facilità fi pieghi , ch' effendo 


inclinato: e qual proporzione fi trovi in diverfe inclimazioni . 
Un legno inclinato A_B pia difficilmente fi piega, 
e fi rompe, che quando è iftefo orizzontalmente , in 
ragione di A _B a B C. Non però qualfivoglia pefo , 
abile a piegare un legno, può ancora fpezzarlo ; 1m- 
perocchè un legno torcendofi viene tirato con minor FE 
forza , di quel che fia Rando diftefo orizzontalmente, 
per effere tirato con direzione ad angolo ottufo . 
Certamente , fe il legno A B, diftefo fufle oriz- 
zontalmente, tutta la fua lunghezza A B fervireb- 
be di leva, che appoggiata a’ termini A., e B fa- 
rebbe forzata dalla potenza applicata nel mezzo F,. G B 
fecondo la direzione F D , che allora farebbe per- 
pendicolare all’ orizzonte. Ma venendo lo fteflo legno appoggiato col termine B 
al pavimento C B,.e.col termine A al muro CA, fi fcorcia la leva, ‘e diven- 
ta della fola grandezza CB; che-è la diftanza perpendicolarmente \frappofta 2 
quefti termini. d’ appoggio 5. € per quella ragione ben dice il Sig.. Viviani, che 
in quefto fitò più difficile fia.il piegare il legno , appunto in proporzione di A 
Ba BC, che fonole leve adoperate dalla potenza nell’uno ; e nell altro ca- 


” 


fo. Ma circa allo fpezzare il medefimo legno ; parmi, che oltre la confiderazio-. 


ne della leva più corta , vi fia ancora maggior fezione , e confeguentemente 
maggiore refiltenza da fuperare ; erchè fpingendo all’ ingiù , fe il legno diftefo 
tutte orizzontalmente, fi farebbe la. rottura nella fezione D F perpendicolare alla 
lunghezza d’ elfo legno : ma effendo- obliquo, e volendo pure: fpignere. diret- 
tamente abbaffo (purchè i termini A, e B fteffero fermi, ficchè una fimil pref- 
fione non: faceffe fmucciare il legno coll’ eremo B per CB, e coll eftremo A 
per AC ) ne feguirebbe lo fpezzamento\nella fezione F. E perpendicolare all’ 
orizzonte , ed obliqua alla lunghezza di effo legno: la quale fezione è maggiore 
della prima in ragione di FE ad FD; onde per la prop. 3. crefce il momen- 
to della refitenza in proporzione del quadrato F E al quadrato E D, che per 
la fimilitudine de’ triangoli DFE, C BA è la ftefla colla ragione del qua- 
drato A B al quadrato B C 5 ficchè. aggiu 
dallo fcorciamento della leva, la quale crefce di nuovo in ragione di.A Ba B 


PV. 
Db. 18. 


ngendoci la difficoltà è che dipende -- 


-G: pare che fe-ne dovrebbe inferire, che crefca la difficultà de lo fpezzamento in ‘E 


‘proporzione del cubo A. B al cubo BC. Ma per illuftrare me lio quefto punto ; fi 
dovrebbe confiderare la direzione d’.ambi i foltegni B ed A, la quale non è la me- 
defima, come quando difpofti fono nella fleffa linea orizzontale, e però ciò dareb- 
-be campo a molte particolari fpeculazioni, alle quali per ora non poffo applicare, 
‘avendo altre occupazioni alla mano , per cui ne vengo diftratto» 


_. Propofizione LXXIX. Quefito XXVI, 
Sia qualunque falido AB» il quale foRtenuso iinqualfivoglia punto €, interpofto 
ra 
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fra glì eftremi A, B, refti eguilibrato Hal pefo delle fue parti , e de pefi E, Fate 
taccati ad effi eftremi‘: ficchè fia-in OTO di romperfi fopra l'apposgio C. St 
cerca, fe dovendo il medefimo folido ftar fitto nel muro, fino allo Dello punto C, 
di maniera, che l’ una , 0 l'altra folamente delle fue parti, cioè A C, ovvero È 
B rimaneffe fuori pendente in aria , vi fi ricerchi lo fteffo, 0 pur doppio pefo di ciò, 
che prima fi aveva in CA E,0cin CB F, per fare che ne fegua in tale fiato lo 
ftrappamento? | 

Pare a prima vifta ; che doppio pefo vi fi ricerchi ; imperocchè , mentre i pefi C 
A E, C BF /uperano la refiflenza del- 
la fezione in C , è neceffario , che l'uno, 
e È altro abbia uguale momento, cioè che 
fi equilibrino d’ intorno al punto C, pri- 
ma che ne fegua la rottura ; di maniera 
che il centro di gravità del folido; e de 
pefi attaccati p: ritrovi nel foftegno C ; 
perchè qualunque volta il detto centro fof- 
fe dall una , 0 dall’ altra banda , come 
dentro la linea @ A nel punto D, fareb- 
be impoffidile , che il folido fi-rompeffe : 
mentre sl centro di gravità di tutta la 
mole fi potrebbe muovere abbaffo ; e però 
farebbe coftretto a’ difcendere ( per la prima fuppofizione ) tirando allo ingià il com- 
plelfo del folido s'e de' pefi attaccativi tutto intero , fino attanto che non incontraf- 
fe offacolo alcuno da cut veniffe fermato. Se adunque il momento del pefo C AE 
upuaglia il momento del'pefo C BF, cò farà lo freffo che dire, effervt d' uopo di 
due momenti va ciafpino al. folo C A Ey 0 al folo C BF, per fuperare la re- 
€ 


fiftenza della fezione del folido in C. Quando adunque la parte C B F farà impe- 





. 


ne in C rimarrà la è prima, e fvanito effendo il momento del pefo C B:F, 
vi rimarrà folamente il momento del pefo C A È, cioè la metà dei due momenti ; 
che già cofpiravano a fare la detta rottura 3 e però farà neceffario raddoppiare il 
momento C A E per fare che fegua lo ftrappamento ; di maniera che , fe i pefo E 
era di 100 libbre y ed ‘il pefo della parte: del. folido. € ‘A facea forza: nell eftre- 
mo A come per libbre 20, onde tutto il momento fuffe di libbre 120, pare che fi 
doverebbero aggiungere in A altre 120 libbre y per fave. che il folido in C fi rom- 


. gnata dentro il af: € È fola parte CA avanzerà fuori ; la refiftenza della fezio- 
e [fa 


etfe=" } 
Li confiderando meglio lacofa, ciò affolutamente non può piso anzi fi dee con- 
eludere, che lo freffo pefo appunto bafti in quefo cafo a fare lo ftrappamento , fervendo 
il muro fte(fo per quel contrappefo CB F, che manca dall’ altra parte. 

+ L’ apparente difcorfo addotto ful principio dal Sig. Viviani per concludere, che 
fi ricercaffe doppio pefo per iftrappare dal muro una di quelle parti del folido , 
che prima fi ‘equilibrava coll’ altra fopra un fotegno pofto nel mezzo d’ entram- 
be, ficcome pafid' per la mente al noftro «Autore nella fua giovinezza, e fu po- 
(cia da lui'avvedutamente corretto; così non è da ftupirfi, che un altro Autore 
affai celebre in “quelle materie tacitamente fupponefie ciò nella prop. 2. del 
lib. 2. De refiftentia folidorum , come principio per fe noto , ma è ben maravi- 
elia, che nè meno in fua vecchiezza fapefle egli rinvenirfi dell’ errore, anzi pre- 
tendeffe con un fimile paralogifmo convincere me di groffo abbaglio commeffo 
nel confutare la citata; con altre fue propofizioni . Veggafi il difcorfo di A. M. 
ftampato in Lucca del 1714. alla pag. 47. ove fupponendo, che un pelo pofto in 
C fi equilibri colla refiftenza della bafe A E d’un prifma A C fitto nel 
muro, ne raccoglie , che fe il prifma ftaccato dal muro. fi ponefle si bi. 

ico 
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lico fopra la linea F P pofta nel 
mezzo del prifma, lo fteffo pefo ri- 
manente in C averebbe ‘oramai la 
metà fola del momento di prima 
( il che fin qui è veriffimo ) e che 
però uguaglierebbe la metà della re- 
fifenza della fezione N OSRat 
(uguale all’ altra A_B E D ) on- 
de fupponendofi un altro pefo at- 
taccato al termine D, uguale a 
quello che era in C, fi verrebbe ad 
equilibrare ? altra metà della detta 
refiftenza ; ficchè tra tutt e due fi. 
equilibrerebbero colla medefima intera refitenza della fezione fuddetta N'O PD F. 
Il che { con fua buona pace ) non è vero altrimenti. Perchè 1° altro pefo attac- 
cato in D, equilibrerà bensì il folido, ficchè non trabocchi dall’ altra banda per 
lazione del pefo pofto in C, ma non faranno già fufficienti tutti due que’ pefi 
infieme ad equilibrare la refitenza O F, con mettere in procinto il folido di 
romperfi fu l’ appoggio PF. Effendo perciò neceflario , che ficcome il pefo po- 
fto in C colla diftanza C F ha folo la metà del momento , che avea prima 
colla diltanza C D, per vincere dalla fua parte la refitenza della fezione ; così 
nello fteffo punto € , alla diftanza CF fi ponga un pefo doppio di prima ( ed 
altrettanto poi dall’ altra banda in D*) perchè giunga ad avere ciafcuno d’ effi 
dalla fua parte un momento uguale alla refitenza da fuperarfi: nulla giovando, 
che l'altro pefo uguale al primo fi ponga dall’ altra parte in D, dove non è 
d’ ajuto a tirare dalla banda di C , ma folo fa una parte di quell’ azione , che 
prima faceva il muro, quando vi era impegnato 4 dentro il folido, come acu- 
tamente ha avvertito in quefto luogo il Sig. Viviani. Perchè in fomma ( come 
dico nella parte terza della mia rifpota Apologetica , confutando il fuddetto 
difcorfo cap. hi n. 6. ) l’effetto dello ftrappare un folido fempre ha da dipen- 
dere da due forze contrarie , delle quali l’ una tiri per un verfo, l’ altra o ten- 
ghi forte dal canto fuo , o tiri dalla banda oppofta, ficchè non tutte le parti del 
folido fi muovono verfo le fteffe bande, fecondando l° impreffione della forza at- 
taccatavi. i 

Il che, 2 mio credere , dipende da quefto , che la ftelfa coerenza delle parti 
del folido è cagionata da certe forze { qualunque elle fieno, o fi riferifcano all 
interna difpofizione , ed intralciamento delle parti della materia, quinci e quin- 
di contigue alla fezione , 0 provengano dalla preffione del fluido ambiente , o 
derivino da qualfivoglia glutine interpofto ) le quali premono l’ una contro dell” 
altra, fpingendo quefta parte contro di quella, e quella vicendevolmente contro 
di quefta: appunto come due Lottatori, affrontatifi con ugual forza, fi urtano € 
fi foftengono reciprocamente, mantenendofi uniti; onde per difgiungerli, non ba- 
fta , che alquante forze fi applichino per diftaccare l'uno, fe intanto altre forze 
uguali non accorrono a tener fermo l’ altro , 0 2 rititarlo indietro dalla lotta ; 
altrimenti quello de’ competitori, 2 cui niuna forza fi applicaffe , per tenerlo 
fermo, o per rimuoverlo dal contrafto , feguitando. ad urtare il compagno , fi la- 
{cierebbe trafportare 2 feconda dalla piena di quelli, che applicati fuffero a riti. 
rare l’ altro dal duro cimento. È così è verifimo, che il muro, in cui fta fitto 
un folido 3 equivale appunto ad un contrappefo , che equilibraffe !° azione dello 
fteffo folido , o de’ pefi attaccativi, fe in vece d’ effere impegnato immobilmente 
nel muro; fuffe polto in bilico nella fteffa fezione : effendo che elfo muro cari. 
cando la porzione del folido , che tanto o quanto entra dentro di effo , la fer- 
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ma, e gl impedifce di muoverfì al muovimento dell’ altra parte del folido, che 
re&a al di fuori ; onde fe l’ azione di ela, e de’ peli ‘aggiuntivi prevale. alla 
coerenza delle fibre ; che connettono una rare coll’ altra, ne fegue lo ftrap- 
pamento, ela feparazione di quefta da quella. ME dii 


Propofizione LXXX. Quelito XXVII. . 
Se il cilindro A B fitto nel muro è bafiante & Spezzarfi in B, cioè a fuperare la 


refiffenza B col proprio pefo, e colla leva A_B: 4 giungendo! dall’ altra parte altret- 
santo cilindro B C, fi cerca, fe la medefima refiftenza B venga violentata con dop- 
pia forza ; e fe per ifpezzarfi col foftegno in mezzo , voglia, effere la metà. più. fot- 
tile ; 0 dt (ARIE media proporzionale tra A+B,.e BD metà div A BÌ 

Secondo il Galileo, è manifefto che B C ugual ui 
mente sroffo, ed usualmente lungo: di VA: B, tiene A_D B G 


in equilibrio lo ftelo A _B;:e tutte due infieme pa- 
reggiano la fteffa refiftenza della-fezione B, che ve- i 


niva pareggiata dal folo A B fitto nel muro colla 


fua teftata' B ; mentre. dice efpreffamente pag. 77. 

della prefente edizione. Il cilindro , che FIATO dal : 

proprio pefo farà ridotto alla maffima lunghezza, oltre E È _Ip 
STAI Mona 


alla quale più mon fi fofterrebbe', o' fia retto nel mez- 
20 da un folo fofteeno , 0 da due nell’ eflremità, po-. X 
trà effere lungo il doppio di quello ; che farebbe: fitto. nel muro, cioè. foftenuto in 
un fol termine. Ed il dubbio del Sio. Viviani.refta di giù rifoluto da lui mede- 
fimo nella prop. antecedente, olfervando4 che quando A..B è fitto nel muro, 
lo fteffo muro fa la forza dell’ altro contrappefo B C, di momento pari a quel- 
lo della porzione B À, che fporge fuori del muro; onde nell’uno; € nell’ altro 
cafo la refiftenza B è violentata dalla medefima azione di due forze uguali, e 
contrappofte ; ed è giufto ,, come fe un filo fi attaccaffe coll’ eltremo. fuo ad un 
muro, € dall altro capo fi tiraffe fino ad eflere in procinto di romperlo,; 0 pure 
da un capo , € dall’ altro fi applicaffero ‘due forze oppolte per iftrapparlo , che 
fempre l’ effetto dipenderebbe dalla (ftefla quantità di forze applicate, non. giam- 
mai tutte da una banda, ma fempre parte da un capo, e parte dall’ altro. 

Circa poi.il dover effere la lunghezza del cilindro pofto in bilico tale, che 
ciafcuna delle fue parti fia media proporzionale tra la. A Be la BD metà di 
ella; come accenna il noftro Autore ; ciò fi verifica, quando: debba il ‘cilindro 
appoggiarfi a due foltegni pofti negli eftremi,, come avvertì Monsù de la Hire 
nella prop. 126. delle fue meccaniche; ma non già nel cafo, che reggere fi deb- 
ba fopra un foftegno pofto nel mezzo ; anzi né meno quando fi regga da due 
bande , qualora venga caricato ancor per di fopra, e fortemente impegnato il 
cilindro dall’ una, e dall’ altra parte nel muro: nel qual cafo è veriffima la fen- 
tenza del Galileo di fopra accennata ; conforme diffi nella mia rifpofta. Apolo- 
getica pag. 123. n, 

Che fe alcuno bramaffe la dimoftrazione di cid; che di fopra ho detto con Mon- 
sù de la Hire, acciocchè non nafca verun dubbio dalle oppofizioni fattemi in con- 
trario,, quando nel luogo citato abbraccia! quella dottrina , eccomi: pronto 2 {od- 


disfarlo . i 

Softengafi il cilindro A C fopra il foRtegno corrifpondente al fuo mezzo: B, equi- 

librato, ed in procinto di romperfì nella fezione B: e fia la lunghezza E.F d’ un 

altro cilindro ugualmente TRO appoggiato 2 due foftegni ne termini EpFs me- 

dia proporzionale fra tutta la AC, e la metà fua A B( onde confeguentemente., 

dividendolo per mezzo in G; farà la G E, ovvero la G F, media proporzionale 
tra 
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tia la AB, la fua metà B D ) Dico che quelto con uguale momento , verfo 
la refitenza della fezione di mezzo G, rimarrà precifamente fopta. i detti  fo- 
ftegni appunto equilibrato - si 

Imperocché effendo la metà del pelo AC, cioè il pefo di AB, applicato nel 
fuo centro di gravità D, e | altra metà BC nel fuo centro H, per far forza fo- 
pra la refiftenza della fezione B; e fimilmente reggendofi la metà del pelo EF 
dal foftegno E, e l’altra metà dal foftegno F , colle diftanze G E, G F medie 
proporzionali fra le lunchezze A/B; BD; farà ABad EG, cioè la metà del pefo A 
Calla meràdel pefo E F, come reciprocamente la diftanza E G alla diftanza DB, dal- 
le quali dipendono; € però faranno uguali. i loro momenti. Si dirà lo fteflo dell’ 
altre due metà d’ambi 1-pefi, applicate fimilmente a rompere VP uguali refiftenze 
B,G; adunque averà la Mella forza il cilindro A_C fopra la refitenza B; che il 
cilindro E F fopra una pari refiftenza G;. quando fia E G media tra l'intera A_C, 
e la fua metà A B. Ilrche fi dovea dimoftrare . i 

Nè farebbe ragionevole l'opporre che la metà del pelo E F, cioè EG penda 
dal fotegno E con una diftanza uguale alla metà di E G, dove farebbe il cen- 
tro di gravità del cilindro E G, e non da tutta la E G, come fi è fuppofto 
nell’ addotta dimoltrazione ; perchè. tutto il pefo del cilindro E F. gravitando 
nel fuo centro G, è manifelto, doverfì immaginare ambidue le metà di elfo ivi 
raccolte nel-punto Ge non altrimenti difltribuite, ficchè luna graviti nel 

unto di mezzo fra G; ed E, e l’altra nel punto di mezzo fra G ed F, come acca- 

derebbe fe fuffero ftaccate ; e non conne”e in G, che fe la coerenza delle parti 
non le richiamaffe tutte in un centro comune , Ognuna dell’infinite parti, che 
il cilindro compongono ; doverebbe efercitare la fua forza in un centro partico- 
lare , e diftinto, € non cofpirerebbero tutte a maniera d'un folo pefo , ficcome 
fanno, avanti d’ eflere ftaccate l'una dall’ altra. 

Ma perchè la cofa è di grandiffima importanza , nè manca chi ha pretefo di 
ofcurare la verità con apparenti ragioni, acutamente inventate per difendere i 
fuo impegno , ed incaricare me di graviffimo sbaglio, non farà fe non bene lo 
fcoprire la fallacia di chi ( Difcorfo di A. M. pag. 55. ) francamente afferifce 4 
che le due metà. d'un cilindro , 0 prifma appoggiato ne’ fuoi eitremi 207 hanno 
per leve favorevoli , fe non le metà delle lunshezze + che fono dal mezzo ‘a ciaf- 
“cun termine del folido ; ed aggiugne ( pag. 6) che il pefo di un cilindro al- 
lora folamente.tutto fi raccoglie , ed efercita la fua energia ful proprio centro 
di gravità, quando pende in aria liberamente 4 fenza effer retto da alcun foftegno 5 
nia quando è appoggiato, ne’ fuol etremi a due foltegni, £ quali vengono a fce- 
marli la metà del fuo pelo 4 l altra fua metà fola viene ad efercitare la fua forza 
nel centro di ‘gravità » Nella quale dottrina erronea molti sbagli fi contenigono ; 
effendo cofa impoffibile + che un pefo penda in aria , fenza effer retto da alcun 
foftegno 5 € «però non farebbe mai forza un folido nel fuo centro di gravità, fe 
non in cafo;ache miracolofamente pendeffe in aria fenza che alcuna cofa il reg- 


‘gelles nè effendo veros che i foltegni fcemino la. metà del pefo d' un folido , che 


fia appoggiato ; onde gli rimanga folamente V altra metà da efercitarfi nel centro 
di gravità; imperocchè 1 due foftegni reggono tutto il pefo, e da elfo con vi- 
cendevole azione fono premuti ; di maniera però che mezzo il pefo fi appoggi 
all’ uno, e mezzo all'altro: fenza verun difpendio dell’ azione della gravità da 
efercitarfi appunto nel mezzo; dove è il centro del folido, con tutto il fuo mo- 
mento; il quale non viene diminuito, ma bensì equilibrato con azione contraria 
da” fotegni 5 altrimenti ne feguirebbe s che ficcome al parere di quefto Autore 
un folido ‘appoggiato a. due foftegni, pefa nel centro per la metà fola della fua 
gravità; appoggiandofi. poi a 4. OVVEro 6; fotegni , dovrebbe. premere cor un 
quarto , o con un feto: folo della gravità fua ; € foftenendofi fopra l'orlo d’ un 
Mm z corpo 
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corpo ftabile equivalente ‘ad infiniti foftegni , non dovrebbe premere più per 
niente; e così un cavallo; che fi regge fu quattro piedi, un palco eretto fopra 
fei pilaftri, una cupola d’ ogn’ intorno appoggiata ful cornicione, che la circon- 
da, non dovrebbero aggravate nel. centro loro ; fe non. per una parte quarta , 
feta, o infinitamente piccola del loro. gran pefo . Il che fe è affurdo, fi con- 
cluda , che i foftegni non ifcemano adunque in conto alcuno la gravità de’ fo- 
lidi, nè impedifcono , che non I efercitino tutta nel. centro loro : come forfe 
meglio potrà intenderfi colla feguente coftruzione . 
S intenda fofpefo il cilindro D F con due fili DA, F B perpendicolari all’ 
orizzonte, i quali paffando per due troclee fille per di fopra fieno tirati da’ due 
efi I, K abili ad equilibrarfi col medefimo folido D F; farà certamente ciafcun 
d’ effì pefi uguale al pefo della metà del cilindro, e tutti e due infieme uguali 
al totale pefo D F. E perchè in ogni equilibrio 
di forze contrappofte, ed ugualmente diftanti dal 
centro del moto, come accade in quefto cafo , 
‘mercè le fuddette troclee , fra i pefi K_, ed I yJ 
da una banda, ed il cilindro D F dall’ altra, 
conviene che ugualmente prema dal fuo canto 
la forza, che tira da un canto , e l'jaltra, che 
tira dall’ altro lato : egli è pure evidente , che 
il cilindro D F, con tutto che fia retto in am- 
bi gli eftremi, dovrà premere nel centro di gra- 
vità E con tutta la forza del fuo pefo, ficcome 
li due contrappefi I, K con tutta l’ energia del pefo loro , uguale a quello del 
cilindro D F premono altresì dal canto fuo , ed è vanità l’ immaginarfi , che il 
pefo D F per la metà fia foftenuto, e folo per l’altra metà graviti; ora lo flef- 
fo accade, fe rotti i fili DA, F B, o rimoffi i contrappefi 1, K, fi lafcia po- 
fare il cilindro D F fopra due foftegni fottopolti all’ eftremità : i quali foltegni 
lo fpigneranno all'insù , e lo reggeranno , appunto come prima faceano i fud- 
detti gli, ed i contrappefi attaccativi; e ciò fenza impedire punto I’ azione della 
totale gravità di effo cilindro ; la quale fi eferciterà come prima nel centro E 
con tutto il fuo momento. . PORCA 
Del che per avere ancora più chiara idea fi confideri , che la forza, d’ onde 
dipende la coerenza delle fibre d'un folido, ( come fi è detto di fopra ) dee ef- 
fere fecondo la direzione dell’ affe del cilindro , che pafla per tutti i centri di 
gravità delle fue fezioni: e che quefta forza opera con due direzioni direttamen- 
Te oppofte, calcando una fezione contro }’ altra contigua . Immaginandofi adun- 
ue Ta detta forza, che tiene unite le fibre del folido nella fezione E , rappre- 
fentarfi dalla linea D F, di cui la parte F E ci efprima I’ azione che fpinge da 
F verfo E ; e la parte D E ci figuri l'altra contrappofta azione , che ugual 
mente preme viceverfa da D verfo E, quefte due forze effendo uguali , e. diret- 
tamente oppofte, fi equilibrano; ficchè in virtù di effe le parti del cilindro ftan- 
no unite , movendofi di conferva , quando da una fola forza , quale farebbe la 
gravità , veniffero tirate al baffo per la direzione E G, la quale non fi oppone 
5 veruna delle dette direzioni F E, D E, ma è loro indifferente. Ma effendovi 
di più due forze , che fpingono al contrario di E G, come fono i contrappefi 
I, K,oin vece d'effi i foftegni D, F, da’ quali viene retto il cilindro, per 
ritrovare ciò che rifultar debbe da quefte azioni, fi faccia , come. la forza ; che 
premendo da F verfo E contribuifce alla refiltenza del cilindro, fta alla forza 
del foftegno F, ovvero del contrappefo K , così E F ad F B; e compiendo il 
rettangolo E F BH, fi averà nel diametro F H la forza compofta da ambedue, 
come è notiffimo a’ Meccanici, e da me fu dimoftrato nell’ Epi/tole de momento 
gra- 
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ravium par. 13. € fimilmente dall'altra forza, che concorre alla refiftenza del- 
a fezione È per la direzione DE, e. dalla forza del foftegno D, o del con- 
trappefo I, nella direzione DA, fi comporrà la forza D H, che rifulta da en- 
trambe ; e finalmente compiendo il parallelogrammo DHFG,fi averà nel 
diametro G H la forza compolta delle die FH, DH, cioè delle G D, GE 
alla quale forza G H debbe effere uguale la forza del pefo efercitato .dal cilin- 
dro DE ( 0 da un pefo avventizio G fofpefo in E; quando fi aftragga dal pe- 
fo d’ effo cilindro ) mercecchè debbe contraftare alla detta. forza , eludendone |’ 
effetto coll’ azione contraria nella direzione H G; € però il pefo efercitato dal 
cilindro F D ( 0 dal pefo G furrogato in vece d' effo ) nel centro È ftarà alla 
forza efercitata da ciafcuno di detti foftegni ( come F, 0 dall’ equivalente con- 
trappefo K ) come H G ad FB, cioè ad H. E, e però la detta forza di pefo 
efercitata in E farà dupla della forza del contrappefo K, o del foltegno F; fic- 
chè effendo ( come moftra la fperienza a chi non fi appaga della ragione ) il 
pefo K una metà del pefo totale del cilindro D F, dovrà effo cilindro eferci- 
tare nel centro E una forza uguale a tutto il fuo pefo : e fimilmente il pefo 
che ( aftraendo dalla gravità del cilindro ) fi dovelle a tale effetto in E fur- 
rogare, elfere dovrebbe uguale a tutto il pefo d’ effo cilindro, come io avea det- 
to, e non alla fola metà, come pretende il cenfore . 

Una fola oppofizione di qualche momento mi fu fatta da un chiaro Geome- 
tra ; ed è che fe un cilindro A_D è fofte- 
nuto ne termini A, D per impedire la gra- 


vitazione di effo nel centro Goa bafterebbe 
fottoporvi il foltegno C, il quale ivi fi op- 
porrebbe all’ azione della gravità del cilin- 


dro efercitata in C; ma il foltegno C; do- n (NSA 

vendo reggere la metà della parte C D, e 

1a metà dell’ altra parte C A, non dovrà fotenere, fe non la metà dell’ intero 
cilindro A_D; adunque pare, che la preffione efercitata da effo cilindro nel cen- 
tro C non pola effere fe non uguale alla metà del pefo AD. 

A ciò rifpofi, che primieramente il difcorfo proverebbe ; che in qualfivoglia 
pento B fuori del centro C del cilindro, operi la gravità di elfo colla metà fo- 
a della fua azione ; perchè fimilmente collocando un foftegno B per foltenerne 
la forza; quefto fi troverebbe carico della metà di B D, e della metà diB A 
cioè della metà di tutta la AD; e perd inogni luogo il cilindro premerebbe 
ZA sa del fuo pefo ; quando preffo a’ foftegni non può avere azione così 
fenfibile . 

In fecondo luogo conviene avvertire , che quando fi fottopone il fot 
a) mezzo del cilindro A D, ciafcuno de’ foftegni eftremi a D viene iso 
to dal pefo , che prima forreggeva , effendo che prima ognuno d’ effi folteneva 
la metà del cilindro A D, ed ora folamente ne reggono, un quarto, per uno : 
cioè al D tocca Una metà del cilindro C D, cd all’A una metà dell A C, gli 
altri due quarti rimanendo appoggiati al fotegno C ; d’ onde fi ideduce, che il 
foftegno € non resse altrimenti tutta l’ azione , che il cilindro A D efercitava 
in ©, ma la divide in due ugualmente ; ficchè quindi innanzi tutta la parte A 
C graviti nel mezzo fra A, e C; e tutto il refto graviti nel mezzo trat Le 
D, come fe fuffero due cilindri divifi; e per tanto ciò nulla ferve per provare, 
che in C, avanti che fi poneffe il foftegno, gravitaffe il cilindro colla metà del 
{uo pefo, piuttofto che col pefo totale di fe fteflo. 
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Propofizione LXXXI. Quefito XXVIII. 
Sia il cilindro grave A E, foftenuto fuori del mezzo in G. Cercafi il pefo, che fi 


dee attaccare in E, acciocchè la parte B E del cilindro faccia equilibrio coll’ altra 
arte AG. Li È 
È Si faccia, come la leva BC alla B A, ovvero come il pefo BE al pelo BD, 
così il pefo BD ad un altro, dal quale fi cavi il pefo BE; e dell’ avanzo fi pren- 
da la metà F, che quefta farà il pefo , il quale attaccato in E, colla parte BE 
equilibrerà V altra parte BD. 
Imperocchè.tal momento ha il pefo F attaccato in 
E, quanto averebbe il doppio di effo attaccato nel 


B_C 
mezzo di G E ( per effere così i pefi reciprochi alle A 
diltanze ) dove pure s'intende che faccia forza nel È 
fuo centro di gravità il pefo della parte B E ; ficco- KR 


me il pefo dell’ altra B D fa forza nel mezzo della D 

DG ; dunque, in cafo d’ equilibrio, debb” effere, co- 

me BCa BA , 0 come il pefo B E al pelo BD, E 
così B D all’ aggregato di B E, e del doppio di quel 

pefo, che dee a tale effetto attaccarfi in E ; e però 

il pefo da attaccarfi in E è la metà di ‘ciò, che rimane, cavando dal detto pefo 
quarto proporzionale , il pefo B E, come dice il Sig. Viviani . 


Propofizione LXXXII. Quefito XXIX. 


Sia il cilindro grave A B orizzontale foftenuto fuori del mezzo della fua lunghez- 
za, come in E; è chiaro , che la parte maggiore A E prepondererà. Cercafî , per 
mantenerlo. orizzontale quanto pefo fi dovrà 
fofpendere nell eftremità B. A 


Sia BD metà della lunghezza BC, e fac- 

ciafi come B E ad ‘E D, cos? il pefo di tutto 

il cilindro AB, al pefo F, che quefto farà il° G'oeH 
cercato. da Vifpenderft in B. ( UA E 


Poichè di tutto il cilindro A B il centro di C D 
ravità è nel mezzo , cioè in D ; e del pefo 
È il centro dî gravità è fofpefo in Bj; adun- 


que il centro comune di gravità del cilindro , 





«e del pefo F farà in quel punto, che divide la 


diffanza de centri in ‘reciproca proporzione de” pefi . Ma fi fece s come il cilindre 
A B al pefo F, così B E ad È D; adunque in E farà l’equilibrio. IL che ec. 
Quefta è la fteffa colla precedente, ma ho ftimato bene di aggiungeria, per 
} ingegnofa , ed elegante maniera aroprrnte nel dimoftrarla,, con provare , che 
‘così il centro comune di gravità del cilindro , e del pefo attaccato corrifpon- 
de al luogo del foftegno É ; onde non potendo quefto muoverfi allo ingiù , è 
forza che il tutto ftia fermo in equilibrio , a tenore della terza fuppofizione. 


Propofizione LXXXHI. Quefito XXX. 


Per lo contrario, fe un pefo F farà attaccato all’eftremità d' un cilindro; come 


| A B, cercafi in qual punto della fua lunghezza St debba fottomettere un foffegno, in 


modo che , ftando il cilindro orizzontale , fi faccia l’ equilibrio ? 
Dividafi C B per mezzo in D, e facciali, come il pefo del cilindro AB al' pefo 
E 


9. 
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F, così B E ad E D, che #l punto E farà il cercato, € fi dimoftrerà come fopra , 
perchè i detti ig fono fofpefi con'î loro centri di gravità in diftanze reciproche dal 
foftegno E ; che però ec. 

Corollario I Se dunque il pefo F_da appenderfi ‘all eftremità B >, farà dato. u- 
quale al pefo del cilindro A B, A dovrà mettere ‘il foftegno E in tal luogo», che la 
unghezza C E fia tripla della B E5 perchè divifa per mezzo C E in D, farà al- 
lora la E B uguale alla E D; ma per la precedente propofizione facendofi come B 
E ad E D, così il pefo A Bal peo E, quefto è quello, che debbe appenderft; in 
B, acciocchè ft equilibri col dato cilindro nel fofegno E: adunque il pefo A Bè 
uguale al pefo F. 

Corollario II. E fe vorremo , che il pefo A B al pefo F abbi una data propor- 
zione di GBa BH, farà neceffario dividere la B D in modo, che la E B alla 
E D abbia la proporzione di G B a B H; ed.il punto E farà il foftegno. 

Corollario III. Ma fe vorremo mettere il foffesno in luogo , che pot tanto pefi la 
parte del cilindro B È, guanto il folido E 3 dovrà dividerfi la DB in modo, che il 
rettangolo di tutta la C B nella odia di mezzo D E, fia uguale al quadrato B È ; 
perchè allora farà , come D E ad EB, così il pefo F al pefo A B, ovvero così EB 
alla C B; ma come E B alla CB; così il pefo di BE allo fteffo pefo AB; adune 
que tanto pefa F, che BE. 

Corollario IV. E fe vorremo , che il pefo F pefi tanto, quanto la parte C E: fi 
dovrà fesare la D B in E in modo, che il rettangolo di tutta la C B nella parte di 
mezzo DE fia uguale al rettangolo CE Bj perchè allora farà , come CBa4CE, 
così E Ba DE; ma C Ba CÈ ffa come il pefo A_B al pefo A E, d EBa DE 
fia come lo flefo pefo A B al pefo F, quando fi fa V equilibrio; adunque i pefi A 
E, ed F fono upuali . 4 

I due problemi fuppofti dal Sig. Viviani nel coroll, 3. e 4. fi fciolgono nella fe- 
guente maniera. sm 

Data una retta C B ( fig. 1. divifa per mezzo , 0 più generalmente divifa in 
qualfivoglia proporzione ) nel punto D: talmen- 


te di nuovo fegarla in E ; che il rettangolo di Guk 
C B in DE uguagli il quadrato di E B. ci DE BI 
Alla retta C B fi applichi un rettani olo ecce- MERE der i ri 


dente d’ una figura quadrata , “ed uguale al dato BEN i 
CBD; e Fauetto CIB; ed alla BI pon-. I fe DE R 

gafil uguale la BE; poichè dunque il FELTANpolo ds is 
© BD, cioè i due C BE, e CB in DE, u- 

guagliano il rettangolo C I B, cioè la fomma del 

rettangolo C BI, € del quadrato B I, ovvero 1 due C B E, e quadrato B E; 
tolto di ‘comune il rettangolo C BE, farà C B in D E uguale al quadrato di E 
B; Il che ec. 

Ma fe data la retta C B ( fig. 2. divifa per mezzo. ) o in qualfivoglia ragio- 
ne in D, fi vorrà dividerla altrove in E in maniera, che il rettangolo di C B in 
D E uguagli il rettangolo C E B. 

Alla retta C B fi ponga per diritto la C I uguale ad ella ; ed alla retta IBfi 
applichi un rettangolo uguale al dato C BD ‘mancante erò d’ una figura qua- 
drata ; e fia quefto rettangolo I E B. Adunque il rettangolo C BD, cioè la fom- 
ma de’ rettangoli CBE, e CB in D E, ugualia il rettangolo I E B, che è 
quanto dire i due rettangoli I C in E B, € CÈ B; tolganfi da quefta, € da quel- 
la parte i rettangoli CB E, ed I Cin E B, che fono uguali, rimarrà C Bin DE 
uguale al rettangolo C E B. Il che ec. 
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Propofizione LXXXIV. Teor. LIV. 


La [cala del momenti di pefi uguali Cy D attaccati ad una libra foffenuta ne’ fuot 
ra B, Sta nelle line EG,FH della Sol fi 
parabola AH B, parallele al diametro , effendo 
la libra A B bafe di detta parabola. 

Imperocchè i detti momenti fono , come i 
effa libra , come dimoftra il Galileo nella pro- 
pofizione 13. Ma a quelti rettangoli fono pro- 
orzionali le linee GE, HF tirate nella para- 
bola parallele al diametro. Dunque ec. 





Propofizione LXXXV. Teor. IV. 
Le refiftenzè d° un cilindro ne punti A, B, Gi Di 


E < ec. terze proporzionali dopo l applicate nella pa- 8 
rabola, e nel parallelogrammo circoferitto , equidiftanti 
al diametro . 

Poichè la refiffenza in A alla refiftenza inC fia, 
come il rettangolo G C F al rettangolo G A F , fe- 
condo il Galileo , cioè come la linea G H alla À (91 
cioè come C O a C3, ovvero com AIaC3; dun- 
que fe la refiftenza A fi ponga effere la À I, la 
refiftenza in C farà la C 3; e così dell’ altre ; Il M 


che ec. 

E perchè la linea 1 2 3 4 non concorre mai colla ret- 
ta G 8, di qui è mani efto, che le refiftenze verfo il 
punto G ‘vanno crefcendo fempre, facendoft maggiori di 
qualunque data forza , € nel punto G volervi forza È 
infinita, perchè la linea G 8, che è terza proporzio- G DCBAEL FE 
male dopo il punto G, e la lina GM, è inft- 
nita . 

Nota , che la curva 1 2 3 4 è una iperbole feconda . 

Molte fono le curve, che poffono meritare il nome di feconda iperbola ; perd 
non avendo il Sig. Viviani dichiarato particolarmente il fuo penfiero , non farà 
fuperfluo ì’ efaminare in quefto luogo, come verificare fi poffa il fuo detto, ac- 
ciocchè alcuno ingannato non rimanga , penfando ch’ egli intenda dell’ sperdola 
quadratica , che più comunemente per feconda iperbola viene computata : quella 
cioè, in cui i quadrati delle ordinate ad un afintoto, fono reciprocamente come 
le porzioni d’ effo afintoto tagliate dal centro : o pure di quella , in cui i qua- 
drati dell’ ordinate ad un diametro foffero come i parallelepipedi contenuti dal 
quadrato d’ una parte, e dalla lunghezza dell’ altra parte d’ eflo diametro inter- 
cette fra detta ordinata, ed i termini del trafverfo; o in fomma d’ altra curva, 
che abbia più manifefta relazione , ed analogia coll’ iperbola ordinaria , che non 
ba veramente la curva in quefto luogo defcritta . i 

Si offervi per tanto, che il profondo , € celebratiffimo Matematico d’ Inghil- 
terra il Cav. Ifacco Nevvton , nel trattato che ftampò delle linee del terz’ or- 
dine, acutamente notò , poterli dividere le iperbole in più generi , fecondo il 
numero degli afintoti, che ad effe potevano convenire, dicendo : Hyperdola pri- 

mi, 
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mì generis duas habet afymprotos , ea fecundi tres , ca tertiù quatuor, © non plures 
babere poteft, © fic in reliquis . Quindi fi rifletta , che continuando la defcrizio- 
ne della curva propofta dal no- 
{tro Autore, con adattare la ftef- 3 
fa cotruzione alla parabola pro- Si 
lungata per di fotto, prendendo Ta È 
le c 3 70 3,da per tutto terze Ex D È 
proporzionali alle c h, c 0; dal 
che fi vede , che oltre la parte - to 
fuperiore 3 1 5 della curva, che # 
giace fra” due afintoti paralleli 
G 8, F 9g, ne nafcono due al- 
tre parti, o gambe inferiori 3 33 
3, alle quali, oltre i fuddetti 


due afintoti continuati , fi ag- 
giunge per terzo afihtoto la G 

prolungata ; € però , fecondo 
la diftribuzione fatta dal fuddet- . 
to Nevvton , fi riconofce quelta 
curva per un’ iperdola de! fecondo 
amnaleà ed è appunto quella, che 
a lui fi defcrive per la fpecie 
feffagefima , e fi afferifce  ef- 
fere un iperbolifmo della iper- 
bola:, che in ordine è il quar- 
to: intendendo per iperbolifmo 
la figura nata dall’ elio il 
rettangolo contenuto all’ ordi- 
nata di una fezione conica, € di 
una data retta, alla PAFtione co- 
mune tagliata nel di 






È 


P_OO 
eh 
h 


iametro . da 

uno de’ faoi termini . Come nel noftro cafo, effendo l’ iperbole oppofte E, A 
eil cui alle trafverfo fia A, ed il fecondo affe conjugato fia uguale a ciafcuna 
delle rette AG, A_F 3/0 prefa qualunque ordinata dell’ iperbola D E, fi fac- 
cia., come A _D a D E,coù ATIaD3(e fimilmente nell’ oppofta fezione 
cia» Ad a de, cos Aa d 3.) la figura 1,3 5 coll'altre {he parti 3-3 quin 
di nate, chiamafi dal Nevvton iperdolifmo dell’ iperbola , ed è la felagefima fpe- 
cie dell’ iperbole del fecondo genere. 

Ora quefta non effere altra, che la curva fopra defcritta dal Sig. Viviani ; fi 
dimo@tra così. Effendo il quadrato A. D al quadrato D E , come il quadrato A 
T.al quadrato D 3, cioè al quadrato A_C; ed il quadrato D E al rettangolo I 
D A effendo nell’ iperbola, come il quadrato del fecondo diametro A Gal qua- 
drato di A 1: farà per È ugualità perturbata , il quadrato A D al rettangolo I 
D A, come il quadrato A _G al quadrato A C; e per la converfione di ragio- 
ne; il quadrato A_D al rettangolo D A I ( cioè la retta DA, o pure 3 al 
la A-1) farà come il quadrato A G al rettangolo G C F, che nella parabola 
è appunto, come la A I alla CH; onde la C 3 è terza proporzionale dopo 
le due C H,.A I, fecondo la coftruzione del Sig. Viviani; e per tanto la cur- 
va da lui qui defcritta è la medefima con quelta fpecie di feconda iperbola con- 
fiderata dal Nevvton. I | 

E' manifefto , che il lato retto dell’ iperbole IE, Aeèlo fteflo con quello 
‘della parabola GIF, cioè la terza proporzionale dopo le due I A, ed AG. 

Tom. . Nn Pro- 
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Propofizione LXXXVI. Teor. IVI. 


Sia il prifima triangolare A_B N, di cui la faccia rettangola A_N fia parallela 
all'orizzonte, e fia foftenuto fopra l’eftremità OA, C N; e fia il pefo 1 nel mez- 


zo della leva A C, che pareggi la 
refiftenza della fezione di mezzo BE; 
e È altro pefo L fuori del mezzo, che 
pareggi la refifenza della fezione F 
G ; Dico che tali pefi affolutt 1, L 
banno tra di loro la proporzione delle 
parti difuguali C H, H A. 

Poichè intefo in H il pefo M ugua- 
le ad I, effendo il momento del pefo O 
L uguale al momento dela refiftenza 
FG, ed il momento I pareggiando il 
momento della refiftenza BE, farà il 
momento di L al momento di I, come 
il momento della refiffenza F G, al 
momento della refiffenza B E, cioè per 





B 


la prop. 3. come il quadrato F H al quadrato BD, o pure c ; 

al A A D, cioè al rettangolo ADGC; ma 7 cata È hi 6 FE 
per la prop. 84. fta come il rettangolo A DC dl rettangolo CH A ; dunque per 
l ugual proporzione, il momento di L al momento di M , cioè il pefo affoluto di L 
al pefo affoluto di M, ovvero al pefo affoluto I, fa come il quadrato A H al ret- 
tangolo C H A: cioè come la linea A_H alla H C; Il che fi dovea dimoftrare . 


Propofizione LXXXVII. Quefito XXXI. 


Si cerca la fcala , che dimoftri , con quale 
proporzione vadano fcemando dal mezzo D è 
Sor affoluti, che pareggiano le refiftenze di va- 
rie fezioni nel fuddetto prifma triangolare . 

Prolungata la B D, fi faccia ad efa ugua- 
le la DQ, € intorno al triangolo A BC fac- 


.ciafi il rettangolo A _S P_C, e con gli afintoti 


PS, PC, pel punto Q defcrivafi l iperbol 
Q A, che necefariamente palferà 2 À ( of 
fendo il rettangolo S D uguale al BC, cioè 


al D R, ed aggiunto di comune B C riufcen- . 


do tutto lo S © uguale a tutto it BR, e pe- 
rò è punti Q, A effendo nella medefima iper- 
bola , riguardante gli afintoti S PR )e fr- 
milmente con gli dina SA, SP defcrivafi 
per lo ftelfo punto Q ° iperbola QC, che pu- 
re pafferò ( per la fteffa ragione ) per C. Di- 
co, che l applicate DQ,H X,LV,EG 
eci fono le mifure de’ peli afolutt O, N, M, 
ec. che pareggiano i momenti delle fezioni D B, 
H F, L I ec. Imperocchè uguagliandofi è ret- 
tangoli , per efempio A P, X P: tolto di co- 


STR B JP 





mune H P, farà il rettangolo S H uguale al rettangolo HZ, onde AH ad HC 


( esoè 


iii 
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( cioè per il precedente, il pefo N al pefo O ) farà come X H ad H@&®°, cioè a 
DB, 0 pure a D Qu; onde e dette linee: X H, D-Q ta la proporzione de peft 
N, O; e però l iperbola defcritta è la fcala , che fi cercava. 


Propofizione LXXXVHI. Teor. LVII. 


276 


Sia il prifma parabolico A B C, di cui la bafe rettangola AG fia parallela all’ £ 14 


orizzonte, € fia foftenuto nell’ eftremi- 
tà AC; e fia intefo fegato con due 
piani paralleli B D, E F retti alla ba- 
fe . Dico, che i pefi afbluti H , IE 
che pareggiano i momenti delle refi- 
fienze BD, E È; fono tra loro , co- 
me le medefime fezioni BED. HsEz: da 
come l altezze B L, È M delle me- 
defime fezioni . 

Poichè immaginato un pefo N e- 
guale ad H , ed appefo in M Fare 
prefa la M O terza proporzionale del- 
le BL, EM; effendo che il momen- 
to di N al momento di H Sta, come il rettangolo C M A al rettangolo GbAg 
cioò ( per la prop. 84. ) come la linea E M alla BL; ed #0 momento di H al mo- 
mento di 1, fta come il momento della refiftenza B D al momento della refiftenza 
E F ( pareggiandole ) cioè, come tl quadrato dell’ altezza BL al quadrato dell’ al- 
tezza È M (per la prop. 3- ) o pure come la prima B L alla terza MO; adun- 
que per È ugual proporzione è il momento di N al momento di I fta come la E M 
alla MO, cioè come la BL alaE M; ma îl momento di N al momento I fla 
come il pefo affoluto di N al pefo affoluto di I, cioè cone il pefo affoluto di H al 
pefo affoluto di 1; adunque il pefo affoluto di H al pefo affoluto di I fia come B 
Tad E M, che fono V altezze delle fezioni, o come la medefima fezione B D alla 
fezione E F; Il che cc. 

Corollario. Quindi è chiaro , che la fcala de’ pefi , che fpezzano tal folido , fa 
nelle linée applicate parallele al diametro della fteJa parabola A B U. 


Propofizione LXXXIX. Teor. IVIII. 
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Siano le due parabole A B D > C BD fopra la frelfa bale BD, e con gli ali p. 29. 


uguali AD, C D pofti in de 
rittura, e fiala Superficie ABC 
la faccia anteriore di un folido 
prifmatico , che abbia D oppofta” 
faccia fimile , ed uguale alla flef- 
fa ABC; il quale folido fia 
pofato fopra il foftegno D pofto 
nel mezzo della limea A C; ed 
i pe E, F nell’ eftremità AC 
attaccati fieno tra di loro ugua- 
li, e.pareggino la refiftenza del- 
la fezione BD. Dico, che fe lo 
fie[fo folido foffe altrove appog- 
giato , came in G, e che 1 pet 


I, L pofi nelle fteffe efremità , 
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e fra di loro equilibrati , phreg- 
giaffero la refiftenza della fezio- 
ne G H, farebbe il pefo I u- 
guale al pefo E, ovvero all’ al- 
tro F. nr 
Imperocchè pareggiandofi da’ 
pefi 1, ed L la refifienza della 
fezione G H , ed equilibrandofi 
nelle diftanze A G, GC, fopra 
il foftegno G, fecondo ciò che fi 
è conclufo nella prop.79. lo ftef- 
fo pefo I pareggerebbg dal fuo 
canto la refiffenza della medefi- 
ma fezione G H, quando la fo- 
la parte H G A fporgeffe fuori 

del muro; ma il pefo, da cui fi pareggia in tale fiato la refiffenza della fezione G 
H, è il medefimo , ovvero è uguale a quello, che pareggerebbe la refiftenza dell’ 
altra fezione BD, quando B D A fporgeffe fuori del muro, per la famofa pro- 
pofizione del Galileo circa il prifma parabolico : ed allora lo fteffo pefo E ( per la 





propofizione 79. ) pareggerebbe la frelfa refiflenza B D; adunque il pefo I è uguale 


al pefo E, ovvero al pefo F. IL che ec. 
Propofizione XC. Teor. LIX. 


Pofte le medefime cofe, fi dimoftrerà , che D' aggregato de peli E, F, # quali fr 
equilibrano d intorno al foftegno D colla refiftenza DB, all’ aggregato de’ peft I, 
L,; quali fè equilibrano d' intorno ad un altro punto G colla refiftenza GH, fta 
reciprocamente, come la parte maggiore G C alla DC, che è la metà di tutta la 


Imperocchè per P equilibrio ftarà L ad I, come AGaGC;e componen- 
do , L ed I infieme fta ad 1, come tutta la A Calla C G;j ma I è uguale ad 
E, di cui i} doppio farebbe l’aggregato de’ pefi E, F ; dunque ftarà I al detto 
aggregato de” pefi E, F; come DC ad A C;e per l’ ugualità perturbata , farà 
P aggregato de’ pefi I, L, all’ aggregato de’ pefi E, F, come DC aC G; onde 
convertendo , è manifefta la verità di quanto f: era propofto. Il che ec. 

Corollario. Se intenderemo lo fteffo folido appoggiarfi a’ due foftegni pofti ne” 


termini A, €; è manifefto che il pelo, il quale equilibrerebbe la refittenza B. 


D, effendo appefo nel mezzo di A C inD, farebbe uguale appunto a’ due pefi 
E, F;edil pefo, che pofto altrove , come in G uguaglierebbe la refiltenza 
G H, dovrebbe altresì pareggiare )’ aggregato de’ pefi I, L; per la qual cofa, 
il pefo abile precifamente a rompere il detto folido in D, al pefo che fuffe fuf- 
ficiente a romperlo in G ; farà come C Ga DC. 


Propofizione XCI.. Teor. EX. 


Nel cuneo , 0 prifima triangolare A_B H, foftenuto in A, B, e fesato per mez- 
zo-in DI, ed altrove in C ; il pefo abile a Spezzare in C al pefo abile a fpezzare in 
D fia, come la parte BC alla CÀ. i 

Stendafi la fezione DG in E ; fino che P altezza DE fia uguale alla CF. 
Dunque il pefo abile a fpezzare la fezione C Fa quello, che è abile a fpezzare D 
ugual fezione D E, ffa fecondo il Galileo, come il rettanzolo B D A al rettangolo 
R 6 A n ed 1 


(tes 


1 pefo abile a Spezzare la fezione D E a quello; che [pezzerebbe la fezio- | 
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ne DG, fla ( per la prop. 3- ) come il quadra- 
to DE, cioè 4 C F, al quadrato D G; ovve- 
ro come il quadrato B C al quadrato BD, cioè 
al rettangolo B D A ; Dunque, per V ugualità 
perturbata , il pefo abile a fpezzare la fezione C 
E a quello , che è abile a fpezzare la D G, fla, 
come il quadrato CB al rettangolo BC A, cioè 
come la B C alla CA. Il che ec. 

Corollario . Il pefo abile a fpezzare in C F 
al pefo abile a fpezzare in ML flta, come 
il rettangolo di B CinAMal rettangolo di AC in M B, ovvero è in ra- 
RIONE compofta di B_C ad A C,e di A M ad M B; perchè il pefo equiva- 
ente alla fezione C F a quello, che equivale alla fezione ML, ha ragione com- 
pofta dell’ equivalente alla fezione FC all’ equivalente alla D G, e di quefto all 
equivalente alla M L; ma la prima ragione è, come di BC ad AC, e la fe- 
conda è come di AM ad M B, per quefta propofizione ; dunque i pefi equiva- 
lenti alle fezioni CF, M L fono in ragione compofta delle dette proporzioni ; 
di pure fono come il rettangolo di BCinA Mal rettangolo di A © in MB; 

che ec. 





Propofizione XCHI. Teor. LXI. 


Nel cuneo parabolico IBA 4 pefo equivalente alla refiffenza della fezione C 7, 
al pefo equivalente alla refifenza della fezione DG, fia come il quadrato perito Sa 
media proporzionale BHiîra BC, e BD, al rettangolo BC A. Ri 

Si tenda DG in E, ficchè Ia fezione D 
E fia uguale, € di pari altezza alla GE; 
dunque il pefo equivalente alla fezione CF 
all’ equivalente alla fezione D E fta recipro- 
camente, come il rettangolo B DA al ret- 
tangolo BC A; ma il pefo equivalente alla 
D É a quello, che pareggerchbe la DG fta, 
come il momento della re ;fenza D E a quel 
lo della GD, cioè per la prop. 3. come il 
quadrato D E, ovvero CF, al quadrato D A, 
G, 0 pure come la C Balla BD, o come il rettangolo BCAel rettangolo di B 
DinCA; dunque per Vl ugual proporzione il pefo equivalente alla fezione GE 
all’ equivalente alla DGfta, come il rettangolo BD A al rettangolo di BD in 
CA; cioè fta, come DA2aCA;ce: nando il punto D fuffe nel mezzo della retta 
B A(come tacitamente qui fuppone il Viviani , in coerenza di ciò , che efpref- 
famente ha fuppofto nell’ antecedente ) farà il primo pefo al fecondo, come BD 
a CA, o come Cl BDaBCA,ocomeil quadrato della BH, media tra BC 
e BD, al detto rettangolo BC A; ma generalmente la proporzione del pefo, che 
rompe in Ca quello , che rompe.in D, è, come DAaCA, come fi è moftrato; 
ed è per accidente, che effendo il pento D nel mezzo fi polfa in vece della D À, 
prendere la DB, e cavarne la proporzione di fopra enunziata dal noftro Autore . 


Propofizione XCHI. Quefito XXXII 





In o folidi cuneiformi, cd in altri fu quefto andare s- cercare le fezioni di mi- 
nor refiftenza, fe ve ne fono; e quelle d' ugnal refiftenza y fe in diverfi punti vi fi D. 
ritiro vane LI È » » 

Nel 


OSN 
QI N 
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Nel cuneo triangolare, e nel parabolico di fopra confiderati non vi è altrimen- 
ti fezione alcuna, che dir fi poffa di minima refiftenza ; e nè meno due fezioni 
ugualmente refiftenti affegnare fi poffono; effendo fempre le fezioni più vicine al- 
la teftata del cuneo di maggior refiltenza , che le più vicine al taglio del mede- 
fimo; ed il fimile avviene in qualfivoglia forte di cuneo ; che generato fuffe da 
alcuna dell’ infinite parabole, o iperbole riferite al fuo diametro; ficcome anco- 


ra ne’ cunei femicircolari., o femiellittici , come icon fimile progreffo fi può di- 
moftrare . 
Propofizione XGIV. Teor. LXII 


Nell emisfero, o emisferoide A BC, che fia col piano orizzontale foftenuto nell’ 


i eftremità AC, fi dimoftrerà, che i pefi affoluti H, I, da' quali fi pareggiano le 


refiftenze delle fezioni BD, E F rette al piano 
AC, e tra di loro parallele, fono , come È al- 
rezze delle fimili fezioni BL, EM. 

| Poichè, prefe le M O, M G continue pro- 
porzionali dopo le BL, E'M, e confiderato il 
pefo N uguale ad H appefo in M , farà il mo- 
mento di N al momento de H, come il rettan- 
golo C M A al rettangolo CLA, cioè come il 
quadrato E M al quadrato BL ( nel mezzo cer- 
chio, o mezza elliffe A_B C ) cioè come la linea 
M- 0° alla B L ; ed i momento di H al mo- 
mento di T fta, come la‘vefiffenza della fezione 
B DL dallarcfiftenza della fezione E FM ( pa- 
reogiandole per ipotefi ) cioè come il cubo BL al cubo E M( perla prop. 4. ) o pure 
come la prima B L'alla quarta M G; adungue per D ugual proporzione il momento 
di N al momento di I fia, come la M O alla M G, cioè come la B Lalla EM; 
ma il momento di N al momento I fin come il pefa affoluto di N, cioè come il 
pefo affoluto H al pefo @ffoluto 1; adunque detti pefi fono come l altezze delle fe- 
zione corrifpondenti . ‘Il che ec. | 


i ai Propofizione XCV. Teor. LXIII. 





Nel prifma ima roliad Joffenuto colmi fi ‘vede in M, N, pareggi il pefo E il mo- 


* mento di refiffenza della fezione A_B, e fia qua- 


lunque altra fezione © D. Dico, che un altro 
pelo F, uguale all E, pareggerà il momento di re- 
fiftenza della fezione € D j cioè, che detto prifma 
è da per tutto di eguale refiftenza. 

Poichè il momento di E al momento di F fla , 
come il rettangolo MI N dl rettangolo MLN, 
cioè come G I alla H L ( mercè della parabola. 
MGHN,)o pare come‘i loro doppi GB, HD; 
cioè) per la prop. 2. come il momento delle refi- 
ffenze nelle fezioni AB, CD; e permutando il 
momento del pefo E al momento della refiftenza A 
B fla, come tl momento del pefo F al momento del- 
la vefiffenza C D; ma il momento E pareggia la 
refiffenza AB, adunque anche il momento E pa- 
repgia la refiftenza C D.; e però quefto prifma è 
ugualmente vefaflente per tutto. Il che era da dimoftrarfi. 
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E' chiaro dal contefto, effere le figure MGN; M_B N due parabole uguali. 
fatte fopra la bafe comune M_N, € colle cime rivoltate alla banda. oppolta; e che 


però il cuneo parabolico , di cui paria il Galileo, moftrandolo ugualmente, ref. . 


ftente, quando fi fporga fuori del muro a qualfivoglia lunghezza ( quale fareb- 
be il tolido IGHNPCAE, fe il punto G fafle la cima della parabola M 
G N, ed il pnnto A dell’ oppolta QA Pe fe collocato fufle col rettangolo 
E AGI orizzontale , e coll altro E I N P ftefle fitto nel muro verticale»; e 
qual ancora farebbe , raddoppiandolo il folido M G N PA Q fimilmente pofto 
col rettangolo Q M N P_nel muro, ficchè le rette Q M, PN fuffero orizzon- 
tali ) è un folido d' uguale refitenza ancora effendo foltenuto da ambi gli eftre- 
mi, purchè fi ponga in fito convenevole , cioè facendo giacere la. parabola M 
G N nel piano orizzontale , foftenuto negli eltremi della bafe..della parabola Ma 
N: fi pigli il flo QGN P (che è un duplicato cuneo. parabolico ) 0 fi 
raddoppi quefto di nuovo, come ha fatto il Sig. Viviani, per maggiore, ftabili- 
tà, e vaghezza, nel folido prifmatico GN BMQOP A; ficchè è veriffimo 
cid che aflerì il Galileo , poterli ne’ travamenti delle navi levare; un terzo di 
pefo a tutte le travi, fenza diminuirne la gagliardia ; eMfendo il prefente; folido 
appunto due terzi del prifma rettangolo, che gli fuffe circofcritto, e di cui tut- 
te le fezioni fuffero uguali alla A_B. Onde queta fpeculazione del: Sig. Vivia- 
ni ferve appunto a confutare la calunnia oppofta al Galilco , prima. da. Monsù 
Blondello in Francia, e poi dal Sig. Marchetti in Italia, fpacciando,, ch’ egli 
altimente s° ingannaffe nel proporre che il fuo folido, parabolico, fufle. utile a 
praticarfi con na di più di 33. per 109. fenza difpendio di robuftezza ; il 
che febbene non fi verifica ne’ folidi parabolici difpofti come nelle, prop. 88.90. 
e g2. efaminati a tal fine dal noftro Autore, bafta , che fi dimoftri vero nella 
prefente fituazione , che del pari è fufticiente a falvare. il detto di quel grand’ 
Uomo : oltre di che altre maniere non mancano da difenderlo in quefto propo- 
fito, come fi può vedere nella mia rifpofta Apologetica par. 1. cap. 7. n. 6. 
pag. 131. e feguenti. 


Propofizione XCVI. Teor, LXIV. 


Negli emicilindri di bafe circolare , 0 di bafe 
ellittica, come nelle figure fi vede foftenutt nell” 
eftremità M, N. Dico pure, che fe il pefo E 
pareggia la refiftenza A B, anche il di F, 
guale ad È, pareggierà la refiftenza C D. 

Perchè il momento di E al momento di E fia, . Mm | N 
come il rettangolo M IN al rettangolo M LN 
cioò tome il quadrato A_G al quadrato CH(per 
la natura del femicircolo , 0 della femielliffe) cioè. 
come il momento di refiftenza della fezione AB, 
al momento di refiftenza della fezione-C D, per 
la prop. 3. € permutando , il momento di, È al 
momento di refiftenza della fezione AB, flarà 
come il momento di F. al momento. della refi- 
ftenza € Ds dunque fe i primi momenti ft pa- 
reggiano , come vuole la fuppofizione , ancora è 
fecondi faranno uguali , cioè il momento F pa- 
reggierà altresì la refifenza CD. Il chesec. 

uefti appunto fono i folidi d° uguale refi- 
ftenza, trovati dal Blondello se dal Marchetti, 








per 


G. G. 
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per furrogarfi al folido parabolico del Galileo , da effi creduto incapace di adat- 
tarfi a tale effetto ; ma molto prima giù inventati dal noftro Autore , oltre gli 


altri di fimile proprietà . 
Propofizione XCVII. Teor. LXV. 


Ancora con un Mezzo cerchio, € con una Jemielliffe $ ovvero con due femiellifi di 
uguale diametro orizzontale , e dt diverfo diametro perpendicolare , fi poffono avere 
folidi , ch' € endo foftenuti ne’ loro termini, fiano d' uguale refiftenza in riguardo ad 
un dato pefo collocato in qualfivoglia punto interpofto fra i fuor foftegni . 

Quefta propofizione è folo breviffimamente accennata con un femplice sboz- 
20; © piuttofto intrigo di linee , da cui nulla può ricavarfi ; ma credo ; che il 
vero fentimento dell’ Autore fia il feguente. 

Intendafi fopra la retta 
orizzontale M N l’elliffe 
MA N, ed il femicir- 
colo M B N; o pure le 
due ellifi diverfamente 
alte, MAN, M BN; 
e fi intendano alcuni prif- 
mi, o per parlare con 
maggiore proptietà, cer- 
te volte a mezza botte , 
fatti. colla” groffezza ef- 
preffa dalle lunette M B 
N AM: ficchè la volta 
interiore abbia per centi- 
na la curva M BN, e la fuperiore fi termini all’ altra curva MAN: Dico, 
effer quete volte folidi pel loro mafficcio da per tutto d’ uguale refitenza; per- 
chè fe il pefo E foffe abile a sforzare la groffezza A B, cd il pefo F uguale ad 
E tiraffe perpendicolarmente V altra groffezza CD; effendo tanto il quadrato 
A G al quadrato CH, quanto il quadrato B G al quadrato D H, nella pro- 
porzione del rettangolo N G N al rettangolo M H N, farà A Gad HC, 
come B G a DH;e permutando A Ga GB, come CHaDH;e divi- 
dendo A Ba BG, come CD a DH; e di nuovo permutando ; A B a C 
D, come BGa D H; ed il quadrato A B al quadrato C D, ( cioè , per la 
prop. 3. il momento della refilenza AB al momento della refitenza C D ) 
farà come il quadrato B G al quadrato D H, ovvero come il rettangolo 
N al rettangolo M H N, cioè come il momento del pefo.E al momento dell’ u- 
gual pefo F, fecondo il Galileo; onde ficcome il momento primo pareggia il ter- 
zo, così il fecondo efler debbe usuale al quarto; cioè fe il momento di refiten- 
za della groffezza A Bè uguale al momento del pefo E, altresì il momento di 
refitenza nella groffezza CD dee riufcire uguale al momento del pefo F; e per 
tanto la volta da ambe le parti convefla , € concava-ellittico , o dall’ una ellit- 
tico, e dall’ altra circolare ( purchè abbiano lo fteffo affe traverfo le due cur- 
vature ) farà da per tutto di uguale refiltenza , in riguardo. al medefimo pefo , 
dovunque le fi poli ful doffo , o venga fofpefo da qualfivoglia punto della fua 


concavità. Il che ec. 





Propofizione XCVIM. Teor. LAVI. 
Se farà la parabola ABC D È, la cui-bafe AE, l'affe CF, e d' intorno ad 


effa 
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ella il rettangolo G E, in cui applicandofi le rette IL; M N; OP} parallele a 


V.V. 


CF, fi ritrovino tra IL, L Q due medie LS, LR; e tra MN, NB due. me- fp. 28. 


die proporzionali NV, NT; e tra O P, PD due medie P Z, PX; e così) fem- 
pre. Dico, che î puntt A SV CZ'E fono in una certa curva) la quale fe fi rt- 
volterà d’ intorno alla bafe A E defcriverà un Solido rotondo , che farà. da per tutto 
d’ ugual vefiflenza, foftenendofi negli efiremi AgpeEs 

Imperocchè il momento della refi- 


ffenza nel cerchio deferitto da CF, c I.M Cota O_HK 


al momento della vefiftenza nel cer- 
I 






chio defcritto da V N , fta come 
il cubo C F al cubo V N ( per la 
4 propofizione ) cioè come il cubo 
MN dl cubo V N) 0 come la 
prima M N alla quaita delle pro 
porzionali N B, csoè come CFad A 
N B, le quali nella parabola fono, 
come il rettangolo E F A al ret- 
tanzolo EN À, 0 come il momen- 
to di un dato pefo , che pofto in F baffaffe a fuperare la refiftenza di CF, al mo- 
mento del medefimo pefo pofto in N; adungue il momento della refiftenza C F al mo- 
mento della refiftenza V N è, come il momento di un pefo in F al momento dello flelfo 
po in N ; e permutando il momento della refiffenza CF al momento del pefo in 

fia, come il momento della refiftenza V N al momento del medefimo pefo in Nj 
onde ficcome il momento della refiftenza C F farebbe pareggiato da un tal pefo pofto 
in F, ancora il momento della refiftenza VN farebbe uguagliato dallo fteffo pefo tn 
N, che è quanto dire , che farebbero uguali le refiftenze del folido in qualfivoglia 
fezione C F, V N. Il che ec. 

La curva A_N C Z E, da cui nafce quefto folido rotondo di uguale refiften- 
za, fi chiama una elliffe cubica, per avere i cubi dell’ ordinate C F, VN, 
PARERE I a’ rettangoli A F E, A_N E; fatti dalle parti del fuo diametro 


Propofizione IC. Teor. LXVII. 
"Ia feala delle forze, 0 pefi da appenderft in diverfi luoghi d’ una leva; ed equi- 


walenti ad una data invariabile refiftenza pofta nella contralleva, fta nelle lince pa- 
rallele alla perpendicolare tirata dal foflegno fopra la leva , e terminate da qualun- 
que iperbola , di cui le afintote fiano la detta leva e la perpendicolare . 

Sia la leva A B foftenuta in C, e 
nell’. eftremo della contralleva C A fia 
la refiftenza D , che da qualfivogliano 
punti F, B cc. fia equilibrata dagli e- 
quivalenti pefi , 0 forze G, E; e nell 
angolo retto B C' H fia defcritta qua- 
lunque iperbola LT, di cui fiano afin- 
tote le linee ©C B, CHy,e da i puntt 
F, B fiano le FI, BL, parallele all 
afintoto medefimo CH. Dico , che glt 
equivalentt G. E. fono fra loro, come 
th ET O E, i 

Poichè effendo le forze G, ed E egui- 
valenti alla refiftenza D, farà Ga D ) 

Tom. Il i Oo come 





G. G. 


° rutti i piani AB, C D, E F, im un parallelepipedo 


* D,E F, eflendo uguali, i momenti loro fono 
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come la diffanza A C alla CF; e 
D adE, come la BC alla A Ge: 
adunque per l ugualità perturbata , co- 
me G ad E, così BC aC F, ove 
sro FIa B L, per effere il rettangolo 
C BL uguale a CEI, per la pro- 
prietà dell iperbole ; fe dunque F I 
rapprefenta la mifura dell’ equivalente 
G, la BL rapprefenta P equivalente 
E , e così tutte l’ altre intercette ; fic- 
chè la fcala di tali forze , 0 pefi equi- 
valenti ffa nelle dette intercette ec. 


Propofizione C. Teor. LXVIII. 


La fcala de pefi d' ugual momento al momento variabile d’ uno fte[fo pefo nella le- 
va , che fucce[fivamente muti centro, 0 foftegno, ffante la medefima diftanza de con- 
trappefi , è nelle parallele condotte dentro P angolo afintotale della iperbola ( ma pe- 
rò terminate fra la curva, ed una parallela all afintoto . 

Penda il pefo I dal punto D della libra 





+ D C, e con effo fi equilibri il pefo K_, po- 


fo il foftegno in var) punti della detta li- 
bra, come in E, e. Pongafi perpendicolare a 
D © la E G, ovvero eg proporzionale a 
pefo K, effendo D.H proporzionale al pefo 
I; farà dunque D E ad EC, come K ad 
I, cioè come GE a DH; e per tanto il 
rettangolo E D H farà uguale al rettangolo 
C E G; ed aggiunto di comune F È C, fa- 
rà il rettangolo H D C uguale al G F_B; 
e però i punti D, G faranno nell’ iperbola 
DG, che riguarda gli afintoti HB,BC; 
E (imilmente, pofto il foftegno € oltre ilpun-. |. 
to D, e fatta la ftefla coftruzione, faranno uguali i rettangoli &DIH 5 Gas, 
i quali tolti di comune dallo fteffo rettangolo C e fi; rimarrà H D.C uguale al 
gf B; edi punti D, g nella fteMla iperbola , fra 1° angolo afintotale H BC, 
onde fe D H rapprefenta il pelo I, le GE, ge terminate fra 1’ iperbola, e la 
D C parallela all’afintoto BH, rapprefenteranno i contrappefi K equivalenti 
allo fteffo I, pofto che la libra D C fia fofenuta in qualfivoglia punto E, ov- 
vero e; che però la fcala di cotefti pefi fta nelle parallele condotte dentro 1° an- 
golo afintotale, ma determinate dalla iperbola, € dalla retta condotta parallela , 
ad uno degli afintoti; Il che ec. 
Propofizione CI. Teor. LXIX. 
La fcala de’ momenti di tutte V uguali linee AB, 
CD, E F, intercette da linee para lele : o pure dt 





prifma, o cilindro ec. fa fra le line BG,DH; 
I, nell’ angolo rettilineo F LI sntercette. 
uefto è chiaro ; perchè le grandezze AB, C 


come le diftanze dal foftegno, L B, L D, L-Fao 
però ancora fono proporzionali all’ ordinate del trian- 
solo BG, D H, FI. Il che fi dovea dimolftrare . 
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Corollario I. Quindi ancora 1 momenti de pefi , 0 cilindri eguali AB, CD, po- 
fili in varie lontananze > € contrappefati dallo fte[fo invariabile momento del pefo O, 
crefcono, come le parallele tirate fotto ad un angolo rettilinco è 





(HI 


Corollario II. Se la caffa A_B farà piena d'acqua, € s intenderà muoverfi il dia- 
framma KB, fempre parallello a fe ff fi anderà abbaffando È’ acqua nel con- 
timuo slontanamento di effo diaframma ; ed il momento del pefo di tutta la detta 
acqua contro il momento dello fte[fo contrappefo O, anderà crefcendo s come le linee 
parallele nel triangolo B L er 

Perchè il pefo dell’ acqua farà uguale ; ed il fuo momento farà proporzionale 
alle diftanze del fuo centro di oravità dal foftegno L, ovvero come le loro du- 
ple , cioè come l’intere lunghezze L B; L D, 0 pure come | ordinate BG, 
D H, nel detto triangolo. Il che ec. 


Propofizione CII. Teor. LXX. 


I momenti delle linee DE, F.G, L M nel triangolo A B C, crefcono , € fcema- 
no, come le linee EH, G1, MO nella parabola quadratica À IOC,la cui dba- 
fe AC; 0 pure fono , come i rettangoli DEA, FGÀ, LMA-ec 

Perchè il momento di D E al momento di F / 

( pofto il foftegno in A ) è in ragione compolta del- 
la D E alla FG: che è quanto dire di E Ca GC; 
e della diftanza E A alla diffanza A G; ma di que- 
fte proporzioni fi compone ancora la ragione del ret- 
tangolo A_E C al rettangolo A_G € ; dunque il 
momento D E al momento FG ffa, come il ret 
tangolo A_E C al rettangolo A_G C; ovvero come 
le linee E H, G I condotte nella parabola parallele 
al diametro : ed effendo fmilmente la ragione de’ 
rettangoli DE A, E GA, compofta di quella del- 
le difanze A E; AG; € di quella delle grandezze 
‘ED, G F, come appunto la ragione de’ momenti 
TR î è chiaro, effere i detti momenti proporzionali ancora 2 que’ rettango- 
1; 11 che ec. 

Corollario I. Se girando il triangolo B A C d’ intorno il lato A_B ne nafce- 
rà un cono, le fuperficie cilindriche defcritte dalle linee DE, FG faranno al- 
tresì, come i rettangoli D EA,FGA;€ però riufciranno , Cone i momenti 
delle fuddette linee. Il che però è generale di tutte le figure A_B C foftenute inÀ, 
convenendo a qualfivoglfa fpecie di figura , l effere 1 momenti delle ordinate alla 
bafe AC proporzionali a’ rettangoli Ei dette ordinate nelle diftanze dal foftegno; € 

O 0 





z con- 


V. V. 
p. 61. 
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G. G. 


VV 
p. 58. 


G. G. 


287 
P. 58. 


pp? 
P. 60. 


G. G. 


‘rò fono detti momenti mifurati dalle rette E H, GI pa- 
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confeguentemente alle fuperficie cilindriche generate da effe ordinate nel folido re- 
tondo, che nafce rivolgendofi la figura d’ intorno all’affe A B. 

Corollario Il. Lo Ref Segue ne° momenti de piani, 0 
circoli DE, F G nel conorde parabolico quadratico A_B 
C; Imperocchè quefti piani crefcono, e fcemano proporzio- 
nalmente alle linee del triangolo fuddetto A BC; e pe- 


rallele al diametro della parabola fatta fopra la bafe AC; 

Corollario II. Perchè poi la maggiore di tutte quefte 
linee condotte nella parabola è il diametro , che corrifpon- 
deal mezzo della lunghezza del triangolo, 0 del conoide ; 
quindi il maffimo momento delle ordinate inel triangolo , 


e de’ piani paralleli alla bafe di effo conoide, è nel mez- 
zo di tutta la lunghezza A C 


Propofizione CLI. Teor. LXXI. 





La fcala de” momenti di tutte le linee fottotefe ad un angolo rettilineo ( pofto il 


* foffegno nel detto angolo ) fono , come le lince determinate 


dal trilineo parabolico . 

Imperocchè. 1 momenti delle linee C B, E F, fono ‘come i 
quadrati delle diftanze B A, FA ; e però fono , come le 
rette BD, F G che ad effe corrifpondono nel trilineo della 
parabola quadratica . 

Corollario. Quindi è momenti de” rettangoli ; de prifmi, 
de’ cilindri, tirati fuori d’ un muro; ed in fomma di tutte 
le grandezze , che fono crefeenti a. mifura delle diftanze , 
cali come le linee intercette dal detto trilineo della qua- 


dratica parabola . 





Propofizione CIV. Teor. LXXII. 


I momenti delle grandezze, le quali crefcono in ragione de' quadrati delle diffan- 
ze, come farebbero le linee intercette dal trilineo parabolico quadratico, BC, D E 
ovvero è cerchi NC, M E del cono M A E, ovvero i piani d’ una piramide a 
Sono , come le linee CF, E G intercette dal trilineo parabolico cubico E AG. 

Perchè ne’ momenti di tali grandezze, alla ragio- 
ne di effe, la quale già fi fuppone'duplicata di quel- 
la delle diltanze, fiaggiunge ‘un’ altra volta la ra- D 
gione delle ftelle diftanze; onde fi compone la ra- B 
gione de’ momenti BC, DE ; ovvero NC, M 
E triplicata della ragione A C, A E, la quale è la 
ftella de cubi A C, A E, cioè delle linee C F, E 


G nel trilineo della parabola cubica ; onde è mani 

felto ciò che era propofto da dimoftrarfi . C_|E 
Corollario, Quindi i momenti de’ triangoli fimili, PERU 

e de’ prifmi ‘triangolari; e de’ conoidi parabolici ca- G Q 


vati fuori d'un muro, fono proporzionali alle linee 
del medefimo trilineo della cubica parabola; effendo quefte grandezze, che'crefcono 
come i quadrati delle loro diftanze dal foftegno, a cui fi appoggiano , come nelle 


prop. 74, € 76. fu dimoftrato . 
Pre 
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Propofizione CV. Teor. LXXIII. 


1 momenti delle grandezze crefcenti in ragione de’ cubi delle diffanze , crefcono come le TRS 
linee intercette dal trilineo parabolico biquadratico . 1 Ups 38 
La dimoftrazione è fimile alle precedenti : aggiungendofi fempre alla, ragio- 2: Va 


ne delle grandezze quella delle diftanze , per fare la ragione de’. momen- 
ti ; onde generalmente fi può dire che fe le grandezze crefcono in qualche 
ragione moltiplicata di quella delle diftanze , i momenti vengono ad augumen- 
tarfi in una ragione fempre un grado più alta; e però le grandezze effendo co- 
me i cubi, i momenti diventano, come | biquadrati delle diltanze . 
Corollario I. Quindi è momenti delle linee intercette. nell’ angolo cubico parabolico Ad 
crefcono come le linee interpofte al trilineo parabolico biquadratico . | : 59. 
Corollario II. I momenti de’ trilinei della parabola quadratica , ovvero. 1 momenti 
de coni, e piramidi fimili , cavati fuori d' un muro, fono come le dette linee \fottotefe 
all’ angolo, che fa la tangente della cima colla curva parabolica biquadratica ( come nel- 


la prop. 72. fi è veduto ) 


Propofizione CVI. Teor. LXXIV. 
Pi VW. 
I momenti dell’ applicate D E, B C nella parabola quadratica A B D, fono co- p. 55 
me i cubi delle medefime D E, B 
Imperocchè i detti momenti hanno sila compofta ST 
delle linee DE, B Ce delle diftanze E A, CA DB D 
o pure ( per la natura della parabola quadratica ) de’ 
quadrati DE, BC: Ma ancora il cubo D E al 
cubo B C bha la ragione compofta di quella della 
linea D E alla BC, e d quella del. quadra- 
to D E al quadrato B C; dunque il momento della li 
nex D E al momento della BC è, come il chobo DE A 
al cubo BC. Il che fi dovea dimoftrare.. 
Corollario I. Perchè nella parabola quadratica il cu- i 
bo D E al cubo B € fa ; come la fuperficie DA E io stà 
alla fuperficie B A C ( per la prop. 62. ) faranno i\ momenti delle dette’ ordinate 
proporzionali alle medefime fuperficte . CRE AIA 
Corollario II. Che fe A B D E farà un conoide parabolico quadratico; i mo- 
menti de cerchi DE; B C faranno, come i quadrati delle spiare E AC Aces 
Corollario JII. E Se fulfe ABD E la parabola cubica , farebbero i momenti del- 
le linee DE, BC, come il biquadrato DE, al biquadrato BC ec. ui i 
Corollario IV. In tutte quelle figure piane, e folide, che dal Sig. Viviani nel- G. G. 
la prop. 61. fi appellano di proporzionale aumento , cioè che al rettangolo , o 
cilindro, o prifma circofcritto hanno fempre una iftelfa determinata ragione , 
fempre fi verifica, che i momenti dell’ ordinate , 0 de” piani paralleli alla bafe, 
‘ftando la figura appoggiata al fofegno nella fua cima , fono come le fteffe ‘parti. 
della figura, che dalla cima reftano tagliate dalle ordinate medefime), 0 da’ pia- 
ni paralleli alla bafe. Imperocchè quelte porzioni di figure, come quelle che fo- 289 
no proporzionali 2° rettangoli, 0 cilindri , o prifmi circoferitti , fono in ragione 
compofta di quella delle bali, e delle altezze , che fono le lontananze di dette 
bafi dalla cima; ma ancora i momenti di effe bafi, cioè delle rette,.0 piani pa- 
ralleli , fono in ragione compofta delle medefime ; dunque «fono (proporzionali i 
momenti di efle alle figure medefime tagliate dalla fua.cima:. >. ù 'dideni 
Corollario Y. In tutte le fuddette figure; ceffendo Y ordinate, o i piani. paral- 
leli 







(inni yo 


K 

‘ I M è adattato alla metà della linea A L, man- 

cando della figura I H L fimile ad N D L, per N 
cui mancherebbe qualunque altro rettangolo AD. B 

N applicato altrove alla fteffa linea ; e però, fe- M I 
condo Euclide , farà I H A M maggiore di qua- 

lunque A D N ifcritto nello fteffò triangolo K L 

A; ma A DN è maggiore di A DC ifcritto A 


* glia folido rotondo; o piramidale, o prif- 
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leli proporzionali a quallivoglia dignità delle diftanze dalla cima; i momenti, 
che oltre la ragione delle grandezze importano un’altra volta le ragioni delle 
dette diftanze, faranno proporzionali alle dignità di effe diltanze, di un grado 
fuperiori, cioè denominate da un numero maggior di una unità di quello } da 
cui erano denominate le dignità delle diltanze medefime, proporzionali alle or- 
dinate, ovvero a' piani ‘paralleli alla bafe nella figura, che fta appoggiata nella 
Rella fua cima. 


Propofizione CVII. Teor. LXXV. 


1 momenti di tutte le linee CD, E F nella pa- 
rabola quadratica A BG, foftenuta fu l appoggio 


| I B_Cp 

A corrifpondente alla bafe A_B, fono tra di loro, I 
come 1 rettangoli CD A, EF Aec. 

Già ho avvifato nel coroll. 1. della pro pofizio- 
ne 102. effere ciò generalmente vero in q ualfivo- 
glia genere di figura 3 onde non accade a ltra di- 
IRE baftando il difcorfo fatto in tale pro- A G 
pofito nel luogo citato. DFH 


Corollario. Perchè 4 maffimo di tali rettangoli è 
A HI, dovela A G talmente refta divifa nm H, 
che la G A fia fefquialtera di AH; dunque il maffimo momento farà quello dell’ ap- 
plicata H I, in diftanza di due terzi dalla bafe AB. 

Che fia A H I il maggiore di tutti i rettangoli ifcritti nella parabola, effen- 
do A G fefquialtera di A H, fi prova così. Condotta per I la tangente K I 
L, farà H L dupla d H G;e però farà la ftef. 
fa H L uguale ad A H, che fupponevafi pari- 
mente dupla di H G ; dunque il rettangolo A H 


nella parabola ; dunque tanto più I H A M è DH GL 
maggiore di qualunque altro rettangolo A D C iferitto nella parabola colla lar- 
ghezza A D minore, o maggiore di A _H fopra determinata ; Per tanto il det- 
to triangolo è il maffimo di tutti; Il che ec. x 


Propofizione CVIII. Teor. LXXTVI. 


I momenti de” piani C D,y E F paralleli 
alla bafe A B net folido rotondo parabolico 
cubico A _B G, foftenuto in A, fono come 
i parallelepipedi , ‘o prifmi rettangoli , che 
abbiano per loro baft © quadrati C D, E F, 
e per altezze le diftanze AD, AF. 

Ciò parimente fi verifica in qualfivo- 


Bi Ce 





matico , o d’ altra maniera , che abbia 
per fezioni ‘tante figure fimili proporzio- ) 
dai nali 
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nali a’ quadrati de’ diametri, o de’ lati omologhi, come delle CD, EF (ed 
ancora quando non fuflero figure fimili, prendendo quadrati uguali , 0 proporzio- 
nali ad elle, e furrogandoli in vece de’ quadrati C D, È F ) alla proporzione de’ 
quali aggiungendofi quella delle diftanze A D, A F, fi compone la ragione de’ 
momenti di effi piani paralleli , uguale a quella de’ parallelepipedi ,,0 prifmi ret- 


tangoli ; nella propolta del Viviani enunziati . 
35 De Polis No DailnGnioBi 


Unefto è quanto fi è trovato elitente nel fafcetto de’ fogli raccolti dal Vi- 
viani, per illuftrare quefta importante materia delle refiltenze » figillato 
col figillo del SerenifS. Sig. Cardinale Leopoldo di Tofcana, € fermato di 
propria mano di S. A. Reverendiffima fin fotto il dì 2. Marzo 1667. ab Incarn. 
come raccontai nella mia rifpolta Apologetica parte 1. pag. 88. Nell’ ordinare 
la quale opera , fe io abbia gran fatica durato , non accade , che ftia ad efage- 
rarlo, che ben potrà il Lettore da fe comprenderlo riflettendo , che fi trattava 
di dare forma di libro ad una materia del tutto indigelta, ed abbandonata affat- 
to dal proprio Autore, il quale, difperando di potere aver ozio fufficiente a per- 
fezionarla, fol tanto a fine di autenticare la verità d’ aver egli un tempo fa in- 
traprefa cotal fatica, ne raccolfe in fretta, e fenza fcelta, ed ordine veruno le 
cartucce , nelle quali fi trovava d’ avere diltefo alcuna cofa a tal materia atte- 
nente, e fecele dal fuddetto Principe figillare . 

Come che non erano le propofizioni difpofte col metodo convenevole , io le 
ho ridotte a quello, che ho creduto cMfere il migliore , e che rendeva le propo- 
fizioni più tra di loro connefle, € dipendenti l’ una dall’ altra ,, con paffare dal- 
le cofe più femplici alle più compofte . Le propofizioni meccaniche attenenti a’ 
momenti di var) peli , difpofti diverfamente 1n varie libre , erano dall’ Autore 
diftinte con nome dî Lemmi; ma io , ad ‘imitazione d’ altri Matematici , le ho 
ridotte in ordine di Propofizioni ; e folamente alcune Propofte. fono ftate da me 
chiamate Quefit:, perchè corrifpondevano ad alcune Propofte ; nelle quali l' Au- 
tore non avea per anco determinata la fua fentenza ; ma folo proponeva. d’ in- 
veltigare ciò che fi dovelle tenere ; e l’ altre indifferentemente ‘e ho volute no- 
minare Teoremi. In molte cofe mi è convenuto farla più da Indovino., che da 
Geometra, per effere folo toccate in ifcorcio le propofte, e con maniera alquan- 
to ofcura, come accade nelle cofe, che notiamo per un femplice noftro ricordo, 
fenza metterli in pena che .poffano effere intefe da altri ; nel che fe noù aviò 
fempre felicemente incontrato il vero fentimento dell’ Autore , farò degno di 

nalche compatimento » Io poffo atteftare con tutta fincerità. d’ avere fempre ad- 
it fedelmente le fue parole, non alterandole giammai, fe non molto di-rado; 
in qualche minuzia , per rendere più chiaro, € compiuto. il fenfo della propoîta: 
è ben vero , ch effendo alcune propofizioni diftefe in tofcano , ed altre in lati- 
no ( anzi taluna mezza nell’uno, e mezza nell’ altro idioma ) ho ftimato be- 
ne il darle tutte con uniforme ftile nella noftra favella diftefe , fenza erdò mai 
dipartirmi dal fentimento dell’ Autore, € dal metodo di dimoftrare da lui ufato ? 
come fi può tuttavia rifcontrare nell’ originale : avendo a bella pofta citate. fem- 
pre le pagine del M. S. dove corrifpondono le propofizioni di effo da me riferi- 
te; ed avendo ancora diftinto il tefto di lut da ciò, che di mio vi ho aggiunto 
per illu@trarlo ; acciocchè niuno pofla prendere sbaglio in attribuire a me le pro- 
fonde fpeculazioni da effo ritrovate s 0 viceverfa in afcrivere 2 lui que’ difetti , 
che per avventura mi faranno fcorfi dalla penna. Se aveffe potuto Autore me- 
defimo perfezionare quell’ opera, non vi ha dubbio , che 1° averemmo alfai più 


compiuta , e ftefa a cofe di maggiore rilievo , che non fi è potuto fare dalla 
mia 
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mia debolezza: e fopra tutto, alcune definizioni, ed alcune propofizioni, lè quali 
ora ci pajono fuperflue , o non arttenenti alla materia delle Refiftenze , e fono 
come, femi d’ altre profonde ricerche , rimafi fterili, e fenza frutto, perchè ab- 
bandonati dalla cultura di chi li piantò , allora non ci comparirebbero tanto inu- 
tili, ed inopportune al noftro propofito , ma fecondiffime fi troverebbero di nuo- 
ve importantiffime verità. Comunque fia, gradifca il Lettore quefte poche noti- 
zie ripefcate , alla meglio che fi è potuto , dall’ oblivione, in cui giaciute fareb- 
bero, fe l’ attenta cura di chi prefiede alla nuova. edizione dell’ opere del Gali- 
leo, non rifletteva ad efeguire almeno in parte l’ idea, che giù ebbe il Sig. Vi- 
viani, d’ arricchirle co’ fuoi penfieri, a tal fine infieme raccolti . 

E perchè nella mia rifpofta Apologetica parte 1. cap. 7.'n. ri. oltre i folidi 
d’ uguale refiltenza ritrovati dal noftro Autore , nelle prop. 48. sZuast dog? 68. 
59. 60. ‘63. 95. 96. 97. 98. ho dimoftrato, come ritrovare fi poffano infiniti To- 
lidi d’ uguale refifenza , sì nel cafo , che da una parte fola fiano fitti nel mu- 
ro, € sì quando vengano retti in ambidue gli eltremi» e tanto prefcindendo dal 
proprio loro pefo, quanto computandolo ; ed ‘ancora paragonando tra di loro , 
non giù le parti di un medefimo folido, ma più, e diverfi folidi dello fteflo no- 
me ( come fa il Viviani nelle prop. 67. e 68. ) fimo bene di foggiungere qui 
tradotti dal latino i problemi da me nel citato Inogo fpiegati, acciocchè fervano 
di corteggio alle fuddette propofizioni del noftro Autore, Îe quali in quefte pro- 
pofte fi confermano, e fi ampliano a più univerfale applicazione, con gran van- 
taggio della pratica , di cui in oggi fi fuole far tanto cafo nelle ricerche della 
meccanica. | 

Tutto l’ artifizio ivi efpofto confifte nel confiderare le due figure, dalle quali può 
intenderfi generato un folido: cioè quella, che efprime il fuo profilo, e quella che 
gli ferve di pianta; Come per cagione d’ efempio, nel cuneo parabolico I.A BN fi 
vede che nafce dalla parabola verticale IF BA, e dal rettangolo orizzontale B A 
K, moltiplicandofi leordinate A I, C F del- 
la prima figura, che moftra il profilo del fo- 
lido coll’ ordinate A K, RC della feconda, 
che gli ferve di pianta, onde ne provengono 
i rettangoli IA K N, FCR M, che fono 
le varie fezioni del folido : ed effendo data o 
la verticale figura del profilo, ò l’orizzontale 
della pianta , fi dimoftra come geometrica- 
mente poffa determinarfi l’altra, in maniera 
tale, che da ambidue ne nafca un folido di 
uguale refiftenza, fecondo le condizioni; che fi ricercano; ficchè potendofi variare 
in infinito qualfivoglia delle due figure generatrici, a cui poffiamo per avventura ef. 
fere obbligati, o dalla materia fteffa , che ce Ja porga bell’ e fatta, o dal luogo, 
che non fia comodamente capace d'altra figura, o dall arbitrio di chi voglia ‘il fo- 
Jido di un tale determinato contorno, è manifeto, che infiniti folidi d’ uguale refi- 
ftenza fi potranno affegnare: per non dir nulla, che ‘quanto qui fi dice de’ folidi 
le di cui fezioni fono tanti rettangoli, agevolmente applicare fi potrebbe a’ corpi È 
le fezioni de’ quali fuffero tanti rettangoli, o tante parabole di qualfivoglia grado , 
o tante elliffi, o in fomma tali omogenee figure, che più ci piacciano, purchè fie= 
no proporzionali a’ rettangoli circofcritti. 





Pro- 
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Problema I. 


Data la figura orizzontale A_F 4 B d’ una tra- 
ve, che debba impegnarfi nel muro col fuo ter- 
mine A, ritrovare la figura verticale A E G B, 
da combinarfì coll’ altra, perchè ne rifulti un 
folido d’ uguale refiftenza , in riguardo al pefo 
da attaccarfi al termine B di eflo. 

Condotta la linea B F, e tirando qualfivoglia 
ordinata D L'all’affe A B, che feghi FBin M, 
fi faccia, come D Lad L M, così il quadrato 
di qualunque data linea A E, al quadrato d’ un 
altra G L, ordinata al medefimo affe nel punto 
Lparallela ad A E. Dico, che i punti E, G 
faranno nella nuova curva E G C, corrifpon- 5 
dente all’ effetto, che fi defidera. Imperocchè la ragione di A F ad L M ( cioè 93 
della lunghezza A B ad LB) farà compofta delle ragioni di A. F.ad LD, e 
di L D ad L M, cioè del quadrato A E al quadrato L G;. per la quel cofa , 
fe fi compiranno i rettangoli FA E, DLG,c così gli altri in fimigliante 





maniera ritrovati , fin tanto che fe ne faccia un folido , che abbia per bafe la 
data figura A F 6 B, e per profilo verticale l’ altra A E G C Bora determi- 
paia : quefto farà tale, che i momenti delle refiftenze nelle fue varie fezioni 
( effendo in ragione compofta delle bafi AF, L D; e de’ quadrati dell’ altezze 
AE, L G ) faranno proporzionali alle lunghezze tagliate dal fuo termine B.; 
cioè 2° momenti di un medefimo pefo ivi attaccato» e però farà di uguale refi- 
fienza il folido, o fi appoggi nel taglio del muro fopra l’ ordinata AF, o fo- 
pra l’ ordinata L D della data bafe orizzontale. Il che ec. 

Corollario I. Se la bafe A F 6 farà cun rettangolo ; cioè. fe 1’ ordinata A F 
farà da per tutto uguale alla LD, farà il quadrato E A al quadrato G L, co- 
me F A ad L M; ovvero come A_B a B.L; E però la curva E G Bflarà una 
parabola , il cui afe BA, ed il folido quindi prodotto è il cuneo , o prifma 
parabolico già confiderato dal Galileo. 


E I 1 lata € CR00 CI © 
BS: TA] 
NG L 
A A À n B 
a I È 
F o si bh PR 


Corollario Il. Se F_B A fulfe un triangolo , farebbe D L uguale ad L M; & 
però ancora il quadrato E A uguaglierebbe il quadrato L G': ficchè la faccia 
verticale farebbe un rettangolo ; ed il folido quindi nato diventerebbe il cuneo 
triangolare già ritrovato dal Sig. Viviani prop. 48. 

Tom. Pop Corel- 
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Corellario ILI. Ma quando F B A foffe una parabo- 
la cubica , farebbe la ragione di FA a DL (futtri- 
plicata della ragione di A B a BL, o di F A ad L 
M; onde quella di DL ad L M farebbe duplicata di 
quella di F A a DL, ma la ftefa, per coftruzione, 
debb’ effere duplicata di A E ad LG ( dovendo cor- 
rifpondere a’ quadrati loro ) adunque. la ragione di A 
Fa DL, farà la fteffa con quella di A È ad L G; 
onde ancora la curva E G B farà una parabola cubica ; ad =. 
ed il folido fatto da’ quadrati delle fue ordinate , o il 
conoide generato da cotal figura nel rivoltarfi d° intor- ; 
no al fuo affe, come compofto di cerchi nati dall’ applicate , e proporzionali a’ 
detti quadrati, farà d’una uguale refitenza; come notò il S. Viviani. alla prop. 53. 

Cozollario IV. Generalmente, fe la data figura farà qualunque dell’ infinite pa- 
rabole, o iperbole , le di cui ordinate y fi riferifcano a qualfivoglia poteltà del- 
le porzioni tagliate dall’ affe x, fecondo 1’ univerfale equazione y = x # ( di- 
notando nm qualunque efponente pofitivo, o negativo , intiero., o rotto ) La na- 
tura dell’ altra curva ricercata farà tale, che la fua ordinata % dovrà riferirfi 
alle poteltà delle medefime x tagliate dalla cima dell’ affe , 1’ efponente delle 
quali poteftà fia la metà dell’ ecceffo di 1 fopra nm; cioè, che la fua equazione 


farà.z Dx 1° Di maniera che la curva cercata farà parimente qualche fpecie di 





2 

parabola ; qualunque volta il detto efponente riefca pofitivo ( cioè quando #m è 
minore dell’ unità , ficchè poffa da effla fottrarfi) ma negli altri cali farà qual- 
che razza d’ iperbola ; rimanendo 1’ indice negativo ( quando non rimanga nul- 
lo, il che darebbe l’ ordinate tutte uguali, come nel cafo del rettangolo ritrovato 
nel coroll. 2. ) col fottrarfi il numero maggiore #2 dalla detta unità : ciò ‘che 
fempre accade , quando la data curva è un trilineo parabolico , in cui le. appli- 
cate fi riferifcono alle porzioni della tangente verticale. 

Corollario V. Se la data curva F D B fuffe un quarto d'elliffe , o di circolo, 
ne verrebbe la curva cercata E G B di tale natura , che la porzione dell’ affe 
B L al doppio di B A farebbe come il biquadrato dell’ ordinata G L alla fom- 
ma de’ biquadrati d’ ambidue le GL; E A. 


Problema II. 


Dato il profilo verticale della curva E C B, ritrovare l’ altra figura, che aver 
debbe la bafe orizzontale, per ottenere lo fteffo effetto . 

Si faccia qualunque triangolo B A F; indi, 
come il Feadrato G L al quadrato E A , così 
ftia la retta L M intercetta nel detto trian- E 
golo, alla retta L D, che quefta farà una dell’. 
ordinate alla curva, che fi cerca; e nella ftefla 
maniera fi troveranno tutte l’ altre : come è 
chiaro per lo converfo della precedente: coftru- 
zione . O pure , congiunta la B E , che fega 
in H l’ordinata G L, fi faccia, come il qua- 
drato G L al rettangolo di. A E in H L, co- 
sì AF ad LD;e farà fimilmente il punto 
D nella curva F D B ricercata ; mercecchè 
quefta coftruzione confronta appunto con quel- 
la di fopra. 
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Corollario I. Quindi ancora fi potrà dedurre la fteffa coftruzione de’ folidi ri- 
trovati dal Galileo e dal Viviani, fecondo che vorrà fupporfi la data figura ver- 
ticale, o una parabola, o un rettangolo , o una parabola cubica, imperocchè ll’ 
altra figura orizzontale riufcirà refpettivamente un rettangolo, o un triangolo, o 
una fimile cubica parabola . 

Corollario II. Che fe la figura A E G B E 
fuffe un triangolo , P altra F_D 4 farebbe 
una iperbola tra gli afintoti A _B bj; impe- 
rocchè effendo G L uguale ad H.L, farà il 
quadrato G Lal quadrato A E, come il 
quadrato L M al quadrato A_F; e per tan- | A 
to effendo nella ftefla ragione L M, ad LD 
faranno L M, A F, L D continuamente 
proporzionali; cioè LD ad A F, cone AF 
ad LM,0o come À Ba BL(o ancora 
come AE a GL) per la qual cofa il rettan- 
colo D L B farà uguale al rettangolo FA de 
B, come richiede la natura dell’ iperbola; ed 
oltre a ciò non folamente le fezioni del fo- 
lido, che ne rifulta, farebbero d° uguale refi- 
fienza, ma farebbero uguali di fpazio:, per 
effere i rettangoli A E F, LG D tra di loro uguali. 

Corollario IÎZ. Se la data curva è un quarto di cerchio , o _d’ ellife, l’ altra 
F D 5 diventa una iperbola toccata in F dalla retta F B, di cui un afintoto 
farebbe la retta A B, l’altro farebbe K I perpendicolare ad A B nella diftan- 
za A I uguale ad A B, ficchè il centro d’ effa farebbe oltre il punto A nella 
B A altrettanto prolungata . 





b 





Corollario IV. Se fulle la propolta curva E G B una iperbola, con la cima in 
B, e l’afe BA, ancora la curva E D £ farebbe iperbola, di cui un afintoto 
A B, l’altro I K diftante dal punto B per tutta la quantità del lato trafverfo 
della detta iperbola È G B. Di maniera che il centro I di quefta nuova cur- 
va F D 6 caderebbe nella cima dell’ iperbola oppofta alla data E G B. 

Corollario V. Se finalmente la data curva È G B farà qualunque dell’ infinite 
parabole , o iperbole riferite all’ afintoto , ancora la curva, che fi cerca farà 
A ; 0 parabolica , come. nel fimile coroll.. 4. della ‘precedente fi è ve- 

uto + 
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Problema Il. 


Data la figura orizzontale AF 3 B d° una tra- 
ve da appoggiarfi a due foftesni ne’ fuoi ter- 
mini A B: ritrovare la figura verticale A_E G 
B, che combinata coll’ altra , faccia un folido 
usualmente refiltente da per tutto, dovunque 
fi ponga un dato pefo, che lo aggravi ne’ pun- 
ti di mezzo a’ fuoi eltremi. 

Si faccia, come la D L a qualunque data A 
F, così il rettangolo A L B al quadrato L G. 
Sarà il punto G nella curva che fi cerca, la qua- 
le foddisfarà al quefito . Imperocchè il prodotto 
degli eltremi, cioè del quadrato L G nella D 
L (il quale prodotto è proporzionale al mo- 
mento di refiftenza nella fezione LDG, per 





effere in ragione compolta del quadrato dell’ altezza L G, e della bale LD) 
uguaglierà il prodotto de’ mezzani, cioè della coftante A F nel rettangolo A L 
B ( il quale fecondo il Galileo è proporzionale al momento d’un dato pefo 
efpreflo per la coltante A_F, ed applicato nel punto L al vette A_B ) adunque 
il pefo precifamente baftante a fpezzare il folido in una di dette fezioni , è ba- 
ftante altresì a romperlo in qualunque altra dovunque refti applicato ; e non 
potendo vincere la refiltenza d'una di tali fezioni, nè meno farebbe abile a 


vincerne verun’ altra. Il che ec. 

Corollario 1. Se la bafe AF 6 B farà rettango- 
la, averà qualunque ordinata L D la ftella ra- 
gione alla coftante A_F ; onde il rettangolo A 
L B al quadrato L G avrà altresì una medefi- 
ma data ragione ; e però la- figura verticale A 
G B farà un circolo, o un’ elliffe, ficchè quindi 
ne nafcerà il prifma femicircolare , o femiellit- 
tico trovato prima dal Viviani nella prop. 106. e 
poi dal Blondello, e dal Marchetti, e quindi da 
altri moderni offervato . 

Corollario II. E fe la data curva orizzontale 


‘fuffe una parabola A_D B, defcritta fopra la 


bafe A B, effendo Vapplicate D L parallele all’ 
affe , proporzionali a’ rettangoli A_L B, farà 
la ragione della D L alla coftante A _F, uguale 
alla ragione del rettangolo A L B ad un co- 
ftante quadrato G L; ficchè la figura verticale 
A E C B farà un rettangolo d’ una data altez- 
2a; e però il folido quindi generato , farà il prif- 
ma parabolico dal Sig. Viviani nella prop. 95. 
e pofcia dal Blondello , e da altri moderni av- 


vertito . i 1 
Corollario IMI. Se A_D B fuffe una elliffe di 


G 
i 
EF b 

G 

D 


b> 
E , 


tal natura, che il ‘cubo dell’ ordinata D L fuffe proporzionale .al rettan- 
golo delle parti del diametro A L B, o uguale al folido , che aveffe per bafe 
al detto rettangolo , e per altezza la coftante A F, come fuo lato retto : al 
lora farebbe L D ad A F, come il rettangolo A L Bal quadrato LD; ma 


per 
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r coltruzione è altresì il rettangolo A L B al qua- 
ito LG, nella ftefla cabin di LD ad AF; E G C 
dunque il quadrato L G farebbe uguale ad L D; e 
però la curva verticale A_G B farebbe la ftefla di L B 
fpecie, e di numero , colla data orizzontale A DB; 
onde il folido quindi nato averebbe nelle fue fezioni 
tanti quadrati dell’ ordinate L D; € confeguentemen- 
te, girando la detta elliffe cubica A D B intorno Vl’ 
affe A B, produrrebbe un folido rotondo, le cui fe- 
zioni effendo i cerchi fatti dall’ applicate L D pro- PAT 
porzionali a’ fuddetti quadrati, fi averebbe una sferoi- 
de d' uovale refiltenza , come offervò , prima d’ ogn° 
altro, il Sig. Viviani alla propofizione 98. 

Corollario IV. Se la data figura 
orizzontale fufe il triangolo A_F 
B, la verticale farebbe una pa- 
rabola A 2 defcritta coll’ alle A 
B; Imperocchè L D ad A F è 
come B L ad A B, ovvero co- 
me il rettangolo A L B al ret- 
tangolo L A B; e nella ftefla ra- 
gione dovendo effere il rettangolo 
A L B al quadrato LG, farà 
quefto uguale al rettangolo L A 
B; di maniera che BA farebbe 
il lato retto di quelta parabola A 
G 6. Onde fi ha un'altra nuo- 
va fpecie di folido parabolico d’ uguale refitenza; ancora quando è foftenuto da 
ambi oli eftremi : e fi potrebbe ancora utilmente adattare a maniera di cupola, 
retta fopra un pilatro di mezzo fottopofto al centro B, ed intorno in tutto il 
fuo giro appoggiata ne' lati d’un poligono F f, che faceffero il recinto d’ un e- 
difizio rotondo. 

Corollario V. Generalmente, fe la curva orizzontale farà qualunque. dell’ infi- 
nite parabole, o iperbole riferite all’ afintoto A B, di maniera che } ordinate 
di effa corrifpondano alle poteltà delle porzioni dell’ alfe, indicate dall’ efponen- 
te m , fempre la verticale figura farà una fpecie di elliffe , in cui 1 quadrati 
dell’ ordinate fieno , come il prodotto da un fegmento del diametro nella po- 
teltà del refiduo , indicata dall’ ecceflo dell’ unità fopra l’efponente m; cioè da 
1-m. 





Problema IV. 


Data la curva verticale A_E G B, ritrovare viceverfa orizzontale A_F D 
B atta al medefimo effetto. 

Si faccia, come il quadrato dell’ ordinata G L al rettangolo de’ fegmenti del- 
la bafe A L B, così una retta coftante AF, fcelta ad arbitrio, all’ ordinata L 
D. Sarà il punto D nella curva, che fi cerca; come è manifefto per la coftru- 
zione della precedente. 

Corollario I: Facil cofa è il dedurre ancora di qui li fteffi folidi d’ eguale refi- 
fienza determinati dal Viviani, e da gli altri, e da noi nella precedente ; per- 
chè fapponendo effere la curva verticale un femicircolo, o femielliffe., fi ha fu- 
bito nell’ orizzontale il rettangolo: e fupponendo ivi il rettangolo, qui fi ha la 

para- 


Fig. 
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parabola ordinaria defcritta fopra la bafe A _B; e fe ivi fi ha l’elliffe cubica, 
qui nafce la fteffa fpecie di figura 5 e fe ivi fi mette la parabola adiacente all’ 
affe A B, qui nafce il triangolo ec. 

Corollario II. Se la data E G B fuffe un 
triangolo , l’altra F A D 8 farebbe una i- 
perbola, il cui afintoto farebbe la retta CB, 
ed effa curva pafferebbe per lo punto A , ed 
il centro C farebbe fopra il punto B d’ un 
intervallo dato B € , quarto proporzionale 
dopo i quadrati A E, A B, e laretta A F. 

Corollario III. Ma effendo E G B qualun- 
que dell’ infinite parabole, o iperbole, in cui 
le poteftà dell’ ordinate , che hanno. per e- 
fponente il numero m2 fieno proporzionali al- 
le parti dell’ affe tagliate dalla cima B, fa- 
rà la curva orizzontale ricercata una tale fpe- 
cie d’ elliffle, le di cut ordinate fieno come 
i prodotti dall’ una delle parti dell’ affe nella 
potetà della rimanente , indicata dall’ ecceffo dell’ unità fopra il duplo di nm; 


cioè da 1 — 2 #2. 
Problema V. 

Se ad una trave, che fporga in fuori da una parete , fi dovelle foprapporre 
qualche folido prifmatico , o cilindrico , o vi fi doveffe alzare fopra una parete 
d’ uguale groffezza, ed altezza da per tutto; ritrovare infinite figure, fecondo le 
quali fegando la detta trave, riefca in qualunque fuo punto egualmente gagliar- 
da, e forte, per reggere il pefo foprappofto . 

Si proponga ad arbitrio l'una, o l’altra del- 
le due figure F DB orizzontale, ovvero E GE 
B. verticale, che per trovare l’ altra bafta dif- 
correre così . I momenti de’ peli delle gran- 
dezze prifmatiche, corrifpondenti alle lunghez- 
ze A B, L B, fono per la prop. 3. del Ga- 
lileo ( o per la 20. del Viviani, o per lo co- A 
rollario della pro. 103. del medefimo ) come: 

i quadrati di tali lunghezze. Bifogna dunque, 

che ancora i momenti delle refiltenze nelle Fobia 
varie fezioni d’ un folido, i quali fono come ea 

il prodotto della bafe nel quadrato dell’ altez- EF D 

za, fieno proporzionali a’ quadrati delle lun- 

shezze . Si faccia pertanto , come il quadrato 

dell’ ordinata verticale G L al quadrato della porzione dell’ afle L B, così una 
retta coltante AF ad L D: che quefta farà la corrifpondente ordinata nella fi- 
sura orizzontale. O pure viceverfa, come L D ad AF, così ftia il quadrato di 
B L al quadrato di L G, che farà quelta l’ordinata nella figura verticale , Im- 
perocchè il prodotto della bafe L D nel quadrato dell’ altezza L. G farà in vi- 
gore di quelta coltruzione uguale al prodotto della coltante A_F nel quadrato di 
L B; e però farà proporzionale al detto quadrato : onde effendo i momen- 
ti delle refiltenze proporzionali a’ momenti de’ pefi fovrappofti; fe tutto il pefo 
non romperà tutto il folido nella fezione E A F impegnata nel muro ; nè me- 
no la porzione del pefo. corrifpondente alla fola lunghezza L B, farà abile a 





I 


. romperlo nella fezione G LD; che però tutto il folido farà in quelto fenfo da 


per tutto ugualmente refiftente. Il che ec. . pie 
Qfok= 
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Corollario I. Se A F D B farà unrettan- 
golo , farà A E G B un triangolo, onde 
ne nafcerà il prifma triangolare , propofto 
già per tale effetto dal Sig. Leibnizio negli 
atti di Lipfia del 1684. e da Monsù Vati- 
gnon nelle memorie dell’ Accademia di Pari- 
si del 1702. art. 17. effendo il quadrato L 

uguale; ‘o in una data ragione , al qua- 
drato dell’ arbitraria ”A F, e però ancora il 
quadrato B L, riufcendo uguale, 0 in una 
coftante ragione , al quadrato L G. 

Corollario II. Ma fe farà A E C B un 
rettangolo, ne verrà AF D B un trilineo 
balia adiacente alla tangente verticale 
A B; e raddoppiando la figura A FDBd° 
intorno la retta BA, fi averà un cuneo pa- 
rabolico affai vago , ed opportuno all’ effet- 
to bramato. 

Corollario III. Se la figura orizzontale farà 
un triangolo A F B, la verticale farà una 
parabola d’ intorno l’ affle A _B, onde ne 


nafce il folido A F H B, quale fi dimo- 


ftra nella figura. 

Corollario IV. Se la verticale farà un quar- 
to di cerchio, o di ellife E G B l’oriz- 
zontale B D F diventa una iperbola, il di 
cui afintoto N E parallelo ad A B, ma 
diftante da effo per un dato intervallo , u- 
guale alla coftante AF. 

Corollario V. Se V una, e l altra di que- 
fte fisure farà una parabola cubica , del 
fecondo ordine, in cui i cubi dell’ ordinate 
corrifpondono a’ quadrati delle porzioni dell’ 
alfe , ancora l’altra farà della fteffa natu- 
ra; di maniera che un folido fatto da’ qua- 
drati di cotale parabola , o piuttofto un fo- 
lido rotondo fatto da’ cerchi, generati dall’ 
ordinate nel rivolgerfi la figura d’ intorno 
al fuo ale , ( tagliandolo per mezzo, per 
ifpianarne il doffo di fopra, ad effetto di 
adattarvi il pefo da foprapporvi ) farà di 
usuale refiftenza , come moftra la figura. 

Corollario VI. Generalmente fe la curva 
orizzontale farà alcuna delle parabole, o 
iperbole infinite, le cui ordinate fiano, co- 
me le poteltà denominate da w appartenen- 
ti alle porzioni dell’ affe ; la curva vertica- 
le averà 1 quadrati dell” ordinate proporzio- 
nali alle potetà indicate dall’ eccetfo di 2 
fopra m., cioè da 2-m, e confiderate nelle 
porzioni dell’ alle. 

Corollario VII. Ma quando la figura verti- 
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cale foffe rina di cotali curve paraboliche, o iperboliche, in cui l’ordinate cor- 
rifpondeffero alle poteftà dell’ affe denominate da mm; l’ ordinate nella curva o- 
rizzontale corrifponderebbero alle poteftà delle porzioni dell’ alle, denontinate dall’ 
eccello di 2 fopra il doppio di m, cioè da 2-2 m. 


Problema VI. 


Ritrovare infiniti folidi, i quali effendo in uno de’ fuoi termini impegnati nel 
muro , fiano d’ uguale refiltenza in riguardo del proprio pefo di efhi. 
Si prenda per curva verticale il trilineo parabolico , che ferve di compimen- 
to all’ ordinaria parabola, cioè le di cui ordinate fi applicano alla tangente del- 
la cima: e per la figura orizzontale fi pigli un rettangolo , o pure un triango- 
lo, o ancora qualfivoglia dell’ infinite parabole, che abbiano la medefima ci- 
ma, € le di cui ordinate fiano come le poteftà delle porzioni dell’ affe , deno- 
minate da qualunque numero m. Dico, che il folido rifultante dall’ una , e dall’ 
altra delle dette figure farà tale, che in riguardo al proprio fuo pefo, farà da 
per tutto d’ una eguale refitenza : di maniera che, fe tutto non potrà romperfî 
nella fezione aderente al muro, nè meno veruna porzione, in vigore del proprio 
pefo a potrà ftaccarfi da qualunque fezione parallela al muro, quando pure in ef- 
fa fufle il folido foftenuto. Imperocchè cotali folidi fempre faranno al fo- 
lido prifmatico circoferitto nella fteffa ragione ( qualunque porzione d’ effa vo- 
glia confiderarfi ) cioè in quella di 1 ad m + 3; e la diltanza del centro di 
gravità di quefti folidi, e di ciafcuna porzione loro , dalla bafe , è fempre pro- 
porzionale alla lunghezza dell’ affe in proporzione di m + 2 a° 2.m + 5 ( fe 
non che nel cafo del rettangolo orizzontale; effendo m 0, la ragione di I 
ad m + 3 rimane folamente di 1 a 3, e quella di m + 2.a°2m + s, refta 
di 2 a 5) E per tanto il momento di qualunque porzione d'un tale folido farà 
fempre come il prodotto y z x x ( efprimendo y l’ altezza verticale della fezio- 
ne , 2 la fua bafe, e x la porzione dell’ affe ) imperocchè il pefo del folido è 
proporzionale al prifma circoferitto y 2 x, e la diftanza del centro di gravità 
dal foltegno di nuovo è proporzionata ad x. Ma il momento della refittenza di 
qualfivoglia fezione è proporzionale al prodotto del quadrato dell’ altezza nella 
{ua bafe, cioè a yy; ed è y proporzionale ad x x, per effere la verticale fi- 
gura un trilineo parabolico onde y y z è eguale a’ y 2 x x; adunque il mo- 
mento del Da di qualunque porzione di cotal folido, ftefa oltre la fua bafe , è 
proporzionale al momento di refiftenza della bafe medefima ; e però ugualmen- 
te da per tutto è gagliardo il folido in riguardo del proprio pefo; Il che ec. 

Corollario I. Se la figura orizzontale farà un rettangolo , ne verrà un cuneo 
parabolico , quale fu confiderato nella prop. 55. propofto ancora dal. Leibnizio , 
e dal Varignon ne’ luoghi citati. 

Corollario II. Se | efponente nm è uguale a’ 2 la figura orizzontale riefce un 
altro uguale trilineo parabolico : ficchè il folido fatto dall’ applicate di quefto 
fpazio , € però ancora la tromba parabolica , nata dal ravvolgimento dello fteffo 
trilineo intorno la tangente verticale, di cui parlano i fuddetti Autori, e da 
noi fu trattato nella prop. 57. del TO Viviani, farà di uguale refiltenza , ef- 
fendo compofta da’ cerchi generati dall’ applicate, proporzionali a’ detti qua- 
drati, 

Corollario 11I. In luogo dell’ infinite parabole , fi potrebbero a tale propofito 
adattare infinite iperbole ; paragonando i folidi, che quindi nafcono ; a’ prifmi 
ifcritti, in vece de’ circoferitti ; militando in quefti ugualmente, che in quelli, 
la ragione medefima . i 

Corollario IV, Un altro prifma d’ uguale refiltenza, e d'una data altezza, fi 
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potrebbe affegnare, che aveffe per bafe lo fpazio logaritmico; imperocchè effen- 
do gli fpazj tra la curva logaritmica , ed il fuo afintoto interpofti, tra di loro, 
come l’ ordinate ( per cid, che dimoltrai negli Ugeniani cap. 3. n. 7. ) ed ef 
fendo i centri di gravità d’ effi {paz}, fempre allori dalla bafe per lo fteflo 
intervallo della futtangente ( come ivi dimoftrai cap. 1r. n. 1. ) i momenti de’ 
pel ne’ prifmi, eretti ad una data altezza fopra di effì fpazj, e foltenuti fopra 
qualunque loro ordinata, faranno come le ftefe ordinate; ma ancora | momenti 
delle refitenze nelle fezioni della medefima altezza fonò come le bafi ( per la 
prop. 2. ) cioè, come le dette ordinate ; faranno adungue ‘proporzionali i mo- 
menti de” pefi a momenti delle refiftenze ; onde cotali prifmi riufciranno d’ugua- 
le refiltenza, come già fi è avvertito alla pag. 58. del Sig. Viviani. 


Problema VII. 


Ad una data lunghezza A L applicare infiniti folidi prifmatici , o cilindrici, i 
quali in riguardo allo fteffo peffo pendente da un termine di effi ( quando nell’al- 
tro folamente fiano foftenuti i fo- 
lidi ) o pure applicato nel mezzo 
della lunghezza loro ( in cafo che 
fi appoggino a’ foftegni polti in 
ambi gli eftremi ) abbiano una re- 
fitenza uguale a quella di un dato 
prifma, o cilindro, la di cui lun- 
ghezza fia A E, l'altezza A F, 
e la larghezza FG. 

Si faccia, come A E ad AL, 
così FG ad FD; e per lo punto 
D, fragli afintoti E A F, s'inten- 
da defcritta |’ iperbola quadratica 
DC, in cui |’ ordinate F D, BC fiano reciprocamente, come i quadrati del» 
le BA, FA; di maniera che il prodotto del quadrato B A nell’ altezza BC 
uguagli fempre lo fteffo prodotto del quadrato A F nell’ altezza F D. Dico, che 
qualfivoglia prifma dell’ altezza arbitraria B A , e della corrifpondente lunghez= 
za BC, colla data lunghezza AL, foddisfarà al quefito ; imperocchè effendo 
come A Ead A L; cioè come il momento d'un pefo pendente dalla lunghez= 
za AE al momento dello fteffo pendente dalla lunghezza A _L, così FG ad F 
D : ovvero così il prodotto di F G nel quadrato A F., al prodotto di F D nel 
medefimo quadrato A F ; cioè come il momento di refittenza della fezione A FG 
rifaltante nel dato prifina al momento di refiltenza nella fezione A FD; è ma- 
nifeto , che il momento di refiltenza del dato prifma al momento di refiltenza 
di un altro, la cul altezza AF, larghezza FD, lunghezza A L, farà come 
il momento del pefo pendente dal primo prifma al momento dello fteffo penden- 
te dal fecondo ; e per tanto la refiftenza di quefto farà uguale alla refiftenza di 
quello. Ma effendo uguali 1 prodotti di F G nel quadrato A F, e di € B nel 
quadrato A B, faro fteffo il momento di refiftenza nella fezione del prilma con- 
tenuto dalle rette A L, BA, BIC, che dell’ altro comprefo dalla fteffa lunghezza 
AL, dall’altezza AF,e dalla larghezza F D; adunque qualfivoglia de’ foprad- 
detti prifmi farà d’ uguale refiftenza col prifma propoito, e farà applicato alla me- 

defima data lunghezza A L; Il che ec. 
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Problema VIII. 


Ritrovare infiniti folidi prifmatici d’ una data lunghezza, i quali a riguardo 
del proprio pefo fieno della medefima refiftenza , o fi reggano fopra un foftegno 
folo corrifpondente ad uno de’ fuoi termini , o fiano in ambi gli eftremi fofte- 
nuti. i I 
Si defcriva coll’ affe A B la parabola A_H nell’ antecedente figura . Dico , 
qualunque prifma. della lunghezza 
I B, e dell altezza BA, colla data 
larghezza , foddisfare al quefito . 
Imperocchè effendo A B ad A F 
( ovvero multiplicando 1’ una e 
altra pet B A F, il prodotto del 
quadrato A. B in A Fal prodotto 
del quadrato A_F in AB) come 
il quadrato B I al quadrato F H: 
farà il prodotto de’ quadrati A_F, 

B I, e della retta AB, e però il xy 
quadrato A B al quadrato di A_F 

( cioè, per, la comune larghezza 

de’ prifmi, il momento di refiftenza nella fezione dell’ altezza A_B; al momen- 
to di quella, che avelfe per altezza A_F, per la propofizione 3. del Viviani ) 
farà, come il prodotto del quadrato della lunghezza I B nell’ altezaa A B, al 
prodotto del quadrato della lunghezza H F nell’ altezza A F, cioè ( per la me- 
defima larghezza di ciafcun prifma) come il momento del pefo del prifma, a cui 





nella lunghezza I B ferva di altezza la A B, al momento del pefo d’ un prifma, 


la cui lunghezza fufle H F, e l’altezza A F, in pari larghezza d’ ambidue ; 
onde nell’ uno , e nell’ altro farà la ftefa refiltenza in riguardo del proprio pe- 
fo; Il che ec. & 

Corollario. Quindi 1° ungula folida parabolica , tagliata dal cilindro eretto fo- 
pra la parabola A I B raddoppiata all'altra parte dell’ afle A _B, col piano PG 
A, che paffando per la cima A della pa- 
rabola ; foffe inclinato a qualfivoglia ango- 
lo colla bafe : farebbe un folido in qualun- 
que fua parte ugualmente refiftente, in ri- 
guardo del proprio fuo pefo + o foffe folte- 
nuto fopra la linea A B, o foffe retto da’ 
fotegni fottopofti d’ intorno al fuo perime- 
tro I H A di. Imperocchè dividendo il 
diametro A B in quante fi voglia parti, e G 
per ogni punto della divifione alzando tan- 
ti piani eretti alla bafe fopra tutte l’ ordi- 
nate della parabola ; ne rifulterebbero altret- 
tanti prifmi ifcritti a que ungula , tutti 
( per le cofe ora dimoftrate ) d’ eguale re- 
fitenza in riguardo al proprio pefo ; i quali 
prifmi efaurirebbero tutta la india della i 
detta ungula ( accrefcendo in infinito il nu- I i 
mero d’ effi, e fcemandone in infinito al- 
tresì la larghezza ) onde lo fteffo effetto — 
produrrebbe la medefima ungula intera, im cui verrebbero a terminare: e fue: 

e 








DELLE RESISTENZE. 307 


be cotefto folido ungulare uguale a 3. quinti dell’ intiero prifma ugualmente al- 
to, eretto fopra la parabola fteffa , per le cofe da me dimoltrate nello fcolio 
della prop. 28. de’ problemi Vivianiani. 

Si potrebbero qui aggiungere due altri problemi della fteffa natura de’ prece- 
‘ denti, affai ‘eleganti, ed adattati ad illutrare viepiù quetta fteffla materia delle 
refiftenze , propofti già nel tomo 15. del Giornale Veneto art. 4. Ma potendofi 
agevolmente ivi vedere la foluzione data ad effi da me, e dal Sig. Giulio Fa- 
gnani, ftimo bene di porre una volta termine ed alla fatica mia ; ed al tedio 


de’ Lettori, dando a quefta operetta il bramato fine . 
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NOTE CAL TRATTATO 
DEL GALILEO 


DEL MOTO NATURALMENTE ACCELERATO 


DEL P. AB. D. GUIDO GRANDI 
Matematico di S. A, R. e dell’ Univerfità di Pifa. 


]L principale fondamento , fopra di cui ha ftabilita 11 Galileo 
la fua nuova fcienza del Moto accelerato de Gravi cadenti , 
è I’ Ipotefi, che un Grave partendofi dalla quiete fi vadia ac- 
quiftando appoco appoco la velocità : dimanierachè in ogni 
minima particella uguale di tempo fi vadia fopraggiugnendo 
un grado eguale di celerità ; e però crefca nel mobile la ve- 
locità medefima in quella proporzione appunto, in cui crefce 
il tempo dal principio del moto. 

2 Quelta fuppofizione non folamente è la più naturale , ed 
allai conforme alla ragione, ed alle fperienze, come accenna il noltro Autore , 
ma relta altresì confermata dall’ univerfale confentimento de’ Filofofi, e. Ma- 
tematici moderni , che l’ hanno generalmente abbracciata per vera : purchè pe- 
rò fi prefcinda, come efpreffamente avvertì lo fteffo Galileo , dalla refittenza 
del mezzo, in cui fi fa il moto; e purchè fi fupponga in oltre, come fa tacita- 
mente il medefimo Autore, che la Gravità fia una forza invariabile , e come” 
fuol diri, coffante ; onde in ogni particella uguale di tempo, effendo fimilmente 
applicata al Mobile, debba in effo imprimere un eguale grado di velocità , e 
fpingerlo abbaffo col medefimo inalterato vigore: non effendovi ragione alcuna, 
perchè aver polfa diverfa azione in un momento, più che in un altro. 

3 Ma ne’ tempi fuffeguenti all’ età del Galileo fi cominciò a dubitare , che 
la Gravità d’un medefimo corpo non variafe al mutarfi del luogo , e non cre- 
{celle , 0 fcemafiè di energia, fecondo le varie diftanze dal centro comune , a 
cui tendono i Gravi , corrifpondendo alle dette lontananze con qualche legge 
di proporzione determinata dall’ Autore della Natura ; il che fe fufle , gli ac- 
crefcimenti della velocità ; acquiftati dal Mobile in qualfivoglia menoma parti 
cella uguale di tempo non farebbero più fra di loro uguali , ma piuttolto pro- 
porzionali alle varie forze della Gravità , che nel fuo avvicinamento al centro 
comune , alterando il proprio vigore , doverebbe cagionare tanto maggiore , o 
minore effetto, quanto maggiore, o minore fulle 1 energia da effa acquiftata nel 
progreto del moto. Così, perchè la forza della Calamita vicina è maggiore del- 
la più lontana, fe un ago in una certa diftanza dal polo di quella comincia a 
rifentire l’ azione, da cui viene fpinto a congiungerfì col detto polo , la veloci- 
tà, che gli viene impreffa in un fecondo di tempo dal principio del moto, non 
farà lisuale a quella, che gli fi aggiunge in ciafcuno de’ fuffeguenti fecondi ; 
ma tanto maggiore diventerà fempre l’ augumento della velocità  corrifpondente 
alle particelle uguali di tempo impiegato nel moto, quanto è maggiore la forza 
della Calamita già vicina dell’ energia che aveva in maggiore lontananza . 

4 E vero, che nelle diltanze dal centro della Terra, nelle quali potiamo fpe- 
rimentare i movimenti de’ Gravi, mon può fenfibilmente variarfi la RE della 

ra- 
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Gravità, perchè quantunque in rigore dovelfe alterarfi la fua energia. a mifura 
che fcemano, o crefcono le diftanze dal centro, fecondo quallivoglia proporzio- 
ne femplice, o multiplicata delle medefime diffanze prefe direttamente , 0 reci- 
procamente; ad ogni modo è sì grande il femidiametro della Terra, che fi cal- 
cola maggiore di 3647. miglia Fiorentine , fecondo le moderne più efatte offer- 
vazioni © onde aggiungendogli ancora l’ altezza d’ un miglio , 0 due , non fi fa 
una diftanza fenfibilmente maggiore, che pofla per quefto conto alterare l’ effet- 
to della Gravità, ficchè con tutta ragione fi può fupporre, che fia una forza co- 
ftante , almeno per quanto appartiene a que’ moti, che appreffo di noi fulla fu- 
perficie della Terra veggiamo farfi in linea retta . 

g Ma perchè non mancano Autori di gran nome», che poco foddisfacendofi 
dell’ ipotefi del Galileo , hanno creduto , che ancora per li movimenti fatti qui 
fu gli occhi noftri, nello fcendere i Gravi per poche braccia, l’ accelerazione de’ 
Givi camminaffe con diverfa proporzione: e perchè la dottrina del moto acce- 
lerato potrebbe ftenderfi a diftanze maggiori dal centro del moto , nelle quali 
aveffe luogo la variazione della forza della Gravità immaginata da’ Matematici, 
e Filofofi moderni, fpecialmente nel calcolo de’ moti celelti, nella fpiegazione 
de’ quali fuppongono tutti i Pianeti effere gravi verfo ‘del Sole ; ed ancora fi- 
nalmente , perchè quando pure in ogni moto rettilineo dovelfe computarfi la 
Gravità per una forza coftante, ed invariabile; è certo però , che ne’ moti cur- 
vilinei ancora, fatti appreffo alla fuperficie della nora Terra, fi varia in ogni 
punto la forza della Gravità , a mifura che fi varia l’ inclinazione della curva 
deferitta dal mobile col piano orizzontale, o col perpendicolo; di maniera che re- 
fia moderata di mano in mano l’ energia della Gravità , per fe fteffa invariabi- 
le, effendo in parte fotenuto il grave cadente da ciò che l’ obbliga di andare 
per linea curva; € però fi verifica in tal cafo l’ ipotefi della Gravità fempre va- 
riata in diverfi punti dello fpazio da fcorrerli , fecondo varie proporzioni , che 
poffono nafcere dalla varia natura delle Curve defcritte da effo mobile. Perciò 
non farà inutile di efaminare V altre ipotefi della Gravità in diverfe proporzioni 
variabile, determinando ciò che debba nel moto accelerato accadere di partico- 
lare per tal riguardo : il che renderà quefta fcienza più generale, e più adatta 
al'gufto di chiunque dell’ altre  fup ofizioni -voglia prevalerfi nel fiftema della 
Gravità, credendo che con altre leggi fia regolata dall’ Autore della Natura 
quella cagione , qualunque fia, che fpinge le cofe gravi verfo il centro della 
Terra, o verfo qualunque altro punto, a cui poffano avere tendenza . 

6 E primierante dichiarerò certi termini , de’ quali mi. voglio fervire quindi 
innanzi, fecondo l ufo, che di già hanno appreffo a’ moderni Matematici, che 
di fimiglianti materie trattarono : benchè per ifchivare ogni pericolo di confu- 
fione mi convenga diftinguerli con qualche par- 
ticolare aggiunto nella maniera che fegue . 


Definizioni è 


:-7S interfeghino le rette PS, G M perpen- 
dicolarmente in A ed efprimano Îe porzioni A 
S della prima l’ eftenfione dello fpazio fcorfo dal 
mobile partitofi dalla quiete in A ; e le porzio- 
ni A M della feconda rapprefentino l° eften- 
fione del tempo impiegato in un tal moto dalla 
fua origine in A. Negl infiniti punti della ret- 
ta A S fieno applicate le rette S F rapprefentan- 
ti le forze, colle quali viene fpinto il mobile 
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in ciafcun punto dello fpazio ; € le rette S_V 
efprimenti il grado di velocità, che ivi fi trova 
d’ avere acquiftato il mobile fcendendo per lo fpa- 
zio A S; e le rette ST; che denotano l e- 
ftenfione del tempo impiegato in un tale moto ; 
e le S # proporzionali agl’ incrementi momenta- 
nei del tempo , ne’ quali fi promuove il mobile 
per le particelle elementari dello fpazio ; fieno 
ancora le M F applicate a ciafcun punto M 
della retta A M, uguali alle corrifpondenti S 
F, e le M V parimente uguali alle corrifpon- 
denti S V, di maniera che efpongano quelle la 
forza, e quefte la velocità, con cui il mobile è 
fpinto ne” momenti M del tempo . Allora fi di- 
rà la fuperficie A_G F S Scala delle di 3 
V altra AV S Scala delle velocità ; V altra 

A T S la Scala de tempi intieri; ma la figura PA MEF dirai Piano del- 
le forze ; e V altra A V M Piano delle velocità ; dimanierachè, occorrendo di 
applicare allo fpazio qualche mifura del moto, fempre la figura che ne rifulta 
dirai Scala, ed applicandola al tempo , dovrà dirfi Pizzo di quella tale mifu- 
ra; ad imitazione de’ Praz: delle velocità , adoperati prima d' ogni altro dal ce- 
lebre Gio: Alfonfo Borelli De vi percuffionis cap. 20. e delle Scale de’ momenti 
ufate dal famofo P. Cavalieri nell’ efercitat. quinta Geometr. e pofcia ‘dal Vivia- 
pi nel fuo libro della Refiftenza de Corpi folidi alle prop. 74. 70. 84. &c. e ad 
imitazione loro applicate a varie funzioni del moto dal Sig. Ermanno nella fua 
Foronomia, come egli fteffo fe ne protelta nella Prefaz. verfo il fine. 

8 Pofto ciò, fi offervi di più; che le regole dimoftrate dal Galileo per que” 
moti , che fono uniformi, ed equabili, nel decorfo de’ quali fi mantiene una 
Sela invariabile velocità , poffono convenire ancora alle porzioni infinitamente 
piccole de’ moti accelerati ; 0 ritardati; perchè febbene ancora in effe realmen- 
te fi aumenta, o fi diminuifce la velocità : tuttavolta quefto accrefcimento , o 
decremento di velocità , effendo tanto minore, quanto. che corrifponde ad una 
particella più piccola di tempo, fe quefta fi piglia infinitamente piccola, ancora 
} accrefcimento , o decremento fuddetto di velocità farà infinitamente piccolo , 
cioè minore di qualunque menomo grado affegnabile di celerità ; e però l’ ag- 
giunta, 0 il defalco di effo da quell’ intera velocità , di cui è affetto il mobile 
nel principio d’ una tale minima particella di tempo , è come un nulla, in pa- 
ragone della medefima intera, effendo infinitamente più piccolo di effla , e però 
non ne altera la grandezza per la prop. 3. del mio Tratt. degl’ Infiniti ; onde è, 
come fe in tutto quel tratto infinitamente piccolo di tempo, fi fuffe mantenuta 
efattamente la medefima velocità, fenza punto alterarfi.. 

g Per la qual cofa ficcome ne” moti equabili gli fpaz) fatti nello ftefflo tem- 
po fono proporzionali alle velocità ; e quelli che fono fcorfi con pari velocità 
fono proporzionali a’ tempi; ed in fomma generalmente fono in ragione compo- 
fa de’ tempi, e delle velocità; e rifultano eguali fpazj , fe le velocità fono re- 
ciproche de’ tempi, e la ragione delle velocità fi compone della diretta degli 
fpazj , e della reciproca de’ tempi ; ficcome viceverfa la ragione de’ tempi fi 
compone della diretta degli fpazj, e della reciproca delle velocità, come ha di- 
moftrato il Galileo: così lo fteffo affermar fi puote nelle porzioni infinitamente 
piccole de’ movimenti Vary, perchè effendo fatte in un tempo momentaneo , fi 
ha da confiderare la velocità per quel folo tratto di tempo infinitamente pic- 
colo, come perfeverante nello ftelfo grado fenza alterarfi. 
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1o Mi fervirò ancora nelle feguenti propofizioni de’ principj del metodo de- 
gl infinitamente piccoli , applicandoli però geometricamente , € fenza intrigo di 
calcoli, avendo io già dimoftrato rigorofamente nel mio Trattato degl’ Infiniti al- 
la prop. 5. ne Corollarii ad effa foggiunti, tutto il fondamento, con cui fi piglia 
la porzione infinitamente piccola d’ una curva , per la tangente di effla, inter- 
cetta fra due ordinate infinitamente proflime: ficcome la ferie di tutti i rettan- 
goli ifcritti, o circofcritti ad uno fpazio curvilineo (quando fieno d’ altezza 
infinitamente piccola , e confeguentemente in infinito multiplicati ) per 1’ area 
medefima curvilinea, in cui vanno a terminare: € fimili altre fuppofizioni, che 
facilmente fi dimoftrano ancora col ridurre all’ affurdo , fecondo il metodo degli 
Antichi, come avvifai mel luogo citato verfo il fine, e però fenza fcrupolo fi pof- 
fono francamente abbracciare . 

11 Ciò pofto, fi dimoftreranno le feguenti propofizioni generaliffime . 


Propofizione I. 


Scorrendofi da un mobile lo fpazio A Sed 
S col piano della velocità A M V., e 
da un altro mobile, o dal medefimo fa- ihg0o 
cendofi lo fpazio B C col piano della Pa} [ 
velocità BN O, faranno i detti fpaz) A 


come i piani ftefli , che loro corrifpon- 


LK si 
dono. k b 

Dividafi lo fpazio A _S in un infinito 
numero di minime particelle uguali SE B 
D,DE,EFec. ed in altrettante Cp 15 
G,GH,HIec, fia fimilmente divi. Ss 
fo lo fpazio BC; e ne? piani delle velo= 
cità diftinguanfi le infinitamente piccole 8 
porzioni di tempo K M, L Kai Liec. ci 
nelle quali fono paffati gli fpazj D S, E Cc 
D, FE ec, ficcome altresìle porzioni di 
tempo QN, RQ, T R_ ec. corrifpondenti agli fpazietti GC,HG,1Hec, 
e fi ordinino l' applicate K_ 4, L ©, Pfec ele Qe, Ria T £ ec. rappre- 
fentanti le velocità , che rifpettivamente hanno i mobili nello fcorrere gli fpazj 
fuddetti nelle particelle di tempo fopra determinate. Effendo adunque gli fpazj 
D S, GC in ragione compofta de' tempi K M, QN, e delle velocità K 4, 
Q 2, faranno efì fpaz) D S, GC, come i rettangoli d K M,g QN , 0 co- 
me lParee d KM V,gQNO;e fimilmente , per effere gli fpaz) FE, E 
D, DS, come l’arceefP Le, eLK ddK V, faranno quefte fra di 
loro uguali, per eflere quelli fuppolti uguali fra loro, e per la fteffa ragione fa- 
ranno fra di loro uguali l’arce iTRb, pb RQg,g8 QNO), come pure e- 
suali fi fono fuppofti gli fpazj T R,RQ, Q N; e però quanto multiplice è 
io frazio A S dello D S ; tanto farà multiplice l’ area A M V <a della d K 
MUV;el'arra BNO6# delligQN O; come altresì lo fpazio. B C. dello 


TRON 


GC; e però fe DS a GC fta, come d KM Va gQNO,; prefi gli u- 


gualmente multiplici degli antecedenti , e de’ confeguenti , farà ancora lo {pa- 
zio A S allo BC, come il piano di velocità A M V « al piano di velocità 
BN 05. Il che era da dimoftrarfi. i 


Co- 
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Corollario I. 


Quindi è , che gli fpazj fcorfi dalla quiete nel moto 
accelerato definito dal Galileo , crefcono come i quadra- 
ti de’ tempi; perchè allora effendo le velocità N O, M, 
V come i tempi AN, A M, ne’ quali fono fatti gli 
fpazj AC, A S; farà il piano di velocità A _M V un 
triangolo , ed il piano A N O un altro triangolo fimi- 
le ; e però quello a quelto è come il quadrato del 
tempo A M al quadrato del A N; ma comei detti pia- 
ni, così gli fpaz) fcorfi A S, A C; dunque detti fpaz; 
fono come i quadrati de’ tempi. 





Corollario II. 


Facendofi con moto vario lo fpazio S_ nel 
tempo A M, fecondo il piano della velocità A H V 
M V a; fe nello fteffo tempo A M colla maf- 
fima velocità M V fi fcorrerà equabilmente lo {pa- S 
zio C, farà S a C, come il piano della velocità ( 


A MV a al rettangolo A M V H circofcrit. Q 
togli, perchè quefto farà il piano di velocità del 
moto equabile fatto per lo fpazio C nel tempo 

AM colla fteffa velocità M V. 


Corollario III . 


Onde è manifeto, che lo fpazio fatto equabilmente coll’ ultimo grado della ve- 


Jocità, acquiftatofi da un grave, che cada-dalla quiete ; fecondo l’ ipotefi del Ga- 


lileo, in altrettanto tempo di quello in cui cadde , è duplo dello fpazio fatto ca- 
dendo, per effere il piano della velocità di quelto un triangolo A _M V ; e di quel 
moto equabile un rettangolo A M VH d° uguale bafe, ed altezza. 


Propofizione Il. 


Se un mobile nel tempo A _M mo- 

vendofi- fpinto dalle forze efpreffe . dal pS 
iano delle forze A_P F M fi acquifta P C 

a velocità V, e movendofi nel tempo it |V H 

B N fpinto dalle forze rapprefentate dal —p 

piano di ni BH SL: fi aci la 

velocità C, farà V a C, come il piano 

primo al fecondo. AT LKMIZ I sE RON 
Sia X O una parte infinitefima della O 

velocità V, che denoterà l’ accrefcimen- 

to di velocità fopraggiunto al mobile in È Lada 

una fimile infinitelima parte K M del tempo A_M; fia altresì Y S una fimil parte 

infinitefima della velocità C, cioè l’ incremento di velocità acquiftato dal mobile. 

nella parte infinitefima Q N del tempo B N. Effendo gli effetti proporzionali 

alle loro cagioni , farà X O a Y S in ragione compotta della forza I K alla 


forza DQ, dalle quali dipendono gl’ incrementi di velocità X O, Y S, e del 
tem- 
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tempo K M, in cui fta quella applicata al mobile, al tempo QN;.in cui que- 
{ta altresì s° applica a pinzero il fuo mobile, dovendo crefcere per quefti due 
capi l accrefcimento della velocità , cioè ‘in ragione della forza , fe in tempi 
eguali applicata, ed in ragione de’ tempi, fe la fteffa forza dura più, o mene 
a fpingere il mobile; farà dunque X O a Y S, come il rettangolo T K M al 
rettangolo DQ N, o come l'area T K MF all’area D a NG;e prefi gli 
ugualmente moltiplici dell’ antecedenti , e de’ confeguenti, farà |’ intera veloci- 
tà V all intera velocità C, come il piano delle forze A_P F M al piano delle 
forze BH G N. Il che ec. 


Corollario . 


— Supponendofi col Galileo la forza della Gravità fempre la medefima , faranno 
i piani delle forze A P FM, BHGN due rettangoli rigualmente alti pro- 
potzionali alle bafi, cioè a' tempi A M, BN; e però con quella ipotefi è con- 
nella neceffatiamente la fuppofizione dell’ effere le velocità V., C proporzionali 
a tempi AM, BN: e viceverfa quefta fuppofizione importa quella , non po- 
tendo effere le velocità come i tempi , fe la Gravità non fi fuppone una forza 


coltante . 
i Propofizione III. 


La fcala delle forzé AG F S fta all’ altra feala AG H N, come il quadra- 391 
to della velocità SC al quadrato della corrifpondente velocità NV. > 

Si tirino le tangenti CK, VL a. unti | 
C, V della fcala delle velocità ; € le CE, 
V I perpendicolari alla curva ; € fi fuppon- 
hino le particelle BS, D N dello fpazio, 
atte in parti eguali , ed infinitamente pic- 
cole di tempo; tirando le B P, D M appli- 
cate alla fcala delle velocità infinitamente 
proffime all’ altre SC, N V, e fiano PQ, 
MR parallele all’ alle; e fi denoteranno per 
le differenze QC, R V gli augumenti di © 
velocità fopraggiunti al mobile dalle forze 
FS, HN'in tempi eguali, ed infinitamen-. 
te piccoli; onde faranno proporzionali i det- 
ti augumenti alla medefime forze ; ma gli 
fpazj BS, D N fatti in tempi uguali , fo- 
ro come le velocità S C, N V.; perchè 
dunque FS ad H N fta, come QC ad R 
V, cioè in ragione Cona CIO Ca I 
PAR E ME Id pel Ir iiline 
delle quali ragioni la prima per la fimilitudine de’ triangoli P QC, CS E, 
fra come E Sad SC; la feconda è la ftella di BS a D N, cioè, come fi è 
detto, di SC ad NV, e l’altra, per la fimilitudine de’ triangoli M R_V.,, 
VNI, è come di NV ad NI; dunque FS ad H N ha, ragione compofta 
di E Sad SC, diS Cad NV, edi N VadN I; cioè fta. come la. fun- 
normale E S alla funnormale N I: che, fe fuffe F S uguale ad S E, farebbe an- 
cora H N uguale ad NI, e l’area AGE S fatta dalle funnormali della fi+ 
gura ‘A C S, farebbe la metà del quadrato S C, e l' area A G H N fimilmen- 
So I) metà del quadrato N V, come ho dimoftrato. nel Coroll. 6. della Propof. 
1. della feconda Appendice al Libro delle raie Quadrature, 3 eMfendo ‘adunque..le 

Tom. AI, Rr dette 
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dette FS, H N, fe non eguali, almeno 
proporzionali alle dette S E, NI, è ma- 
nifelto ,' effere le fcale delle forze A G FS, 
A G H_N proporzionali a’ quadrati del- 
i corrifpondenti velocità S C., N R. Il 
che ec. 


Corollario I. 


Si noti, efferfi dimoftrato, che le forze S 
F, H N fono fempre come le funnormali S 
E, NI della fcala delle velocità. 


Corollario II. 


Se la forza è coftante, come fi fuppone 
dal Galileo la Gravità, farà la linea GFH 
una retta parallela ad A N, ela fcala delle 
forze diventando un rettangolo, fard AGES 
ad AGHN comelo fpazio A S.allo fpazio AN; onde A S ad A N farà come 
il quadrato della velocità SC al quadrato della velocità N V, e la fcala della 
velocità in detta ipotefi è una’ parabola; ciò ché altronde è noto, per effere al- 
lora le velocità come i tempi, e gli fpaz} come i quadrati de’ tempi, e confe- 
guentemente proporzionali ancora a’ quadrati delle velocità . 


CoraltarioI HI. 





Viceverfa effendo la fcala delle velocità una parabola, le cui funnormali SE, 
N I fono fempre uguali alla metà del lato retto : ne fegue., che le forze S F, 
N pi , come proporzionali alle dette S E, NI, fono fempre da per tutto u- 
guali. 


Corollario IV. 
Quando fi fupponeffero le forze AG; SF proporzionali a’ viaggi da farfi ver- 


. fo un certo termine T, cioè come le AT, ST, farebbe l’area A GT, cioè 


la fcala delle forze, un triangolo; e 
la' fcala delle velocità farebbe un. . 
quarto di cerchio } o di elliffe AC 
V T, il cui centro è nel termine T; 
perchè le funnormali nel cerchio fo- 
no le medefime diftanze dal centro 
T , e nell elliffe riefcono ad effe 
proporzionali; come ancora fi fup- 
pongono effere le forze AG, S F; 
e però in tale ipotefi le'velocità fono Vv. 
come l’ ordinate S Cd’ un cerchio , SES ALDA #92. 
o d'una elliffe ; dove ancora fi verifica ,effere l’aree A_G F S:della fcala del- 
le forze proporzionali a” quadrati delle vélocità S C; perchè il trapezio AG. 
S è la differenza de’ due triangoli fimili A GT,SET, proporzionale alla dif- 
ferenza de’ quadrati AT, ST, a cui per le cofe coniche è proporzionale nell’ 
elliffe, ed ‘uguale nel cerchio, il quadrato dell’ ordinata S.C. A 

de 
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Corollario V. 


Ma fe le forze fuffero in reciproca ragione delle diftanze, la fcala di effe for- 
ze farebbe l' iperbola d’ Apollonio G F X fra gli afintoti AT, T X, perchè 
in effa fi verifica, efflere A G ad S F, come reciprocamente ST adAT, 
per 1’ ugualità de’ rettangoli F ST, GATT ifcritti allo fpazio afintotico. Ed 
allora la fcala delle velocità A C V farebbe una Logiftica , o Logaritmica del 
fecondo grado } in cui i quadrati delle ordinate SC, N V farebbero , come la 
ragione di AT ad S T alla ragio- 
ne di A T'ad N.T; dimaniera- 
chè in quelta ipotefi le velocità S 
C, N V farebbero in fudduplicata 
ragione de’ logaritmi delle diftanze 
ST, N T: come fi raccoglie dal 
Coroll. 3. e 4. e dallo Scolto della 
prop. 10. del mio libro degl Infiniti ; 
effendofi ivi provato, che le funnor- 
mali di quefta forta di Logiftica u- 
guagliano le ordinate allo fpazio a- i 
fintotico dell’ iperbola, che qui rapprefentano le forze; e che lo fpazio fuddetto 
afintotico dell’ iperbola, come A_G F S, è la metà del quadrato dell’ ordinata 
corrifpondente S C. 





Corollario VI. 


Quando poi le forze fuffero reciproche de’ quadrati delle diftanze, farebbe la 
fcala AG E H un’ iperbola quadratica fra gli ftefi afintoti ; e la fcala delle velo- 
cità A C V farebbe quella curva, che io defcrivo nel mio libro delle quadrature al- 
la prop.4. nata da’ feni verfi, che da me fuole chiamarfi la Verfiera, in latino però 
Verforia: dimanierachè le velocità SC, N V farebbero in ragione compofta della 
fudduplicata de’ fpazj fcorfi AS, A N direttamente, e della fudduplicata de’ fpazj 
che reftano fino al termine:T, cioè di NT, S T reciprocamente. di 

12 Il che però non fi potendo dimoftrare dalle cofe da me nel luogo citato ‘circa 
le proprietà di quefta curva propofte; ftimo bene, attefa I’ utilità, che pudrica- 
varfì in Meccanica da queta Curva, il darne ora quefta facile defcrizione, rica- 
vandone ciò che fa al noîtro propofito. Sia dunque il mezzo cerchio A DBT, e 
nel punto eftremo A deldiametro lotoc- 

‘chi la retta A E; a cui dall’ altro ter- A 
mine del diametro T fi conducano le G 
rette T.K, T E, feganti la periferia 
in D, B, ed ordinatele DS, BN nel 
femicircolo , fi compifcano 1 rettangoli 
K ASC,E A NV. La curva che 
‘ palfa pe’ punti A, C, W così determi- 
nati, è la no@tra Verfiera, ed è eviden- 
te effere i quadrati SC, N V eguali a 
quadrati AK, A E; ma il quadrato A 
K al quadrato A E ha ragione compofta del quadrato A K al quadrato A T, edi 
quefto al quadrato A E; delle quali ragioni la prima è quella del quadrato S D 
al quadrato ST, ovvero della retta A_S alla ST; la feconda è quella del qua- 
-drato T N al quadrato N B, ovvero della T N alla A_N; pertanto farà ho qua- 
Difs Rr 2 rato 
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:A Tad ST, edividendo F R ad RS, 


‘quello di L N in NA ) come il ret- 
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drato A K, ovvero S C al quadrato A E, ovvero NV, in ragione compofta di 
A Sad ST, edi NT ad A N, cioè come il rettangolo di A Sin N T a quello 
di ST in A N, che è quanto dire in ragione compolta de’ fpazj fcorh AS,TAN 
direttamente, e de’ fpazj, che rimangono a fcorrerfì N T, S T reciprocamente , 
come di fopra enunciammOo + 

13 Ma altresì lo fpazio A G F $ dell’ iperbola quadratica allo fpazio A G HN 
della medefima ( efflendo quelti le differenze dello fpazio afintotico infinitamen- 
te lungo , che farebbe fopra l ordinata A_G , dallo fpazio che farebbe  fopra Ì’ 
ordinata E S, e da quello che fopra l’ordinata HN fi ftenderebbe, prolungan- 
do in infinito l’ iperbola ; e l’ afintoto T A fopra A: i quali fpaz) afintotici 
fono rifpettivamente uguali a’ rettangoli GA T, F ST, per lo cap. 11. degli 
Ugeniani ) effendo come l° ecceffo del rettangolo F S T fopra il rettangolo G 
AT, all'ecceffo del rettangolo H N T fopra il medefimo rettangolo G A T; è 
in ragione compofta delle medefime A S ad AN, ed N Tad S T: perchè defcrit- 
ta per G tra gli fteffi afintoti l'iperbola d’ Apollonio G R L, onde il rettangolo G 
A $ riefca lo telo col rettangolo RS T, ovvero LN T, i detti eccefli faranno, 
come i rettangoli di FR in S T, edi HLinNT,o pure (giacchè FS aGA 
fta, come il quadrato A T al quadrato S T, cioè come il quadrato S R al quadra- 
to G A, onde fono continuamente pro- 
porzionali F S, R S, GA, e però F 
Sad RSècomeRSaGA, 0 come 


come A S ad ST, ed il rettangolo di 
F Rin ST uguaglia quello di RS in 
SA, ficcome per la fteffa ragione il 
rettangolo di H L in N T uguaglia- 





tangolo R S A al rettangolo LN A; 


.che è in ragione compofta di S A ad 


N A; e di R S ad L N, cheè come diN T ad ST; dunque l'area della fcala 
delle forze A G F S all'area della fcala A G H Nè, come il quadrato dell’ 
ordinata nella Verfiera S C al quadrato della N Vi; e però la detta Verfiera 
A C V è la fcala delle velocità ; come fi dovea dimoftrare. 
r4 Quefta è l’ ipotefi più comunemente abbracciata. da’ Matematici moderni 
circa la forza della Gravità, che fpigne i corpi fuperiori alla fuperficie della ter- 
ra verfo il fuo centro, o ancora ciafcun Pianeta primario verfo il Sole, e ciaf- 
cuno de’ fecondarj Pianeti verfo il fuo primario , come può vederfi appreffo 
il Nevvton melle propofizioni 71. 75. 76. del lib. 1. de’ fuot Principj Matematici 
della Filofofia , e nella prop. 8. del lib. 3. appreflo David Gregorio nella fua A- 
fironomia prop. 28. 29. 42.-45. appreffo il Leibnitzio wegli Atti di Lipfia di Feb- 
brajo del 1689. appreffo Criftiano Ugenio nel difcorfo della Cagione della Gravità 
ag. 160. ed altri Autori: ed è ciò coerente all offervazioni de’ moti de’ Piane- 
ti, ed alla celebre regola del Keplero in effi offervata , cioè che i quadrati de’ 
tempi loro periodici fiano come i cubi delle diftanze dal centro ; intorno a cui 
girano ; ciò che non fi verifica, fe non nell’ ipotefi, che la forza, da-cui fono 
continuamente diftornati dal moto rettilineo per la tangente della curva, che 
defcerivono , e rifpinti verfo il centro de’ loro moti, con ritenerli perpetuamente 
nella feffa curva, fia come una Gravità , che riguardi il detto centro, e che 
vada fcemando, o crefcendo in ragione reciproca de’ quadrati delle diftanze. 
ts Quanto alla fuppofizione , che la Gravità fia direttamente come le diftan- 
ze del centro, della quale ipotefi ho parlato zel Coro/l. 4. effa viene abbracciata 
dallo fteffo Nevvton per que’ corpi, che difcendono dalla fuperficie della terra 
1 allo 
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allo ingiù ; come afferifce nel luogo cit alla prop: 73- del lib. 1. e nella prop. 9. del 
lib. 3. ma prima era ftato cid afferito generalmente dal Viviani me’ fuot fcritti 
di Meccanica già figillati del 1607. ab Incarn. addì 2. Marzo per mano del Se- 
reniffimo Principe Leopoldo ; e fu ancora creduto, almeno circa la Gravità dell’ 
acqua , dal Borelli vel libro de movimenti della Gravità ( fiampato del 1670. ) 
alla prop. 164. e da Monsù Fermat la ftella Ipotefi fu foftenuta fin del 1636. 
come dalle fue lettere ftampate nell Opoe poftume di elfo nel 1679: apparifce, 
nelle quali fi vede la lunga contefa, ch’ ebbe fopra di ciò con Monsù di Rober- 
val; ed a’ noftri tempi fu la ftefsa fuppofizione illutrata dal P. Tommafo Ceva 
della Compagnia di Gesù ne’ fuoi libri de natura Gravium, e pofcia confermata 
dal P. Girolamo Saccherio della {tela Compagnia nella fua Neoltatica : a’ quali 
Autori fi potrebbe aggiugnere il Padre de? Chales della medefima Compagnia 5 
in quanto che nella {ua Statica lib. 2. prop. 10. 14. 15. pretende , che meglio 
fi efprimano gli accrefcimenti de’ fpazj; e delle velocità. nel moto accelerato 
de’ Gravi, fe in un cerchio concentrico alla terra, € che paffi per l’ origine del 
moto; fi rapprefenti Ja velocità co’ feni retti, e lo fpazio fcorfo ico’ feni verfi, 
ed il tempo cogli archi corrifpondenti ; il che accade appunto nell’ Ipotefi fud- 
detta del Coroll. 4. come in parte da effo fi raccoglie , ed in parte fi cava da 
ciò che diremo più fotto mel Coroll. 2. della prop. feguente , circa la rapprefenta- 
zione de’ tempi del moto fatto in tale fuppofizione , come. ancora fu dimoftrato 
dal Nevvton luogo cit. lib. 1. prop. 38. benchè certamente il P. de’ Chales a ciò 
non attendeffe., onde fi va raggirando vanamente , per trovare qualche ragione 
filica, per cui fi poteffe inor ollare quel fuo Siftema da lui creduto più confor- 
me alla fperienza della femp ice fuppofizione del Galileo , ofando perfino di ri- 
cercarne i fondamenti nell’, ipotefi Copernicana , giacchè nella comune della terra 
ftabile egli non li fcorgeva. 

16 Né farà fuori di propofito l’ arrecare qui la dimoftrazione, che s' immagi- 
nò il Viviani effere atta a perfuadere la variazione della Gravità in ragione 
delle diftanze dal centro , tal quale egli la diftefe negli accennati fuoi fcritti, in 


quefti termini, pochiffimo differenti da quelli, che usò il Fermat in perfuadere 
la medefima cola. 


S uppofizione 1° 


,i Pongafi , che la forza, che fa un Grave per fcendere, venga fatta dal fuo 
» centro di Gravità , il quale fe fulfe unito col centro della terra , più non fi 
»» moverebbe, e per confeguenza nè anco il Grave. 


Suppofizione II: 


ss E che tanto è l’impeto, o momento, che ha il Grave per andare al cen- 
9 soa quanta forza ci vuole per ritenerlo : e quefta è la mifura della Gravità 
sy alloluta. 


Teorema . 


sy Il pefo d'un Grave pofto in diverfe lontananze dal centro della terra, fce- 
,s ma colla medefima proporzione , che fcemano le medefime diftanze . Siano 1 


» due Gravi, de’ quali i centri di Gravità A ; B fiano congiunti sii pra 
9) b) 
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», AB, € di effi come d’ un folo Grave 
,; il centro comune fia C, quale confi- 
» dero già unito ‘col centro della terra. 
so E manifelto per la prima fuppofizione 
,» che tal Grave ftarà così, nè più fi mo- 
verà 5; e fe così fà , adunque i mo- 
menti, che hanno i due Gravi A , B 
» per fcendere in C fono fra loro uguali; 
e per la feconda fuppofizione, le forze 

per ritenerli in A’, ‘e B, acciò non vadano verfo C, fono eguali alli detti 
,> momenti, cioè ‘eguali fra loro ; ‘e fe tali forze fono eguali, e dette forze fono 





5, le mifure de’ peli affoluti , tanto peferà il Grave A in A, quanto il Bin 


3) Bs ma A in B pefa più di B in B fecondo che ( A è maggiore di Bowvero ) 


> BC è maggiore di CA; dunque A in B pefa più dello fteffo A in A în pro- 


porzione delle difianze BC, AC; Il che ec. 
17 Ma il Torricelli in certa fua Scrittura da lui mandata al Sig. Michel An- 
gelo Ricci celebre Matematico , che fu poi degniffimo Cardinale di Santa Chie- 
fa, è di parere, che la forza della Gravità corrifponda piuttofto reciprocamente 
alle dette diftanze dal centro comune de’ Gravi , come nell’ ipoteft del Corol!. 
s. ed il progreffo del fuo raziocinio era tale. 

C 


> 


bd 


so Sia it triangolo A BC, e 
divifa la fua bafe A C-nel 
mezzo inD, fi tirino dal pun- 
to D le perpendicolari a’ la- 
ti del triangolo prolungati do- 
» ve bifogna , e fiano DE, D 
sy F. Dico che il lato A B al 
»» lato BC è reciprocamente , 


> 
3 


di 





‘» come la perpendicolare D E 


» alla perpendicolare D F. Sì 
so tiri la retta BD; e perchè i triangoli A B D, BDC hanno l’ifeffo verti- 
sì ce B, e l’iltefla altezza, fono in proporzione delle bafi A D, DC, cioè n- 
ss guali; e fimilmente prefi i loro doppj, farà il rettangolo fotto l'altezza D E 
33 € la bafe AB, uguale al rettangolo fotto P altezza DE, e la bafe BC; e 
»» però reciprocamente A B alla BC, come DE a DF. Il che ec. Ora pofto, 
s» che B figuri il centro della terra, ed A C una libra di braccia eguali , con 
,o due pefi uguali nell eftfremità A, C, i cui momenti, o gravità fono mifura- 
,» te dalle perpendicolari D'F, D E, ficcome dichiara Gio: Batilta de’ Benedet- 
so tit el fuo libro delle fpeculazioni matematiche cap. 3. ovvero 4. ne fegue , che il 
33 momento del pefo C fia reciprocamente, come la diltanza de’ pefi dal cen- 
,» tro della terra ; e di qui abbiamo , non folamente che il pefo più vicino al 
» centro , mentre è nella libra, pefa più del meno vicino , ma fappiamo an» 
,; cora in qual proporzione pefa più. 

18 Collo fteffo prosreflo fi proverebbe , che due pefi uguali A, C in difugua- 
li difanze A D, DC d una libra AC collocati, pefaffero in ragione compo- 
fta della diritta di AD a DC, e della reciproca delle diftanze CB, A B dal” 
termine B, ove le direzioni loro convengono ; perchè A D a DC effendo co- 
me il triangolo A DB al B DC, cioè in ragione compota di AB a BC, e 
di DF a DE, ne fegue che DF a DE, cioè il momento di A a quello di 
€, fia in ragione compofta di A D a DC, e di C B ad A B; onde in manie- 


‘re infinite fi potrebbe ‘dimoftrare , che variaffe 1’ impeto , 0 | energia de’ gravi 


affolutamente uguali în diverfe diltanze dal centro della terra , fe quefto razio- 
cinio 
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cinio poteffe applicarfi 2° gravi liberi e fciolti, come vale ne’ gravi conneflì in- 
fieme in una libra pendente da un-determinato punto prefo , come centro del 
moto. Però non ho voluto tacere quefta ipotefi, vedendola abbracciata per 1 pe- 
fi, che fono Sulla fuperficie della Terra dal Nevvton-/6. 3. prop. 29. e dal Gre- 


gori Aftron. Phyf. prop. 5% Palliamo a dimoftrare altre propofizioni. .; “0 .. 
CE Propofizione IV. pr > 


Se la figura A ZL M T averà lordi 
nate L H, M T reciproche delle veloci. 
tà TV,HC efpreffe dall applicate nel- 
la fcala delle velocità AC V T, farà la | 
fcura AZ MT la fcala de tempi ele-, 
mentari; e ftarà l’area AZM Ta qual. 
fivoglia fua porzione A ZLH, comel 
tempo intiero , che s'° impiega nello fpa- 
zio AT, al:tempo impiegato nello fpa- 
zio A H. » sia i | 

Imperocchè , pofte due porzioni IH, E T infinitamente: piccole dello fpazios 
e fra di loro uguali , farà il tempo per E T al tempo per 1.H,; come recipro- 
camente H.C a TV, per le cofe dette al numero 9, cioè .come T M:ad HL; 
dunque fe T M efprime il tempo dello fpazio elementare E T., dovrà HL ef- 
primere il tempo dello fpazio altresì elementare IH, e però la figura AZM:T 
è la fcala de tempi elementari. E perchè T M ad H L fta ancora, come il 
rettangolo M TEX all’ altro egualmente alto LHIY; dunque il tempo per 
lo fpazietto E T al tempo perl altro I H fta fempre:, come:l’.area elementa- 
re MT E X all’ area elementare LHIY,€ così fempre ; e però il tempo 
per tutto lo fpazio A T al tempo per tutta la A H.fta, come l’area ATMZ 
all'area AHLZ per la prop. ge dels. degli elem. effendo gli antecedenti, egual- 
mente moltiplici della ‘prima , e della terza grandezza ,, ed.altresì i confeguen- 
ti ugualmente moltiplici della feconda , e < Ha uarta., mentre. .il.tempo. per 
A T diftinguendofi in infinite particelle uguali. al tempo elementare.per E T., 
Parea AT MZ fi dividerebbe in altrettanti fpazietti uguali ad MT E X 
( prendendo 1’ altezze non già traidi loro uguali ,, ma reciproche. all” ordinate 
TM)e fimilmente il tempo per A H dividendofi in infinite particelle uguali 
al tempo elementare, per IH; nell’‘ara ALHZ fi difspgueredero altrettan- 
ti fpaziefti uguali ad LHIY; onde è manifefto ciò che fi voleva dimoftrare. 





[a è Corollario I. a Zio. rio» onginorntzo9 sl 
Sé la fcala delle velocità è una parabola A CV T, come nell’ ipotefi della 
Gravità coftante » farà la {ua reciproca MY ZA T, cioè la fcala de’ tempi e- 
lementari , uD iperbola quadratica , in cui il quadrato M T al quadrato H L 
fta, come AH ad AT, che è la ragione del quadrato CHal quadratò VT; 
ed è l’area MYZAT dupla del rettangolo MTA, ficcome lare LY ZAH 
è dupla del rettangolo L H A, per le cofe dimoftrate da me negli Upeniani cap. 8. 
num. 11. dunque il tempo intero per AT all’ intero, tempo per; H è, come 
il rettangolo MTA al rettangolo. LH'A, cioè in ragione «compofta. di MT 
ad LH (cioè di HC a TV) e di TA ad AH (che èla medefima .con 
quella del quadiato ‘TV al quadrato H.C ) le quali. due ragioni fanno quella 
di T V ad HC;e però in tale ipotefi la fcala de tempi interi è la ftefla pa- 
rabola., che ferve di fcala alla velocità : come ‘appunto elfer debbe.») crefcendo 

allora la velocità come il tempo. ; 
Corel= 
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Corollario Il. 


Ma effendo, come nell’ ipotefi delle forze proporzionali alle diftanze dal ter- 
mine T, la fcala delle velocità è un quarto di cerchio , per Zo Coroll. 4. della 
prop. antecedente , la fua figura reciproca ., cioè la fcala de’ tempi elementari, 
farà per lo Coroll. 5. dell’ append: prima delle mie quadrature la ftella coll’ area Z 
A T M dimoîftrata sv rel Corol!. 3. effere dupla dello fteffo quadrante ACVT, 
ficcomevogni fua ‘parte Z - 
AHL dupla del fettore. 
corrifpondente A C T; 
onde ficha., che il tem. 
po per l’intera A T al 
tempo per qualfivoglia fua 
parte A H fta., come il. 
quadrante A V Tal fet- 
tore A C T, ovvero co- 
me l arco AV all’ arco 
A C; dimanierachè in 

uefta ipotefi effendo gli O 
fo) AH, AE come i feni verfi , le velocità fono come‘i feni retti H ©, E 
N, le forze come i feni di complimento H.T,,E T, ed i.tempi come gli ar- 
chi AC, AN. dt ir A [ 





i 4; FA Corollario TI VO vr inte Sa 
Onde la fcala de’ tempi in quefta ipoteli è la figura de’ feni AQP, le di cui 
ordinate H Q uguagliano l’ arco A:C dell’ iferitto quadrante + ficcome ancora il 
piano delle velocità è la fteffa figura 0 TU CU 
prefa per un’ altro verfo ) cioè com- | 
putando il principio del ‘tempo dal: | * 
punto P, mentre ad'ogni fua porzio- ©! 
ne PR uguale all’ arco del'quadrane! H 
te VC corrifponde l'ordinata, R'Q - 
uguale al feno SC;che rappreféhta | 
la velocità del mobile. difcendente | p 
paco il raggio VT per lo feno ver- | ©”. Di KR PE 
fo VS: della quale figura de’ feni fi! © —' a pr 
veggano le cofe da me dimoftrate negli Ugeniani cap. 13. num. 4. ed altrove , le 
quali confrontano con ciò che de’ ‘piani della velocità fi è generalmente di fe- 
pra dimoftrato © © det Pg A 





Corollario: IV. 


Ma fe le forze fuffero. reciprocamente pro- 
porzionali alle ditanze dal termine T, effen- 
do: la .fcala delle velocità una Logifltica.del fe- 
condo grado A CN, come ‘nel Coroll.. 3. della 
prop. preced. fi è dimoftrato ; farebbe .il tempo 
per A H al tempo per. AE, come l’area A_.° 
CMT all'area AN V T: perchè la futtan-  ‘ 
gente di: quefta curva prefa nell’afintoto T V 
è reciproca dell’ ordinate, come dimoftrai zel 





Coroll. 
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Coroll. 2. della prop.. 10: Rof Trifiniti:; énde la figura. reciproca alla fcala delle: ve 
locità farebbe correlata ad effa , e però eguale calle dette porzioni ACMT, 
ANVT, per le cofe da me dimoftrate nel cap. 7. degli. Ugeniani al num. 2. 


Corollario P. 


Che fe fi fuppongano le forze proporzionali: reciprocamente 21 quadrati. delle 
diftanze dal detto termine T, di manierachè .la fcalal delle: velocità: fia la Ver 
fiera AC N\V per lo Corolì. 6» della preced. prop. eMendovin efla ordinata E N 
nella difanza \T E dal termine T, reciproca dell’’ordinata H.C. in pari diftanza 
H A dalla cima A ( per effere fempre -pstti ‘sb * lim sil 
il rettangolo di tali-ordinate a al 
quadrato del diametro A T, ftante la 
efcrizione addotta di fopra al num. 12. 
Siuntavi da. prop. 53- del lib. 3. de° Coni- ». 
ci d’ Apollonio ) fatà/ il'ivemipo per AT... 
al tempo pet AH, come) area !A_C' 
VT all'area. TEN V| tagliata.:dal io 
termine T ‘all'intervallo E.T uguale 
ad AH: cioè,. per la prop. 4. delle mie 
Quadrature:, «e di Gorollarj ‘3 come il | B + 
quadruplo del femicircolo genitore A M T, al quadruplo del fegmento mifto 
A OT; comprefordal diametroA. T.; dall’ arco A O; e>dalla corda O T dell” 
arco. refiduo O:M T; che (fuppofto il centro in S, e condotto ‘il raggio SO.) 
viene ad effere il quadruplo del fettorevA OS, e del triangolo SO T. 


Corollario VI. 





Onde perchè il rettangolo del diametro ‘AT nella femiperiferia A O T ugua- 
glia il quadruplo del mezzo cerchio AOMT; ed il rettangolo dello fteffo dia- 400 
metro nell’ arco A O è quadruplò del fettore A O S, ficcome “il rettangolo «del 
diametro medefimo AT nell’ altezza del feno O H è quadruplo ‘del triangolo 
SOT, farà il tempo peri A T al tempo per AH, come la fempiperiferia AM 
TT alla fomma dell’ arco AO,e a va | 
del feno OH; cioè fatta la cicloi- | 
de AQK T,incui la bale TK 
pareggia la femiperiferia A MT, 

e qualunque ordinata H:Q_è la fom- 
ma del feno HO, e.della. O Qu- 
uale all'arco A O; farà quefta la 
cala de’ tempi intieri ; dimaniera- 
chè rapprefentando T K il tempo 
per la A T, efprimerà qualunque < 
ordinata HQ il tempo per la AH, 
Ed è queta una nuova fifica pro- 
prietà della Cicloide', mon ancora, È . 
che io fappia, da altri ‘(fcoperta , 
fra tant’ altri belliffimi ufi, che ne 
hanno ritrovato i moderni Geometri. 





nai | Corollario VII 
Se le velocità crefeeflero come gli fpazj fcorfi, dimanierachè la foala delle ve- 
Tom. III: Ss locità 
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locità fulle il triangolo A VT (la quale ipotefi è riferita, e confutata dal Ga-. 
lileo, ed indarno prefa da altri a i 
ritabilirfi, contro de’ quali è da 
vederfì la dottiffima Lettera di Mon- 
sà Fermat al Gaffendo nell” Opere 
di quefto tom. 6. e nell’ Opere poftu- 
me di quello pag. 201. ) nel qual ca- 
fo ancora le funnormali HS.,E I, 
e confeguentemente , per lo Coroll. 
1. della prop. 3. le forze motrici, 
mercè della fimilitudine de’ trian- 
goli HC S, ENTI, fono come le 
velocità HC, EN, o come gli | a:ngli + 
fpazj fcorîì AH, A E; in tale ipotefi , dico, la fcala de' tempi elementari fa- 
rebbe 1’ Iperbola Apolloniana V DB Z tra gli afintoti AT; AZ, effendo le 
ordinate di quefta H B, E D reciproche agli fpazj fcorfi AE, A H; e confe- 
guentemente reciproche alle velocità E N, H C; onde un infinito tempo fi ri- 
chiederebbe a paffare qualungie minima ‘porzione di fpazio A H, partendofi dal- 
la quiete in A, per effere il tempo d’un tale movimento.come }’ area afintor 
tica AH BZ, che è d’ eftenfione affolutamente infinita per ciò ,, ché ho dimoftira- 
to nel cap. 8. degli Ugeniani num. 11. ed altrove ; dal che apparifce l'impoffibilità 
di tale ipotefi. 3 gioni 

so Da quanto fi è detto finora y e da ciò, che ‘dirai in'appreffo , manifelta- 
mente fi. fcorge ; non eflere altrimenti così fterili , ‘ed inutili, come a prima fac- 
cia apparifcono , e da molti fi fpacciano ., le geometriche  fpeculazioni intorno 
alle linee curve , potendo ciafcheduna avere grand’ ufo nelle più profonde ricer- 
che della Fifica , e della Meccanica : come qui fi è veduta venire in campo l 
Iperbola quadratica , la linea de’ feni, la Logiftica del fecondo grado, e la Ver- 
fiera (oltre la Cicloide già da gran tempo benemerita de’ mifter) più aftrufi del- 
la Natura ) a dimoftrare ‘le paffioni del moto in varie ipoteli , e circoltanze , 
che poffono accompagnarlo: nè mi farebbe tato così facile il. rinvenire tante 
belle verità fopra dimoltrate circa le proporzioni , colle quali fi aumenta la ve- 
locità di tali movimenti ; e come crefca lo fpazio in corrifpondenza del tem- 
po , fecondo le varie forze , che fpingono il mobile, fe. non avefli avute in con- 
tanti le proprietà delle curve fuddette ; già da me altrove dimoftrate , quando 


a tutt’ altro penfava , che all’ ufo, a cuì prefentemente doveva applicarle : fic» 
come non credo, che Apollonio prevedeffe mai , quanto doveffero un giorno ef- 
fere utili per la Meccanica , per Ottica, e per 1 Aftronomia , le tante pro- 
prietà da lui fpeculate in aftratto circa le fezioni coniche. 


21 Ma profeguiamo le noftre ricerche. 





Propofizione V. 


Sia AHTS la fcala de’ tempi intieri del moto per (A S dalla quiete in A; 
ed in qualunque fuo punto H fia toccata dalla retta H B; dico che lo fpazio 
fatto col moto accelerato da A in E, fecondo la predetta fcala, è allo fpazio, 


‘ che fi farebbe fatto equabilmente nello fteffo tempo , fe da principio durata fuf- 


fe la fteffa velocità , che ha il mobile in È, come A È alla futtangente E B. 
Imperocchè fia il piano di velocità di un tale moto la figura AC VM, e 


‘fia MA fegata dalla tangente HBinl, farà l'area A VM all'area ACN, 


. Come 


DELI MOTO AGCIE:LE RATTO. 323 


come lo fpazio M T allo fpazio N H per la prop. 1. ed 
effendo HI tangente della Curva AH T; farà per lo V 
cap. 13. de’ noftri Ugeniani al num. 2. il rettangolo C Cc 
uguale all'area AC N; ce però il rettangolo CNIT al B 
rettangolo CN A, ovvero IN ad NA, o pueIH NA | 
ad H B, cioè A E ad E B, farà come .l’ area ACN AE 


al rettangolo ad efla circonferitto C N A, o pure, per TÀ 
lo Coroll. 2. della prop. 1. , come lo fpazio fatto col mo- 


to accelerato , aflo {pazio , che fi farebbe nello ftello E 
tempo con moto equabile coll’ ultimo grado NC della 
velocità in effo acquiftara; Il che ec: 
T 


Corollario 1. 402 


Nell’ ipotefi del Galileo della Gravità coltante , la {cala de’ tempi intieri 
HTS è una parabola , di cui la futtangente- B È è dupla dell’ Ai dda o 
{pazio fatto con. moto accelerato è la metà di quello , che fi farebbe equabil- 
mente in altrettanto tempo coll’ ultimo grado della velocità acquiftata. 


Corollario 11. 


Nell’ ipotefi delle. forze proporzionali alle diftanze dal centro , o dal termine 
del moto , effendo , per lo Coroll. 3. della prop. precea. la fcala de’ tempi intieri 
la figura de’ feni , o fia |’ ungula cilindrica efpanfa A QP T, farà fempre lo 
fpazio fcorfo dalla quiete con moto ac- 
celerato a quello, che fi farebbe fcor- 


fo equabilmente in egual tempo coll’ 
ultimo srado di velocità , come il fe- 
no verfo alla quarta proporzionale do- 
po il raggio , il feno retto, e l’ arco 
corrifpondente ; imperocchè tirata la 
tangente B Qi è dimoftrato nel 
cap. 13» degli Ugeniani al num. 4. che 
pofta R Z, eguale alla tangente. C.X 
dell'arco circolare dia 0 Sopgpole À 
dente C, congiunta la è tangente i quefta figura ; farà dun 

ad HT ( cioè come il raggio TC al feno retto °H C) così R Zad Ri DS 
pure HQ ( cioè l’ arco A C ) ad HB; ma come A H ( che è il feno verfo ) 
ad HB, così lo fpazio del moto accellerato allo fpazio del moto equabile ; dun- 


que ec. 





Corollario 111. 


E perchè la tangente dell’infimo punto P di quefta figura taglia dall’ affe TA 
la futtangente uguale al quarto di circonferenza A C V ( per effere allora il 
raggio uguale al feno T V del quadrante ) farà lo fpazio fatto acceleratamente 
a quello , che in egual tempo fi farebbe fatto con moto equabile , ritenuto 1 
ultimo grado di velocità $ come il raggio ad un quarto di eriferia, o come i 
quadrato iferitto nel cerchio al medefimo cerchio : onde nel tempo della cadu- 
ta per AT, averebbe il mobile fcorfo equabilmente l’ arco A C V coll’ultima 
velocità T V. GA 

Ss 2 Corol- 
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+e | Corollario: Iv. | 


Ma fuppofte le forze proporzionali ‘reciprocamente: a\quadrati delle diftanze dal 
centro , effendo Lo 23 Di tem- E si 

i intieri pes lo Coroll. 6. della prop. 

Di la Sicbide AQK T,incuila è ,: 
tangente Q.B è parallela alla cor- 
da dell’ arco A-O, come dimoftrai. 
nel cap. 8. degli Ugeniani num. $. & 
però A H ad HB è come il feno 
retto H O-alla fomma di detto fe- 
no , e dell’ arco, cioè ad HQ; 
altresì lo fpazio fatto accelerata- 
mente , a quello , che fi farebbe in 
altrettanto ‘tempo. coll’ ultima ve- 
locità' equabilmente, ritenuta. , è co-. 
me. il feno retto di quell’ arco , di 
cui lo fpazio paffato. è feno. verfo sie 'ombiu" i 
nel femicircolo, che ha per diametro la diftanza dell’ origine del moto dal cen- 
tro de’ gravi , all’ aggregato del feno retto, e. dell’ arco. 

22 Per moftrare ora; come quefte varie ipotefi di gravità poffono avere luogo 
ancora nella fuppofizione ; che ta il Galileo dell’ affoluta gravità coftante , e del- 
le direzioni de’ gravi tra di loro parallele,i per 1° immenfa.lontananza del centro, 
in cui convengono, bafta fupporre ; che un mobile fi muova in una linea curva , 





perchè fecondo che in varj fuoi punti è dive?famente inclinata dell’ orizzonte, 


{i raffrena, e modifica talmente , che equivale ad una gravità variabile; onde fi 
può dimoftrare la feguente | È 5 


Propofizione VI. 


Se un mobile feorre per la curva ABDC 
eretta all’-orizzonte E.F, fuppolta 1’ affoluta 
gravità collante , e le direzioni parallele, fa- 
rà fempre la forza relativa, da cui è fpinto 
il mobile nel punto B, alla forza che lo fpin- 

e nel. punto D, come. il feno dell’ angolo 
EBI fatto dalla BE tangente dal primo pun- 
to coll’ orizzonte, B'I, al feno dell'angolo... 
F DK fatto dalla F.D tangente del fecondo, 
punto coll’ orizzontale DK, x 

Imperocchè convengano le dette tangenti 
in G; dunque , come fi dimoftra nella Mec-.> 
canica , il momento di uno fteffo grave pofto 
ful piano G E al momento del medefimo po-, 
fto {ul piano G F fta reciprocamente , come 
GF a GE; cioè, per le. cofe trigonometriche , come il feno dell’ ansolo G E F, 
o del fuo fupplemento È B I,, al feno dell'angolo GFE,0o dell alterno FD K; 
ma quefti momenti d’ uno (teffo mobile in diverfi piani fono appunto le forze re- 
lative ,, che lo fpingono abbafo, ;, ed il mobile collocato. nel punto B della curva 





ABDCè, comefde fulfe nel piano EG B.; che la tocca ‘in B: ficcome lo .ftello 


collocato in D ha tale forza da fcendere , come fe fuffe nel piano NVESSSO biò 
un 
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dunque la forza in B alla forza in Di ft, come il feno dell’angolo EBI al 
feno dell’ angolo iF DK; Il che ee. si 


Corollario I. 


Sopra 1 affe N C della curva A B DC, defcrivendo un femicircolo N M 
C, e tirando le corde C Mj CL parallele rifpettivamente alle tangenti B E, 
D F: farà la forza in B alla forza in D; come MC ad LC; effendo quefte 
1 feni degli angoli MNG 9 LN C ( pofta NC per feno. totale ) eguali Pia 
fuddetti È BI, F D K; come è facile a dimoftrarfi. 


Corollario his 


Se un pendolo N B deferive 1 arco circolare. B 
D C, le forze in qualunque punto B, D faranno N 
come i feni BI, D K.,, che appunto uguagliano le 
corde C M, C L parallele alle tangenti B È, DF. M 


Corollario 111. 


(5; 
ln 


Onde alzandofi perpendicolarmente fu 1’ arco B D 
C qualunque feno BI, D K, la ficura de’ feni, che 
quindi ne nafce , farà la fcala delle forze del pen- 
dolo, che defcrive il faddetto arco circolare B DG" C 


Corollario IV. 


Ma defcrivendofi da un pendolo l' arco 
cicloidale B D C, come negli orologi di 
Crifiano Ugenio, le forze in B, e D fa- 
ranno , come gli fpazj BC, DC da fcor- 
rerfì fino al termine infimo € ; imperoc- 
chè dove l’ ordinate B I, D_K fegano il 
femicircolo genitore in , L, congiunte 
le corde C M, € L fono appunto parallele 
alle tangenti B E , D F come nel cap. 3. 
degli Ugeniani num. 7. ho dimoftrato , e gli 
aghi cicloidali B C, D C fono dupli delle 
corrifpondenti corde M C,L C, per le cofe Cc F E 
dette nell’ Epiftola Geometrica fopgiunta agli 
Ugeniani num. 17. dunque effendo, pa Coroll. 1. di quefta , la forza in B alla 
forza in D, come la corda MC alla L C, farà ancora come I’ arco B C all 


arco D C. 





Corollario V. 


Sicchè alzandofi fall’arco B D C diftefo in linea retta una linea in B ugua- 405 
le alla medefima B C, ed in D applicandofi una eguale alla D GC, e così fem 
pre ; il triangolo , che ne rifulta , è la fcala delle forze nel moto del pendolo 
cicloidale; onde tutto cid che fi è detto mel Coroll. 4. della. prop. 3- nel. Coroll. 

2. e 3. della prop. 4. e 5. delle gravità proporzionali alle diftanze dal termine 
del moto, fi può adattare alle vibrazioni cicloidali d’ un pendolo . 
23 
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23 Lafcio molte altre particolarità, che fi potrebbero quindi dedurre 5 e fola- 
mente in confermazione dell’ ipotef del Galileo , che i gradi di velocità acqui- 
ftati da un grave cadente per qualunque linea dalla medefima altezza fiano e- 
guali ( il che nella prima edizione fu da lui affunto come poftulato , indi ne 
diede la dimoftrazione ; che fu comunicata dal Sig. Viviani a Monsù di Mon- 
conys l’ anno 1646. come ne Viaggi di queffo part. 1. pag. 131. e da lui infe- 
rita ivi pag. 169. € poi ftampata nell’ edizione di Bologna dell’ Opere del Ga- 
lileo, criticata però è non fi fa per qual ragione , e giudicata poco ferma da 
Critiano Ugenio nel fuo Orologio ofcillatorio ) vengo a dimoftrare , che in 
qualunque fuppofizione di forze fempre la ftella velocità è acquiftata da un 
grave, per qualunque linea fi muova, quando fi è accoltato egualmente al cen- 
tro della terra. 


Propofizione VII. 


Cada un grave A, o per la retta A 
C,o per la curva AL M, ed abbia 
acquiftato per la retta nel punto $ la 
velocità S V, e per la curva nel pun- 
to M ugualmente alto, cioè in pari di- 
ftanza dal centro C, la velocità M Dj 
dico efere fempre SV, M D uguali, 
qualunque fuppongafi la fcala delle for- 
ze AGH-O- S. 

Siano tirati concentrici al centro C 
li due archi circolari infinitamente prof- 
fimi E L, SM fegato in N dal ramo 
C L. Le forze afolute AG,EH,S 
O, che fpingono il mobile per la retta 
A €, fi attemperano dalla curva A L 
M, che in parte regge il mobile ( o 
perchè fia un fodo piano curvilineo , fo- 
pra di cui fcorra il mobile, o per effere 
il mobile medefimo fotenuto da un filo, 
obbligato col fuo termine a defcrivere det- C 
ta linea, o per l’ impeto trafverfale im- 
preffo al mobile, da cui ha tal forza cen- 
trifuga, che lo trattiene per quella via curva, raffrenando l’ azione della Gravità ) 





406 fiano adunque le forze rifpettive , che rimangono vive al mobile nella curva le A 


F:LI, MK, ches intendano perpendicolarmente erette alla curva A LM, 
. per avere nella fuperficie AFIK M la fcala delle forze, che fpingono il mobile 
per detta curva . E' certo , per le cofe meccaniche , effere la forza H E, da cui af- 
folutamente è fpinto il mobile per la E C, ovvero L C perpendicolare all’ orizzon- 
te, alla forza LI, da cui viene fpinto fecondo l’ inclinazione della curva L M, 
come reciprocamente L M ad L N, ovvero E S; per la qual cofa il rettangolo I 
1 M farà uguale al rettangolo H E $; e ciò fempre; dunque la fcala delle forze 
affolute AG HO S, uguaglia la fcala delle forze rifpettive FA M K; ma la 
prima fcala alla feconda è come il quadrato della velocità S V acquiftata per 
lo fpazio A S, al quadrato della velocità M Dacquiftata per lo fpazio della curva 
AM per la propof. 3-5 adunque S V è uguale ad M Dj; il che fi dovea dimo- 
rare. 


Co- 
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Corollario I. 


Se l’ordinate PE, V S della fcala della velocità del moto rettilineo A S, 
fi applicano perpendicolarmente in L B, M D ne' punti L, M ugualmente alti 
dal centro C nella curva A L M, fi ha la fcala della velocità A B D M, che 
ferve al moto per detta curva. 


Corollario II. 


Venendo fpinto un mobile per la curva L M , con una velocità P E, quale 
fi farebbe acquiftato cadendo dall’ altezza A E, giunto che fia il mobile a qua- 
lunque punto M della curva, averà una velocità pari alla V S, che fi farebbe 
il mobile acquiftato profeguendo il viaggio direttamente da E in S, o da Lina 
N, ad un punto egualmente diftante dal centro C 


Corollario II. 


Similmente effendo un mobile na allo insùà per la curva M L colla velo- 
cità M D EUR. a quella , che fi farebbe acquiftato il mobile cadendo dall’ al- 
tezza A S, l anderà diminuendo nel moto , in maniera che in L farà uguale 
a quella , che fi farebbe acquiftato dalla fola altezza A E; e finalmente fi an- 
nullerà, giunto che fia il mobile in A, cioè a quell’ altezza , da cui cadendo fi 
averebbe acquiftato la primitiva velocità impreffagli ; imperocchè le forze $ O, 
H E,G A nel moto rettilineo all’ insàì,-e le forze M K, LI, A F nella fa- 
lita curvilinea, imprimono al mobile gli fteffi gradi di velocità contrarj alla fua 
direzione , e però ne’ punti egualmente alti, la velocità impreffa al mobile dal 
proiciente , verrà diminuita .con eguali decrementi, che fono appunto gli ftefli 
accrefcimenti di velocità , che averebbe il mobile dalle medefime forze , quando 
fcendeffe all’ ingiù. 


i Corollarso IV. 


Se il centro C de’ gravi è in una immenfa lontananza , le rette AC,LCuo 
diventano parallele, e gli archi EL, SM fi tendono in rette orizzontali, co- 407 
me qui fulla fuperficie della terra fogliono confiderarfi; e però i Gravi per qua- 
lunque piano, o per qualfivoglia curva cadano da uno fteffo punto fublime ful 
medefimo orizzonte , VI acquiftano lo fteffo BEcO di velocità, che guadagnereb- 
bero cadendo perpendicolarmente dalla medefima altezza : e quefto grado di ve- 
locità, quando fi dirigeffe nel mobile allo insù , potrebbe ricondurlo alla mede- 
fima altezza, da cui è difcefo. i 

24 Qui però è da avvertirfi , che febbene ciò fi verifica del moto per un fo- 
lo piano, 0 per una continua curva , o per una porzione di curva, congiunta 
alla fua tangente, 0 ad altra curva, che la tocchi + non così accade già paffan- 
do il mobile per più piani variamente inclinati, o per più curve , che fi feghi- 
no ; 0 per una curva, ed una retta , che la tagli in qualunque maniera : come 
avvertì il Sig. Varignon nelle Memorie dell’ Accademia Regia di Parigi de 22. 
Novembre 1704. Il che fi farà manifefto dalla feguente 


Pro- 
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Propofizione VIII. 


Scenda un grave dalla quiete pel piano A C- indi fi rivolga ful piano CG. 
Dico ; che'in effo non vi entrerà colla velocità acquiftata per la caduta AC, 
o per l’ egualmente alta AE, ma con tal:parte fola di effa ; a cui ftia Ja me- 
defima, come il feno totale A C alla C B ( de- 
terminata dal rifcontro della perpendicolare A B 
fopra la G € continuata ) feno di complemento A 
dell'angolo A C B, con cui fono vicendevol- 
mente inclinati i detti piani. 

“Si compifca il rettangolo A _D C B. E' certo 

appreffo i Meccanici, che il moto per ACfi D 

può intendere compofto delli due collaterali per 

A D, e per A B; dimanierachè: ; efprimen ofi 

per A C la velocità acquiftata per la caduta A |> 

C, equivalerà quefta alla velocità AB per la di- 

rezione A B, ed alla velocità A D, ovvero BC F 

per la direzione A _D, o per la fua parallela B Taio 
C G; ma paffando il mobile ful piano C G, % 
che lo forregge fecondo la perpendicolare BA, . 

viene ad elidere l’ «effetto della velocità AB, impiegandola tutta in premere 
il detto piano C Gy dunque gli rimane impreffa folamente , e fpedita ad efer- 
citarfi per la direzione C G, la velocità A D, ovvero B C, con cui comincerà 
a fcendere lungo il piano C G, accelerandofi poi; come richiede la natura di 
quefto moto , ed acquiftando i gradi confe uenti a quello, che abbiamo detto 
rimanergli impreffo all’ entrare , che fa ful nuovo piano . Dunque il grado di 
velocità acquiftato nel fine del piano A.C, fta a quello che gli refta impreffo 
nel paffaggio al piano contiguo C G, come A.C aC B, cioè come il feno to- 
tale al feno di complemento dell’ angolo A_C B contenuto da ambi i piani ; 
Il che ec. 


Corollario 1. 


Quanto più ottufo è l'angolo A C G contenuto da’ piani AC,CG,e 
confeguentemente quanto più acuto. è l’altro A C B, tanto maggiore farà la ve- 
locità B C, che rimane al mobile ful nuovo piano , e più fi accofterà ad ugua- 

liare la velocità A C, che aveva nel fine del primo piano; onde perchè nel- 
2 continuazione ‘d’ una curva, o nel paffaggio da una curva alla retta, o ad al- 
tra curva fua tangente , o viceverfa rivoltandofi il mobile dalla tangente alla 
cutva , l'angolo A C G fi fa ottufiffimo, e l° altro A_C B è infinitamente pic- 
colo ; per eflere minore di qualunque angolo acuto rettilineo, per la 16. del 3. 
degli Elementi, ne fegue che in quefti cafi non fi diminuifce la velocità conce- 
puta, paffando il mobile per tali confini, ma fe la mantiene intiera, anzi l’ac- 
celera , come cadendo nel perpendicolo , 0 per un piano continuato , ficchè ne’ 
punti egualmente alti dall’ orizzonte ha la fteffa velocità. 


Corollario II. 


Tirando dal punto B la BH perpendicolare fopra il primo piano A C, il mo- 
bile fcefo per li due piani A_C , C G fino all’ orizzonte G F, in vece di a- 
vere la velocità, che fi farebbe acquiftato cadendo per la perpendicolare A F, 

o per 
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o per lo piano «continuo A CI, fi troverà d'avere folamente quella, che è 
dovuta alla difcefa H I, imperocchè , effendo B C media proporzionale fra la 
CA,elaCH, farà la velocità per la C A a quella per C H, come CA, 
a C B; ma ancora la velocità Gua AURA per la fcefa AC a quella, che retta 
al mobile nell’ ingreffo del piano C G fta nella fteffa proporzione di C A alla 
C B; dunque la velocità , che refta al mobile nel principio del piano C G , 
uguaglia quella che averebbe dopo la difcefa C H ; ed in ciafcun punto della 
C'G, e della C I ugualmente alto dall’ orizzonte G F egualmente fi accrefce ; 
dunque la velocità acquiftata.in G per li due piani congiunti A C, C G, u- 
suaglia quella, che averebbe cadendo dall’ altezza HI, e non dalla AI, 0 
dalla A F; Il che ec. 


Corollario 111. 


Dovendo un mobile dopo la fcefa del pia- 
no A C rivolgere il moto pel piano oriz- A D 
zontale C.G, anderà per eflo equabilmente, 
ma con tale velocità, che ftia all’ acquiftata 
nel punto € del piano A C, come BC fe- 
no dell’ angolo C A B,, che mifura l’incli- 
nazione di detto piano col perpendicolo, al. © 
feno totale A C, come convince la ftefla di- & G 
a addotta per la Propofizione prin- 
cipale . i 


Corollario IV. 


E però cadendo perpendicolarmente full’ orizzonte per la A B, fi fmorzerà il 409 
fuo moto ( quando non ribalzi allo insù per forza elaftica ) annullandofi coll’ 
angolo C A B il feno BC, e confeguentemente riducendofi im nulla quella ve- 
locità, che gli dovrebbe rimanere da efercitarfi nel piano orizzontale, che total 
mente foltiene l’ impreffione \del mobile : tanto più, che facendo la perpendico- 
lare A B angolo retto con qualunque linea tirata per lo fteffo punto B nell’ 
orizzonte, non vi farebbe maggior ragione, che andaffe più per 1 una, che per 
V altra. 

25 Tutto quello però, che dice il Galileo del moto per l'orizzonte preceduto 
da una caduta per la perpendicolare, o per un piano inclinato» e quanto afferi- 
{ce del palflaggio da un piano ad un altro , deve intenderfi non affolutamente, 
ma ex bypothefi, che riteneffe il mobile nell’ orizzonte; o nel nuovo piano incli- 
nato tutta quella velocità , che fi era acquiftata colla. caduta ; e facendo conto 
della diminuzione di velocità, che fecondo le cofe fopra dimoftrate debbe fe- 
guire, fi dirà, per efempio, che cadendo un mobile dal piano AC, e’ volgen- 
dofi per 1’ orizzonte C G , in tempo eguale a quello della caduta, farà per È 
orizzonte uno fpazio C G duplo non già di A C, ma della fola C B, che mi- 
fura la velocità, di cui relta affetto; di più, che ftando C G dupla di. C B, fi 
farà in minor tempo il viaggio per le due A C, € G, che per qualunque al- 
tra parte minore, o per qualfivoglia maggior porzione di detto piano; colla ftef- 
fa orizzontale; e così difcotrendo d’ altre rifleffioni, che fi potrebbero fare. 

- 26. Tra quefte però non parmi di dovere omettere, che la prop. 36:\ del Ga- 
lileo, in cui dimottra farfi in minor tempo la difcefa d° um Grave per due cor- 
de ifcritte nel quadrante d’ un cerchio, che per ‘una fola, ed anco ‘in più breve 
tempo paffarfi tre corde, che due fole fottendenti lo fteffo arco fottefo. da quel. 

Tom. III Tt le; - 
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le, e così di mano in mano , benchè in aftratto fi verifichi‘, fatta. quell’ ipotefi 
matematica del confervarfi. nell’ ingrello del fuffeguente piano la velocità acqui- 
fata nel fine dell’ antecedente : non così però riefce. vera in concreto 4 perchè 
di fatto fificamente quella velocità fi varia, e fi diminmifce nella proporzione fo- 
pra dimoftrata, il che trattiene il mobile più lungo tempo ne’ fuffeguenti pia- 
ni, onde affolutamente ricerca per lo più maggior. tempo nell’ andare da un ter- 
mine all’ altro per più lince rette infleffe a varj angoli; che per una fola retta 
fefa fra i medefimi eltremi; in confeguenza di che, ancora quello che afferifce 
lo fteffo Galileo nella Scrittura del fiume Bifenzio , che più fpeditàmente. fcorra 
P acqua andando per più rivolte , che per un diritto Canale è dee limitarfii a 
più condizioni, e circoltanze, non verificandofi tanto generalmente , quanto pa- 
re, che fuonino l’ efpreflioni del noftro Autore. 
| 27 Molto meno fi verifica ( data ancora la fua ipotefi, che la velocità non 
dovefle nel pafaggio da un piano all’ altro fcemare ) che la via da fpedirfi in 
un tempo breviffimo da un punto all’ altro. fia la circonferenza. d’ un cerchio ; 
nè l’ argumento del Galileo conclude altro , fe non che il viaggio per l’ arco 
del cerchio fia fatto in tempo più breve, che per la fomma de’ lati d'un poli- 
410 gono ifcrittovi, ftante la folita fua fuppofizione ; e collo fteffo metodo averebbe 
potuto provare, effere più breve il tempo per un arco di parabola, 0 d’ iperbo- 
la defcritta per gli fteffi termini, in paragone de’ lati,.che ‘alla medefima curva 
fuffero ifcritti. Ma quefto non è un effere affolutamente fpeditiffimo sl viaggio 
da un punto all’ altro, in relazione di qualfivoglia via rettilinea‘, o. curvilinea , 
che fciegliere fi poteffe ; per la qual cofa fu fommamente da commendarfì il 
Problema propofto da Giovanni Bernulli celebre Matematico del fecolo fcorfo , 
e da lui, ficcome ancora feparatamente dal Sig. Leibnizio , felicemente fciolto 
negli Atti di Lipfia del 1696. dimoftrando nella maniera loro, che la curva ci- 
cloidale è quella, per cui in breviffimo tempo fi porterebbe un Grave da un 
punto ad un altro più baffo, non pofto nella Mteffa linea perpendicolare all’ otiz- 
zonte; il che ancora da noi, fenza intrigo di calcoli, farà geometricamente di- 
moftrato, dopo di avere fopita certa difficoltà, che ora mi fovviene poterli op- 
porre al Coroll. 1. della. precedente Lia 1 
28 Si è detto ivi; che fe la fcefa del grave fi faccia per una curva continna- 
ta A C.G, 0 per due curve; le quali in € 
fi tocchino è è per una retta, e una curva 
congiunte infieme nell’ angolo del contatto 
A CB, che è infinitamente piccolo , non 
debba fuccedere veruna diminuzione di velo- 
cità, quale fi dimoftra fuccedere nel palfag- 
gio da un piano all’ altro inclinati a qualfi- 
voglia angolo rettilineo . A ciò potrebbe 
taluno replicare, che dall’ efere minore il de- 
cremento. della velocità, fecondo che l’ angolo 
AC Bè acuto, ne fegue bensì 1’ effere in- 
finitamente piccolo ,, e per confeguenza in- 
fenfibile, e da non confiderarfi un tale decrefcimento nel paffaggio da B C in 
C_G, mercè l’infinita piccolezza dell’ angolo del contatto A C B; ma ciò non 
ferve.a provare, che in tutta la fcefa per una curva continua non patifcano 
| fenfibile alterazione que’ gradi di velocità , che ne’ punti egualmente alti del 
perpendicolo fi dovevano acquiftare. dal mobile; imperocchè variandofi in ciafcu- 


no degl’ infiniti punti d’ una curva la fua pendenza , benchè in ciafcuno la di- 


minuzione di velocità fia infinitamente piccola, in capo a un tratto fenfibile di 


effa curva-fi farandio fatte infinite diminuzioni minime di velocità, che ne ren- 
Vs deran- 
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deranno il defalco notabile « effendo manifelto , che una parte infinitefima , in- 
finite volte moltiplicata , diventa una grandezza finita , € comparabile coll’ al- 
tre ordinarie. "a | 

‘29 La rifpofta alla quale iftanza dipende dal dimoftrare ; che la diminuzione 
di velocità cagionata per l’ angolo del contatto A C B non folo è infinitamen- 
te piccola , ma è infinite volte infinitamente piccola; cioè un infinitefimo del 
fecondo ordine , e non del primo , cd appartiene al genere delle feconde diffe- 
renze, non delle prime. Tirif dal punto A quanto fi voglia proffimo al punto 
del contatto C, la folita perpendicolare A B fopra la G C, e fopra la fua tan- 
gente prolungata verfo B per la piccola porzione C B, e dal centro C defcritto 
} archetto B H, che è la perpendicolare dal punto B in H, o almeno vi paffa 
fopra ) ficchè la AH differenza del feno totale A_C dal feno di complemento 
CB dell'angolo A C B, è uguale, o è piuttofto minore del feno verfo del me- 
defimo angolo. EMfendo dunque per la prop. 8. del 6. degli Elem. C A ad A B,; 
come A B ad A H feno verfo dell’ angolo A_C B: e per la piccolezza infini- 
ta del detto angolo minore d’ ogni acuto rettilineo, effendo il fuo feno retto A 
B infinitamente piccolo , il feno verfo A H farà poi infinitamente più piccolo 
del mddefimo feno retto A B; € però farà un infinitefimo. del fecondo genere in 
riguardo di AC, il quale multiplicato infinite volte non giunge a fare una fi- 
nita grandezza , ma folamente un infinitamente piccolo del genere di AB; 
che però la differenza A H della velocità acquiftata A C da quella BC, che 
li retta viva nell’ ingreffo , che fa il mobile ful piano C G, è infinite volte 
infinitamente piccola rifpetto alla velocità finita da efercitarfi , e di sì poco la 
diminuifce , che tali decrementi moltiplicati ancora infinitamente in ciafcun 
punto della curva, non giungono ad aggregare un decremento fenfibile di velo- 
cità ; onde febbene non è da ammettertì in pratica ciò, che nel fuddetto difcor- 
fo fopra Bifenzia aflerifce il Galileo circa le fvolte de’ fiumi, che paffando l’ ac- 
qua da un canale in un altro meno inclinato , non debba raffrenarfi la velocità 
conceputa , quando fi tratti di canali inclinati a qualche angolo: rettilineo ,. € 
fenfibile : è però vero in tutto rigore l’ afferto del medefimo Galileo trattandofi 
d'un fondo curvilineo ; ed è molto giudiziofo 1° avvertimento, che ivi dà di 
compartire la pendenza de’ fiumi fecondo una curva concava più inclinata full’ 
orizzonte verfo il fuo termine.» che nelle. parti fuperiori, anzi che verfo il fine 
diventerebbe quafi orizzontale : come in fatti fuol praticare la Natura nel con- 
durre l acque al loro termine » ed a tale effetto ‘farebbe molto ‘a. propofito la 


curva della Cicloide , come già prima d’ogni altro avvifai melle mie Rifleffioni 


fu la controverfia del Molino nell Era al num. 6. nè credo che fia diverfa da un 
intera Cicloide la figura , che il Sig. Domenico Corradi Matematico del Serenif- 
fimo di. Modena diffe #2 una fua Scrittura fopra il Reno inferita nella Vifita 
di Monfig: Iuftrifs. Riviera a carte 173. € feguenti ; conveniente alle Botti fot- 
terranee , perchè fiano premute col minimo carico dell’ acque, che debbono 
fcorrere per effe Botti ; mercechè vi fi fermerà fopra l' acqua il minor tempo, 
che fia poffibile, ficendo per la Cicloide il viaggio più fpeditamente, che per al- 
tra curva, che abbia i medefimi termini ; come , ben ricordevole della promef- 
fa fatta di fopra, or ora mi accingo 2 dimoftrare. 

30 Conviene però premettere 2 modo. di Lemma , la foluzione del feguente 
Problema , il quale in parte fu già dimoftrato dal Signor Criftiano Ugenio nel 
fuo trattato del Lume, fervendofene a. dimoftrare la ragione delle Refrazioni del- 
la luce qualora paffa da un mezzo in un altro di denfità diverfa è come farebbe 
dall’ aria nel criftallo , o dal vetro nell’ acqua, ec. ma qui da me viene ftefo 

| quelto Problema all’ attraverfamento di più, e diverfi mezzi, come appreffo ve- 


dremo. 
si) Pro- 


411 


472 


413 di A M,1Q maggiore di I P, e Q K maggiore di 
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Propofizione IX. 


Debba un mobile portarfi da A in B più fpeditamente che fia poffibile, an- 
dando dal punto A verfo la linea C G colla velocità F C , e nello fpazio in- 
terpofto fra le due parallele C G, D H, colla velocità Z, e nello fpazio in- 
tercetto fra le parallele D H, E X colla velocità Y , e quindi fino in B colla 
velocità B X, fi cerca per quale ftrada doverà andare. 





Si difpongano le rette A C, C D, DE, E B, talmente che i feni de’ loro 
angoli colle perpendicolari tirate fopra le date parallele , quali fono A.C F, C 
DG, DEH, EBX, fiano per ordine, come le velocità FC, Z, Y,BX, 
Dico, che per la ftrada A C DE B verrà il mobile da A.in B in minor tempo, 
ce per qualfivoglia altra ftrada A IK L B, ritenute ne? fiti fuddetti le ftefie 
velocità . i 

Si conduca I M perpendicolare fopra AC, K.N fopra CD, LO fopra D 
E, e fatti gli angoli retti BET, EDR, DC P, fi tirino I P parallela aC 
D,KRaDO, ed L T ad E B. Effendo adunque VP angolo CI M uguale ad 
A CF, ed ICPaCD G, e queto a DK N, e KD RaD E H, il quale 
uguaglia E L O, ficcome L E Tad EB X( mentre ciafcuno degli angoli, che fi 
paragonano, compifce con un medefimo angolo la quantità d’ un retto, come è 
manifefto a chi attentamente confidera nella figura la fua coftruzione ) farà la velo- 
cità FC alla Z, come M Cad I P, che fono i feni degli angoli CIM,IC 
P; e però fi farà nello fteffo tempo M € colla velocità F C, ed 1 P colla ve- 
locità Z. Similmente, e per la medefima ragione, fi farà nello fteffo tempo N 
D colla velocità Z, e K R colla velocità Y ; ed altresì O E colla velocità Y 
fi fpedirà nello fteffo tempo, che L T colla velocità B X; ma A Iè maggiore 

: CN, ficcome KSé 
maggiore di K R; ed SL di D O, ed LV di LT, ed V Bdi EB; dunque fi 
farà in più lungo tempo la ftrada A TKL B, che l’altra AC DEB colle pre- 
feritte velocità; Il che ec. l 

Si avverta , che febbene in vigore della coftruzione pare che fi dimoftri più 
breve il tempo, per la via A C DEB folo in paragone d'un’ altra AIK I B, 

che 
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che più fi accolti alla perpendicolare tirata dal primo punto A fu la retta C-G- 
ad ogni modo convince ancora in: paragone d’ altra via ,.che fi defcriveffe al di 
là di A C, fcoftandofi più da detta perpendicolare , attendendo , che fe è più 
breve il tempo del viaggio da A in B per la ftrada AC DEB, che per la 
A I K B, farà viceverfla, ritornando indietro da B verfo A, più breve il tem- 
po del viaggio BED CA, che dell'altro BL K I A, la ftrada del quale fi 
fcofta ‘più dell’ altra dalla perpendicolare tirata da B fopra E X ; onde refta la 
propofizione generalmente dimoftrata . 


ta 197 Corollario I. ac-gioteS_ 

Quindi è manifefto, che la via da fpedirfi in più breve tempo. andando da un 
punto a un altro, non è la retta, fe non quando fi Ha°da' mantenere vin ‘tutto il 
viaggio la medefima velocità ; onde fe fi hanno da attraverfare-diverfi mezzi , che 
diverfamente refiltano al moto; come dovendo attraverfare varjicampi, altri nudi, 
altri veftiti d’ erbe, altri imbarazzati da fpighe, e palfare varie ftrade ingombrate 
da un fiuffo, e rifluffo di popolo: non farebbe buon configlio 1’ andare verfo il ter- 
mine deltinato per. via retta: ‘ma farà meglio fare tali ‘gomiti 4 e fvolte., che i 
feni degli angoli delle loro inclinazioni fiano come le facilità, che fi hanno ad at- 
traverfare que’ varj mezzi; come pratica ancora la Natura nelle Rifrazioni. Come 
fe un oggetto polto in A doverà mandare un raggio, che lo renda vifibile all’ oc- 
chio polto in B,- per varjmezzi AG, CH; DX, EB, tutti diafani, ma di va- 
ria rarità, ficchè abbia in elfi più facile il: paffaggio di-mano ‘in mano, nella fteffla 
mifura,.in cui erefcono i feni degli angoli A. È Fi ©1D'GxeD. EH <E:B Ki di 
fatto la via-del raggio trafmeffo/farà il fleffilineo ACD:EB, e-non una retta im- 
mediatamente tirata dal punto A al punto B.: i Lord: 

i Corollario. II ogr2g loo sviu 

Cadendo ancora un Grave dalla quiete; fe non difcende per una linea perpendi- 
colare all'orizzonte , non.-verrà in un'tempo breviffimo: da ‘un ‘punto all’ altro; 
cadendo per una linea retta , anzi nè-meno per più rette inclinate a varj angoli , 
ima dee fcendere per una curva , in cuii feni dell’ inclinazioni , che ‘hanno varie 
parti di effa curva col perpendicolo , fiano come le velocità concepute nel cadere 
fino a’ punti di quella curva. Ste BUSI “ slagotal boltasi oli 

0 Propofizione X. less si ao 

Scendendo un mobile per l’ arco «d’'una Cicloide «A B:C anderà dal punto A 
al punto C, 0 a qualfivoglia degl’ intermedj B, D, in minor tempo , ‘che ‘fe vi 
andaffe per qualunque altra ftrada.. 

Imperocchè; come fi è detto ze/ Corol/. 4, 
prop. 6. le tangenti B E, D.F fono parallele 
alle corde corrifpondenti nel cerchio genitore 
MC, LC; e però fono inclinate le porzio- 
ni di quefta curva col perpendicolo, nel pun- 
to Ball’ angolo M CN, e nel punto Dall 
angolo LC N; ma le velocità ‘ne’ punti B, 
D dopo la caduta dal punto A fono le fteffe, 
che ne’ punti I, K dopo la caduta dal punto 
N, per la prop. 7. cioè in fudduplicata ragio- 
ne delle fcorfe altezze N I, N K,.come fo- 
pra col Galileo fi è dimoftrato ; che è quan- 
to dire, come le rette MN; LN,che fo. di 
no appunto i feni de’ fuddetti angoli M CN, LE N, Dunque per P ultimo Co- 

roll 
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roll. della: precedente la: via .cicloidale A.B D.C fi fa in un breviffimo tempo dal 
prg A all'effremo G, o a qualfivoglia degl’ intermedii B, D:; Il che.era da di- 
molftrarii. >. i si | sa 


Corollario di 


x 

Ancora da B in € caderebbe il Grave in un breviffimo tempo per | arco BC, 
quando fi fupponeffe nel punto B già affetto di quella velocità y che può acquiftarfi 
cadendo per l’ altezza A B, ovvero N I; ma fe cominciaffe a cadere dalla quiete 
in B, non bafterebbe, per andare verfo Cin un breviffimo tempo , il mandarlo 
per l’ arco .B.C,.ma-bifognerebbe. defcrivere stale Cicloide , che ;principiando per 
B paflalfe per. C; il.che come fi faccia ;, viene infegnato dal Sig. Giovanni. Ber- 
nulli negli Atti di Lipfia del.1696. defcrivendo qualfivoglia Cicloide fu la bale BI, 
principiante dal punto. B.; e fegandola con una retta, che congiungeffe i punti 
B.C: perchè allora , come l’ intercetta dal. perimetro di detta Cicloide fta alla BC, 
così il diametro del cerchio fuo genitore ftarebbe al diametro del cerchio generante 
la Cicloide ricercata ; che principiando da B pafferebbe per C. 


Corollario II. 


A volere , che la fcefa da ‘A in C fi facef- 
fe in un breviffimo tempo:; ;come conghiet- 
turava il Galileo , per l'arco del quadrante 
circolare AB DC, bifognerebbe., che le 
altezze F B, E D, che fonoi feni degli an- 
goli BHF,DHE, cioè delli GBF, EDB 
fatti dalla curva col perpendicolo } fuffero 
come le velocità:concepute nel cadere dalle 
medefime altezze ; e confeguentemente, per 
la prop. 7. converrebbe , che un Grave..ca- 
dendo dall’ altezze HI, H.K, avefle le ve- 
locità, proporzionali agli fpazj fcorfi ; il che 
dallo fteffo Galileo fi reputa impoffibile, e 
da noi fi è dimoftrato wel Coroll. 7. della prop. 
4. che a principiare il moto in tale ipotefi vi fi richiederebbe un tempo infinito. 

31 Prima' di tralafciare la Ariano della ‘Cicloide , timo ben fatto in 
© quefto luogo dimoftrare è come le vibrazioni de’ pendoli fatte in archi cicloidali 
maggiori , o minori , fono veramente equidiuturne : ciò che non accade alle.vi- 
brazioni circolari , fe non fatte ia archi minimi, in quanto effe: poco fi fcoftano 
dall’ arco della Cicloide, di cui quel cerchio è combaciante , o come dicono , of- 
sulatore. Sia pertanto sli 
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i Propofizione XI. | 

Quando le forze in A, e in B fono proporzionali agli fpazj AT, BT da fcor- 
rerlì fino al termine del moto T; effì {paz} da un mobile , che fi parte dalla quie- 
te in A, ovvero in B, fi pafferanno in tempi uguali. 

Deferitto il quadrante di cerchio A C Z T,che farebbe la. {cala delle veloci- 
tà del moto per A T, per lo Coroll. 4. della Lo .3. fi defcriva l’altro qua- 
drante concentrico B DX, che farà altresì la fcala delle velocità del moto per 
BT; perchè tirato il raggio T DC infinitamente proffimo all’ altro TBA, 
e tirati i feni DG; SC, faranno gli fpazj A S, BG infinitamente piccioli., 

€ pro- 
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e proporzionali alle forze AjT , BT,ovvero T $, 
TG; onde effendo le medefime fiinnormali alle fi- 
gure ACZ,BD X, ne fegue , che ancora BD 
X Tè la fcala delle velocità del moto per BT (per 
lo Coroll. 1. della : 3.) (e però , che ancora le 
velocità SC, DG fono comesgli fpazj AS; BG, 
i quali però faranno paffati in egual ‘tempo peri le 
cole dette al num. g. Così qualunque! parte propor- <. 
zionale di AT farà fcorfa in egual tempo), cheiu- 
na fimil parte proporzionale  fimilmente. pofta ‘in’ 
B T, partendofi il mobile dalla quiete in B; e per- pn 
tanto in egual tempo fi pafferanno le AT;BT; Xx 4 
Il che ec. oa d 

Altrimenti. Effendo le funnormali de’ quadranti A C Zs BD X proporzionali 
alle forze ; faranno effi le fcale di velocità d’ ambi i moti per AT, per B T.ri- 
fpettivamente j ficchè rapprefentando T Z la velocità acquiftata nel: fine del viag» 
gio AT, fi efprimerà dalla TX la-velocità acquiftata nella difcefa B'T.; e per- 
chè per lo Coroll. 3. della prop.3. il viaggio AT; fatto in ‘quefta ipotefi accele- 
ratamente dalla quiete s fta allo fpazio $ che fi farebbe nello ftefflo tempo della 
caduta equabilmente. coll’ ultimo grado ‘di velocità TZ, come il raggio ad.un 
quarto ‘di periferia circolare ; dunque nel tempo della caduta AT, fi Farebbe e- 
quabilmente colla. velocità T Z l'arco del quadrante AC Z ; fimilmente nel 
tempo della caduta B T, fi pafferebbe equabilmente colla velocità T X il quadran- 
te BDX, ma effendo gli fpazj ACZ, B DX proporzionali: alle velocità T Z, 
T X, fi farebbe l’ uno, el altro fpazio equabilmente in tempo eguale ; dunque 
altresì uguale è il tempo della caduta A T a quello della caduta B T'; Il che ce. 


Corollario I. 





Quindi fi ha, che in detta ipotefi il tempo con icuiun projetto tirato dal pun- 
to À colla velocità TZ, che pareggialfe la fua Gravità ‘in A, e con direzione per- 
pendicolare al raggio TÀ, defcriverebbe l’intera circonferenza , è quadruplo del 
tempo , che fi impiegherebbe difcendendo per lo raggio AT sed‘uguaglia il tem- 
po di qualfivoglia altra rivoluzione , che farebbe un altro mobile fpinto dal punto 
B perpendicolarmente al raggio BT, con'velocità abile a ‘pareggiare , cd equili- 
brare la gravità in B, quale farebbe la velocità T X: imperocchè , febbene , 
come dimoftra Criftiano Ugenio nel Teorema 5. De vi centrifuga, nell’ ipotefi del- 
la Gravità coftante, il mobile cadendo dalla metà del femidiametro acquifta una 
velocità , con cul girando circolarmente ha la forza centrifuga uguale alla Gra- 
vità ; nella ipotefi però della forza. centripeta proporzionale alle dilanze dal 
centro , folamente. cadendo dall’ altezza del femidiametro acquifterebbe la. velo- 
cità equivalente alla Gravità fua. 5 


Corollario II. 


Nella fuddetta ipotefi qualunque Grave da qualfivoglia diftanza partendofi , giu- 
gnerebbe nello fteffo tempo al centro della terra; compenfandoli la fomma lonta- 
+ manza con una fomma velocità ; e la minima difltamza con una:incredibile tardità; 
come nella comune ipotefi della gravità coftante, e delle direzioni fue parallele 
accade , che i gravi fcendono nello telo tempo per qualunque corda grande , o. 
piccola , inclinata all’ infimo punto d’ un mezzo cerchio. 


Corol- 
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Corollario IL 


Anzi effendo il centro della terra C, ed un piano in- 
clinato A B, fopra; di cui fia C B perpendicolare , in e- 
ual tempo fcenderà un grave per tutta la AC, che per 
a A B fino al fuo infimo punto B;;e nello fteffo tempo fi 
farebbe la A B dalla quiete in A:,;che la F B.dalla quie- 
te in F: perchè tirate due rette C F,.CG infinitamente 
proffime , e dal centro C defcritti gli archi FE, GHD: 
farà H F ad FG, come FB ad FC, pereffer fimili i 
triangoli rettangoli F HG, FCB; ma la forza nel pia- 
no FG alla forza nella FH, o nella E D, fta come 
F B ad FC, ovvero a C E; e ciò fempre accade; dun- 
que fe le forze. ne’ ‘punti E, D della verticale A C fono 
come le diftanze E C, DC; le forze ne’ punti F, G 
del piano inclinato. fono come le F B, GB; onde in 
egual tempo dalla quiete. fi faranno E C, FB, DC, G 
G B; e qualunque parte della A C fi farà in egual tem- i 
po , che una parte fimile della AB; dimanierachè , tirata I.G parallela a CB, 
fi faranno altresì in egual tempo le A I, AG; appunto come. dimoftra il Ga- 
lileo dover fuccedere nella comune ipotefi della gravità, e fuppolte le direzioni 
de’ Gravi parallele , che il diametro d’ un femicircolo verticale , e qualunque 


fua corda ( come AI, AG) fi fcortono in tempo eguale . 





Propofizione XII. 


Nella fteffa comune ipotefi della Gravità coftante, e fuppofte le direzioni de’ 
Gravi parallele; movendofi un Grave per la Cicloide A B DC, farà nello ftef- 
fo tempo tutta la Curva. A B DC, principiando dalla quiete in A, che, qual- 
fivoglia fua porzione BD.C, principiando dalla quiete in B. 

Perchè effendo le tangenti della Cicloide ne’ punti A, B,D parallele ad NC, 
MC, LC corde del femicircolo, come mel cap.8. degli Ugeniani num. 7. ho di- 
moltrato ; farà la forza della Gravità relativa ne’ punti A} B, D, come le fteffe 
NC, MC,LC, (a cagione dell’effere NC ad MC per efempio, come la fteffa 
MEC a Cl,cioè come la forza nel perpendicolo NC alla forza ful piano incli- 
nato MC) mala curva ABC è dupla di NC, e.la BC dapla di MC, e la D 
C dupla di LC; per le cofe dette nella Epifiola Geometrica foggiunta agli Ugeniani 
n. 17. dunque le forze in A, B, D fono. per ordine , come gli fpaz) curvilinei 
ABC, BC, DC, da fcorrerfi fino al termine!C infimo della Cicloide ; onde 
i detti fpazj, per la prop. antecedente, fi pafieranno in tempo eguale; Il che era 


Ada dimoftrarfi. 


Coroll ario . 


Perchè dunque Criftiano Ugenio dimoftra ; che nello fvolgerfi la Cicloide de- 
ferive una curva fimile , ed eguale a fe fteffla',, pofta inverfamente ; fe il. fupre- 
mo capo del filo, a cui è fofpefo un pendolo, farà ritretto fra due Cicloidi , 
che obblishino il fuo termine inferiore a defcrivere le vibrazioni per arco cicloi- 
dale, faranno quefte equidiuturne , tanto  facendofi un arco maggiore , che per 


un’ altro minore ; laddove il pendolo ordinario , che defcrive l’ arco circolare , 
fola- 
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folamente facendo vibrazioni minime ; le farà 
in tempo fenfibilmente eguale, in quanto que- 
gli archi imitano la curvatura d'una cicloide 
deferitta fall’ affe fudduplo della. lunghezza di 
effo pendolo , che è il raggio del cerchio, da 
cui è combaciata la medefima cicloide ; o pu- 
re in quanto quegli archi minimi fi poffono 
prendere per le corde iferittevi dall’ infimo pun- 
to del cerchio, per le quali corde’ già dimoftrò 
il Galileo farli la difcefa de’ Gravi nel medefi- 
mo tempo. 


32 Voleva qui dire qualche cofa della cele- C. FiR. 





bre, ed ingegnofa oppofizione fatta dal P. i ida dest soia 
Gio: Francefco Vanni alla  Propofizione Meccanica. del Galileo } da ui  fup- 
pofta in quefto Trattato ,, e da noi altresì me’ precedenti paragrafi ‘accennata , 
che il momento della Gravità in un piano inclinato ftia al momento nel per- 
pendicolo , come reciprocamente il perpendicolo alla lunghezza di ‘effo Pia- 
no. Ma effendo ftato que’ Autore da tant’ altri valentuomini confutato ( feb- 
bene da taluno con mezzi poco fufitenti , e con erronei principj fecondi d’ al- 
tri affurdi graviffimi ) non ftimo opportuno il diffondermi fopra di ciò, rimet- 
tendomi alla mia Epiftela Matematica de Momento Gravium &c. dove la propo- 
fizione del Galileo è fondatamente dimoftrata, e confutato il Porzio, ed il Gior- 
dano , Autori che vanamente hanno pretefo di riformarla in maniere diverfe da 
quella , che propofe già il P. Vanni , perchè la cvia della verità effendo una fo- 
la, chi la fmarrifce una volta , e l’ abbandona, fi trova difperfo in mill’ altre 
ftrade fallaci, che conducono all’ errore , e ‘tra quefte non fa difcernere ; quale 
fa quella , cui debba attenerfi ; onde perde il tempo , e la fatica, vagando in- 
utilmente, fenza fapere dove poffa ficuramente far capo. 

Similmente tralafcio di rifpondere ad alcuni , che pare vogliano redargui- 
re d'incoerenza nelle fue opinioni il Galileo, perchè fupponga qui la forza della 
Gravità coftante , il che è incompoflibile coll’ ipotefi Pitagorica del moto della 
Terra, di cui fi moftrò il notro Autore così appaffionato partigiano 3 imperoc- 
chè, come moftrano il Sig. Varignon nelle memorie dell’ Accademia Regia del 
1707. ed il Sig. Ermanno, negle Arte di Lipfia 1707. la diurna‘ vertigine deve 
imprimere tali forze centrifughe in varie altezze di valore diverfo , che attem- 
perino diverfamente , € raffrenino dove più, dove meno lo sforzo della Gravi- 
tà, onde fe quelta era coftante , fuppofta la quiete del Globo terraqueo , dove 
riufcire poi variabile , facendola girare d’ intorno al proprio afle. Ma, come 
gli fteffi Autori confeffano , nelle diftanze , in cui fi può da noi fperimentare ]° 
azione della Gravità » rifpetto alla gran diftanza dal centro della terra, non può 
effervi gran differenza di forza centrifuga , c però cella ogni cagione di fofpet- 
tare , SR fi renda difuguale | azione della Gravità ; erchè rimarrà da per tu 4r9 
to egualmente diminuita , onde refterà di coftante , € invariabile quantità . Ol- 
tredichè fe fi volefle , che in tutto rigore rimaneffe l’ azione della Gravità co- 
fiante, benchè defalcata dalla varia impreffione della forza centrifuga , che può 
avere in varie diftanze , bafta fupporre:; che la detta forza della Gravità fuffe 
primitivamente varia In quella proporzione ; ed a quella mifura che bifogna , 
per fare , che detrattane la contraria azione della forza centrifuga , il refto ri- 
manga della medéfima quantità, 

34 Prima di dar fine a quefte note mi'pare d’ aggiungere un’ altrà propofi- 
zione, benchè attenente piuttofto ‘al moto de Projettt, la quale fervirà per il- 
Iuttrare , ed amplificare la. propofizione 7. del: Dialogo quarto. , rendendone l’ u- 

Tom. 13h Vu fo più 
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fo più generale è con molto vantaggio della Pratica, a cui può in'infiniti cafi fer- 
vire. Da: I 


Propofizione XIII. 


Dovendofi mandare un, Projetto dal. luo- 
50 A* nel fito G, benchè non polto.nelme-. ‘i, 
efimo ‘orizzonte , ma fopra, o fotto di ef=0i Dr 
fo, con tale velocità, quale fi-acquiftereb- 104 
be un Grave cadendo dalla fublimità SA i: 
fi cerca la direzione del-tiro.. . 
Congiunta.A G; e prolungata la verti- 
cale SA al di fotto verfo F, fi faccia fo-. 
pra.la.,S A}, una porzione, di cerchio capa- 
ce. dell’ angolo GA Fe. pofta AH ugua- 
le ad un quarto della. AG ,.fi alzi la ver- 
ticale HM. Se quefta non concorre. colla 
porzione «circolare A M S, non farà fuffi- 
ciente .la data velocità. a condurre «il pro- 
jetto da AinG, ma vi vorrà velocità mag- 
giore: ma fe concorre con efla in uno , 0. 
due punti M,m, fi congiunga A M; que- 
fta farà la direzione, con cui facendo, il 
tiro ssanderà: il Projetto a ferire nel defti-, | 
nato fcopo G. F: 
Perchè divifa AG per mezzo sin I, ce 
per M.condotta N MG. parallela ad AG, — 
e tirata la verticale I C, che concorre col-. 
la direzione A M in K, e congiunta 
H B, che farà parallela ad A M,, perchè 
effendo A H uguale ad HI, farà A M u- 
guale ad MK, e KC a CI,cioò adMH, 
a cui è ancora parallela, e però MK,CH 
fono parallele, e tirifi ancora alla ftella di- 
rezione A M parallela GF, e finalmente 
copsiangali SM; farà dunque l’ angolo 
SMA nella porzione uguale all’ angolo 
GAF, ovvero MN A; dunque effendo 
ancora l’ angolo M A N comune, faranno 
fimili i triangoli SM A, NM A; e peo 
rò la proporzione. di S.A ad AM farà la. 
medefima , che di AM.ad AN, ovvero .. 
ad A B, che gli tè uguale; ficcome N M 
uguaglia la MG; onde il rettangolo SAB, 
uguaglierà il quadrato della. A M, 0 pure, 
della BH; e pref i quadrupli , farà il ret- 
tansolo di A B nella quadrupla di S A, u- 
suale al quadrato della BC 5: dunque il pun- ; .. sia i 
to C è in una parabola defcritta colla direzione AM, e colla data velocità. pros: 
dotta dalla. caduta della fublimità, SA, che è fempre la quarta parte del fato 
retto appartenente al diametro A B; ma effendo GA quadrupla div A/Hy an 
cora GF è quadrupla di B.H, di cui. è dupla Ja.B.G ; onde.iliquadrato, FIG è 
| qua- 
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quadruplo del quadrato BC, come FA è quadrupla di A B; dunque ancora il 
punto G è nella fteffa parabola defcritta come fopra per li punti A, C; E pe- 
rò fatto il tiro colla data velocità fecondo la direzione A M, anderà il Pro- 
jetto a batter nel punto G, Il che ec. 


Corollario I. 


3 E manifeto , che la NC è tangente della Parabola, effendo A B uguale ad 


Corollario II. 


Se la retta H M fega l'arco A MS in due punti M, m, fi potrà fare il ti- 
| ro. per qualunque delle due parabole ACG, AC G, I’ una fuperiore., l’ altra 
inferiore , effendo l'angolo G A M ( fatto dalla tangente, e dalla fegante ) u- 
suale all’ angolo A SM ( nella porzione alterna ) ovvero all’ angolo SA m 
( che cortifponde all’ arco (S m uguale ad A M ) onde ambe le direzioni AM, 
A. m fono egualmente inclinate ; quella col piano AG, quelta colla verticale AS. 


Corollario 111. 


Ma fe HM tocca nel.punto M l’ arco 
AMS, che farà il fuo punto di mezzo , 
farà poffibile una fola parabola, e quelta 
manderà il tiro ful piano A G più lonta- 
no che fia pofibile : perchè l’ordinata MN 
riefce la maffima di tutte , e di quefta è 
quadrupla la A G: dimanierachè il più am-' 
pio tiro, che poffa farfi ful piano A G,; è 
quello , in cui la direzione A M fega per 
mezzo l’ angolo S A G, contenuto dal det- 
to piano , e dalla verticale ; e quanto più 
una direzione fi accofterà al punto di mezzo dell'arco A MS, manderà più lun- 
gi il projetto , che quando ix fe ne dilungherà. Appunto come riefce tirando 
ful piano orizzontale ( che fa angolo retto colla verticale ) che inclinando la di- 
rezione alla metà di detto angolo , cioè a 45. stadi, fi manda il tiro più lon- 
tano che fia polfibile. be, 





Corollario IV. 


Viceverfa, per mandare un Projetto dal punto A allo Seopo G pofto ful pia- 
no AG, voleodo impiegarvi la minima quantità poffibile di forza , 0 di polve- 
re, o di velocità, balta fare il tiro colla direzione , che feghi per mezzo l an- 
golo contenuto dal detto piano , € dalla verticale, cercando fuffeguentemente 
quale quantità d’ impeto gli convenga . | n" 

E tanto bafti di aver detto per illuArare quefte dottrine , avendori impedito 
di tendere moltiffime altre fpeculazioni , che aveva in pronto in quefto propo- 
fito, l’ effere occupato in affari di tutt’ altra ifpezione , che da’ ftudj di queta 


forta continuamente diftratto mi tengono. 


Vu 2 APPEN- 
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35. In confeguenza di quanto fi è di fopra dimoftrato nel Coroll. 3. 
della Prop. VIII. fi può rifolvere il Problema feguente . 


Propofizione XIV. 


Scenda un Grave pel piano A D, e quindi i A, 
volga per l’ orizzentale D B verfo B. Si cerca 
qual proporzione abbia il moto per le due AD, 

D B, in qualfivoglia pofizione della A D, al tem- E 
po per la fola A B. 

Divifa per mezzo la perpendicolare A_E in F, 

e l’orizzontale EB in R, fi tirino FCP,RCQE 
parallele alle E B, E A; e per B, fra gli afinto- 

ti GP, CR, fia defcritta l’iperbola di Apollo- 
nio BH, con cui concorra la A D continuata in 
H. Dico che il tempo per le due AD, DB,al G 
tempo per la fola A B ftarà come AHad A B. 

Imperocchè , pofto che il tempo per A B fia ef- 
preffo dalla A B, il tempo per AD farà mifurato 
dalla A D; e quefto fteffo fervirebbe a fcorrere 
nell'orizzonte con moto equabile il duplo di AD, 
fe doveffe mantenerfi in effo la velocità A D con- 
ceputa nel fine di detto piano ; ma reftandogli vi- 
va ( per lo Coroll. 3. della prop. 8.) la fola velo- 
cità ED, pafferà con effa il mobile nell’ orizzon- 
te il duplo di effa ED nel medefimo tempo AD, 

e tirata H:S perpendicolare a DB, pafferà nel. I 

tempo. D H, colla, detta velocità E D, il duplo 

della DS, cioè la DB: perchè tirata HG parallela a BE, che fega la CR 
in K, e congiunta la BH, che concorre colle AQ, FC, AE,QR,in N, 
M, I, L, farà O N dupla di PM, cioè di KH ( per effere BM uguale ad 
HI fecondo Apollonio , e confeguentemenre PM uguale a K H ) e la AO è 
dupla di AQ, o di G K; dunque tutta la AN è dupla della GH; e però NL 
è divifa per mezzo in H; onde H è il centro del femicircolo defcritto ful dia- 
metro NL, che pafferebbe per l’ angolo retto N A L; ficchè HA uguaglia 
H N, e però ancora H B uguaglia HD, onde la HS effendo perpendicolare 
alla bafe del triangolo ifofcele DHB, taglierà effa bafe BD per mezzo in S; 
dunque effendo il tempo per D B mifurato dalla D H, farà il tempo per le due 
A D, D B mifurato dall’ intera A H, mentre il tempo per la fola A _B fi efori- 
meva dalla medefima AB; Mta dunque il tenapo per AD, DB al tempo per 
A B, come AHad A B; Il che ec. 


Corollario I. 





Se col centro A,e col raggio A B fi defcrivelle un arco di cerchio , che ta- 
gliafe I’ iperbola in H, congiunta A H fegante l’orizzontale E Bin D, fareb- 
be il 
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be il tempo per le due A D, D B uguale al tempo per la fola A B, riufcend 
allora A_H uguale alla A B. 3 PO E , riutcende 


Corollario II. 


Ma fe il cerchio deferitto col raggio A B toccalfe 1’ iperbola in B, farebbe 
A B la minima linea, che condurre fi poteffe dal punto A al perimetro della 
iperbola , cioè appunto il fuo afle ; ed il tempo per A B farebbe minore , che 
il tempo per qualunque inclinata A D, coll orizzontale D B; ficcome fe A H 
fuffe la minima linea , che fi poteffe condurre dal punto A ful perimetro della 
iperbola ( come può accadere quando l’ orizzontale E B non paffa pel vertice 
principale, o termine dell’ affe della fezione ) allora il tempo più‘breve- per an- 
dare da A in B farebbe quando il mobile vi arrivaffe per le due A D, DB. 

36 Il modo poi da determinare quefta minima A H, dipende da un Proble- 
mì folido , fciolto dal Sig. Wiviani de Maxinsis © Minimis lib. 2. prop. 22. nell 
ultimo cafo , e da me fi cioglie nella feguente maniera. 


Propofizione XV. \ 


Se dal punto A al punto B debba portarfi un Grave in breviffimo tempo » 
parte per una inclinata A D, parte per l’orizzontale D B: trovare il fito di 
quella inclinata, 

Se fifle il perpendicolo A E uguale all’ o- 
rizzontale E B, la ftelfa AB fi farebbe in bre- 
viffimo tempo , nè accaderebbe cercare altra 
inclinata A D, che coll orizzontale DB fi 
poteffe in minor tempo paffare : come per la 


coftruzione della precedente , e per lo Coroll. 2. di | 
ella fi fa manifefto. 

Molto meno fi potrebbe trovare il minimo 
tempo per una inclinata , e per | orizzonta- 
le, fe fufle A E maggiore di E B. 

Sia dunque A E minore di E B, e pongafi 
E D la prima di due medie proporzionali fra 
le ftele A E, E co DIRLA 195 cia Ti 
rà il viaggio per , € per atto in breviffimo tempo ; Perchè fl 
effere BH ! iperbola defcritta fecondo la coftruzione-della Rie con SE, (e 
concorra la retta AD in F,e tirata la fua tangente QH V, che convenga 
cogli afintoti IN V,Q; e tirata HT parallela a CQ, cioè perpendicolare all’ 
altro afintoto CV, fesato dalla A D in X. Già BE è dupla di BR _( per la 
coftruzione della precedente ) e B D dupla di BS ( come ivi pure fi è dimoftrato ) 
dunque la refidua DE è dupla ‘della rimanente RS; ma ancora D E è dupla 
di FX; quefta dunque cnguaglia la RS, ovvero la CT; ficchè XT uguaglie- 
rà la FC, cioè la metà di BE, come la TV uguaglia la C T, ovvero la 
R S, cioè la metà di DE; però X T a TV fta come BE ad ED, ovvero 
come il quadrato E D al quadrato E A (per effere E D la prima delle due me- 
die tra BE, EA) per la fimilitudine de’ triangoli , come il quadrato X T al 

vadrato T H; onde X T, TH, TV fono continuamente proporzionali ; e 
però 1 angolo A_H V è retto : ficché A H è la minima di quelle, che dal pun- 
to A fi pofforio condurre fu la tangente QV, e fu la curva iperbolica BH ; 
onde per !’ antecedente effendo A H mifyra del tempo per le AD, DB; farà il 
tempo per effe il minimo ; ciò che dovevafi dimoftrare . 

LET. 
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Mob IN.E IRA 


DAGLI L'ERA DA 


Nella quale fi tratta del moto naturalmente 
accelerato. 


Padova 16. Ottobre 1604. 
Reverendiffimo Padre e Sig. mio Colendifs. 


Rena circa le cofe del Moto, nelle quali per dimo@trare gli 
accidenti da me offervati, mi mancava principio totalmente in- 
dubitabile da poter porlo per affioma, mi fon ridotto ad una propo- 
fizione, la quale ha molto del naturale , e dell’ evidente, e queta 
fuppofta, dimoftro poi il relto; cioè gli fpaz) paffati dal moto natura- 
le effere in proporzione doppia de i tempi, e per confeguenza gli 
foazj paffati in tempi eguali effere come i numeri impari ab unitate, 
e le altre. cofe. Ed il principio è quefto, che il mobile naturale vadia 


erefcendo di velocità, con quella proporzione, che fi difcofta dal pria- | 


cipio del fuo moto ; come v. g. cadendo il grave dal termine A per 
la linea A BC D, fuppongo il grado di velocità , che ha in C, 
al grado di velocità , che ebbe in B, effer come la diftanza C A alla 
diftanza B A, e così confeguentemente in D aver grado di velocità 
a che in C, fecondo che la diftanza D A è maggiore della 

ite È 
Averò caro, che VS. Molto Reverenda lo confideri un poco, e me 
ne dica il fuo parere. E fe accettiamo quefto principio , non pur di- 
moftriamo , come ho detto, 1’ altre conclufioni, ma credo, che abbia- 
mo anco affai in mano per moftrare, che il cadente naturale, ed il 
projetto violento paffino per le medefime proporzioni di velocità . 
Imperocchè , fe il projetto vien gettato dal termine D al termine A, 
è manifefto , che nel punito D ha grado d’ impeto potente a fpingerlo 
fino al termine A, e non più, e quando il medefimo projetto è in 
C, è chiaro, che è congiunto con grado d’impeto potente a fpingerlo 
fino al medefimo termine A, e parimente il grado d’impeto in B_ba- 
fta per fpingerlo in A, Onde è manifefto l’ impeto ne’ punti D, C, B 
andar decrefcendo fecondo le proporzioni delle linee DA, C A,BA; 
onde fe fecondo le medefime'va nella caduta naturale acquiftando gra- 
di di velocità , è vero quanto ho detto , e creduto fin qui . Quanto 
alla efperienza della freccia, credo, che nel cadere acquifterà pari for- 
za a quella, con che fu fpinta, come con altri efempj parleremo a 
bocca , bifognandomi effer coftà avanti OgniMlanti . In tanto la prego 
a penfare un poco fopra il predetto principio . 

Quanto all’ altro problema propofto da lei, credo, che i medefimi 
Mobili riceveranno ambedue la medefima virtù, la quale però non 


À 


opere- 
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opererà in ambedue il medefimo effetto , come v. g. il medefimo uomo vogan-. 


do comunica la fua virtù ad una gondola, e ad una peotta, fendo I una, e l’al- 
tra capace anco di maggiore; ma non fegue nell’ una, e nell’ altra il medefi- 
mo effetto circa la velocità, o ditanza d’ intervallo , per lo quale &i muovo- 
no: Scrivo allo fcuro quefto poco , bafti più per foddisfare al debito della folu- 
zione, rimettendomi a parlarne a bocca in breve; e con'ogni reverenza li bacio 
le mani. 


Lettera di Galileo Galilei al P. Ab. D. Benedetto Caftelli contenente una dims- 
ftrazione d'un principio già fuppofto dall’ Autore nel fuo Trattato del 
ni Moto accelerato ne' Dialoghi de Movimenti locali. 


Molt' Ill. e Rever. Sig..e Patron Colend. 

E Manifefto, pur troppo Sig. mio Reverendifs. che il dubitare in Filofofia è 

4 Padre dell'invenzione, facendo. ftrada allo fcoprimento del. vero. L’ oppa- 
fizioni fattemi fon già molti mefi da quefto giovane; al prefente mio Ofpite, e 
Difcepolo ; contro a quel principio da me fuppolto nel mio. Trattato del moto 
accelerato , ch’ egli con molta applicazione andava allora ftudiando:, mi. necef- 
fitarono in tal maniera a penfarvi fopra , affine di perfuadergli tal principio. per 
concedibile, e vero, che mi fortì finalmente, con fuo, e mio gran diletto , d° 
incontrarne , s' io non erro; la dimoftrazione concludenté; che da me fin’ ora è 
ftata qua conferita a più d'uno. Di guefta egli ne ha fatto adeffo un diftefo per 
me, che trovandomi affatto privo degli occhi, mi farei forfe  confufo nelle figu- 
re, e caratteri, che vi bifognava. E fcritta in Dialogo, come fovvenuta al Sal- 
viati, acciò fi polfa , quando mai fi ftampaffeto di nuovo i miei Difcorfi, e di- 
moftrazioni , inferirla immediatamente dopo lo Scolio della feconda propofizione 
del fuddetto trattato ( a facc. 103. di quelta impreffione ) come Teorema effen- 
zialiffimo allo fabilimento delle ‘Scienze del moto da me promoffe. Quefto lo 
comunico a V. S. per lettera prima che ad alcun’ altro; con attenderne princi- 
palmente il parer fuo, e dopo quello de’ noftri Amici di coftì, con penfiero d° 
inviarne poi altre copie ad altri Amici d'Italia , € di Francia, quando io. ne 
venga da lei configliato : e_qui ‘pregandola a farci parte d’ alcuna delle fue pe- 
regrine fpeculazioni , con finceriffimo affetto la reverifco , € gli ricordo ‘ il con- 
tinuare l orazioni appreffo Dio di Mifericordia ; e di Amore per 1° eltirpazione 
di quelli odii inteftini de’ mici maligni ; infelici Perfecutori. n} 

D' Arcetri li 3. Dicembre 1639. 


Di V. S. Molt' Ill. e Rev. 
| Affezionatifs. Servi Obblig. 
Galileo Galilei Linceo Cieco. 


Lettera di Andrea Arrighetti a Galileo Galilei 
Molt Ill. Sig. mio Offerv. 


[on 
Sh “e 
CS 


Firenze 23. Settembre 1633» 


NM ho potuto far di meno di non obbedire ‘a quel tanto , che dal Sig: 

Mario Guiducci per fua parte mi è ftato commeffo ; circa quel poco di 

ftudio, che aveva fatto intorno alla fua prima propofizione di Meccanica man- 
data 


454 


di 
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data qua da V. S. al medefimo Sig. Mario , quale infieme con alcune altre di- 
moftrazioni da effa dependenti farà in piè di quelta. Son ficuro, che vedrà il 
tutto come cofa fatta per mio trattenimento, fcufando fe vi fufle qualche debo- 
lezza, e fe, non l’ avendo dipoi più rivifte, anco nel copiarle mi fcappaffe qual- 
che pafferotto, e per confeguenza non poteffero ftare a martello . Se fentirò , 
che non ci abbia difficultà , e che quefte non fieno convinte di falfità, mi af- 
faticherò intorno all’ altra mandata ultimamente, non effendo fuor di fperanza , 
che fi poffa ritrovare anco in altra maniera la groffezza del proprio folido, uni- 
co ancor eflo fra tutti i fuoi fimili, tanto mentre il fuo momento fia fuperiore 
alla refiftenza della fua bafe, quanto mentre fegua il contrario. Non mi affati- 
cherò in condolermi feco de’ fuoi travagli , fapendo ella beniffimo quanto deva 
participarne, mediante gl’ infiniti obblighi, che le profefo . Del refto confermo 
a V. S. la mia offervanza, pregandola a ricordarmi fervitore d’ infinita obbliga- 
zione a Monfig. Illuftrifs. ed a confervarmi la fua buona grazia. 

Pofcritto. Dopo aver ferrata la lettera mi fon rifoluto a mandare a V. S. an- 
co la dimoftrazione dell’ ultima fua propofizione , la quale farà aggiunta in fine 
di quelta, e di nuovo la riverifco afpettandone il fuo parere. 

Dato un prifma, o cilindro di materia grave, e frangibile, ed omogenea in 
ciafcuna fua parte, quale fia foftenuto in mezzo, o fivvero in una ,°0 in cia- 
fcuna delle fue eftremità, dico, che coll’ andare allungando il detto folido fi ri- 
durrà a fegno, che mediante il fuo proprio pefo fi fpezzerà nel punto dove fa- 
rà foftenuto, o fivvero in mezzo, quando farà foltenuto in ciafcuna delle fue 


«eRremità, e fe il detto folido fi andrà ingroffando, confervando la medefima lun- 


ghezza , quanto più fi andrà ingroffando tanto, più farà abile a foftenere altro 
pefo oltre il fuo proprio , e che fra gl’ infiniti folidi fimili al dato folido , un 
folo è quello, che è ancipite fra la fragilità, e la confiftenza, ficchè ogni po- 
co che fieno maggiori di quello fi fpezzeranno, e ogni poco che fieno minori 
faranno abili a foftenere oltre il lor proprio qualche altra quantità di pefo . Sia 
il dato folido A B foftenuto in mezzo 

nel punto C, dico , che coll’ andarlo al- 

Aungando feguirà quanto fi è detto di fo- 

pra. Allunghifi fino in EF, ficchèilpu- E A D B_ F 


to C fia fempre in mezzo, | 
Perchè dunque nell’ allungare il detto 
folido la bafe fi conferva fempre l’ iftef- C 


fa, fi conferverà anco la medefima refi- 
ftenza nel pefo C; ma la facilità del fu- 
perare tal refiftenza va crefcendo median- 
te l’ allungamento delle D F, D E, ficcome crefce anco il momento, che re- 
fulta dalle gravità de’ fuddetti folidi D F, D E, fecondo che fi accrefcono i 
fuddetti folidi., ne feguirà , che il detto folido E F fi fpezzerà mediante il fuo 
proprio pefo , 
Accrefcafi il folido A B per la 
fua groffezza fino in E F, con- E 
fervando la medefima lunghezza. 
Dico , che feguirà ‘tutto il. con- 
trario, cioè, che oltre al fuo pro- A 
prio reggerà qualche altro pefo. 
Perciocchè coll’ accrefcere il 
detto folido la refiltenza alla re- 
fitenza è, come la bafe D C al- 
la bafe GC, cioè come il foli- 
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do A H al folido E H, cioè come il momento del folido A H al momento 712 


del folido E H; ma la differenza del fuperare tali refiltenze fi accrefce tanto , 
quanto fi accrefce la C G, mentre ftia ferma la lunghezza A B; adunque fe- 
guirà quanto fi è propofio . 

Dico di più, che facendofi altri folidi fimili all’ A B, fra gl’ infiniti, che fi 
pollon fare, un folo è quello , che è ancipite fra la fragilità , e la confiftenza , 
ficchè quanto faranno maggiori di quello; più facilmente fi fpezzeranno median- 
te il lor proprio pefo , e quanto faranno minori , tanto più faranno abili a fo- 
fienere qualche altro pefo, oltre il loro proprio. 

‘ Sia il folido A B, nello ftato fuddetto , e faccianfi i folidi E F, G H fimili 
all’ A B, cioè E F maggiore, e G H minore. 

Perchè dunque le refiltenze, che 
fi fanno inC D, KL, MI, han- 
pu di e la IUIOTATIO delle Pe: M 

afi'C DeK/La, , ed i mo- 
menti de’ folidi A B, E F, G.H pia 12° peveia. 3 
hanno fra di loro la proporzione - 
de’ medefimi folidi., cioè de’ cubi i 
delle medefime C D, K L, MI, 
e le facilità del fuperare tali refi- 
ftenze fi confervano in tutti le me- 
defime, ne feguirà, come fi è pro- 
pofto , che fempre il folido mag- 
giore fi fpezzi in K L, ed il mi- 
nore fia abile a foftenere qualche 
altro pefo , oltre il fuo proprio , e 
che A B fia unico in tale ftato, 
come fi era propofto , ed il mede- 
fimo feguirà mentre detti folidi fi- 
eno foftenuti in una, o in ciafcu- 
na delle fue eftremità . i 





Di più volendo ridurre il folido E F di groffezza tale, che confervandolo del- ; 


la medefima lunghezza E F fia nel medefimo ftato del folido A B, e fia ancor 
egli unico in tale ftato fra tutti i folidi a lui fimili, bafterà ( fervendofi della 


> paffata figura ) trovare la terza proporzionale delle due D C, K L, quale farà 


il diametro della bafe del cilindro, che fi cerca. 

Perciocchè il momento del folido A _B al momento del folido E F ha tripli- 
cata proporzione della D C alla K L, e la refitenza , che fi fa in CD, alla 
refiltenza , che fi fa in K L, l’ha duplicata della proporzione della medefima D 
C, alla medefima K L, per effer folidi fimili; ed il momento del folido E F al 
momento del folido ritrovato ( per effer della medefima altezza ) ha duplicata 
proporzione della DC, alla K L, e la refiftenza del medefimo E F alla refiften- 
za del folido ritrovato ha triplicata proporzione della D C alla K L; adunque 
tanto, quanto la proporzione della refifenza del folido A_B alla refiltenza del 
folido E F è minore della proporzione del momento del folido A B al momen- 
to del folido EF, tanto la proporzione del momento del folido E F al momen- 
to del folido ritrovato è minore della proporzione della refitenza , che fi fa in 
K L, alla refiftenza , che fi fa nella bafe del folido ritrovato ; adunque la refi- 
ffenza del folido A B alla refitenza del folido ritrovato, cioè quella , che fi fa 
nelle lor bafi , averà la proporzione del momento del folido A B al momento 
del folido ritrovato ; adunque il folido ritrovato farà nel medefimo ftato del folido 
A B, edil medefimo feguirà mentre il momento del folido A_B alla refiftenza, 

Tom, III. ASA che, 
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che fi fa in C D, abbia qualfivoglia altra data proporzione maggiore , o mino- 
re, che fempre il folido ritrovato farà unico in tale ftato fra tutti i folidi a lui 


Lettera di Galileo Galilei a Andrea Arvighetti. 
Molt Ill. Sig. Pad. Colend. 


Di Siena 27. Settembre 1633. 

L gufto col quale ho lette, e rilette le dimoftrazioni di V. S. è ftato maggio- 
I re della maraviglia, quello cioè grandifimo per la fottigliezza dell’ invenzio- 
ne, e queta minore affai per effer opera dell’ ingegno del Sig. Andrea Arrighetti ; 
e l’ ultima in particolare mi ha tenuto un pezzo confufo , sì per l’infolita teftura, 
sì per la mia confumata memoria, nella quale non prima s° imprimono i fantafmi; 
che fi cancellano. Serva quefto detto incidentemente per avvifo a V.S. di fpecu- 
lare, mentre è giovane. Il progreffo di V. S. è maeftofo, e s' innalza fopra il co- 
mune geometrico, in certo modo, come il metafifico fopra il puro fifico, mentre 
trattenendofi V. S. tra univerfali aftratti , par che fdegni il particolareggiare, e 
di trattare con altre perfone , che colle molto profondate in :quefti ftudj. Repli- 
co a V. S. che ne ho prefo gufto grandiffimo, e quando ella non ifdegnaffe , che 
io foggiugnefi quelta fua dimoftrazione a quella, che ne arreco io nel trattato , 
che ho per le mani, mi farebbe gratiffimo, febbene per renderla apprenfibile anco 
ai mediocremente intelligenti, abbaffando alle mie pianure, ma veramente con 
qualche fcapito della maetà , alla quale V.S. l’ innalza , la concluderei nel fe- 
guente modo» % i 

Le refiftenze D, K fon tra loro 
come i quadrati D, K, cioè co- Pi D:K:M 
me i quadrati K, M, cioè come A+sE*X* 

i prilmi E, X, cioè come i mo- È 


menti E, X. Le refiltenzeR, M, . EN essa 

come i cubi K, M , cioè cy 1 

cubi D, K, cioè come i prifmi A, Ennio 
714 E, cioè come i momenti A, E; KIE 


adunque per la perturbata , le re- 
fitenze de gr D, M, fon tra MIx | 
loro come 1 momenti A, X, e | 
però i medefimi prifmi fono in fta- 
ti fimili. ni 

Per quanto appartiene a me medefimo, poffo dîre , che la gentiliffima conver- 
fazione di quefto mio cortefiffimo ofpite mi folleva notabilmente , e l’occupazio- 
ne , che Dio mi dà intorno a varie contemplazioni, mi divertifce affai la mente ; 
e fopra tutti i conforti, il creder, che V.S. e gli altri amici, e padroni cari mi 
continuino la lor grazia, mi rende men grave ogni mia afflizione. 


Lettera di Galileo Galilei. 
Mole Ill. Sig. e Pad. Colend. 


N rifpofta delle obbiezioni di V. S. dirò brevemente quello , che mi occorre, 
I e quanto alla prima. Ella dice parergli, che nel principio del mio difcorfo io 
voglia affermare, che le macchine , che riefcono in piccolo, viufciranno anche in gran- 
de , purchè fi offervi nelle moltiplicazioni la proporzione è che fi dee nello Proenglro , 

3 e nel- 
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e nelle fue parti; e che VD affezione, che fi trova fempre nella materia, non è argo- 
mento buono per provare il contrario, effendo che effa effezione è eterna, € Sempre 
ifteffa, della quale fi può dar regola ,. quanto fi dà delle figure aftratte. Sin qui fon 
parole di V. Sì in rifpofta delle quali conviene ; che io confefli di non aver faputo 
{piegare il mio concetto con quella evidenza , che è neceffaria per ben dichiarar- 
fi, e maffime quando fi arrecano propofizioni remote dalle opinioni comuni: di- 
co per tanto , che l’ intenzion mia fu molto diverfa, anzi del tutto contraria 
dal fenfo, che V. S. ne ha cavato, avvengachè è falfo, che io abbia ftimato, 
che le macchine', che riefcono in piccolo, debbano ancora riufcire in grande, 
tuttavolta che fi offerverà le medefime proporzioni , ec. anzi ho voluto di- 
re, che non poffono in verun conto rinfcire . Soggiugne V. S. appreffo , che 
io ho detto, che l’ imperfezione della materia non è argomento buono per 
provare il contrario , cioè per provare, che in grande non poffano riufcire quelle 
macchine, che riefcono in piccolo ; anzi per l’ oppofito affermo , che di quefto non 
poter riufcire la cagione rifiede nella materia foggetta a mille imperfezioni, alte- 
razioni, mutazioni, e tutti quelli altri accidenti, che V. S. va con efquifita par- 
ticolarità connumerando ; de’ quali io non ho mai pretefo, nè credo dato fegno di 
pretendere, che fe ne poffa dare fcienza; ma la cagione, che io referifco, € ripon- 
go nella materia, è diverfiffima da tutte quefte, e non è foggetta a variazione al- 
cuna, ma è eterna, immutabile, e però atta ad effere fotto neceffarie dimoftrazio- 
ni comprefa, ma per quanto 10 credo non avvertita da altri. E per meglio dichia- 
rarmi feco, piglio il fuo medefimo efempio di un ponte per paffare un foffo largo 
v. g. venti piedi , il quale fi trovi elfer riufcito potente a foftenere , e dare il tran- 
fito a pefo di mille libbre, e non più; cercafi ora fe per palfare un foffo largo quat- 
tro volte tanto, un altro ponte contefto del medefimo lesname , ma in tutti i fuoi 
membri accrefciuto in quadrupla proporzione , tanto in lunghezza, quanto in lar- 
ghezza, ed altezza, farà potente a reggere il pefo di 4000 libbre, dove io dico di 
no; e talmente dico di no, che potrebbe anco accadere, che e’ non potelfe regger 
fe {teffo, ma che il pefo proprio lo fiaccalfe: avendo io con neceffaria dimoftrazio- 
ne meccanica provato, efler impoffibile, che due figure folide fatte dell’ itefa ma- 
teria, e che tra di loro fieno Gimili, e difeguali, fieno fimili nella robuîtezza; ma 
che fempre a proporzione faranno le maggiori più deboli: di modo che, fe avere- 
mo v. g. un afta di legno di tal groffezza, e lunghezza, che fitta in un muro pa- 
rallela all’ orizzonte refti fenza fisccarfi dal proprio pefo, ma she una groffezza di 
capello , che fuffe più lunga fi rompelte , dico tale afta tra le infinite, che fi pof- 


fono fare fimili a lei del medefimo legno, effer unica, che refti ful confine tra il fo- 


ener, e il romperfi, ficchè neffuna delle maggiori di lei potranno reggerfi, ma 


neceflariamente fi fiaccheranno; ma le minori reggeranno fe fteffe , e qualche altro 
pefo di più, talchè fe vorremo pigliare un’ afta più lunga della detta, e che fia po- 
tente a reggere fe ftelfa, bifogna alterare la proporzione, € farla più groffa di quel 
che ricercherebbe la fimilitudine delle figure . Ora la cagione, per la quale la re- 
{fitenza al romperfì ne' folidi fimili non crefca fecondo le grandezze loro , io la 

rovo con neceffaria dimoftrazione ; dimoftro ancora qual proporzione è quella, che 
a robuftezza offerva nell’ accrefcimento delle figure : e finalmente dimoftro nell’ 
allungare la figura , quanto fi debba alterare, ed accrefcere più la groffezza ; che la 
lunghezza, acciò la robultezza fi augumenti ancora nelle figure maggiori a propor- 
zione delle minori. Ma che io ricorra mai a dire; che quelte varietà dependano 
dalle diverfità di materie non folo differenti di fpecie, come legno, ferro, marmo, 
ma anco della medefima fpecie, effendo tante diverfità di faldezza tra una forta di 
legno, ed ùn’ altra, ed anco nell’ ifteffo legno , fecondo che è tagliato dal tronco, 
o dal ramo, di una ftagione, o di un’ altra, vicino alla radice, 0 alla vetta; fa- 
rei veramente troppo debole a volere arrecar quefte ca contingenze per ra- 

v Sit gIo- 
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gione di effetti neceflat}, e forfe fin ora nom» perfettamente penetrati dalli Artifti 
fcientifici. Di quefte refitenze de’ corpi folidi all’ effere fpezzati parlo io nel fecon- 
do Dialogo, dimoftrando molte conlcufioni utili, e dirò anco neceffarie da effer 


716 fapute dal meccanico teorico, delle quali fono per additarne alcuna; qual propor- 


737 


zione abbiano tra di loro le refiftenze di due prifmi, o cilindri folidi egualmente 
lunghi all’ effere fpezzati; e finalmente qual fia quella de’ difeguali in lunghezza, 
e groffezza , ficchè conofciuta la refiltenza di un picciol chiodo, o di una piccola 
caviglia di legno, o di qualfivoglia altra materia, 10 potrò dimoftrativamente fapere 
le refitenze di tutti 1 chiodi, di tutti i pali, di tuttele catene di ferro, di tutte 
le travi, travicelli, antenne, alberi, ed in fomma di tutti i folidi di qualfivoglia 
materia, rimofli però gl’ impedimenti accidentarj di nodo, tarli, ec. In oltre ef- 
fendo noto per l’ efperienza, che la medefima trave, o catena di ferro è meno 
atta a reggere un pefo, che gli fia attaccato nel mezzo, che verfo l’ eltremità, 
fi cerca , qual fia la proporzione, che abbiano fra loro le refiftenze di tutti i 
punti più, o meno lontani dal mezzo : e trovata qual fia tal proporzione ; paf- 
fo a dimoftrare, quanto fi potrebbero andare affottigliando detti travamenti , o 
catene, acciò fuffero in tutte le loro parti egualmente refiftenti, e dimoftro qual 
figura doverebbero avere con alleggerimento notabile del lor proprio pefo . Of- 
fervo appreffo , e dimoftro , come, e per qual ragione , e con che proporzione 
canne , lance, ed altri f{trumenti mili effendo voti dentro fono più gagliardi , 
che altri della medefima materia, lunghezza, e pefo, che fuffefo mafficci, e fo- 
di. Altre notizie arreco , che fervono a guftare delle maraviglie delle fabbriche 
artifiziali , e più di quelle della natura, la quale intendendole tutte, tanto mi- 
rabilmente fe ne ferve nelle fue ftrutture , facendo , per cfempio, l offa. delli 
uccelli vote affai dentro , acciò fieno leggiere , ed infieme gagliardiffime ; quali 
non farebbero, fe ritenendo il medefimo pefo fuffero mafficce , perchè farebbero 
fottili, e grandemente più deboli. 


Lettera di Galileo Galilet al Marchefe Guido Ubaldo 
. dal Monte. 


Ill. Sig. e Pad. Colend. 
Di Padova li 29. Novembre 1602. 


V S. Iuftrifs. fcufi la mia importunità fe perfilto in voler perfuaderle vera 
A la propofizione de i moti fatti in tempi uguali nella medefima quarta 
del cerchio: perchè effendomi paruta fempre mirabile, ora vie più mi pare, 
che da V. S. Iliultrifs. vien reputata come impoffibile , ‘onde io ftimerei grand’ 
errore, e mancamento il mio , s' io permetteffi , che effla veniffe repudiata dal- 
la di lei fpeculazione, come quella, che fulfe falfa, non meritando ella quefta 
nota, nè tampoco di effer bandita dall’ intelletto di V. S. Illu@trifs. che più di 
ogni altro la potrà più prefto ritrarre dall’ efilio delle noftre menti ; ve perchè l’ 
efperienza, con che mi fono principalmente chiarito di tal verità , è tanto cer- 
ta, quanto da me confufamente ftata efplicara nell’ altra mia , la replicherò. più 
apertamente, onde ancora ella facendola, poffa accertarfi di quefta verità. 

| Piglio dunque due fili fottili lunghi ugualmente due , o tre braccia P uno ce 
fieno A _B, E F, e gli appicco a due chiodetti A, E, e nell’ altre eftremità 
B, F, lego due palle di piombo uguali ( febben niente importa fe faffero difu- 
guali ) rimuovendo po? ciafcuno de i detti fili dal fuo perpendicolo'; ma uno 
affai, come faria per l'arco C B, e Paltro pochifimo, come faria fecondo .l’ 
arco 1 F, gli lafcio poi nell’ iftefo momento di tempo andare liberamente , e 


l’uno 
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l’ uno comincia a defcrivere archi grandi fimili al BCD,e 1° altro ne delcrive 
de’ piccoli fimili al FIG, ma non però confuma più tempo il mobile B a pafla- 





re tutto I’ arco BC D, che fi faccia l’ altro mobile F a paffare l'arco F.1;G 
di che mi rendo ficuriffimo così. nt RRITT£ 1 
Il mobile B palfa per lo grand’ arco B CD, e ritorna per lo medefimo D.C B, e 
oi ritorna verfo D, e va per 500 e 1000 volte reiterando le fue reciprocazioni, 
} altro parimente va da F in G, e di più torna in F, e parimente farà molte reci- 
rocazioni, e nel tempo ch’ io numero v. g. le prime cento grandi reciprocazioni 
BCD , DCB, ec. un altro offervatore numera cento altre reciprocazioni per FIG 
piccoliffime , e non ne numera pure, una fola di più, fegno evidentiffimo., che 
ciafcheduna particolare di efle grandiffime BC D, confuma tanto tempo, quan- 
to ogni una delle minime particolari FI G ; or fe tutta la BC D vien paf- 
fata in tanto tempo, in quanto la FIG, ancora le loro metà, che fono le 
cadute per gli archi difucuali della medefima quarta faranno fatte in tempi u- 
nali. Ma.anco fenza ftare a numerar altro V. S. Illuftrifs. vedrà , che il mo- 
bile F non farà le fue piccoliffime reciprocazioni più frequenti , che il mobile 
B le fue grandiffime, ma fempre anderanno infieme . L efperienza, ch’ ella mi 
dice aver fatta nello fcatolone, può eflere aflai incerta, sì per non effer forfe la 
fua fuperficie ben pulita, sì forfe per non effer perfettamente circolare, sì anco- 
ra-per non fi potere in un folo paffaggio ‘così bene offervare il momento ftef- 
fo ful principio del moto, ma fe V. S. Huftri&. pur vuol pigliare quelta fuper- 
ficie incavata; lafci andare da.gran diftanza, come faria dal punto B, libera- 
mente la palla B, la quale paffera in D, e farà nel principio le fue reciproca- 
zioni grandi d' intervallo, e nel fine piccole , ma non però quefte più frequenti 
di tempo di quelle . Quanto poi al parere irragionevole , che pigliandofi* una 
quarta lunga 100 miglia, due mobili uguali poffano paffarla.uno tutta, e 1’ al- 
tro un palmo folo in tempi uguali , dico effer vero, che ha, dell’ ammirando , 
ma fe confideriamo , che può effer un piano tanto, poco declive, qual faria quel- 
lo della fuperficie d’ un fiume, che lentiffimamente fi muoyeffe; che in effo non 
averàì camminato Un mobile naturalmente più d' un palmo, . nel: tempo. che. un 
altro fopra un piano molto inclinato , ( ovvero congiunto con grandiffimo .im- 
peto ricevuto, anco fopra una piccola inclinazione ) averà paflaro cento miglia; 
nè quefta propofizione ha feco per avventura più inverifimilitudine di quello , 
che fi ‘abbia, che i triangoli tra le medefime parallele, ed. in bafi uguali fieno 
fempre uguali, potendone fare un breviffimo, e l’ altro lungo mille miglia ; ma 
reftando nella medefima materia , io credo aver dimoftrato quelta. conclufione 
non meno dell’ altra inopinabile . 
Sia del cerchio B D A il diametro BA eretto all orizzonte ; e dal punto A È 
fino 
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fino alla circonfereriza tirate linee utcumque AF, A E, AD, AC. Dimo- 
{tro mobili ‘uguali cadere in tempi uguali, e per la perpendicolare BA, e per 


gli piani inclinati, fecondo le linee C A, DA,E A s FA, ficchè partendofi 
nell’ ifteffo momento dal- 


li-punti .Br,:GyD; E, 
F, arriveranno in uno 
fteflo momento al termi- B 
ne A, e fia la linea F 
A piccola quanto effer fi 
voglia . pa 

E forfe anco più inopi- 
nabile parerà quefto’ pur 
da me dimoltrato, che ef- 
fendo la linea S A non 
maggiore della corda d’ u- 
na quarta, e le linee S I, 


fto fa il medefimo mobile 
il viaggio SI A ; parten- 
dofi da S, che il viaggio 
foloI A, partendofi da I. 

Sin qui ho dimoftrato 
fenza traferedire i termini 
meccanici ,' ma non pof- 
fo fpuntate a dimoftrare , 
come gli archi SITA, ed 





‘IA fieno paffati in tempi 


uguali, che è quello che cerco. 


Al Sig. Francefco mi farà grazia rendere il baciamano , dicendogli , che con 


un poco d’ ozio gli fcriverò una efperienza , che già mi venne in fantafia , pero 


sifurare il momento della percoffa 3, € quanto al fuo quefito , ftimo beniimo 
detto, quanto ne dice V. S. Illuftrifs. e che quando cominciamo a concernere 


. la materia‘, per la fua contingenza fi cominciano ad alterare le ropofizioni in 


aftratto dal geometra confiderate ; delle quali così perturbate , ficcome non. fi 
può affegnare certa fcienza ; così dalla ‘loro fpeculazione è affoluto il Matema- 
tico. Sono ftato troppo lungo, e tediofo con V. S. Illu&trifs. mi perdoni in 


grazia, e mi ami come fuo devotifs. fervitore, e le bacio le mani con ogni re- 
vwerenza. i 


Lettera di Galileo Galileî in rifpofta al Bite. 


EGR vivamente, e con gran fottigliezza rifponde il Sig. Bertizzolo alle 
mie difficoltà , per mantenere in piede la fua conclufione, che fecondo 
che crefce 1° altezza dell’ acqua fopra il medefimo declive, e per confeguenza la 
gravità, debba ancora crefcere la celerità del fuo moto, il che era {tato da me 
meffo in dubbio , pigliando occafione di dubitare da quello , che vedo per efpe- 
rienza farfi nelli altri movimenti naturali, ne’ quali i mobili omogenei , ancor- 


‘chè difesualiffimi in mole, e per confeguenza in pefo, fi muovono tuttavia con 
i SS . b. ; DI . f . 
‘pari velocità , come ciafcheduno può ad ogn’ ora vedere in due palle di ferro , 


o d’ altra materia grave, delle quali una fia grandillima, e l’altra piccolifima, 
che cadendo a perpendicolo , ovvero fopra il medefimo piano inclinato , fi muo- 


‘vono ‘colla medefima velocità ; del quale effetto, come altra volta diffi , ne ha 


ale 
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ancora trovate due dimoftrazioni , le quali però tralafcio al. prefente ,. potendo- 
fene tanto facilmente vedere mille efperienze ; le quali , prego il Sig. Bertizzo- 
lo a vedere, acciò non abbia a negare quello, che è più chiaro, che il Sole . 
Ma perchè rifpondendo fottilmente foggiugne , che i predetti mobili difeguali, 
quando non aveffero impedimento dell’ aria, non pure fi muoveriano difegual- 
mente, ma che manterrebbero anco nelle loro velocità la proporzione medefima , 
che foffe tra le gravità loro, quafi che dal mezzo detta proporzione venga altera- 
ta: avendo io opinione in ciò molto diverfa, e facendo quelta confiderazione mol 
to a propofito al moto dell’ acque, il quale non ha repugnanza d’ altro mezzo, mi 
ci fermerò alquanto, e dirò, che indubitatamente ftimo, che in uno fpazio dove 
non fulfe refiltenza alcuna del mezzo, non folamente i gravi difeguali, ed omoge- 
nei, ma ancora gli eterogenei fi muoveriano colla medefima preitezza; ficchè non 
più velocemente difcenderebbe una gran palla di piombo ; che una di leggero legno. 
AI che credere mi muovo per due ragioni fondate pure fopra l’ efperienza ; e la pri- 
ma è quefta; che io vedo mobili eterogenei, come fariano due palle, una di piom- 
bo, e l’ altra di pietra, muoverfi con velocità difuguale, e tal difugualità effer mag- 
giore ne i mezzi più gravi, e refiftenti , che nei più fottili, e leggeri, e così il piom- 
bo, € la pietra con gran difegualità vanno al baffo nell'acqua, e con pochiffima dif- 
ferenza nell'aria, e con minore per confeguenza anderiano in un mezzo più ra- 
ro , € finalmente con nefluna nel vacuo . L'altra mia ragione è quefta , che è 
pur fondata fopra l’ efperienza , che fe fuffe vero, che le velocità ne’ movimen- 
ti naturali feguitaffero la proporzione della gravità de’ mobili , ogni volta che 
l’ impedimento del mezzo non l’alteraffe, adunque tutta volta che fi poteffe le- 
vare tale alterazione del mezzo ; fenz’ alcun ubbio fi doveria coll’ efperienza 
poter vedere la detta proporzione : ora tanto è vero , che fi levi affolutamente 
I impedimento del mezzo, quanto il fare , che i mobili non ne vengano im- 
pediti più l'uno , che l’altro, il che quando fuffe , dovriano detti mobili dife- 
sualmente gravi moftrar nelle loro velocità la proporzione , che hanno in gra- 
vezza ; al che però non accorda l’ efperienza , la quale potremo fare pigliando 
due palle di mole uguali , ma di pefo inuguale , come faria una di piombo , € 
V altra di legno , le quali quando fieno in grandezza uguali , faranno di pefo 
difuguali , ficchè quella di piombo potrà: pefare talvolta trenta volte più di quel- 
la di legno. Se dunque quefte due palle uguali in mole fi lafceranno cadere da 
un' altezza ver. gr. di cento braccia , già 1l contrafto dell’ aria farà il medefi- 
mo all una , ed all’ altra; ficchè faranno come denudate dall’ impedimento e- 
fterno , e folo prevalerà in loro la virtù motiva, che viene dalla gravezza; per 
lo che fe fufle vero l' affunto del Sig. Bertizzolo , doveria quella di piombo 
muoverfì 30 volte più veloce dell’ altra, ficchè quando quella di piombo avefle, 
finito il fuo moto , l’ altra dovria efferfi moffa per poco più di tre braccia, fi 
che è tanto falfo $ che non pure, mentre che il piombo averà camminato le 
cento braccia , il legno ne averà camminate tre, o quattro , ma ne averà an- 
co paffate più di 98; ed in fomma con pochiffimo intervallo farà prevenuto dal 
piombo ; onde 10 concludo poterfi fenza fallacia affermare la proporzione delle 
velocità de’ diverfi mobili omogenei, o eterogenei , o uguali, o trema , non 
aver che far niente colla proporzione delle gravità loro , ed effer grandemente 
minor di quella. E perchè è piccoliffima tal differenza ne’ mezzi pieni, dove il 
mezzo impedifce un poco più il men grave, fimo, che nel vacuo , o dove 
non fuffe tal impedimento , quella non faria cofa alcuna, ma di tutti i mobili 
faria la velocità medefima. Nè fono li efempj di pietre, e colonne tagliate ad- 
dotti da me fuori di propofito , perchè effendo ftato profferito dal Sig. Bertizzo- 
lo l' afioma univerfalmente , che crefcendo la gravità debba crefcere il moto , 
doveria verificarfi in tutti i particolari , il che non fa nelli efemp) addotti: an- 
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720 


721 


#- ” 


722 


352 IHè E TUTE RBASDAI 


zi dirò di più , non fi verificare nè anco nell’ acqua , nè accadere a quella al- 
tro da quello, che accada agli altri mobili naturali, cioè che fopra il medefi- 
mo declive con tanta velocità anderà un’ acqua ‘alta 100. braccia, ‘con quanta 
una , che fia alta un folo; ma perchè ( come anco accennai nell’ altro mio dif- 
corfo ) mi fi potria iftare coll’ efempio del corfo de” fiumi , i quali crefcendo 1° 
altezza dell’acque vanno fempre più rapidamente, e vedo , che il Sig. Bertiz- 
zolo fi riduce a quefta efperienza , però fon contento idi allargarmi un poco più, 
e fcoprire , quale fia la caufa di quefto effetto da me molto bene offervato . Di- 
co dunque , che le acque de’ fiumi, quando o' per pioggie , o per nevi disfatte 
fi alzano , non crefcono per tutto ugualmente ; anzi. fe lontano dal mare, do- 
ve fi fcaricano, 20, 0 30 miglia fi alzano ‘10, 0 12 braccia , intorno alla fo- 
ce , dove entrano in mare, non fi alzano nè anco un fol braccio, come ciafcu- 
no può aver offervato, il‘che fe è così, chi non conofcerà , che quefto è un 
accrefcer grandemente il declive ; e crefcendo tanto quefto non farà neceffario, 
che crefca ancora il moto?'certamente sì. Però fe alcuno votrà per via d’ efpe- 
rienze moftrare , che alzandofi l’acque, ancorchè fi muovano nel medefimo decli- 
ve, debba crefcer la loro velocità, bifognerà ricorrere ad altro efempio ; che a 
quello de’ fiumi, ne i quali non è peffibile alzar |’ acque per tutto ugualmente , 
come dovria farfi, fe fi ha da mantenere la medefima decaduta, e provare, che 1’ 
altezza dell’ acqua faccia crefcere la velocità fopra il' medefimo declive. E per av- 
ventura un’ efperienza opportuna'per veder ciò , faria "la feguente i Sieno due ca- 
nali ferrati A B, C D, larghi ugual- 

mente, ma fia il C D due volte più B 


alto dell’ A B, ed abbiano la mede- RL IL ia 


ficabili paffino per effi acque dalle 


ta n Si tant A, Cité Pulito N Di. 
nane actretce fopra di mese NITTI 


mo declive la velocità del moto; do- 

verà il canale C D, render quattro 

botti d’acqua in quel tempo, che 1’ altro A B ne butta una ; imperocchè fe l° 
acqua per effer nel canale C D due volte più alta, che nell’ A B, dee muoverfì 
con doppio moto , effendo in oltre il canale € D due volte più capace dell’ A B, 
ne feguirà di neceffità , che, come ho detto, l’uno porti fuori quattro volte più 
acqua dell’ altro , la qual cofa indubitatamente non fi troverà effer così, nè fi ve- 
drà buttare il canale DC una goccia più , che il doppio di BA, fegno neceffa- 
riffimo, che l’ acque nell’ uno , e nell altro vanno con pari corfo. 


Lettera di Galileo Galilei al P. Abate D. Benedetto Caffelli del modo di mifurare 
le gocciole d' acqua cadenti fopra una data fuperficie. 


da 


D' Arcetri 19. Agofto 1639. 
Reverendi[fimo Padre , e mio Sig. Colendifs. 


coll’ intelletto a nuove fpeculazioni dipendenti da queto fuo ultimo tratta- 

to in propofito del Lago Trafimeno , e ftarò con defiderio afpettando di par- 

teciparne , conforme a che ella me ne dà fperanza. Quanto alla moltitudine 

delle gocciole cadenti fopra una fuperficie data , ed il modo del trovarla , le di- 

rò folo la conclufione ; € l' operazione , lafciandone la dimoftrazione al difcorfo 
di 


S Ento con diletto 1’ applicazione , che la Paternità Voftra Reverendiffima fa 
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di lei. Dico peftanto , che dato 1° intervallo tra gocciola ; e:gocciola;, e l’am- 
piezza della fuperficie , dove dette gocciole debbon cadere; l’ operazione proce- 
de nel feguente modo. Perchè tal' fuperficie dee effer nota , intendafi quella ef- 
fer circolare , e così l’ intervallo tra gocciola:, e gocciola, che pure dee effer 
noto , e pofto che gl’ intervalli fieno eguali‘, pofta la caduta d’ una gocciola'co- 
me nel centro del'dato cerchio, vedali quanti di tali intervalli fi contengano 
nel femidiametro-del dato !cerchio‘, e ‘prefo il ‘cubo di tal numero d’ intervalli , 
e poi il cubo del numero ‘uno manco del detto ,'cavifi quefto minor cubo dall’ 
altro maggiore; e quello ; che refta; farà la' moltitudine. delle gocciole cadenti, 
che ‘nel dato ‘cerchio faranno contenute ; come per'efempio , fia il’. intervallo tra 
gocciola, € gocciola un foldo , cioè la on (parte d’ un braccio, e. ils femi- 
diametro del cerchio fia per efempio mille foldi ; fatto il cubo di mille, e da 
effo ‘trattone il cubo di 999. quello. che refta farà la moltitudine delle socciole 
da riceverli nel dato cerchio. La propofiziofie», come vede , ha affai dello ftra- 
vagante , elfa che può mercè della vifta deferiver linee , e far computi aritme- 
tici, troverà il relto. Mi raccomando. allé fue orazioni , mi confervi la fua gra- 
zia, ed il Signor la profperi. 


Lettera del Padre Abate D. Benedetto Caftelli a Galileo Galilei Sopra 
sio rie 02 ifteffa materia. i 7331 


Sea 65 SCR ono. ion Roma. 27: Agolto 1639: ! 
: pLrt Of x a LOU IRR | ; | fb e: 
\ v° Eccellentifs. Sig. mio Padron Colendifso . + 

i Eramente mi è riufcita la fpeculazione di VS. Eccellentiffima Mravagan- 

tiffima nel ritrovamento del numero delle gocciole cadentivin una data fu- 
perficie , dato l’ intervallo tra. gocciola:, e gocciola ; e confeffo la mia debolez- 
za, che alla prima lettera di VS. Eccellentifima non intefi bene la propofi- 
zione, ed.anco in queflta ho ftentato» affai in-intenderla , non difcernendo fe il 
numero degl’ intervalli , come ella chiama, fia veramente degl’ intervalli tra goc- 
ciola, e gocciola; ovvero dell’ iteffergocciole prefe nel: diametro del cerchio, 
cominciando da quella ,; che fi confidera nel centro inclufive , giacchè il nume- 
ro delle gocciole fupera d’ un’ unità quello degl’ intervalli. Ma finalmente cam- 
minando io in quefto principio per via d’ efperienza ; ho conofciuto , che fidee 
prendere il numero, delle gocciole , e non degl’ intervalli , ‘per radice de’ cubi, 
e ne ho fatti molti rifcontri colla. numerazione attuale , e ‘poi. coll” operazione 
di VS; Eccellentiffima , e tutte mi fono riufcite-puntualiffimamente ; è vero che 
mi pare, che fempre la fezione di tutto il faftello delle gocciole cadenti nel cer- 
chio debba riufcire un efagono equilatero , ed equiangolo iiferitto nel cerchio da- 
to, altrimenti il mio conto non torna com quello di VS. Eccellentifima , qua- 
le pure dee effer veriffimo , come dependente dalla dimoftrazione , alla quale 
mon fono per ancora arrivato. , e forfe la mia debolezza non arriverà giammai. 
Pertanto mi refta fcrupolo nel. mio modo-di numerare , e vado dubitando, che non 
torni , fe non quando la faetta dell’ arco di 6o. gradi non è maggiore d'uno de- 
gl’ intervalli tra gocciola ; e gocciola. So che ho fritto quefti verfi ofcuramen- 
te, però la prego a fcufarmi; feimi fuccederà trovare cofa più netta , e chia- 
ra, mi porterò meglio un’ altra volta. .Intanto mando a VS. Eccellentifiima una 
copia d' una lettera , che ferivo a Monfignor Cefarini , per dar foddisfazione a 
molti, che non intendono il principal fondamento del mio Trattato della mi- 
fura dell’ acque correnti , dove cerco di fpiegarmi di più di quello , che ho fat- 
to nel Trattato iftefo. Mi pare d’effermi in quefta lettera vantaggiato qual- 
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che cofa per ridurre alla pratica il mio modo di partire l’ acque delle Fontane, 
‘parendomi d’ averlo fpiegato alfai facilmente, dove VS. Eccellentiffima vedrà, 
che non adopero il pendolo per mifurar l'ora .d’andare a pranzo , 0 2 letto. 
In oltre ho regiftrato alcuni difordini., che feguono nel comun modo di mifu- 
rare l’ acque correnti , e mi pare ( fe non fono di me telo adulatore ) d’ averli 
fatti fpiccare affai bene . VS. Eccellentiflima fe la faccia leggere una volta , 
quando farà meno impiegata nelle | fue più alte fpeculazioni y e poi mi farà fa- 
vore dì farla capitare in mano del' Sereniffimo Gran Duca, e del Sereniffimo 
Sie. Principe Leopoldo , perchè  forfe non farà cofa inutile. nel difpenfare l’ ac« 
que della Fontana , condotta con. magnificenza veramente regia da S, A. S..in 
Firenze e per comodo , e per vaghezza della Città, Ed il Signore la confervi. 


Lettera di Galileo Galilei al Padre Abate D. Benedetto Caftelli 
si: Sopra l ifteffa materia . 


Arcetri 3: Settembre 1639. 
Reverendiffimo Padre , mio Sig. Colendi(fimo , 


- 


Cefarini ; le ho fentite amendue con gufto eftremo , e quefta che mi man- 
procurerò , che venga in mano del Serenifs. Principe Leopoldo , e appreffo 
del Sereniffimo Gran Duca , ficuro che fiano per far gran rifleffione , e capitale 
degli avvertimenti , che in effa fi contengono , € degli altri che reftano, e che 
la P. V. Reverendiffima promette. E quanto a quello , che ella tocca nella fua 
in propofito delle gocciole cadenti ; che. fi debbano ‘prendere. non. gl’ intervalli 
tra gocciola , e gocciola, ma i numeri di effe gocciole , è veriffimo , nè io po- 
teva venire in cognizione di quanto fcriffi , fe non fervendomi del numeto del- 
le gocciole è ponendo il primo come centro, € gli altri fei, come gli angoli dell’ 
effagono inferitto nel primo cerchio , e così i contenuti fono fette . Prefi poi 
due punti, e fattone il cubo, che è otto , e trattone il primo. cubo; che è 
uno ,-reftano pure fette, aggiunto il fecondo cerchio doppio in circonferenza del 
primo } e perciò contenente dodici gocciole nella circonferenza , e fatto il cubo 
di tre punti 3 cioè 27, e trattone il cubo di due, che è otto, reftano 19. che è la 
fomina ifteffa delli 12, delli fei, e dell'uno del centro 5 e feguitando con quel or- 
dine, ‘aggiugnendo il terzo cerchio, e li 18. punti contenuti nella fua circonfe- 
renza, fommandogli con gli antedetti dodici , e gli altri 6. precedenti , e quello 
del centro ; fi fanno 37. gocciole; e tale è il numero , che relta; cavando il cu- 
bo di 3. del cubo 4. cioè 27. di 64. € così continuando vidi la continuazione della 
regola; ma poco potei andare innanzi vietandomelo la privazione della vifta , e 
del potere adoperar la penna , infelicità , che mi accade anco nel poter difcorre- 
re fopra linee ; che paflino oltre un triangolo , ficchè nè pure poffo intendere una 
delle mie medefime propofizioni , € dimoftrazioni ,, ma tutte mi giungono come 
ignote , € inintelligibili. Lafcerd dunque la cura alla P. V. Reverendifs. di al- 
largarfi in quefta contemplazione ; € di ritrovare fe vi è cofa , che meriti, che 
ne fia tenuto conto. Sono in continue ftrida per un’ orribile doglia di una ma- 
no, di quelle mie antiche, non poffo effer più feco, La riverifco con ogni af- 
fetto , e mi raccomando alle fue orazioni. 


ROC la gratiffima fua infieme colla copia dell’ altra , che ferive a Monfig. 
da 


Let- 
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Lettera di Galileo Galilei a Curzio Picchena Segretario di Stato del Serenifs. 
Gran Duca di Tofcana , nella quale tratta della Calamita. 


Padova 16. Novembre 1607. 


IWluftrifimo Signore. 

IS feriffi fono oggi 15. giorni a VS. Illuttriffima quello , che poteva dire al- 

lora in materia del.pezzo di Calamita ricercato da S. A. S. che fu, che 
primieramente ne aveva io un pezzetto di circa mezza libbra affai gagliardo 4 
ma di forma non molto elegante , € che quefto era al cenno di S. A. S. Pa- 
drona di quefto, e di tutto il reo. Le diffi appreffo ritrovarfene un pezzo in 
mano d’ un Gentiluomo amico mio , di bontà fuprema , grande in circa 5. lib- 
bre, e di bella forma ; ma per ritrovarfi quel Signore in Cadore , diffi, sm gli 
averei fcritto per intender l’ animo fuo. Scrifi, e ho avuta rifpofta , e che fi 
priverà della Calamita ; tuttavia che fi ritrovi il prezzo di che è la fima: e 
giacchè fi ha in mano di poterla avere , mi è parfo di dire alcuni particolari , 
che ho veduto io più volte nella detta Calamita, avendola avuta più volte nel- 
le mani. Prima è tanto vigorofa , che foftiene un fil di ferro lungo un dito , € 
groffo come una penna da fcrivere , al quale fia attaccato libbre 6. e mezza di 
i ceh materia, e credo, fe io ho bene a memoria ; che le libbre 6. e 


mezza fuffero pefate alla groffa di quefte libbre di qua, che delle Fiorentine fa- 


ranno circa dieci. Attaccandovi un oncinetto di ferro, non più grande di mez- 
zo granello di grano lo foterrà infieme col pefo di tre zecchini, che li fieno 
appefi. Ha tanta forza, che appreffatagli la punta d’ una grande Scimitarra vi- 
cina quanto è la groffezza d° una piaftra d’ argento, sforza anco le mani di qua- 
lunque gagliarda perfona , che anco per maggior refiltenza s’ appoggiaffe il po- 
mo della detta avanti al petto , e per forza la rapifce a fe. Io poi vi fcoperfi 
un’ altro effetto mirabile , il quale non ho potuto poi più rivedere in alcun’ al- 
tra calamita ; e quefto è , che dalla medefima parte fcaccia, e tira il medefimo 
ferro. Lo tira mentre che gli farà pofto lontano quattro , o cinque dita ; ma 
fe fe li accofterà vicino a un dito in circa , lo difcaccia. Sicchè pofandolo fo- 
pra una tavola , e andando alla fua volta colla calamita , quello fugge , e fe- 
guitandolo colla calamita, tuttavia fcappa , ma fe fi ritira la calamita indietro, 
quando fe li è slontanata per quattro dita , il ferro comincia a moverfì verfo lei, 
e la va feguitando quanto altri la ritira indietro, ma non fe gli vuole accofta- 
re a un dito, anzi, come ho detto, andandogli incontro colla calamita , il fer- 
ro fi ritira, e fugge: gli altri effetti poi tutti della calamita fi veggiono in 
queta mirabilmente per la fua gran forza. Quefto Gentiluomo mi ferive effer- 
gli altra volta ftati offerti 200. fcudi d’ oro da un Giojelliere Tedefco , che la 
voleva per l’ Imperadore , ma non gliela volfe dare altrimenti; ftimandola egli 
affai più. Io non ho potuto nominare a quefto Gentiluomo la perfona , che la 
domanda, nè anco la nominerò , fe non ho altr’ ordine da VS. e per effere det- 
to Signore lontano di qua , non ho potuto avere rifpofta da elfo , fe non oggi; 
dalla quale ho cavato folamente , che quanto alla calamita la concederà , ben- 
chè prenda gran piacere de’ fuoi ‘effetti ; ma per quel che mi accenna , la fti- 
ma oltre a 400. fcudi. Molte volte gli ho fentito dire , che non la darebbe per 
manco oro di quello , che lei foftenefle attaccato ad un ferro; il che faria per 

iù di feudi 400. Ma (circa-a quefto non m° ha fcritto adeffo cofa alcuna. Io ftarò 
afpettando ordine da VS. di quanto vuole che io tratti , che non mancherò di 
ubbidire a’ cenni del noftro Signor Principe, al quale intanto umilmente m° inchi- 


no, ca VS. con ogni affetto bacio le mani. 
» dla Pi LET. 
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Lettera di Galileo Galilei a Curzio Picchena Segret. di Stato del Serenifs. Gran 
Duca di Tofcana, nella quale tratta della Calamita. 


Padova 9. Dicembre 1607. 
IWuftrifimo Signore. 


Ando a VS. Illuftrifima la Calamita, la quale, dopo l’ averci fpecula- 

to, e fperimentato un pezzo attorno ( febben fo di non effere a mezza 
ftrada delle fue maraviglie ) ho finalmente ridotta a foftenere affai più che il 
doppio di quello, ch’ ella pefa, imperocchè pefando ella libbre fei, ne foftiene 
come potrà vedere S. A. S. più di dodici. E fon ficuro, che quando io avellìi 
avuto comodità di tempo, e di chi m' aveffe lavorati diverfi ferramenti con ef- 
quifitezza , ed a mio modo, farebbe adeffo in iftato di affai maggiore ftupore. 
Ho fatto fabbricare quefti due ferri in forma di due ancorette , sì per dar loro 
qualche forma, come per alludere a quello ; che forfe favolofamente fi ferive > 
efferfi trovato un pezzo di Calamita sì vafto , e robufto , che fofteneva un an- 
cora di Nave, e sì ancora per la comodità di quefte branche:, alle quali fi poffo- 
no andare attaccando altri diverfi pezzetti fino all’ ultimo tentativo della fua ga- 
gliardezza ; effendochè non ho fatte 1’ ancore del maggior:pefo } che io ho veduto 
poter effer foftenuto , prima per effer certo , che fenza tediofa e ferupolofa pazien- 
za ; fubito:prefentati i ferri a’ poli della pietra fi attacchino , ed oltre a quefto , 
perchè m’ è venuto in opinione , che il medefimo pezzo non foftenga colla rmede- 
fima forza in ogni luogo: della Terra; ma che effendo nella Calamita due poli, l’ 
uno di ef fi renda più valido ; e l’altro meno per la maggiore vicinanza all’ uno 
polo del mondo , cioè della Terra ; che fotto la linea equimoziale fariano ambidue 
d’ eguali forze; onde credo , che il più gagliardo polo di quefta pietra qua a Pa- 
dova foftenga alquanto più, che in-Firenze , o a Pifa , e l’altro perl’ oppofito , 
il che defidererei che fuffe con diligenza offervato , e però a ciafcuna delle due 
Ancorette ho allegati i ferri , ed altri pezzetti, che fono il più ,: che qua gli ho 
potuti far foftenere ; ftante la pietra così preparata come la mando : onde coftà 
potria accadere ( per effere il fito alquanto più meridionale di quefto ) che il 
polo auftrale della pietra. reggeffe qualcofa meno, e 1’ altro alquanto più. Ho 
aflicurata la faccia ‘principale della pietra con una afficella , non folo acciocchè 
non: fi freghi nel condurla., ma perchè fi veggano fubito i fuoi poli colle tamet- 
te a lor luoghi , ficchè fenza muovere altrimenti la detta tavoletta, bafta pre- 
fentar le tefte delle due Ancorette a quei due fori, applicando la più grande al 
polo più robuto ; che è fegnato A. .che vuol dire Auftrale ; e la più piccola 
all’altro fegnato B. che fignifica Boreale, avvertendo di mettere amendue 1 fer- - 
ri nell’ ifteffo tempo ; perchè trovo non fenza grande ftupore , che ‘ella più vo- 
lentieri ne foftien due , che un folo:, ed un ferro così grande , che per fe folo 
non farà retto da un polo,vifi attaccherà poi, mettendone un'altro all’altro polo . 
Deefi anco avvertire nell’ applicare i«ferri , di tenere |’ afficella equidiltante all’ 
Orizzonte; perchè ftando il piano della Calamita pendente , le tefte dell’ Anco- 
rette: fuggono , nè così bene. s° attaccano: Per quell effetto meritamente ftima- 
to da S.A. S. di fcacciare , e tirare «il medefimo . ferro colla medefima faccia; 
mando due ferretti; I’ uno de’ quali, che è quello di.tutto cottone tondo , fi dee 
pofare fopra una tayola ‘ben pianase lifcia; e l'altro ;.che'è dorato ,:s° applica 
alla pietra fopra quella linea ,, che VS. Illuftrifima vede fegnata d’ argento ful- 
la faccia principale ; tenendo poi fopra la tavola la Calmita così pendente co- 
me il fuo taglio comporta , cd andando pian piano per affrontare |’ Ro cilin- 

i retto, 
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dretto, che farà fulla tavola, e vedrà fcacciarlo quando fe le farà avvicinato 
circa l'intervallo d’ un dito ; ma tirando la mano , € la pietra indietro , il me- 
defimo ferretto la feguiterà , fermandofele poi un poco lontanetto , ficchè an- 
dando di nuovo ad incontrarlo colla pietra, di nuovo fi ritirerà indietro, e sfug= 
girà l’ incontro , e perchè quelt effetto ha qualche poco di difficultà , sì nell’e- 
feguirlo , come nello fpiegarlo ; così con femplici parole, quando non fuccedef- 
fe di poterlo far vedere di prefente a S. A.S. glielo farò veder’ io venendo co- 
fi quell eftate per obbedire al comandamento di quella. E quefto dico, perchè 
fpero d’ efler per trovar la pietra ancora in mano di S. A. S, come cofa ftima- 
ta da quella degna d'aver luogo. tralle altre cofe ammirande, fulla qual cre- 
denza ; ed acciocchè S. A. S. poffa infieme compiacere a quel Sig. Oltramonta- 
no , effendo io venuto a Venezia, mi fon meflo a cercare tra quefti lapidar), 
e antiquarj , e ne ho trovato un’ altro pezzo poco minore di mole, ma affa 
di virtù, febben la qualità della pietra moftri d' effer di buoniffima vena ; ma 
al mio parere non è ftata fegata per buon verfo:, talchè chi la riduceffe in una 
palla, come peravventura potria aver in animo quel Sig. acquifterebbe affai for- 
za, e la palla fi caverebbe. così grande in quefto minor pezzo ; come nell’ ai- 
tro maggiore. Su quefta opinione 1’ ho prefa credendo di far ‘bene, e la mando 
infieme coll’ altra ; però VS. Iluftrifima mi farà grazia di-prefentare a 5. AUS. 
colla pietra il mio buono animo , pregandola , che a quello fi compiaccia di.ri- 
uardar folamente , perdonandomi fe ho. fatto quefto di più fopra il fuo coman- 
inditia , e tanto più, quanto che fcrivendo a lui dell’ eccellenza dell’ altra , 
mi fu rifpofto , che la pietra doveva effer mandata in luogo , dove tanta ef(quifi- 
tezza non faria ftata peravventura neceflaria , e ftimata molto fopra la medio- 
crità. na bacpissol i 
Se la pietra relta appreflo S.A. S. io ho nella fantafia alcuni altri artifizj da ren- 
derla ancora affai più maravigliofa , e fon certo , che non mi falliranno, ma non 
ho avuto qua la comodità di potergli ufare , e fon di credere di potergli far far fo- 
ftenere forfe quattro volte tanto di quello che lei pefa , il che in una pietra così 
grande è molto mirabile , perchè io non ho dubbio , che fegandola in pezzetti pic- 
coli, fe gli potria far foftenere più di trenta libbre di ferro, ed anco quaranta. Io 
noto in quefta pietra , che ella non folamente non fi ftracca nel foftenere il fuo 
pefo., ma fempre s° invigorifce più , però faria bene accomodargli un foftegno fu 
I andar di quelto poco di fchizzo , ful quale ripofando teneffe tuttavia attaccati i 
fuoi ferri, e per dar qualche poco di fpirito a un tal corpo, alludendo alla mira- 
colofa natura e proprietà di quefta pietra , per la quale i ferri così avidamente fe 
gli accoliano ed unifcono in A, potria aggiugnere uno di quefti due motti : Vir2 
facit amor, 0 quello del Petrarca : Amor ne sforza , fimbolo per mio avvifo con 
gentil mifterio efplicante. ll imperio da Dio conceduto al giufto, e legittimo 
Principe fopra i fuoi fudditi, il quale dee effer tale, che con una amorofa vio- 
lenza a fe rapifca la divozione , fedeltà , ed obbedienza de’ Vaffalli, e tale farà 
quando la poteftà regia verrà efercitata non in opprimere , ma in follevare i 
popoli a lei commellì , e come quefta fopraumana virtù nel noftro Sereniffimo 
Principe originaria glà divinamente rifplende , così confidato fu quella libertà, 
che il titolo di Maeftro da S. A. S. già per alcun tempo concedutomi feco por- 
ta; mi fono io per mezzo di VS, Illutrifima voluto dimoftrare a quella Al- 
tezza, non ammonitore , ma ammiratore. di così divina condizione , la quale 
non fi defidera, ma già apertamente fi fcorge nella fua natural bontà , tacen- 
do per umiltà nel Sereniflimo Padre le lodi di queta ‘virtù, che nel Serenifli- 
mo Figliuolo ereditariamente fi diffonde , all’ una , ed all’ altra delle quali Al- 
tezze, ed infieme a Madama Sereniffima, fupplico VS. Illuftrifima , che per 
rhio nome baci umilmente le velti. 
Lettera 
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Lettera di Galileo Galilei fopra il fiume Bifenzio a Raffaello Staccoli . 
Da Bellofguardo li 16, di Gennajo 1630. 


7 S Otto li 22: di Dicemb. mi fu fignificato da V. S. molt Ill. ed Eccell. efler 

volontà del Serenifs. Gran Duca noftro Sig. che per li 26. detto , infieme 

col Sig. Giulio Parigi , e con i due Ingegneri, ‘Bartolotti, e Fantoni, io do- 

vellì intervenire in una vifita del Fiume di Bifenzio , per fentire le relazioni 

dei detti Ingegneri, e poter poi col Sig. Parigi referire quanto ci parefie giu- 

fto in quefta materia, che verte intorno alla refoluzione da pigliarfi per rime- 
diare a i danni, che detto Fiume apporta a i terreni adiacenti . 

Tal vilita fu dipoi differita per le caufe ben note a V. S. Ecc. tra le quali 
una fu, che per avventura dal vedere , ed efaminare alcune fcritture fatte da i 
detti Ingegneri , e fopra di effe dir noftro parere, fi potrebbe fopire quelle dif- 
ficoltà, e controverfie, che rendon dubbj quelli, a° quali fta il determinare , e. 
rifolvere quanto fì debba fare ; perlochè ; avendo io veduto quali fieno i pareri 
delli due Ingegneri, dirò ( con quella più chiarezza , e brevità , che mi farà 
poffibile ) l’ opinione mia intorno a quelta materia , fempre da me fiata tenuta 
per difficilifima , e piena d’ ofcurità , e nella quale fono ftati commeffi molti 
equivoci, ed errori, e malfime avanti che i profeffori fuffero ftati renduti cauti 
dalli avvertimenti del M. R. P. Abate D. Benedetto Calftelli in quel fuo libret- 
to veramente aureo, che fua Paternità fcriffe , e pubblicò tre anni fono, intor- 
no alle mifure dell’ acque correnti. 

E° ftato il parere dell Ingegnere Bartolotti, ed in una fua fcrittura efpone , 
di ridurre una parte del Fiume, che corre con molta tortuofità , in un canale 
diritto , fimando di potere in quefta maniera ovviare alle inondazioni. Efami» 
na l’Ingegner Fantoni tale ferittura , e molto avvedutamente gli oppone ; re- 
plica ' Ingegner Bartolotti all’ oppofizioni, cercando di foftenere effere il confi- 
glio fuo l'ottimo, che prender fi pofa in queflto partito. 

Ora perchè io inclino nell’ altra opinione , che è di lafciare in loro effere le 
tortuofità , e fare quei reftauramenti , che propone 1’ Ingegner Fantoni , andrò 
efaminando l’ultima replica del Bartolotti, moftrando per quanto potrò , quan- 
to facil fia 1’ abbagliare in quefti ofcuriflimi movimenti dell’ acque. 

Perfite dunque | Ingegner Bartolotti in riprovare come inutile ogni. provve- 
dimento , che fi faceffe, fuori che quello del levare le tortuofità , riducendo il 

8 Fiume in canale diritto, con dire , il rimedio propofto dall’ Ingegner Fantoni 
effere ftato fatto altre volte, cioè quarantaquattro anni fa, ed efferfi pur ritor- 
nato al medefimo ftato di prima. 

Ma io vorrei fapere, fe la reltaurazione fatta in quel tempo, nel così tortuo- 
fo Fiume, fu di qualche profitto, o pure del tutto inutile , ed infruttuofa. Non 
credo, che fi poffa dire , che ella fuffe totalmente vana, perchè nè l’altro In- 
gegnere la proporrebbe , nè ci farebbe alcuno del paefe , che non reclamaffe a 
tal propolta. . i 

Se dunque i provvedimenti furono giovevoli, e furono fatti fenza rimuovere le 
tortuofità , adunque 1° effer dopo qualche tempo ritornati i medefimi danni, non 
depende dalle torture , ma da altre cagiom. Che infomma fi ritrova effere, che 
il letto fi è ripieno, e riftretto, e quefto mediante le torbide, che vanno de- 
ponendo , e perchè il rimediare alle torbide, e loro depofizione è impoffibile , 
però bifogna contentarfi , cd accomodarfi a dovere di tempo in tempo rimuovere 
il depofto. sila | 

In oltre, fe giù fi vede, che le provvifioni fatte nelle tortuofità Pgparzzion 

e di 
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e di quefto fiamo fatti ficuri dall’ efperienza , perchè fi, dee tentare un. rimedio 
dubbio, e che potrebbe ( oltre al non apportar giovamento maggiore allo sfoga 
dell’ acque ) arrecare altri accidenti dannofi , alli quali l’ antiveder noftro non 
ha potuto forfe arrivare? 

Ma dirà qui il Bartolotti, avere elfo fcorti vantaggi tali nel canale diritto, € 
breve, che l’ inducono ad attenerfi a tal ‘partito, e però noi andremo efami- 
nando effi vantaggi ; cioè quelli, che egli ftefflo produce. E perchè il medefimo 
afferma di più ne i vantagi; che appreflo fiamo per efaminare; confiftere tutta 
la fomma di quefto negozio, e l'altre cofe effer tutti pannicelli caldi, ( che così 
li nomina) ed alterazioni di poco momento; e da non le finir mai , però in 
quefti ci fermeremo, e gli anderemo: refecando al vivo con lemma, e curiofità, 
e non fenza fperanza di potere arrecare qualche giovamento, col moftrare , c0- 
me pur di fopra ho detto , quanto fia facile 1’ equivocare, e l’ ingannarfi. 

Da quanto fcrive l’ Ingegner Bartolotti circa queta materia fi raccoglie, due 
effer le principali e maflime imperfezioni , le quali egli attribuifce al canale tor- 
tuofo , e delle quali per fuo parere manca il canale diritto, mentre amendue fi 

artano dal medefimo principio, e vadanova terminare e sboccare nel medefimo 
ne, ficchè la total dependenza, e declività fia 1 ifteffa in quefto, ed in quello, 
‘La prima delle quali è, che dovendofi diftribuire l’ iftefa pendenza in un ca- 
nale lungo , quale neceffariamente è il tortuofo in comparazione del retto ; le 
parti di effo vengono meno inclinate , ed in confeguenza il moto fatto in effe 
più lento, e lo fcarico dell’ acque più tardo . 

La feconda è, che l’acqua ripercuotendo nelle fvolte del canale tortuofo, vie- 
ne ributtata , e grandemente impedita nel fuo corfo , talchè, venendo ritardato 
doppiamente , cioè per la poca pendenza , e per gl incontri delle torture ; più 
facilmente rigonfia, e trabbocca fopra gli argini, e gli rompe; ed allaga le cam- 
pagne adiacenti. | adeg È i 

Ora per più chiara intelligenza di ciò , che in tal materia mi occorre dire 4 
andrò feparando, e dividendo 1’ una dall’ altra di quefte due imperfezioni, confi- 
derando prima quello , che arrechi di tardità al moto la fola ifteffa declività, 
ma compartita in un canale lungo ; in comparazione della velocità, che 1° iftef- 
fa pendenza induce in un canal corto » pofto che amendue foffer diritti, di poi 
o efaminando quali, e quanti fieno gl’ impedimenti della tortuofità . 

Quanto al primo, io produrrò tre propofizioni, le quali non dubito , che nel 
primo afpetto parrebbero gran paradoffi a chiunque le udiffe dire: tuttavia pro» 
eurerd di renderle credibili, ficcome in effetto fon vere. 

E prima dico, che in due canali, dei quali la totale pendenza fia eguale, le 
velocità del moto faranno eguali, ancorchè l’ un canale fia lunghiffimo, e 1° al- 
tro breve. ) 

Dico fecondariamente, che in queflti medefimi canali con egual verità fi può 
dire, il moto effer più veloce nel meno inclinato » cioè nel più lungo , che nel 
più corto, € più inclinato. 

Terzo dico, che le diverfe velocità non feguitano la proporzione delle diver- 
fe pendenze, come pare , che il detto Bartolotti ftimi; ma fi diverfificano in 
infiniti modi, anco fopra le medefime pendenze . 

Vengo alla prima propofizione , per dichiarazione e confermazione della quale 
non credo, che dall’ Ingegnere Bartolotti, nè da altri mi farà negato, verilfimo 
effere il pronunziato di colui , che dirà , le velocità di due Saghili poterfi chia- 
mare eguali , non folamente quando eflì mobili paffano fl azj eguali in tempi 
eguali, ma quando ancora li {paz} paffati in tempi difeguali aveffero tra di lo- 
ro la proporzione de' tempi de' loro paffaggi, e così per efempio quello, che in 
quattro ore andaffe da Firenze a Piftoja } non fi può chiamare più pigro d’ un 
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altro, che in due ore andaffe da Firenze a Prato, tuttavolta che Pifltoja fuffe 
lontana venti miglia, e Prato folamente dieci ; perchè a ciafcheduno tocca fot- 
tofopra ad aver fatto cinque miglia per ora ; cioè avere in.tempi eguali paffati 
fpaz) eguali. E però qualunque volta due mobili fcendano per due canali dife- 
suali, fe paffaffero in tempi, che aveffero la medefima proporzione; che le lun- 
chezze degli fteffi canali, fi potranno veramente chiamare effere egualmente ve- 
loci. Ora bifogna ; che quelli, a i quali fin qui è ftato ignoto, fappiano , che 
due canali quanto fi voglia difeguali ‘in lunghezza, purchè le totali. pendenze lo- 
ro fieno eguali, vengono dall’ ifteffo mobile paffati. in tempi. proporzionali alle 
loro lunghezze, come per efempio : Pofto, che la linea retta B D fia il livello 
orizzontale fopra il quale fi elevino i due canali di- i 

ritti., e difesuali B A maggiore, e C A minore ; & 
de i quali le totali pendenze fieno eguali, cioè mi- 

furate dalla medefima perpendicolare A D : Dico , 

chè il tempo, nel quale un mobile fcenderà dal ter- 

mine A infino in B, al tempo ; nel quale il mede- 

fimo fcenderà da A in C, averà la proporzione me- 

defima, ‘che gli fteffì canali, cioè farà tanto più lun-  B D 
go, quanto il canale A B è più lungo dell'A C, e 

quefta è propofizione dimoftrata da me ne i libri de ; 

i moti naturali, e de 1 projetti; onde refta manifefto ; le velocità per amendue 
i canali effere fottofopra eguali. Io ben comprendo , d’ onde ‘ha ‘origine 1° equi- 
voco, che altri piglia nello ftimar falfo quello, che io affermo per vero ; per lo 
che m° ingegnerò di rimuoverlo. ; 

Dice uno, come non fi muove. più. velocemente vw. g. una palla pel declive 
AC, che una fimile per A B, fe quando quella partendofi dal punto A , farà 
arrivata al termine C, quefta non avrà paffata una parte dell'-A B a gran fe- 
gno grande quanto A_C. Ma quefto concedo io per veriffimo; e confeguente- 
mente concedo ancora, che quando la velocità ciel relto della linea A B, fuffe 
quale nella prima parte verfo il principio A, il moto refolutamente , e con af- 
foluta verità fi dovrebbe chiamar più lento per A B, che per AC. Ma per le- 
var le tende all’ equivocazione dico , che la fallacia del difcorfo depende dal fi- 
gurarfi con errore 1 movimenti fatti fopra effe linee A _B, A C, come equabili 
e uniformi , e non come inequabili e continuamente accelerati } quali fono in 
effetto . Ma fe noi gli apprenderemo quali fono di due’ mobili , che partendofi 
dalla quiete nel pie A, vanno necéffariamente acquiftando maggiori, e mag- 
giori gradi di velocità, fecondo la. proporzione , che veramente offervano , tro- 
veremo effer vero; quanto io affermo. In dichiarazione di che, è primieramen= 
te da faperfi, che un mobile grave, partendofi della quiete, e fcendendo per un 
canale diritto in qualfivoglia modo pendente , ovvero cadendo a perpendicolo , 
fiuva con tal proporzione accelerando, che dividendo il tempo della fua fcefa in 
quali, e quanti fi vogliano tempi eguali, come v. g. in minuti d’ ora, fe lo 
fpazio paffato nel primo minuto farà per efempio una picca ; il paffato nel fe- 
condo farà tre picche , nel terzo minuto pafferà cinque picche , nel quarto fet- 
te, e così fucceffivamente gli fpaz) paffati ne i fuffeguenti minuti anderanno 
erefcendo fecondo i numeri difpari 9. 11. 13. 15. E quefta pure è delle propo- 
fizioni vere, e da me dimoftrate. 

Ripigliamo adeffo la medefima figura di fopra, nella quale il canale A B; fia 
per efempio lungo il doppio dell’ altro A _C, ed intendafi due mobili, quali fa- 
rebbero due palle, fcendere liberamente per effi, e ponghiamo il mobile nel più 
declive A C, in un minuto d' ora avere fcefo una picca; avrà nel fecondo 
minuto palato tre picche , nel terzo cinque , e nel quarto fette, come dimo- 

ftrano 
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ftrano gli fpazj notati e fegnati con i numeri 1. 3. 5. 7. e così in minuti quat- 
tro averà paffato tutto il canale A C , pofto che fia lungo picche 16. Ma P al- 
tra palla nel canale 

E, B3 pe il 

oppio, ed in con- n, 

fegienta la. metà AA 
meno declive, pon- 
gal efferfi mofla la 
metà meno veloce 
( e quefto conforme 
al vero , ed all opi- 
nione dell’ Ingegne- 
re ) ficchè nel primo 
minuto abbia paffato 


mezza picca , ma 
continuando d'accelerarfi conforme alla regola affegnata, e dimoftrata , pafferà nel 


fecondo minuto tre mezze picche, nel terzo cinque , € confeguentemente negli 
altri minuti 7. 9.11.13. 1s. mezze picche; e perchè nel canale A C fi contengono © 
pio Fa 5. 7. che fanno la fopraddetta fomma di picche 16. nell’ altro A 

, che è doppio dell'A C, conviene, che in numero fieno picche 32. cioè mez- 
ze picche 64. quante appunto fono le notate 1. 3. 5. 7. 9. 11. 13. 15. paffate 
in otto minuti di tempo, e le 16. contenute in A €, paffate in minuti quat 
tro. Dal che è manifefto le_ velocità ne i due canali interi effere fottofopra e- 
vali, poichè nell’ uno fi paffano 16. picche in quattro minuti, e nell’ altro 32. 





_3n otto minuti: febbene è anco vero ( per la foddisfazione della parte ) che la 


velocità nell’ A C è maggiore , poichè nel tempo, che il mobile partendofi da 
A ha paffate le 16. picche A C, l’altro paffa folamente le 16. fuperiori mezze 
picche ; Ma è anche vero all’ incontro, che in altrettanto tempo fi pafsano le 

48. mezze picche , cioè sele 24. intere inferiori verfo B, ficchè con altrettanta 
verità fi potrà dire il moto per A B, efser più veloce , che per A C, che era 
la feconda propofizione, che io aveva propofto di voler dimoftrare. Concludiamo 
per tanto; che pigliandofi i canali interi, le velocità in amendue fono eguali 
ma nella parte fuperiore del canale lungo ( che in quefto efempio è folamente 
la fua quarta parte ) il moto è più tardo , ma nelli tre quarti rimanenti è al- 
trettanto più veloce , pafsandofi nell’ iftefso tempo fpazio una volta e mezzo 
maggiore di tutto il canale A C. E perchè per lo fcarico d’ una piena fi ha da 
confiderare il corfo dell’ acqua per tutta la lunghezza del canale , non mi pare 
che refti più luogo all’ Ingegnere di dubitare ( per quanto depende dalla ma gio- 
re, o minor lunghezza, minore, e maggior pendenza delle parti de i canali ) 
Tanto fcarica il più lungo , e meno declive, quanto il più corto , € più pen 
dente, cioè tanto il tortuofo , quanto il diritto. 

E qui non voglio lafciar di mettere in confiderazione a V. S. Ecc. come po- 
trebbe effere, che alcuno equivocando per un altro verfo prendeffe errore, men» 
tre fi perfuadefle non effer poffibile , che paffando un mobile con tanta maggior 
velocità il canale più corto , e più pendente , non fi aveffe per eflo a fcaricare 
maggior quantità della medefima materia , € in più breve tempo ,-che il più 
lungo , e meno inclinato . 

AI che io rifpondo.,, e con particolare efempio dichiaro, che dovendo noi fca- 
ricare v. g. dieci mila palle d’ artiglieria con farle paffar per quefto, e per quel 
condotto , ed effendo che una palla fcorre il più breve in un minuto di tem- 

o, ma il lungo in due minuti, è vero, e manifefto , che quando lo fcarico 
i avelfe a fare d'una palla per volta , fischè non fi lafciafe andare la feconda, 
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fin che la prima non fuffe condotta al finé del condotto, nè Ia terza, fe non 
{caricata che fuffe la feconda, e così confeguentemente tutte , l’ una ‘con tale 
intervallo dopo 1’ altra , torno a replicare, che è vero , che lo fcarico pel con- 
dotto breve fi farebbe nella metà del tempo , che per lo lungo. Ma fe le palle 
fi lafciaffero andare 1’ una dopo l’ altra fenza fpazio intermedio, ficchè fi toc- 
caffero , il fatto fuccederebbe d’ altra maniera . Perchè pofto v. g. che la lun- 
ghezza del canale corto fulle capace d’ una fila di cento palle folamente , ed il 
canale lungo di dugento:, è vero , che il corto averebbe fcaricate le prime fue 
cento palle, quando il lungo comincerebbe a fcaricar la fua prima, ma conti- 
nuandofi poi lo fcarico, e deponendofi le rimanenti palle con egual getto da 
ambedue i condotti , fi troverà il canale breve non fi effere avvantaggiato in 
tutto lo fcarico , falvo che di cento delle dieci mila palle , perchè cento fole 
refteranno da fcaricarfi nel canale lungo, finito che fia tutto lo fcarico nel cor- 
to , e così l’avanzo del tempo non farà della metà, ma d'un centefimo, e di 
meno ancora farebbe , quando maggior fuffe il numero delle palle da deporfi ; e 
fcaricarfi. Ora-lo fcarico dell’ acque fi fa in quelta feconda maniera, cioè , con 
effer perpetuamente le fuccedenti parti contigue alle precedenti, talmente che lo 
fcarico fatto pel canale corto non fi vantaggia ( effendo la. metà del lungo ) d’al- 
tro, che d’ una fola fua tenuta d’ acqua , e duri la piena quanto fi voglia. Ve- 
dafi ora quante di tali tenute paffano nel tempo, che dura effla piena , e fi co- 
nofcerà l’avanzo effer tenuiffimo, anzi pure elfer nullo ) e di niun rilievo; nè 
la prima tenuta , che fcarica anticipatamente il canale corto , effer di neffun 
danno, nè l’ ultima, che relta nel canale lungo; perchè i danni non vengono dalle 
prime acque, che cominciano ad alzare, nè dall’ ultime, che Gi partono, ma da 
quelle di mezzo , mentre il Fiume è nel fuo maggior colmo. Anzi quando fi- 
mile avanzo fuffe di confiderazione, l’ utile fi trarrebbe dal canale maggiore, ef- 
fendo che l’ acqua, che in effo fi contiene, come più lontano.dal trabocco , quan- 
to più ciò farà , tanto ci fcanferà del danno. 

Da quanto fin qui ho detto, parmi, che affai' manifeftamente fi fcorga ; che 
il vantaggio, il quale l’ Ingegnere fi prometteva dalla brevità del canale, e dalla 
maggior pendenza, non fia fe non deboliffimo , anzi nullo. Ma la fua nullità 
molto più ancora fi eftenua ( fe però il niente è capace di diminuzione ) men- 
tre che io leverò certa fuppofizione ammeffa fin qui a favore della parte , la qua- 
le nel noftro cafo non ha luogo , e il fuppolto ammeffo gratis è tale. 

Si è conceduto come univerfalmente vero , che nel canale la metà più corto, 
e di parti il doppio più pendenti, il moto fia almeno nelle prime parti del ca- 
nal lungo più tardo il doppio, che nel canal corto; poichè fi è veduto , che 
nel tempo , che il mobile paffa le 16. picche affegnate per la lunghezza del ca- 
nal corto, nel lungo non fi paffano fe non 16. mezze picche, ma ciò non av- 
viene, fe non quando il fuo moto comincia dalla quiete. Ma fe i mobili en- 
treranno nei due canali, mentre ambedue abbiano già impreffo un comun. grado 
di velocità; 1° accelerazione, che fe li aggiungerà mercè delle pendenze difegua- 
li de i due canali, non faranno altrimenti più tra di loro differenti, come fe fi par- 
tiffero dalla quiete ; e lo fpazio, che fi pafferà nel canale lungo, nel tempo che fi 
pafla tutto il corto, non farà folamente la metà della lunghezza del corto , ma 
più e più, fecondo che Y’ impeto , € la velocità. comune precedente farà ftata 
maggiore, e maggiore nella maniera, che fegue. 

Ripligliamo la «precedente figura, dove fi era conclufo, che pofti i mobili nel 
termine A in quiete, e lì fcendendo per i canali A C, AB , nel tempo, che 
il mobile per A C avefle paffato tutto lo fpazio A C, l’ altro per A_B; non 
avrebbe paffato più , che la quarta parte di effo A B s che è la metà di AC, 


13 cioè ( come allora fi efemplificò ) in A C fi pafferanno fedeci picche in quat- 
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tro minuti ; ed ‘in AB otto picche folamente. 

Ora poniamo , che i mobili entrando pel comun termine À , l'uno nel ca- 
nale AB, e l’ altro nel canale A C, fi trovino, non in quiete, ma per aver 
già fcorfo per altro canale A E; o per qualfivoglia altra cagione giù impreffì di 
tal grado di velocità, che con quello paffaffero v. g. 10 picche. per minuto ,. che 
farebbe il paffare comunemente 40 picche in a sn 
4 minuti , aggiungafi al mobile ; che fcorre- a 
rà per AC, le 16 picche da paffarfi, mercè ont E 
della nuova pendenza in quei quattro minu- gesta 
ti, ed al mobile, che fcorrerà per AB, le 
otto , che pafferebbe quando . partiffe dalla 
quiete in À ), ed averemo , che l’ un mobile 
pel declive di A C pafferebbe 56 picche }  p 
mentre l’ altro per la pendenza fimile all’ A 
B ne pafferebbe 48°. E così fi fa manifelto, 
che la velocità per A G non farà più doppia della velocità per A_B, ma fefqui- 
fefta, cioè la felta parte folamente di più . E fe noi faremo la precedente co- 
mune velocità elfere ancora maggiore, ficcome è manifefto, ponendo v. g. che 
nell’ entrare i mobili per i canal AB, A C, fi trovaffero aver impeto di far 
so picche al minuto, la velocità per AC, non differirà dalla velocità per A 
B più, di quello che differifca 216 da 208 o vogliam dire 27 da 26. Vedafi 
adeffo, fe nel tempo delle piene , cioè de i colmi. altiflimi, l’ entrata pel cana- 
le, o corto, 0 più pendente , o lungo ; 0 di minor: pendenza ; fi faccia come 
dall’ ufcita dun lago quieto, o pure Î' in reffo fia impetuofo, e velociffimo, che 
fenza altro lo troveremo fommamente veloce ,, € però di guadagno ; 0 fcapito 
o nullo ; o infenfibile, il quale poffa provenire dalla maggiore, o minor pen- 
denza , la quale anco non può effere fe non pochiffima , rifpetto alla lunghezza 
de i canali. oe i don 

Di qui fi veda quanto fia fottile il filo di quefte pendenze, dal quale dipen- 
deva la fomma di quefto negozio . Ma voglio, che con altra fottilità l’ affot- 
tigliamo ancor più, moftrando come quefta decantata pendenza non. ci ha quella 
affoluta autorità di decretare in quefta caufa , qual comunemente mi pare gli 
venga attribuita; € fpecialmente dall’ Ingegner Bartolotti, mentre egli regola il 
più , ed il men veloce corfo de fiumi dalla fola maggiore, o minor pendenza . 
La qual limitazione io ftimo non efere interamente adeguata all’ effetto, nè ta- 
le, che ( come ferive l’ Ingegnere ) oltre a quella non fi polla afegnare altro. 
Perchè, fe, come afferifce ; i laghi mancano di moto, ed 1 fiumi fi muovono , 
perchè quefti hanno pendenza, e quelli ne mancano ; ed oltre a ciò alcuni: fiu- 
mi corrono con velocità maggiore, ed altri più lenti, folo per effer quelli più, 
e quefti meno declivi, e non. per altro , ne feguiterebbe , che dove non è pen- 
denza, giammai! non fuffe moto, e dove la pendenza non è maggiore, mai non 
faffe maggior velocità, € dove le pendenze fuffero eguali, 0 la medefima, quivi 
falle fempre la velocità eguale; ed in fomma, che le velocità s° andaffero rego- 
lando fecondo la. proporzione delle pendenze ; le quali confeguenze ben feguono 
ne i mobili folidi, ma ne 1 fluidi, credo, che procedano affai differentemente . 
Dichiarerd quello, che trovo accadere nei folidi ; per:vedere, fe l'i,ifteflo ac- 
caggia ne i fluidi. E prima. per folido voglio, che intendiamo una palla di me- 
tallo duriffimo, perfettamente.rotonda , e pulitiffima , e che ci figuriamo il ca- 
pale dove fi dee fare il moto, pur di materia folida , ed efquifitamente pulito , 
e terfo . In quefto canale , fe farà locato in perfetto livello orizzontale, ficchè 
manchi del tutto di pendenza, non è dubbio, che poftavi la detta palla, reiterà 
in quiete trovandofi indifferente al muoverfì ‘più innanzi , che indietro , 0 vo- 
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gliam dire perchè muovendofi non acquifta migliore ftato , poichè non s appref- 
ia al centro; dove la natura fua come grave lo tira. Ma così non avverrà dell’ 
acqua ; perchè fe noi c’ immagineremo effer quella palla una mole di acqua , fi 
diffolverà, e verfo l’ una parte, e l’altra fcorrerà fpianandofi, e fe le bocche 
del canale faranno aperte , fcolerà fuora tutta , falvo che quella minima parti- 
cella, che rimane folamente bagnando il fondo del canale. Ecco dunque che 
anco nel canale, che manca di pendenza , e dove i corpi folidi ftanno fermi e 
quieti, li fluidi fi muovono. E' anco affai manifelta la cagione del muoverfi; ef- 
fendo che l’ acqua nello fpianarfi acquilta pendìo avvicinandofi più le fue parti 
al centro , ed ella iftefa fi fa in certo modo pendenza ; fervendo le fue parti 
inferiori per letto declive alle fuperiori, o vogliam dire , fdrucciolando le. parti 
fuperiori fopra l’ inferiori. E qui comincia a farfi manifelto, come non è la pen- 
denza del letto, o fondo del canale quella , che regola il movimento dell’ ac- 
qua . Vediamo ora quello, che accade ne i canali di pendenze varie , e quali 
fieno le differenze di velocità in eflì. 

Di fopra fi è efaminato quello , che accade di due canali di lunghezza dife- 
guali, ma di egual pendenza, dichiarando, che i tempi de i paffaggi per effi 
hanno fra di loro 1’ iltefa proporzione, che le loro lunghezze. Ora conviene de- 
terminare de i canali egualmente lunghi, ma di pendenza difeguali ; ne i quali 
dico, che ì tempi de’ movimenti fatti per effi hanno la proporzione fuddupla di 
quella, che hanno le loro pendenze contrariamente prefe. hic 

Ma perchè quefti termini fon forfe alquanto ‘ofcuri, è bene dichiararli . Però 
fegneremo due canali egualmente lunghi A B, A D, ma di pendenze «difegua- 
li, ficchè del più inclinato fia ’A D, determinata 
dalla perpendicolare A E, e quella d’ A B, dalla 
perpendicolare A C, e pongafi per efempio tutta la 
perpendicolare di A _D., cioè A E, importare nove © 
foldi, e la pendenza di A B, cioè la perpendicola- 
re A C, efter foldi quattro. Dico, che effendo le 
pendenze tra di loro nella proporzione di nove a 
quattro la proporzione de’ tempi, nei quali i mobi- 
li pafferanno i canali AB, AD, elfere, non come 
nove a quattro, ma come nove a fei, pigliando tra 
nove, e quattro il numero medio proporzionale , 
che è fei: perchè ficcome il nove contiene il fei una' volta, e mezzo, così il fei 
contiene il quattro , e quefta proporzione del primo numero a quello di mezzo 
fi chiama appreffo i geometri fuddupla della proporzione del primo al terzo nu- 
mero . Dico per tanto, che la proporzione dei tempi dei paffaggi per i canali 
A B, AD, farà come nove a fei, ma contrariamente prefi, cioè , che il nu- 
mero nove pendenza del canale AD; determina il tempo della fcefa ; non per 
effo A D, ma A B, ed il numero medio, cioè il fei, determina il tempo della 
fcefa per A _D; ficchè il tempo per A B al tempo per A D, farà come nove a 
fei , quando le pendenze di A D, e di A B fieno, come nove a quattro, 

La dimoftrazione di quelta propofizione è pofta pur da me nel mio trattato 
del moto , e tanto fi rincontrerà puntualmente accadere nel moto dei corpi foli- 
di ; ma non già così rifponderà ne i fluidi, nei quali Gi vede far grandiffima va- 
riazione di velocità, non folamente per piccolo accrefcimento di pendenza, che 
fi faccia nel letto del canale, ma ancor che quefta non fi accrefca punto, e po- 
chifimo quella della fuperficie fuperiore d’ acqua . 

Imperocchè , fe confidereremo quale accrefcimento di pendenza poffa arrecare 
al noftro fiume d’ Arno , otto, o dieci braccia, che egli s' alzi qui da noi da 
compartirfi in 60. miglia di lunghezza , quale è quella del fuo alveo , Pra alla 
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fua foce , non ha dubbio , che piccolo dovrebbe effere l’ augumento della velo- 
cità fopra quella, che le fue acque hanno, mentre fon baffe, le quali forfe nonfi 
conducono al mare in so. ore, dove nelle piene alte arrivano per avventura in 
manco d’ otto, che regolandofi fecondo la ragione della femplice pendenza ac- 
crefciuta; tal differenza di tempo dovrebbe effer pochiffima. Perchè pofto che la 
pendenza del letto del fiume nel tratto di 6o. miglia, che fono braccia 180. 
mila, fia v. g. 100. e tale fia della fuperficie dell’ acqua baffa , nelle piene farà 
108. onde conforme alla regola dell’ accrefcimento di velocità, pigliando tra 108. 
e 100. il numero proporzionale di mezzo, che è meno di 104. la velocità nella 
piena dovrebbe avanzar quella dell’ acque baffe di manco di quattro per cento, 
e così fe l’acqua baffa corre al mare in so. ore, nella piena doverebbe mettere 16 
48. e più, ma ella *ve ne metterà meno d' otto . Bifogna dunque ricorrere ad 
altro, per caufa del grande augumento nella velocità, che all’ accrefcimento del- 
la pendenza, e dire, che per una delle potenti ragioni è, che nell’ accrefcere in 
tal modo la pendenza, s’ accrefce fommamente la mole, e il cumulo dell’ ac- 
qua, la quale gravitando , e premendo fopra le parti precedenti , col pefo delle 
fuffeguenti , le fpinge impetuofamente , cofa che non accade ne i corpi folidi, 
perchè quella palla foprannominata è fempre la medefima in tutte le pendenze, 
enon avendo augumento di materia fopravvegnente, tanto folo più fpeditamen- 
te fi muove nel canale più inclinato , quanto il meno inclinato gli detrae più 
del fuo pefo, ed in confeguenza del movimento, che la fpigne a baffo. 

Ora perchè nell’ accelerazione del corfo dell’ acque più colme, poca parte ve 
ne ha la maggior pendenza , e molta la gran copia dell’ acqua fopravvenente , 
confiderifi, che nel canal corto, febbene vi è maggior pendenza ; che nel lun- 
go, l’acque inferiori del lungo. fi trovano ben tanto più caricate della maggior 
copia dell’ acque fuperiori prementi, e fpingènti , dal quale impulfo può foprab- 
bondantemente effer compenfato il benefizio , che potrebbe derivare dalla mag- 
gior pendenza. AL 

Altre confiderazioni potrei produrre per dichiarar maggiormente ancora la bre- 
vità del canale non effere apportatrice di quel benefizio, che altri s° immagina; 
ma mi pare yeche il detto fin qui fia affar quanto a quefta prima parte. Perlo- 
chè verrò alla feconda efaminando gl’ incomodi, che molti ftimano provenire 


dalle tortuofità del canale. . ‘ : . i 
Quanto alle tortuofità , € flefoni del canale, io non farei repugnante a con- 


cedere, che quando elle fulfer fatte d’ angoli rettilinei, e maffime fe fuffero 
acuti, 0 retti, e anco preffo che retti , il retardamento del corfo fulfe confide- 
rabile, e anco notabile ; ma quando gli angoli fulferò ottufi, ancorchè conte- 
nuti da linee rette, credo bene , che il ritardamento farebbe poco, ma quando 
il fiume andaffe , come fi dice, ferpeggiando , e che le ftorte fuffer in arco, cre- 
do refolutamente, che l’ arrefto farebbe impercettibile è e quello, che mi muo- 
ve a così credere , è quefto. 

Nel canale diritto per conceffione dell’ Ingegnere Bartolotti ; e credo d’ ogn’ 
altro, neffuno oftacolo trova l acqua corrente ove per- 17 
cuotere, e però mon viene deviata ,. e impedita dal fuo 
corfo. Ma fe il canale firomperà, piegandofi ad angolo A 
acuto, o retto, come dimoftra la prima figura nella fpon- 
da A BC, non èsdubbio , che È acqua, che fcorreva 
lungo la riva A B, intopperà nell’ oppofta B C , rice- 
vendo qualche ritardamento nel reflettere «il fuo corfo 
lungo la B C, ma è anco manifefto , che fe la fleflione £ B 
A BC fuffe ad angolo ottufo, come dimoftra la fecon- 
da figura, per vemr l’ acqua men deviata dal precedente È _ 

corfo 
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corfo lungo la ripa A B; affai più agevolmente fi fvolgerà fecondando la B C, 
€ di mano in mano quanto più l’ angolo , che la fponda B C fa fopra lA B, 
farà ottufo; tanto più facile farà il volgerfi l’ acqua , a tale che il piegarfi per 
un angolo ottufiffimo farebbe fenza verun contralto, o renitenza , e però fenza 
diminuzione alla velocità . Ora notifi prolungando 

la linea A B in D, che l'angolo acuto C B D è 

quello, che determina la deviazione della linea C B A 
dalla dirittura di ABD, il quale angolo quanto più 
farà ftretto , tanto più l’ottufo A BC farà largo, 
e la refleffione più dolce e facile. 

Notifi per tanto il terzo canale A BC, piegato 
in arco fopra il punto B, fecondo la circonferenza 
B E C, e prolungando a dirittura la retta A B in 
D, fi oflervi quanto fia grande l’ angolo C BD, il 
quale , come è noto a chi poffiede i primi elementi 
della Geometria , è minore di qualfivoglia angolo acu- 
to rettilineo, per lo che refta chiaro , l’ infleffione , 
che fi fa nel punto B dell'arco BC , fopra la retta 
A B, effer più ottufa di tutti gli angoli ottufi ret- 
tilinei, ed infomma il paffaggio pel punto B, dalla 
retta A B, nell'arco BC, non effer fenfibilmente 
differente dal cammino diritto. E fe noi piglieremo 
qualfivoglia altro punto nell’ arco BC, quale fia per 
efempio il punto È, tirando la retta tangente F E, 
avremo parimente l’ angolo C E F minore di tutti 
gli acuti rettilinei e la fleffione delle due parti d’ar- 
co BE, C E, nel punto E niente differente dal 
cammino per BE, e per la retta EF. E perchè que- 
fto medefimo accade in ogni punto della circonferen- 
za BEC, però poffiamo concludentemente affermare 
infenfibile effere la difficultà nella converfione del cor- 
fo dell’ acqua dal canal retto A B pel curvo A B 
E C, e però impercettibile il rirardamento. Qui ‘po- 
trebbe per avventura far difficoltà 1° Ingegnere, op- 
ponendofi con dire, che il mio difcorfo fia conclu- 
dente folamente in quella parte d’ acqua , che viene 
rafentando la fponda A_B°E C, ma non già nelle 
parti di mezzo, quali fono le G E; le quali venen- 
do impetuofamente a dirittura perquotono nella parte 
oppofta E, e fopra la tangente.F E conttituifcono ]’ 
angolo rettilineo G EF, al quale fi può dire, che 
fia eguale il milto G E C, e però apportatore d’ im- 
pedimento al corfo. A quefto fi rifponde , che ciò po- 
trebbe accadere nel tempo, che l’acqua fuffe bafiM- 
ma, ficchè qualche rivoletto feparato fcorreffe per 
mezzo del canale, ma quando } alveo fia pieno ( che è quello ftato, che noi 
confideriamo folamente ) nel piegarfi che fanno le parti dell’ acqua proffima 
alla fponda A B E, conviene, che le propinque fue laterali fi pieghino effe an- 
cora, e vadano cedendo , e accomodandofi alla medefima fvolta . Ma quando 
pure l’impeto , e l’ incontro le rendeffe alquanto contumaci, che danno ne po- 
trebbe feguire? Io non vedo altro , che fare alquanto più violenza nella fponda 
oppofta circa il punto E; onde foffe bifogno fortificarfi un poco più con gli argini 

in 
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in quelluogo, che negli altri, e forfe potrebbe accadere, che l’ acqua regurgi- 
tando rigonfialfe alquanto fulla fvolta; ma quefto non diminuirà punto la fua ve- 
locità, perchè tale alzamento le fervirà per far divenire la fua pendenza maggio- 
re nella parte del canale feguente E C, dove col crefcer velocità, verrà a com- 
penfare il ritardamento patito ful principio della fvolta , opetando un effetto fi- 
mile a quello, che noi giornalmente vediamo accader nei fiumi affai colmi, men- 
tre nel pafare fotto gli archi dei ponti , urtando nelle pile, o impofte di detti 
archi, gli conviene riftringere l’ acque, le quali rialzandofi nelle parti di fopra, 
fi fanno pendenza tale fotto gli archi , che correndovi velociffimamente fenza 
fcapito alcuno, continovando il corfo loro , non confumano un fol momento di 
tempo di più nel loro intero viaggio , che fe aveffero avuto il canale libero . 

Io fo Ecc. Sig. che in quefta mia fcrittura fono alcune propofizioni, le quali 
per aver nel primo afpetto fembianza di paradofli , ed impoffibili, mi manter- 
ranno , anzi mi accrefceranno nel concetto di molti l’ attributo , che mi vien 
dato di cervello ftravagante , e vago di contrariare all’ opinioni, e dottrine co- 
munemente ricevute anco da gli fteflì Profeffori dell’ Arti, e per quefto non mi 
è afcofo , che meglio farebbe ( conforme a quell utile documento ) racer quel 
ver, che ha faccia di menzogna , che pronunziandolo efporlo alle contraddizioni , 
impugnazioni, e talvolta anche alle derifioni di molti. Tuttavia in quefto anco- 
ra fon di parere diverfo dal comune , e ftimo più utile il proporre , ed efporre 
alle contraddizioni penfieri nuovi, che per afficurarfi da i contraddittori empire 
le carte di cofe liete in mille volumi ; ed in quefta occafione V. S. mi ri- 
ceva, e mi fpacci per cenfore, offizio, che pur viene ammeffo nella repubblica, 
e forfe tra i più utili, e neceffar), € uello;, che ho detto, e quel che fon per 
dire, fia ricevuto, non come parto della mia ambizione, acciò che il mio con- 
figlio fia antepofto a’ pareri de i più SS di me, ma come nato dal defi- 
derio d’ elfere a parte nelle migliori deliberazioni , fe non pofitivamente, al- 
meno negativamente , cioè coll’ avere additati quelli inconvenienti , che fi deb- 
bon fuggire ; e vagliami la protefta , e la dichiarazione, che fo d’ effer meno 
IRERIIBENtE de gli altri a poter più liberamente portare in mezzo le mie fanta- 
ie, 

Tornando dunque fulle tortuofità del fiume , dirò un altro mio concetto , il 
quale penfo , che fia per giunger nuovo , ed anco eforbitante all’ Ingegnere, e 
forfe ad altri, ed è quefto ; che, 

Pofta I ifteffa pendenza tra due luoghi, tra i quali fi-abbia a far pafare un 
mobile, affermo la più fpedita ftrada, e quella che in più breve tempo fi palla, 
non effer la retta, benchè breviffima fopra tutte, ma effervene delle curve, ed 
anco delle compofte di più linee rette, le c» 
quali con maggior velocità, ed in più breve 
tempo fi paffano, e per dichiarazione di quanto 
dico, fegniamo un piano orizzontale fecondo la 
linea A B, fopra il quale intendafi elevata una 
parte di cerchio non maggiore d’.un quadran- 
te, e fia CFED, ficchè la parte del dia- 
‘metro D C, che termina nel toccamento €, 
fia perpendicolare , o vogliamo dire a fquadra 
fopra l’orizzontale A B, e nella circonferenza 
CFE, prendafi qualfivoglia punto F, dico 
adelfo, che poîto che E fuffe il luogo fublime, 
di dove fi aveffe a partirr un mobile, che C, 
fuffe il termine baffo , al quale aveffe a per- 
venire, la ftrada più fpedita, e che in più 
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breve tempo fi paffaffe, non farebbe per la linea, o vogliamo dire pel canale bre- 
viffimo E C, ma prefo qualfivoglia punto nella circonferenza F, fegnando i due 
canali diritti E F, F C, in più breve tempo fi pafferanno quefti, che il folo E 
C, e fe di nuovo negli archi EF, FC, fi u 
noteranno in qualfivoglia modo due altri pun- 

ti G, N, e fi porranno quattro canali diritti E 
EG, GF, FN, NC, quetti ancora fi paf- D 
feranno in tempo più breve, che gli due E 
F,F C,e continuando di defcrivere dentro 
alla medefima porzione di cerchio un condot- 
to compofto di più , e più canali retti, fem- 
pre il paffaggio per effi farà più veloce. E fi- 
nalmente velociffimo fopra tutti farebbe, quan- 
do il canale fuffe curvo , fecondo la circonfe- 
renza del cerchio E G F N C. Ecco dunque 
trovati canali, che hanno la medefima pen- 
denza ( effendo comprefi tra i medefimi ter- 
mini E, C) e che fono di differenti lunghez- 
ze, nei quali i tempi dei paffaggi fono ( al 
contrario di quello , che comunemente fi ftimerebbe ) fempre più brevi. ne i 
più lunghi, che ne i più corti, e finalmente tardiffimo nel cortiflimo , e velo- 
ciffimo nel lunghiffimo. E quefte fono conclufioni vere, e da me dimoftrate nei 
fopraddetti libri del moto . Quefto che io dico è vero univerfalmente non folo quando 
la fuperficie del quadrante D E C gli fuffe eretta a fquadra fopra l'orizzonte A B, 
ma anco quando fuffe quanto fi voglia inclinata , purchè il punto E, fia eleva- 
to più del C , acciò vi fia qualche pendenza, e che l E D perpendicolare al 
C D, fia pofta parallela all’ orizzontale A B. Ma per levare in parte l'ombra, 
che nel primo pronunziare di tal concetto forfe occupò la mente dell’ uditore 
rapprefentandolo come paradoffo , e manifefto impoffibile, confideriamo quello , 
che accade nei canali fegnati E F, F C, come nel principio loro fotto il punto 
E , l inclinazione del canale E F è maggiore , che quella del canale E C; fic- 
chè l’ impeto per quella dee efler. maggiore , che per quefta , e tale ancora dee 
continuarfi per tutto il tratto F_C, che febben poi la pendenza nella parte F 
C, è minore della pendenza EC, tuttavia la velocità giù concepita pel vantag- 









; gio di E F, è più potente per confervare l’ acquifto fatto, che non è la decli- 


‘vità della rimanente parte di E C, a riftorare il danno della perdita già fatta . 
Vedafi parimente, che nell’ altre figure compofte di più linee , la pendenza fu- 
eriore è fempre maggiore , e finalmente nell’ ifteffo quadrante è maggiore , che 
in tutte l’ altre figure. Aveva penfato in quote luogo di toccare altro acciden- 
te più ftrano in afpetto , e che mafchera il vero con faccia di menzogna, più 
che 1’ altre cofe dette, ma giacchè mi viene in taglio, dicafi, e gl’‘increduli 
afpettino in breve la dimoftrazione concludente con neceffità , onde effi reftino 
appagati ; ed io fincerato, € conofciuto per veridico . E' paruta diforbitanza il 
ronunziare, che i due canali E F, F C, fi paffino in manco tempo, che il fo- 
o E C, ma quale affurdo parrà il fentire , che ambedue fi paffino più prefto , 
che uno di loro, cioè , che partendofi il mobile dal termine È ,. in tempo più 
breve fi conduca al termine C per gli due canali E F, FC, che pel folo FC 
partendofi dal punto F, e pure tale accidente è vero. 

Da quanto di fopra ho detto , vorrei , che i SS. Ingegneri , e Periti ne ca- 
vaffero un avvertimento ( ma forfe di*giù hanno offervato ) girca il compar- 
tire la pendenza ne i canali, e letti de’ fiumi , che è di nor/la diftribuire u- 
gualmente per tutto ; ma andarla fempre diminuendo verfo il fine del corfo , 

come 
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come per efempio. Dovendofi cavare un alveo di fiume, dal principio A, fino 23 


al termine C, tra i quali eftremi vi fia la pendenza notata A B, io non giudi- 
eherei l’ ottimo compartimento di effa pen- 

denza cffere il diftribuirla per tutto egual- A 
mente cavando il fondo del letto fecondo la 
linea A DC, ficchè le fue parti foffero tutte 
egualmente inclinate, la qual linea non fareb- 
be retta , ma colma in mezzo , dovendo qua- 
fi fecondare la curvità del globo terreftre; ma 
erederei effer meglio fare il compartimento fe- 
condo la circonferenza A EC, cioè dando mag- 
gior pendenza nelle parti verlo A, e dimi 13 
at fempre verfo C, dove non avrei per Li 
difordine , quando bene per qualche fpazio l’acqua doveffe andare fenza pen- 
denza. Nè temerei ; ch’ ella fuffe per allentare il fuo corfo, effendo ficuro 
che nel: piano ‘orizzontale ( quando non vi fieno impedimenti efterni , ed acci- 
dentarj ) la velocità concepita dal mobile nel modo precedente fopra un piano 
deélive fi conferva uniforme , e tale, che nel piano pafferà fpazio doppio del 
paffato , nell’ inclinato in tempo eguale al tempo del paffaggio per 1’ inclinato, 
mentre il fuo principio fu dallo ftato di quiete , come. io dimoftro nel mio fo- 
prannominato libro del moto. 

E qui voglio mettere in confiderazione , come il temere, che un’ acqua cor- 
rente nel paffare per una parte del fuo eanale , la quale avelfle minor penden- 
za, che le parti precedenti, poffa ritardare il fuo corfo , e farla rigonfiare, e 
finalmente farla traboccare , è fe non m’ inganno.timor foverchio, e vano, per- 
chè io ftimo , che non folo la minor pendenza non ritardi l’ impeto concepito 
nella precedente maggiore, ma che nè anche il puro livello fia baftante a ritardarlo . 

E per dichiararmi , pofto il canale inclina- 
to A B, pel quale fia corfo il mobile, e che ol- 
tre al B debba paflare nella parte B C meno in- 
clinata, dico, che la velocità per A B, non fi 
diminuirà altrimenti nel feguente canale BC, 
anzi continuerà di crefcere , fe vi farà punto 
di pendenza , o fi conferverà , quando fia pofto 
a livello. Dubito bene , che potrebbe forfe ac- 
cadere, che alcuno con un poco d' equivoco fi 
perfuadeffe , che diminuendofi la pendenza in C D. 

BC, in relazione di A B, fi doveffe anco di- 

- minuire la velocità ; cofa , che è falfa in relazione al cafo precedente pel me- 
defimo canale A B; ma bene è vero in relazione a quello , che feguiterebbe 
nel canale BD, continuato all’ A B, coll’ iltefa pendenza. Ritarderà dunque 
il mobile il corfo } che farebbe per BD, ma non il fatto per AB, anzi fegui- 
terà d’ accrefcerlo , ma bene con proporzione minore. Però il dubitare, che per 
le fvolte , le quali nel canale , che va ferpendo , poflono aver minor penden- 
za , che altre parti, che più fi diftendono, fecondo l’ inclinazione del piano fug- 
setto , fi poffa fare tal diminuzione di velocità , che l’ acqua trattenuta rigon- 
fi , e trabocchi , l’ ho per evento da non temerfi ; perchè non è vero, che la 
velocità fi fcemi , anzi fi va fempre augumentando ; fe già la fvolta non fuffe 
tale, che convertiffe la pendenza in falita , al qual cafo converrebbe provvede- 
re, ma non credo ; che ciò avvenga nel fiume di Bifenzio , nel quale P° acqua 
ancorchè balla fi muove fempre. Oltrechè il colmo alto trova benelfo modo di farfi 
la pendenza , dove ne fuffa fcarfità , e mancamento. 

Tom. IIL. Aaa _Io 
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Io avrei alcun’ altre confiderazioni da proporre intorno ad altri particolari ,, ma 
perchè la fomma del prefente negozio , come prudentemente nota |’ Ingegnere 
Bartolotti, confifte in quefto punto principaliffimo fin qui affai. ventilato , mi ri» 
ferberò ad altra occafione a difcorrere circa tal materia più copiofamente, non con 
venendo anco il tener V. S. Ecc. ( occupata fempre in negoz) gravillimi ), più im- 
pedita in cofe meno importanti. i 

Dirò folo qualche cofa per concludere intorno alla deliberazione da prenderfi pel 
reftauramento del fiume Bifenzio, che io inclinerei a non lo rimuovere del fuo 
letto antico, ma folo a nettarlo , allargarlo ,; e per dirla in una parola alzare 
gli argini dove trabocca, e fortificarli dove riempie. E quanto alla tortuofità , 
fe non n’ è alcuna oltremodo cruda, e che con qualche taglio breve , e di po- 
co incomodo , e danno alle poffeffioni adjacenti fi poffa levare, la leverei, 
benchè il benefizio, che fi poffa ritrarne , non fia di gran rilievo. 

Ci fono molte altre incomodità , e difficoltà quafi infuperabili promoffe , e 
meflfe in confiderazione dall’ Ingegner Fantoni nella fua fcrittura ; le. quali 
non mi è paruto di dover replicare , ma folo confermarle;; come importantiMli- 
me nel prefente negozio. i 

Quefto ; che ho detto è ftato per obbedire al cenno del Sereniffimo Gran Du- 
ca noftro Sig. fignificatomi da V. S. molt’ Ill ed Ecc. alla quale dedicandomi , e 
confermandomi fervitore , con riverente affetto bacio le mani, e prego felicità. 
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In propofito della ffima d° un Cavallo. 


Lettera d' Andrea Gerini al Nozzolini. 


Di Firenze il dì 24. Aprile 1627. 


==] O mi fon trovato alli giorni paffati in una converfazione do- 
ve fi difputava un punto di Matematica, e perchè la gente fi 
pugneva , fono ricorfì per la fentenza al Sig. Galilei, e per- 
chè una parte non fi quieta , mi è venuto in penfiero di fcri- 
vere a V. S. per fentire la fua opinione, della quale fe ne 
vuol favorire, fo che fari gradita , quando però fia con fuo 
comodo, e fenza interrompimento di altri fuoi ftudj. Il 
= punto è quelto. 

Un Cavallo vale veramente cento fcudi , da uno è ftimato mille feudi, e da 
un’ altro dieci feudi , fi domanda chi abbia di loro ftimato meglio, e chi ab- 
bia fatto manco ftravaganza nello flimare. Se a V. S. pare farci fopra un poco 
di difcorfo con fua opinione , a lei me ne rimetto, e ho prefo quefta ficurtà , 
fapendo ; che fi diletta di curiofità. Nuove non ho da darne, che però farò fine 
con ricordarmeli fervitore, e da Dio pregarli lunga vita in fua grazia. 





Lettera del Nozzolini in vifpofta all” antecedente . 


Di S. Agata il dì 26. Aprile 1627. 


L dubbio , che V. S. mi proporie , mi par così facile da rifolvere, che io du- 
I bito di non Y intendere, e che ci fia fotto qualche difficultà da me non co- 
nofciuta, e dicendomi V. S. che cotì ne fia nata difputa , € controverfia fra i 
begl ingegni di Firenze , dovrei tacere , e confeffando la mia ignoranza , più 
toito afpettarne la foluzione degli altri, che io dirne cofa alcuna ; ma per ob- 
bedire a V. S. dirò in ogni modo quello, che io ne fento, confidando ; che 
fe ella conofcerà; che io ne favelli, imprudentemente , ftraccerà quefta mia lette- 
ra; e fenza moftrarla ad altri ricuoprirà la vanità de’ miei ragionamenti. 

Il dubbio è quefto: una cofa val 100. da uno è ftimata 1000, e da un’ al- 
tro dieci, fi domanda qual di loro abbia ftimato meglio ; e chi abbia fatto mi- 
nore ftravaganza . 

A quefto così a un tratto rifponderei , che fe quel primo fi difcolta dal giu- 
fto per 900. e quel fecondo per go. chi non vede , che il primo commette die- 
ci volte maggiore Aravaganza , che il fecondo ? fo bene ; che mi fi può oppor- 
re, che il primo ftima dieci volte più del giulto, ed il fecondo dieci vol. 
te meno, € però la Mtravaganza del primo ‘nel più viene a eller fimile, ed e- 
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suale a quella del fecondo nel meno. A quefto io rifpondo , che quefta forta di 
confiderazione di proporzione non ha luogo ne i conti de’ mercanti, e per me- 
glio efplicarlo dico così. Non è dubbio alcuno, che il comprare , vendere, pre- 
fiare, rendere , barattare , e fimili altri traffichi della mercatura appartengono 
a quella parte della Giultizia , che G chiama commutativa , della quale è ofti- 
zio aggiultare le difuguaglianze. delle noftre commutazioni , quali anticamente 
confiftevano in femplici baratti di quelle robe , che avanzavano a noi, e man- 
cavano a. un’ altro ,, con quelle robe , che avanzando a lui mancavano a noi , 
nel qual cafo fi trovavano due difficoltà , la prima dell’ opportuno rifcontro, v. 
gr. che io a chi avanza il vino, e mancano le fcarpette , mi abbatta a trovar 
uno ; a chi avanzino le fearpette , e manchi il vino, la feconda del faper cono- 
fcere quante fcarpette meriti un barile del mio vino . È per quefto fu neceffario tro- 
war la moneta, che a guifa di una mercanzia comune ci ferviffe per giudice , 
e prezzo di agguagliar giuftamente i noftri traffichi, ed in quefto aggiuftamento 
dicono i Politici, che fi dee olfervare la proporzione aritmetica è e non geo- 
metrica. 

Proporzione geometrica s° intende quella abitudine , quel rifpetto , che fi tro- 
va tra quattro numeri, ovvero altre magnitudini , delle quali la prima abbia la 
medefima forza fopra la feconda, che la terza fopra la quarta, come per efem- 
pio ; perchè il 1oha la medefima forza fopra il 5, che il 4, fopra il due, que- 
Îti quattro numeri 10. $ : 4. 2. fi chiamano proporzionali di proporzione geome- 
trica, la quale pud ancora trovarfi in tre termini foli, v. gr. la medefima for- 
za, che ha l' 8 fopra il 4; l’ha il 4. fopra il 2. ma perchè quel 4. di mezzo 
{i piglia due ‘volte , anco quefta , che par di tre termini, viene a effer di 4. 

La proporzione aritmetica rifguarda il fopravanzo , e fi ritrova tra 4. numeri, 
de’ quali il primo avanzi tanto il fecondo , quanto il terzo avanza il quarto , 
fecondo la qual proporzione quefti quattro numeri 10. 8.4. 2. fono proporziona- 
li, perchè di tanto il 10 avanza 1’ 8., di quanto il'4 avanza il2: e anco que- 
fta può (tare in tre termini, come 6. 4. 2. dove il 6 tanto avanza il quattro , 
quanto il 4 avanza il 2. Di quefte due fpecie di proporzione dicono, che la 
geometrica fi offerva , € fi adopra in quella parte della giuftizia , che fi chiama 
giftributiva , alla quale fi appartiene diftribuire giultamente i premj al merito , 
e le pene al delitto. Per tanto fe il mio merito farà doppio del voftro, anco la 
mia rimunerazione dovrà effer doppia della voftra , fe il mio delitto farà duplo 
del voftro, anco la. mia pena dovrà effer doppia della vo@tra , fe il mio delitto 
farà triplo del voftro , anco la mia pena dovra effer tripla della voftra , nella 
qual diftribuzione apparifce evidentemente la detta proporzione geometrica . 

Ma nella giuftizia commutativa queta proporzione geometrica non ha luogo , 
ma fibbene 1’ aritmetica , come fi può vedere in quefto efempio. Pongafi, che 
noi facciamo una divifione di mercanzia comune ; 2 voi tocca lana , e a me 
feta , e ricorrendo al Giudice del prezzo , e della moneta; troviamo , che voi 
avete avuto lana per ventiquattro feudi , ed ‘io ho avuto feta per fcudi fei. Qui 
bifogna aggiuftare quefta difuguaglianza riducendola in numero mezzano tra il 
ventiquattro ; ed'il fei , che aggiufti la noftra mercanzia. Ora dico, che quefto 
numero mezzano non dee aver mezzanità di proporzione geometrica , che il ven- 
tiquattro abbia fopra lui la medefima forza, che egli ha fopra il 6. perchè fe 
noi lo voleffimo tale ; noi avremmo a multiplicare infieme i due eftremi., cioè 
6 con 24, che fanno 144. e di quefto. fi arebbe a pigliare la radice quadrata ; 
cioè ‘trovar un numero , che multiplicato in fe ftelfo faccia 144, il quale è 12, 
e quefto tal 12 farebbe mezzano di proporzione geometrica fra 1 due fopraddetti 
etremi. Ora fe noi riduceflimo la difuguaglianza della ‘noftra commutazione 2 
quefto 12 cioè fe voi delle a me fei de’ voftri feudi; ficchè congiunti colla fe- 
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ta mi faceffero la fomma di 12. feudi , 10 non avrei altrimenti il conto mio , 


perchè a voi refterebbe lana per diciotto fcudi, € io fra danari , e feta non ne 


‘ 


avrei fe non dodici. Ma fe in quefto cafo noi ricorriamo alla proporzione arit- 
metica, fi farà il giufto bilancio del negozio; il numero mezzano di proporzio- 
ne aritmetica fi trova, non multiplicando , ma raccogliendo infieme gli eftre- 
mi; e dividendo pel mezzo il raccolto , però raccogliendo 24 con 6, che fan 
30, e dividendolo pel mezzo, ne viene 15. € quefto 15 è il vero mezzo della 
noftra divifione, perchè tanto è minore del 24, quanto maggior del 6 : però fe 
voi darete a me nove de’ voftri feudi, io ne averò 15, e voi 15, € fi farà ag- 
giuftata la. noftra difuguaglianza . | 

Ora applicando le cofe dette al propofito noftro ; fe noi confideriamo i tre nu- 
meri pofti di fopra nella propofta del dubbio cioè 1000. 100. 10. noi vediamo , 
che fra eflì è proporzione geometrica , la quale non ha luogo nella giuftizia 
commutativa , e però non può effer buona a difendere la grande ftravaganza » 
che fi trova nel cafo noftro : poichè il primo fi parte dal giufto per 900, ed il 
fecondo per go. E febbene qui fi parla di flima , e non di baratto , o di ven- 
dita, nondimena il medefimo giudizio fi ha da far di lei, che di loro ; poichè 
la fima $ indirizza alla vendita , ovvero al baratto , o per dir meglio , fono u- 
na cofa medefima , poichè la ftima non è altro, che una compra non anco ra- 
tificata, e la compra non è altro, che una ftima di già accettata, € però le 
ftravaganze delle ftime debbono efler ridotte all’ aggiultamento per la medefima 
firada della proporzione aritmetica, per la qual fi vede ; che allora farebbero e- 

valmente lontani dal giufto; quando il vero prezzo della cofa fuffe 505 , dal qual 
il primo fi difcofta nel più per 495, ed il fecondo nel meno fimilmente per 495. 
ficchè poffiamo concludere , che maggiore ftravaganza faccia lo ftimatore del 
1900. che quel del 10. 

Forfe alcuno dubiterà come fia vero , che la proporzione geometrica non ab- 
bia luogo nella giuftizia commutativa ; e ne' traffichi mercantili , poichè noi ve- 
diamo , che tutti i conti, e le ragioni di mercanti fono fondati fopra la regola del 
tre, fe 8 mi dà 6, che mi darà 4? la quale è geometrichiffima. A quefto fi rif 
ponde , che è vero , che detta regola del tre ci ferve a ritrovare i conti, € i prez- 
zi delle mercanzie, ma nell’ aggiuftare le difuguaglianze delle commutazioni non 
ha luogo , come abbiamo moftrato di fopra. Ma di nuovo potrebbefi opporre, che 
nell’ agginare i traffichi delle compagnie , dove uno mette 1000, l’altro 2000, e 
} altro 3000. 0 altra fomma di fcudi, quando fi viene a bilanciare il guadagno, 
che fi perviene 2 ciafcuno , non fi adopra altro , che la geometrica regola del tre. 
A quelto rifponderet , che quefta azione di vedere qual parte di guadagno tocchi a 
ciafcuno degli interelfati è azione di giuftizia di&ributiva , poichè in effla fi ha ri- 
guardo di merito s_€ di retribuzione di premio , e di guadagno , fecondo che al- 
tri ha meritato  ficchè non è maraviglia , che vi fi adopri la proporzione geome- 
trica. E quefto è quanto ora mi occorre dire per foluzione del dubbio propofto , 
dove fe ‘avrò detto molte femplicità , V. S. dee in un medefimo tempo fcufar me 
(che non ho faputo più là ) e accufar fe ftelfa , che in quelle difficultà , che fan- 
no dubbio agli elevati ingegni Fiorentini , fi ricorra a un Pretazzuol di contado, 
che ne dia fentenza definitiva, e le bacio le mani , pregando Noftro Signore 


Dio per ogni fua profperità. 
Lettera del Nozzolini a Andrea Gerini. 


i Di S. Agata il dì 10, Maggio 1627. i 
O ricevuto la lettera di V.S. infieme col parere del Sig. Galilei fopra il que- 
fito ; che ora fi va difputando per Firenze; ed in verità fe io avelli da prin- 
cipio 
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cipio faputo , che una perfona di tanta ftima , e di tanto fapere avefle fopra di ciò 
pubblicato fue feritture , io non avrei in modo alcuno fcritto a V. S. quel che io 
me ne giudicaffi , perchè io debbo ben credere , che più vagliano i fogni di un tal 
uomo , che le più efquifite confiderazioni , ch’ io fapeflì mai fare. Ma poichè io 
ne ho giù feritto a V.S. e poichè ella mi comanda , che io confideri quetta fcrit- 
tura del Sig. Galilei , € che effendo ella contraria alla mia, io dica fe altro ho da 
dire per confermazione del mio detto ; e perchè io fo , che gli uomini dotti non 
fi fdegnano , fe qualunque minima perfona produca in mezzo i fuoi penfieri per 
inveftigazione della verità , non mi periterò a dir di nuovo qualche cofa intorno 
a quefto quefito , nel qual fi cerca qual fia maggior ftravaganza ftimar 1000. ovve- 
ro itimar 10 quel, che veramente val 100. 

Per decifione di queto dubbio il Sig. Galilei primieramente diltingue , che in 
quefto cafo fi può adoprare o la proporzione aritmetica, ovvero la geometri- 
ca. E che adoprando la prima farà maggior Mtravaganza lo ftimator del mille, 
che quel del 10, e adoprando la feconda le ftravaganze faranno eguali ; poi de- 
termina , e dice , che affolutamente qui fi dee adoprare la proporzione geome- 
trica ; e di ciò non adduce altra ragione , che quefta. Che fe noi voleflimo in 
quefto cafo fervirci della proporzione aritmetica, ne feguiterebbe , che chi ftima 
200 una cofa, che val 100 , farebbe maggior ftravaganza , che chi la ftimaffe 
uno feudo folo , poichè il primo fi parte dal giufto aritmetico per 100 fcudi, 
ed il fecondo per 99. Ma quefto dice egli, è cofa del tutto irragionevole, e vuo- 
le, che minore ftravaganza faccia quel del 200 che quel dell'uno , perchè il primo 
fima folamente due volte più, ed il fecondo 99 volte meno del dovere, ec. 

A quefto io rifpondo, che quello , che dal Sig. Galilei è ftimato cofa irra- 
gionevole , appreffo di me non è inconveniente alcuno , e penfo, che minore 
itravaganza, e minor lontananza dal vero commetta lo ftimator dell’ uno , che 
quel del 200, e per provarlo dico così. 

Quando fi ragiona di due numeri ,°o linee, o altre magnitudini, delle quali fi 
vadia cercando qual fia maggiore , e qual minore , ovvero fe elle fiano eguali, 
per volerne rettamente giudicare bifogna ricorrere alla  mifura , e in mifurando 
fi ha da aver riguardo a due cofe, prima di adoperar la medefima mifura, e 
non diverfe mifure, la feconda di guardar quante volte la detta. medefima mi- 
fura entri nelle propofte cofe , fe fi adoperaffero diverfe mifure s v. gr. in una 
cofa il braccio , e nell'altra la canna, febbene entrafle tante volte il braccio 
nell’ una; quanto la canna nell’ altra , non per quefto le fuddette cofe farebbe- 
ro eguali . 

Stando ferma quelta verità, della quale non è da dubitare in modo alcuno , 
dico, che la proporzione geometrica non è il cafo a giudicar la maggioranza , 
o eguaglianza, di due cofe, come quella, che non adopera la medefima mifura, 
ma' diverfe , e folamente ha riguardo , che l'una mifura entri tante volte in 
una ‘cofa, quante l’ altra mifura nell’ altra cofa , come fi vede in quefto efem- 
pio ; il go ha la medefima forza fopra il 30; che il 30 fopra il 10 ; e però 
quefti tre. numeri 90. 30. 10. fono proporzionali geometricamente , ed in quan- 
o al numero delle mifure' la cofa fta pari , perchè il ro. entra tre volte nel 
30 ; ed il 30 entra tre volte nel 90. Ma la mifura è diverfa , poichè. il 10 
mifura tre volte il 30 con una mifura di ro braccia, ed il 30 mifura tre volte 
il go , con una milura di 30 braccia. 

Inoltre la proporzione geometrica non folamente nelle fue mifure adopra di- 
verfità fpecifica, ma ancora diverfità generica , cioè fi ferve di mifure tra loro 
tanto diverfe, che non hanno niente. che fare infieme, come fi vede in quel 
teorema, nel quale fi prova, che in quei triangoli, che hanno la medefima al- 
rezza tanta forza ha la bafe fopra la bafe; quanta .il triangolo fopra il trian-- 
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solo , dove le bafi fi mifurano con una linea, e i triangoli con una figura. E 
quefta diverfità di mifure non dà faftidio alla proporzione geometrica, alla qua- 
le bafta , che tante volte entri la linea nella linea, quanto la figura nella figu- 
ra ; ma non è già buona a vedere, che abitudine abbia la linea colla figura. Pi- 
glio un altro efempio nella materia della giultizia diftributiva, alla quale è ap- 
propriata la proporzione geometrica . Voi avete fervito alla Repubblica 10 meli, 
ed io venti mefi , onde fe a voi fi conviene di premio so barili di vino , ov- 
vero 30 ftajora di terreno , ovvero 12 libbre di argento ; viene a me il premio 
di 500 barili di vino, ovvero 60 ftajora di terreno , ovvero 24 libbre di argen- 
to : Qui il merito fi mifuta col mefe, ed il premio col barile, o collo ftajoro, 
o colla ftadera. Tutto quefto dico per moltrare , che di quelle due cofe , che 
fi ricercano a mifurare perfettamente , la proporzione geometrica non ha ri- 
guardo fe non a una fola, cioè al numero delle mifure, ma di adoperare diverfa 
mifura di diverfità fpecifica , o generica non fa cafo neffuno. Hi peli 

Ora applicando quefta verità alla foluzione del dubbio dico, che è vero, che 
quello, che ftima 1000 ftima 10 volte più, e quello, che ftima dieci, ftima die- 
ci volte meno , e così quanto al numero delle mifure fono in .eguale ftravagan- 
za. Ma la mifura è molto diverfa; il primo è lontano dal vero per dieci mifu- 
re crandi di 100 feudi, e il fecondo è lontano per dieci mifure piccole di dieci 
feudi, e però non fi poffono domandare eguali quelte due ftravaganze, e lonta- 


nanze, ficcome noi non diremmo, che da S. Maria del Fiore fulfero egualmen-. 


te lontani il Campanile , ed il S.Giovanni , per effer il Campanile lontano dieci 
pali di bambino, ed il San Giovanni dieci pafli di gran gigante. Similmente 
nel fecondo efempio. E' vero , che chi ftima 200 quel, che val 100, è lontano 
per un doppio folo, e chi lo ftima uno è lontano per 99 meno , ma quel dop- 
pio folo è una mifura tanto grande , che fupera quelle 99 mifure del meno . 

Ma fe noi ci ferviremo della proporzione aritmetica, noi troveremo, che que- 
fta è accomodatiffima a giudicare di quelte ftravaganze , poichè ella adopera la 
medefima mifura ; v. gr. quelti tre numeri 14, 10, 6, fono in proporzione a- 
ritmetica, poichè il 14 avanza tanto il 10, quanto il 1o avanza il 6, e quefti tali 
avanzi fi mifurano colla medefima mifura dell’ unità, la quale entra quattro vol- 
te nell’ avanzo del 14 fopra il 10, e quattro volte nell’ avanzo del 10 fopra il 
6. Similmente fe nella Tee del 1000, e del 10 , noi faceffimo , che il vero. 
prezzo fuffe 505 , allora quelte ftravaganze , e lontananze farebbono eguali mi- 
furate colla fuddetta mifura dell’ unità , che entra 495 volte nella lontananza 
fra il 1000, € il 505, € fimilmente entra 495 volte nella lontananza fra il 10, 
e il medefimo 509, Per la qual cofa parmi, che fi poffa conchiudere , «he nel 
noftro cafo ci dobbiamo fervire della proporzione aritmetica, e non della geome- 
trica; la qual ragione aggiunta a quelle, che io diffi nell’ ‘altra lettera, tanto 
più dovrà confermar quelta verità, e quetto mi bafti aver detto in quefta ma- 
teria. 

Ma con tutto ciò per modo di facezia , e per burlar un poco con V. S. mi 
pare di aggiugnere In ue? ultimo, che fe quefta mia decifione non le piacefle, 
io la indrizzerò a un Giudice , e a un foro competente , il quale ogni giorno 
determina ; e giudica fopra tal queftione, e ne ha la foluzione prontiffima, che 
ogni dì la mette inatto pratico: quefto tal Giudice è il foro de’ Beccai. Io ho 
veduto molte volte, che i beccai e con i contadini, e fra lor medefimi en- 
trano in difpute, ed in ifcommeffe di chi fi apprefla più alla ftima del pefo di 
un porco, o di una vitella, e ho veduto, che fe uno la flimerà libbre 48 e 
Ik altro libbre 12. quando fi viene al giudizio della ftadera , fe fi trova, che 
quella tal cofa pefi libbre 30. fi determina, che neffuno vinca , ma da 30 in 
giù fi da la vittoria a quel del 12, e da 30 in sù a quel del 48. © non bia ve- 
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duto, che Ja proporzione geometrica appreflo quefti Giudici fia di momento al 
cuno , e febbene geometricamente fra il 48 e il 12. ii numero mezzano propor- 
zionale è il 24. nondimeno da quefto foro il 24 e gli altri fino al 29 incluliva- 
mente fono aggiudicati a favore di quel del 12. e pure quelti, e quefte fcom- 
meffe fono non folamente fimili , ma anco una cofa fteffa col cafo  noftro , at- 
talchè mi par gran maraviglia, che appreflo. ai nobili fpiriti Fiorentini fi abbia a 
revocare in dubbio con tante difpute, e fcritture quel Prolema, che appreflo a' 
beccai è decifo noto , e manifefto già mille anni fono. E però fe in quefta lite 
da alcuno mai farà dato la fentenza contro , io prometto a V. S. di volere 
muovere appello al foro de’ beccai, il qual per fua particolar prerogativa merita 
di effer chiamato il foro della giuftizia , poichè ogni beccaio fa così bene ado- 
perare con una mano la bilancia , e-coll’ altra il coltellaccio , che pare, che fi 
poffa con verità affermare , che ciafcuno di loro fia una Giuftizia, e con queflto 
fine a V. S. bacio le mani, pregandole da Dio ogni contento. 


Lettera di Galileo Galilei. 
Di la decifione del cafo , che fi difputa tra le parti , che è chi de’ due fti- 


matori abbia meglio ftimato ; e minore fîravaganza abbia. fatto circa la fti- 
ma di una cofa ; che veramente val cento , quello che la ftimi ‘mille, o quello, 
che la ftimi dieci; parmi , che prima fi debba ftabilire ciò, che importi ftimar 
giufto e bene, e quello , che importi ftimare ingiulto e ftravagantemente. 

Stimerà giufto e bene quello ,' che ftima cento la cofa , ,che . giultamente. val 
cento, devieranno dalla giulta ftima ; e ftravagantemente quelli, che la ftime- 
ranno più; o meno del‘giulto. E di quefti colui commetterà maggiore ftrava- 
ganza ; che più eforbitantemente dal gialto prezzo o nel più, o nel meno de- 
vierà. E perchè parrà forfe ad alcuno , che deviare egualmente dal giufto nel 
più , e nel meno poffa intenderfi in due modi , cioè o in proporzione aritmeti- 
ca (che è quando l’ ecceffo, del più fopra il giufto è eguale. all’ ecceflo del giu- 
fto fopra la minore ftima, come fe il giufto fia dieci, e l’una ftima fia dodici, 
e l'altra otto, dove le differenze fono eguali, cioè due ) o in proporzione geo-: 
metrica ( che è quando la maggiore ftima al giufto ha la medefima proporzio- 
ne , che il.giulto alla minore, che farebbe quando uno ftimaffe venti quello , 
che val dieci, e l’altro lo ftimaffe cinque, dove l’ uno ftima il doppio più, e 
Y altro la metà meno, e che così in confeguenza deviare più dal giufto s° inten- 
da , quando nel primo modo 1’ uno ecceffo fia maggior dell’ altro , e. nel fecon- 
do la maggiore delle due ftime riguardi il giufto con maggiore proporzione di 
quella, che aveffe AE ere alla minore ftima: è neceffario ftabilire in quale 
delle due maniere fi debbe intendere il prefente cafo. 

Dico per tanto ; che affolutamente fi dee intendere della proporzioné geome- 
trica, e non dell’ aritmetica. Imperocchè ftando pure nell’ ifteffo cafo , quando 
della proporzione aritmetica intender fi dovelle, non folamente quello, che ftima 
mille la (cofa; che val cento ; farebbe più cattivo ftimatore dell’ altro , che la 
ftimaffe dieci, ma colui ancora ; che la ‘ftimaffe dugento, commetterebbe ftra- 
vaganza maggiore +» che quello , che la ftimaffe uno , effendo che 1’ ecceffo del 
dugento fopra il cento ( che è cento ) è maggiore dell’‘ecceffo di cento fopra 
uno , che è 99. E così lo ftimatore; che ftimaffe dugento feudi un cavallo , 
che giuftamente valeffe cento, meriterebbe di effer chiamato più cattivo ftima- 
tore di quello ; che lo ftimaffe un folo fcudo, che è ‘quanto fe altri. dicefle , 
che quello, che ftima il cavallo il doppio di quel , che veramente vale , com- 
mette maggiore ftravaganza nella ftima , che quello , che lo ftima la centefima 
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con- 


È 





GABLLED VO NINLEN. ‘Usa: 


confiderano nella proporzione geometrica , fecondo la quale quello , che ftima 
uno , fa eforbitanza tanto. più dello ftimatore di dugento , quanto Ia propor- 
‘zione di cento a uno è maggiore di quella di due a uno, cioè di dugento a. 
cento. (e find i 
Le deviazioni dunque delle ftime dal giufto fi deono giudicare fecondo ‘la pro- 
porzione geometrica , e così quello, che ftima una roba la centefima parte di 
quello , che ella vale, è affai più eforbitante ftimatore , che quello, che la fti- 
ma il doppio più, e in confeguenza egualmente deviano dal giufto quelli due , 
che ftimano uno il doppio più, e l’ altro la metà meno; uno il decuplo del 
giufto; e l’ altro la decima parte folamente. | 
Aggiungafi , che non fi può ragionevolmente credere , che le parti nel prin- 
cipio della prefente controverfia intendeflero della proporzione aritmetica , per- 
chè ciò farebbe un voler fupporre due troppo gravi mancamenti, uno nell’ una, 
e l’altro nell’ altra parte, cioè, che l’ uno ignoraffe , che il 900. è più del 90. 
e che 1’ altro con poca cofcienza fopra tale ignoranza dell’ avverfatio cercaffe di 
guadagnarfi il premio della fcommeffa. Concludo per tanto, che li due ftimato: 
ri abbiano egualmente eforbitato , e commeffe eguali ftravaganze nello Mlimare 
uno mille, e 1 altro dieci quello; che realmente val cento. i 


Lettera di D. Benedetto Caftelli a' Andrei Arrighetti , 
On mio particolar gufto ho letta la lettera di V. S. e fa decifione del Sig. 
2 


Galileo, nella quale non folo ho notata la rettitudine del giudizio , ma 
chiarezza ancora de’ motivi , folita del Sig. Galileo, e in fegno della replicata 


da me lettura ho prefo ardire di fignificare a V.$. alcune cofette non in mag- 


gior confirmazione della decifione ; ma per moftrare , che la verità ha i rifcon- 
tri da tutti i verfi .- 

Prima dunque fupponendo nel cafo ‘noftro , che il cavallo, che val cento, fia 
{timato male nel più, e fia la ftima 200. io domando all’ amico fuo quanto fi 
doverebbe flimare nel meno con eguale errore? è forza rifpondere , che bifogna 
ftimarlo nulla, per fervare la proporzionalità aritmetica, perchè tanta differenza 
è dal nulla al cento, quanto dal 100. al 200. Ora il voler poi dire, che ‘tanto 
abbia fatto ftravaganza quello», che (tima il doppio, quanto quello , chè ftima 
nulla, mi par troppo gran debolezza, maffime che fortificando il mio dubitare, 
fuppongo , che il cavallo , che realmente val cento, fia ftimato fcudi trecento, e 
dimando di nuovo quanto fi dee ftimare nel meno coll’ eguaglianza aritmetica? 
dove bifogna rifpondere fpropofiti immenfi . 

In oltre io confidero , che effendo ftimato un cavallo ; che val cento, da uno 
imatore uno fcudo, e da un’ altro cento: novanta nove feudi , quefte due Mime 
dall’ amico fuo deono effere tenute egualmente eforbitanti , effendo in tutte e due 
la differenza novanta nove. Ma dall’ altro canto fe noi confideriamo il negozio 
mercantilmente , le perdite, e il guadagno nella prima ftima fono a ragione 
di 9ggoo. per cento, € le perdite, e i guadagni nella feconda ftima vengono folo 
a effer a ragione di novantanove per cento ; attalchè in conto alcuno le ftime 
fatte con egualità aritmetica non poflono efler egualmente eforbitanti . Io qui 
feuferei l'amico /fuo volentieri fe non refta perfuafo , non effendo egli mercan- 
te, e avendo tralafciati li ftudj della Matematica per attendere a’ più ficuri del- 
le Leggi, ma vorrei, che almeno confideraffe la trita legge Rem majoris pretiù 
C. de refcind. vendit. dove fi vede , che l’ Imperatore confidera la itravaganza 
. del prezzo colla proporzionalità geometrica, non aritmetica, ec. 
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> 
Lettera del Nozzolini a Andrea Gerini. 


Uando io fcriffi l’ ultima lettera a V. S. fcriffi tanto in fretta, che io non 
é ebbi agio a dichiararmi così chiaramente come io avrei voluto , però le 
mando la prefente, la. quale contiene il medefimo, ma più apertamente ef- 
licato. 
x Con lettera di V. S. ho ancora ricevuto quella del fuo amico di Roma, nel- 
la quale fono oppofte tre oppofizioni contro la noftra opinione ; la prima è que- 
fta. Quando quel cavallo , che val cento fcudi fu timato con ecceflo nel più 
fcudi dugento, a voler nel meno adoperar la proporzione aritmetica, cioè allon- 
tanarfi dal giufto per feudi cento, bifognerà ftimarlo niente, la qual cofa è-uno 
fpropofito immenfo, perchè dal cento al dugento è pur qualche abitudine, 0 ra- 
gione , o rifpetto ; ma dal cento al nulla non è abitudine nè rifpetto alcuno . 

quefta oppofizione mi è facil cofa rifponderey perchè io mi ricordo, che fin 
quando io era fanciulletto fapeva dire fimili ftime coll’ ecceffo nel meno corrif@ 
pondente a quello del più. Quando io andava in mercato a' comprar delle pere; 
mentre io fapeva, che elle valevano un quattrin l’ una ; fe il venditore me ne 
chiedeva due quattrini dell’ una, io gli diceva non già di volergli dar nulla 
dell una, perchè ben vedeva , che avrei detto uno fpropofito ; ma di voler due 
pere per un quattrino, e fe egli mi chiedeva tre quattrini dell’ una , e io dice- 
va di volerne tre per un quattrino . E quefte mi pajono le rifpofte: convenienti 
coll’ ecceffo del meno corrifpondente all’ ecceflo del più. Per tanto nel propofito 
del cavallo , che val cento ec. alla {tima foverchia del dugento corrifponde do- 
mandar due cavalli per cento , ec. perchè ficcome il primo vuol due paghe per 
un cavallo, così il fecondo vuol due eavalli per una paga, e non per quefto fe- 
gue, che volendo due cavalli per cento fcudi egli venga a ftimarli cinquanta 
{cudi l’ uno, ma dice quefto pet fare una ftima, che gli giovi tanto nel meno, 
quanto gli nuoceva quell’ altra nel più , il qual giovamento non poteva trovare 
opra un cavallo folo , febben l’ aveffe ftimato il meno, che fi poteffe . Ed in 
amendue quefte ftime viene in virtù a effer nafcofo quel niente , o nulla, che 
ci era di fopra oppofto, perciocchè lo flimatore del dugento chiede due: paghe , 
per l’ una delle quali vuol dare un cavallo , e per l’ altra non vuol dar nulla , 
e lo ftimator del meno chiede due cavalli, per l’uno de’ quali vuol dar la giu» 
fta paga, e per l’ altro non vuol dar nulla. Ma quefto tal nulla non apparifce 
così fpropofitato, come farebbe a dire di (timar nulla quel caval folo. 

La feconda oppofizione è quefta , fe il cavallo di cento fcudi da uno ftimato- 
re fulle flimato ‘centonovantanove , e da un altro uno fcudo folo , qui farebbe 
la proporzione aritmetica , perchè di tanto il centonovantanove fupera il cento, 
di quanto il cento fupera l’ uno , ma mercantilmente poi i guadagni, e le per- 
dite verrebbono molto. diverfe, perchè fecondo la prima ftima quando il cento di- 
venta centonovantanove fi guadagna novantanove per cento, ma nella feconda 
quando l’ uno diventa cento fi guadagna 19900 per cento, perchè fe uno mi 
dà cento , il centinajo mi darà 10000. che detrattone il capitale de’ cento feudi 
si relterì di guadagno 9900. percento. |. 

“A quefto io rifpondo, che qui fi fcambiano le carte in mano , cioè fi entra 
di un propofito in un’ altro. Noi abbiamo la ftima giufta , che è cento, e ne 
abbiamo due ingiufte, una nel più, che è centonovantanove, e una nel meno ; 
che è uno. Nel primo proceffo fi va dalla ftima giufta verfo l’ingiufta, dicendo 
fe cento mi diventa centonovantanove , fi guadagna novantanove per cento, nel 
fecondo proceffo fi doverebbe fimilmente andare dalla giufta verfo }’ ingiufta di- 
eendo, fe cento mi diventa uno, fi perde novantanove per cento e così la cofa 
torne- 
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tornerebbe efquifitamente del pari. Ma l’oppofitore dopo che nel primo pro- 
ceflo è ito dalla (tima giufta all’ingiufta , cioè dal cento al centonovantanove ; 
poi nel fecondo proceffo va al contrario dalla ftima ingiufa verfo la giulta, di- 
cendo, fe uno mi diventa cento ; il ‘cento guadagnerì ‘9900. Ma che fpropofito 
è quetto ? quando fi è mai ragionato nel cafo noftra , che l'uno ci abbia a di- 
ventar cento ? fi è ben ragionato; che il cento per una ftima diventi  centono- 
vantanove , e per un’ altra ftima diventi uno, e così come per la prima fi gua- 
dagna novantanove per cento, così per la feconda fi perde novantanove per cen- 
to:, € così la cofa torna del pari. ) 

Ma perchè forfe potrebbe dir 1° oppofitore di voler accomodar quefti numeri a 
fuo modo, e far quefti procefli a fuo beneplacito , 0 pigliar per antecedente 4 
e per confeguente qual gli torna più comodo, io non voglio pigliar contefa con 
lui fopra di cid, ma gli voglio conceder liberamente , che fecondo quefte {time non 
riefchino bene i conti de’ guadagni, e-delle perdite del tanto per cento. Ma 
che inconveniente ne fegue per queflto ? Chiara cofa è che il guadagno di tanto 
per cento fi trova per la via della regola del tre, la quale è geometrica in tut- 
to, e per tutto. Or che maraviglia farà fe da un fondamento di numeri dif- 
potti fecondo la proporzione aritmetica , non feguitino bene i conti, che pro- 
cedono per via di proporzione geometrica ? quelo non è inconveniente neffuno. 
Anzi inconveniente non piccolo fi vede nel fuo argomento ; e nella fua oppofi- 
zione, che ha in fe quel difetto, che dai Logici è domandato petitio principii , 
cioè allume come noto, e manifefto quello di che fi difputa, e che fi dee pro- 
vare. Perciocchè noi fiamo ora fu quefta difputa, fe in quefte ftime fi deva ado- 
erare la proporzione aritmetica ovvero la geometrica, ed egli argomenta così: 
Non fi dee adoperare la proporzione aritmetica, perchè non vi è dentro la geo- 
metrica regola del tre. Quanta forza abbia quefta ragione giudichilo ciafcuno. 

La terza oppolizione è pofta in una Legge citata dall’oppofitore, nella quale 
dice, che l'Imperatore confidera la ftravaganza del prezzo fecondo la proporzio- 
ne geometrica. Qui io non polfo dir cofa alcuna. Io non ho mai ftudiato Leg- 
ge, e non ho purun Libro di tal profeffione . E qui intorno a molte miglia 
non poffo ricorrere ad alcuno, che mi moftri le parole della detta Legge, le quali 
fe io. vedefli, forfe troverei qual cofa da rifpondere . Per tanto V..S. le faccia 
vedere, e confiderare fe ici valeffe alcuna di quelte due fughe , o che 1’ Impera- 
tore tratti in quel luogo di cofe appartenenti alla Giuftizia diftributiva, la qua- 
le & ferve di tal proporzione geometrica ., ovvero che ragioni quivi del modo 
di trovare il prezzo di alcuna cofa, e non diaggualiare le difuguaglianze ; perchè 
febbene le difuguaglianze de’ prezzi fi aggiuftano colla proporzione aritmetica, 
nondimeno quando fi vanno cercando i prezzi delle cofe, fi cercano per via di pro- 
porzione geometrica . , ; vera 

Dopo quefio , che ho detto qui nel fuddetto propofito , mi par di aggiugnere 
quattro parole nel propofito della ftima del ‘mille, e del dieci in confermazione 
di quel che ho fcritto nell’ altre lettere, ec. 

La ftravaganza dello ftimare pare a me, che fia la medefima, che quella del 
vendere, e del comprare, VELE la fima, e la compra non fono differenti in- 
trinfecamente, ma folo nell’ effere o ratificata, o non ratificata , effendochè la 
fiima fubito che ‘è accettata diventa compra, e vendita , ficchè nell’ altre cofe 
il medefimo giudizio dovrà farfi dell’ una, che dell’ altra . Per tanto ora lafcia- 
mo ftare lo ftimare, e confideriamo quello , che accade nelle ftravaganze del 
vendere, e del comprare. Chi. vende la roba più che ella non vale, fi parte tan- 
to dal giufto, e fa tanta ftravaganza quanto è quell’ ecceffo ; e volendo nelle 
medefime vendite ritornare al giulto , e ricompenfare la fatta ftravaganza, bifo- 
gna, che un’ altra volta nel vendere la DESTA di medefimo si 
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fi allontani dal giufto verfo il meno; quanto fe ne allontanò verfo il più, come 
per efempio. Io verido grano; il fuo prezzo è foldi cento lo ftajo ;f voi ne com- 
prate uno ftajo da me, e io ve lo fo pagare foldi centoventi; fe io voirò far la 
giufta ricompenfa; quando voi ‘tornerete pel fecondo ftajo, bifognerà ; che sonve . 
lo dia per foldi ottanta. Ora fe io vi avellì fatto pagare il primo ftajo foldi mil- 
le, vi domando fe quando voi tornate pel fecondo ftajo , io farei la debita ri- 
compenfa ; o ftravaganza nel meno ; a darvelo per foldi dieci ? Certo che no ; 
perchè avendo io nel primo pagamento ricevuto prezzo per dieci ftaja, e datovi 
uno ftajo folo, bifognerebbe, che la feconda volta io riceveffi un prezzo folo;, e 
vi deflì dieci ftaja. Attalchè l’ utile del pagar foldi dieci il fecondo ftajo, non ri- 
compenfa il danno dell’ aver pagato mille quel primo. Perchè nel primo io mi 
allontano dal giufto nel più per nove centinaja , e in quefto fecondo non mi al- 

66 lontano verfo il meno per un centinajo intero: a tale che quefte ftravaganze 
o lontananze non poffono effer eguali. Se adunque nel vendere, e nel comprare 
fa maggiore ftravaganza chi vende mille quel che val cento , che non fa nel 
meno chi lo vende dieci, ‘il medefimo ancora fi dovrà dire dello ftimatore. 

‘In oltre per un’ altra via mi piace di aggiugnere un poco di chiarezza a que- 
fta verità . Quando noi facciamo le ftravaganze nel più, e nel meno, a voler, 
che effe procedano di pari paffo , e fieno fra loro corrifpondenti, bifogna adope- 
tare i medefimi nomi di parte, e di moltiplice , perchè variandoli non polfono 
ben cotrifponderfi tra loro . Mi dichiaro più apertamente così . Dichiamo , che 
un baril di vino:vaglia dodici lire, e che voi nello ftimare vogliate eccedere 
nel più, ed io nel meno y quando voi lo ftimerete quindici lire, che altro vuol 
dir quefta tima, fe non, io ti voglio ufurpare una quarta parte di paga? ed a 
quelta tima del più che fi può egli rifponder nel meno , fe non, 10 ti voglio 
ufurpare una quarta parte di barile? ficchè al quarto nel più corrifponde il quar- 
to nel meno. Similmente al terzo nel più, cioè a’ fedici corrifponderà il terzo 
nel meno, «cioè otto. Ora fe fi vanno guardando que’ tre numeri 15. 12. 9. € 
que’ fecondi 16. 12.8. fono fra loro in pro- 

orzione aritmetica; fimilmente alla {tima del- Stravaganze.. più. meno, 

a metà più, cioè 18. corrifponderà la metà i 
meno, cioè 6. A quella di due terzi più, cioè 

















20. quella di ‘due terzi meno; cioè 4. come fi {di un quarto | 15{12| 9 
vede nella dicontro tavoletta, nella quale fi ——-|]-[-|—- 
vede , che tutti i predetti numeri fon difpofti di un terzo 16] 12} 8 
con proporzione aritmetica . —_—_ |-[_-{[{+ 

Ora fcendiamo più abbaffo, e facciamo, che di un mezzo | 18| 12| 6 
voi lo ftimiate il doppio , cioè ventiquattro : —— |-{-|- 
Aff egli a dire, che a quelta corrifponda nel di due terzi 2012] 4 
meno quella della metà fei? non già, perchè | |-|- 
quefto fei fu polto a corrifpondere al dicidot- -|di tre quarti | 21{12{ 3 
to, e però non può egualmente corrifpondere —_—_—— {= |={{—z 
a quella del dicidotto, e a quella del venti- | del doppio z4|12| 6 
quattro . Similmente a quella del triplo nl |——--{-}-1- 
più non può rifpondere quella. del terzo nel del triplo 36 | 12-44 
meno, cioè il quattro , perchè quefto quattro ario da a 
fa pofto corrifpondente al venti; e finalmente | del quadruplo { 48 | 12} 3 
al quadruplo nel più, cioè a’ quarantaotto 








non può corrifpondere nel meno il quattro , 

cioè tre, il quale corrifpondeva al ventuno. |. 

Per la qual cofa bifogna dire, che al doppio più, cioè a due cotanti più, 

corrifponda non la metà, ma due cotanti meno , cioè due barili per dodici li- 
te 
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re, e al.tre cotanti più corrifponda non la terza parte, ma tre cotanti meno; 
cioè tre barili per dodici lire, e finalmente al quattro cotanti più rifponda quat- 
tro cotanti meno , cioè quattro barili per dodici libbre. Per la qual cofa ritor- 
nando al propofito: noltro, quando, uno {timerà mille un cavallo, che .val cento, 
la corrifpondente ftravaganza nel meno farà il dire, che dieci cavalli vaglino 
cento fcudi, e quello per avere fopra dieci cavalli quella tanta ftravaganza nel 
meno, che corrifponda a quella del mille, la quale non fi farebbe potuta avere 
fopra un caval folo, ancorchè fi fuffe flimato meno, che un granel di rena. 


Lettera di Galileo Galilet 
Da Bellofguardo li 10. Giugno 1627. 


O leflì come ben fa V. S. la prima lettera feritta in. propofito della contro- 
verfia, che nacque tra lei, e il Sig. Nozzolini circa il determinare intorno 
alla grandezza delle ftravaganze delli due ftimatori, uno de’ quali aveva ftimato 
mille, e l'altro dieci un cavallo) il cui giufto prezzo era veramente cento RE 
benchè a me reltaffe incognito il nome dello fcrittore di effa lettera, non però mi 
fi occultò il fuo molto intendere , che tanto chiaramente refta apparente nella dot- 
ta, e infieme adorna, e cortefe fua Scrittuta. Ho dipoi letta ancora la feconda 
fcritta pure nel medefimo ftile, ove l° Autore con occafione di aver veduta quella 
ecifione, che io come arbitro eletto di comun confenfo da V. S. e dalla parte mef- 
fi in carta; fa così onorata menzione della perfona mia, che benchè e’ continovi 
di effer contrario al mio parere , tuttavia la modeftia, e gentilezza del fuo trat- 
tare, continova di accrefcere in me l’ affetto, che già ho tutto rivolto e applicato 
a reverirlo, e per quanto io potefli onorarlo. In fegno di che al prefente mi pare 
di effer in obbligo di rifpondere a quanto egli oppone nelle dette fue lettere, che 
troppo gran mancamento farebbe , 0 il fimulare di non l aver vedute, e. lette at- 
tentamente, 0 col filenzio moftrar ombra di non ne aver fatto quella ftima, che 
pur di necelfità convien farfi di fcritture con tanta acutezza, e dottrina fpiegate, 
e condite di tanta cortefia. Solo mi difpiace, che io non faprò colla mia rufticità 
corrifpondere al merito della gentilezza fparfa in elle Scritture, e bifognerà, che I’ 
‘Autore per fe.fteflo a guifa di ape, che fa convertire in dolcezza l’ aufterità , che 
da talun fiore va delibando, rivolga in foavità quello, che non già dalla volontà, 
ma dalla penna potelfe con men foave ftile fcapparmi . Aggiunto a tale obbligo il 
comandamento di V. S. che fotto titolo di defiderio m° .imponé, ch’ io debba dire 
quanto mi occorre intorno alle dette Scritture ; vengo con quella libertà, che mol- 
to ragionevolmente dee poterfi ufare tra quelli, che più anfiofi fono della verità, 
che della oftentazione, € che il medefimo Autore delle due lettere domanda, che 
2 fe conceduta fia, vengo dico a fpiegare a V. S. quello di più , che per. con- 
fermazione della prima mia fcrittura ( che tuttavia mi par veridica.) mi. han- 

no fatto fovvenire le due lettere del Sig. Nozzolini . i 
E prima io f0 , che V.S. beniffimo fi ricorda di quello, che io le rifpofi la 
prima volta , che ella mi propofe in voce il quefito fopra il quale nacque la 
controverfia ; che fu quale de’ due flimatori avelfe più ftravaganremente itima- 
to , l’ uno de’ queli fumaffe mille , e 1° altro dieci quel, che giutamente vale- 
va cento, e fa, che io corfì fubito a giudicare molto più eforbitante la ftima 
del mille, come quella alla quale feguiva molto maggior. danno € perdita .,;e 
potrebbe forfe efler accaduto , che quando il difcorrer fopra tal quefito  foffe ter- 
minato allora , 10 non mi fol altramente mutato di parere. Ma il fignificarmi 
V. S. che la domanda era in controverfia tra uomini non volgari , col foggiu- 
gnermi appreffo ; che i medefimi difegnavano , che io dove fopra di ciò de- 
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porre anco in carta il mio Giudizio mi fece con attenzion maggiore confidera- 
re la qualità del quefito , ed ih effetto mutare opinione , e cader nella fenten- 
za, che poi mefì in fcrittura. Dubito, che il medefimo fia accaduto al Sig. 
Nozzolini , e tanto più quanto oltre a quello , che ho fperimentato in me me- 
defimo , ho fentito rifpondere l' ilteo da tutti quelli, a’ quali ho fatta la pro- 
pofta, non l’ avendo ancor fatta ,. fuori che a perfone molto accorte. Che dun: 
que dal Sig. Nozzolini ufcifle la prima lettera nata da quella apprenfione , che 
nel primo afpetto fi apprefenta alla mente, e di più feritta per quanto intendo 
in una fcorfa di penna, io non me ne maraviglio punto. Ma ben mi nafce 
un poco di fcrupolo per la feconda fcritta fei giorni dopo , dove fi fcorge , che 
nè l’ aver più pofatamente potuto difcorrere fopra il quefito, nè quel poco, che 
egli aveva letto. nella mia decifione l’ hanno rimoffo dalla prima opinione; fe- 
condo la quale egli perfilte in affermare, che l’ eforbitanza delle ftime fi deva 
mifurare dall’ Lat allontanamento dal giufto prezzo , e fi fonda fopra certo 
politico decreto, che vuole, che nella giuftizia commutativa fi proceda nell’ ag- 
siuftar le difuguaglianze colla proporzione aritmetica , e nella di@tributiva colla 
geometrica, e ftimando egli, si la quiftione propofta fia dell’ attenenti alla giu- 
ftizia commutativa, vuole colla proporzione aritmetica mifarare la quantità dell’ 
eforbitanze de’ due ftimatori , ec. Ora poichè V. S. così comanda, dovendo dire 
il parer mio, cominciando da quefto capo, che è il principal fondamento delle 
due fcritture , confeffo liberamente di non reftar capace di quefto negozio, e du- 
bito, che qui avvenga quello, che accade in molte altre propofizioni feritte da 
uomini comunemente ftimati grandiffimi, Ie quali non fono intefe , nè forfe fo- 
no intelligibili, ma quelli. che le profferifcono., ed anco quelli, che l’ afcol- 
tano fatti creduli dall’ autorità de’ lor primi. prolatori fimulano d’intenderle , e 
PeR non fi dichiarare di capacità inferiori a quelli; che le adducono, gli danno 
° affenfo. Ora io depofta quelta forta di ambizione, mi dichiaro bifognofo di 
effer fatto capace di quefta materia, e refterei con obbligo grandiffimo al Sig. 
Nozzolini, fe egli col parlar più chiaramente e difintamente mi traeffe di que- 
fta confufione , e la chiamo così, perchè non fo , per molto che io mi ci fia 
affaticato , applicare al noftro propofito |’ efempio , che egli nella prima lette- 
ra arrecò fotto titolo di commutazione ; o baratto, e che poi correggendo l’er. 
rore da fe commeffo mutò in una divifione di mercanzia ‘comune ; mantenendo 
però fempre la medefima opinione , che in cotali traffichi mercantili fi debbano 
aggiultare le difuguaglianze. colla proporzione aritmetica $ e la confufione mia 
pata di qua. Nella prima lettera ci propone una commutazione di lana in fe- 
ta dicendo: Io do a voi lana, e voi a me feta, e troviamo, che io ho dato 
a voi lana per ventiquattro fcudi, e voi a me feta per ducati fei , ec. e cre- 
dendo , che la difuguaglianza di tal baratto fi poffa ; e debba aggiuftare ferven- 
doci della proporzione aritmetica.trova il numero mezzano tra il ventiquattro, 
e fei , fecondo tal propotzione, che è quindici, e dice , che dandomi voi tan- 
to , che fra lì fei fcudi di feta, ei denari, che io ricevo da voi, io abbia quin- 
dici feudi, faremo aggiuftati, e però detratti nove fcudi da i. ventiquattro, che 
vi ho dato in tanta lana, e datigli a me, io fra feta, e lana avrò quindici 
fcudi , e a voi refteranno quindici in tanta lana ; accortofi poi dell’ errore ( per> 
chè io coll’aver dato ventiquattro fcudi di mia lana, ne ricevo folamente quin- 
dici tra denari, e feta ) mutò il quefito ; e non fece più me padrone della la- 
na , e sè della feta, ma pofela feta , e la lana effer mercanzie comuni non 
più da barattarfi , ma da dividerfì tra di noi. Ma, Sig. Nozzolini ; l’ aver voi 
feoperto il voftro errore non vi fottrae dall’ obbligo intraprefo di moftrare co- 
me nelle permutazioni le difuguaglianze fi aggiultano colla proporzione aritme! 
tica, e febbene la difuguaglianza del noftro baratto non veniva > grane ri- 
arci- 
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farcimento de’ nove fcudi, non è per quefto , che in qualch' altro modo noù 
pofla effer ragguagliata : però ditemi pure come noi pofliamo aggiultarci, e mo- 
ftratemi cid che abbia che fare in tale aggiuftamento la proporzione aritmetica, 
€ per venire alle corte, fe io ho dato a voi la lana per ventiquattro fcudi, e 
voi a me feta per fei, il modo faciliffimo per far ch’ ia abbia il conto mio, è 
che voi mi diate fcudi diciotto di danari, che così ci faremo aggiuftati : ma qual 
corrifpondenza hanno tra di loro i numeri 24. 18. 6. e come entra qui proporzione 
aritmetica , nè altra? Ma fe noi prenderemo il quefito , emendato ; non lo chia- 
mando più un baratto , ma una divifione di mercanzie comuni , mi par , che il 
Sig. Nozzolini commetterà un più grave errore, perchè il cafo non farà più delli 
attenenti alla giultizia commutativa , ma alla diftributiva, trattandofi di diftribuir 
tra di noi mercanzie comuni , e così contro al decreto de’ Politici , e contro al 
parere del Sig. Nozzolini,, non la proporzione geometrica , ma l’ aritmetica en- 
trerà nella giultizia diltributiva , e vi entrerà con doppio errore, poichè ella en- 
tra qui dove non doveva entrare , e non entra nel quefito , quando era di giufti- 
zia commutativa , dove entrar doveva , fe i decreti politici fon retti. Ma final- 
mente pofto. che fimili aggiuftamenti fuffero fotto la giultizia commutativa , e 
che fi IMEGURSIAIETO colla proporzione aritmetica ; io non però refto capace di 
quello ; che fi abbiano che fare colla materia di che fi tratta , la quale è di mifu- 
rare due eforbitanze prefe in due ftime ; azione lontaniffima dal dover dividere 
trenta fcudi,, che fono il prezzo di alcune mercanzie in due parti eguali. E quan- 
do il Sig. Nozzolini foggiunge 3 e dice , che ‘allora farebbero egualmente eforbi- 
tanti le due ftime del mille, e del dieci , fatte fopra quel cavallo , 0 altra cofa 
vendibile quando il vero fuo prezzo fuffe fcudi non cento, ma cinquecentocin- 
que, dal quale per eguali intervalli ditano il mille, e il dieci, io dico, che e- 
gli pure equivoca col fupporre quello, che è in quiftione. Imperciocchè il fuo det- 
to non è vero , fe non fuppofto che dell’ eforbitanza delle ftime mifura fia P 
eccello , e il mancamento di effe ftime dal vero prezzo , mifurati con proporzione 
aritmetica , il che è quello , che io tuttavia nego , e pur quefto medéfimo mi 
dà occafione di ragionevolmente negarlo ; perchè qual femplice fanciullo non re- 
fta capace, e non conofce , che fe 10 darò un facchetto in mano a due dentro- 
vi cinquecentocingue piaftre , acciò eglino a giudizio ftimino quanti ve ne fie- 
no dentro, incomparabilmente eforbiterà più quello , che dirà ftimare effervi 
dieci piaftre , che quello diceffe effervene mille, perchè il pefo fe non altro di- 
chiarerà lo ftimator del dieci effere ftoltifimo , effendo che il' pefo di cinquecen- 
tocinque piaftre è più di libbre cinquanta., ed effo lo giudica una fola, e s'in- 
ganna di più di cinquanta tanti, ma altro che lo ftima mille 5° inganna di 
men del doppio. Ma di più dico , il Sig. Nozzolini dice di aver ridotto le due 
eforbitanze ‘all’ egualità , quando fi facefle il prezzo del cavallo effere non cen- 
to, ma cinquecentocingue feudi ; ora io gli domando , che lafei ftare il prezzo 
del cavallo ne i cento fcudi , e la .maggior ftima nel mille ,, e dicami quale 
dovrebbe effer la fiima nel meno, acciò la ftravaganza foffe fecondo la fua re- 
gola eguale all’ altra ; qui bifogna trovare uno,.tanto eforbitante ; che dica il 
into prezzo del cavallo parergli, che fulle quefto; che il padrone del caval- 
o gli faceffe un fornimento , che coftaffe feudi 810, e poi delle il cavallo co- 
sì fornito per dugati dieci , perchè così il venditore fcapiterebbe fcudi 900; co- 
me nell'altra fiima del mille il compratore pur refta al difotto di fcudi 900. OL 
tre a quanto. ho detto, vi viene ancora da confiderare come dell’ equivoco in che 
perfite il Sig. Nozzolini ne è caufa quell’ ifteffo errore ,nel quale io ‘ancora in- 
corfì quando V. S. la prima volta mi propofe il quefito, che fu il giudicare P 
eforbitanza delle Rime dalla grandezza della perdita pecuniaria del compratore, 
e del venditore del cavallo, il che è del tutto falfo; perchè quando le gii 
uffer 
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falfer mifure delle ftravaganze delle ftime , dove non fuffe perdita veruna , nè 
anco vi farebbe ftravaganza alcuna , e così la flravaganza delle due ftime del 
mille , e del dieci intorno alla valuta del cavallo non farebbe nulla , fe non fe- 
guiffe la vendita, e compra del cavallo , perchè fenza quefte non vi è perdi- 
ta; ed in oltre nello ftimare v. g. pefar mille libbre quello , che ne pefa ven- 
ti; o giudicare quella torre effer alta quattrocento braccia , che è alta folamen- 
te felfanta , non vi farebbe parimente eforbitanza , perchè nè nelle braccia ; nè 
nelle libbre vi è fcapito , o perdita per neffuno. Oltre a quanto ho infin qui 
detto intorno alla prima lettera , mi par di foggiugnere come cofa affai notabi- 
le, che il Sig. Nozzolini chiaramente afferma ‘prima in generale ne’ traffichi 
mercantili non aver luogo la proporzione geometrica , ma i aritmetica , il qual 
detto egli prova coll’ efempio portato prima fotto nome di baratto di lana, e 
feta ; e poi corretto col mutarlo in una divifione di mercanzie tra due , il qua- 
le abbiamo già rhoftrato erroneo ; e fuori del cafo: all’ incontro poi egli fi muo- 
ve due iftanze, per le quali fi moftra ne’ traffichi mercantili entrar l’ ufo della 
proporzione geometrica , l’ una è che tutti i conti de’ mercanti fon fondati ful- 
la regola delle tre cofe proporzionali , e l’altra delle compagnie , delle quali 
tutti i ragguagli fi trovano pure con la medema regola del tre, e quefti due 
cafi non hanno oppofizione alcuna , che fien traffichi ,-e negoz) mercantili , e 
rifoluti giuftifimamente colla proporzione geometrica , e non con altra. Or co- 
me s' è lafciato il Sig. Nozzolini perfuadere $ che la mercatura fi governi col- 
la proporzione aritmetica , indotto a ciò credere per un efempio erroneo e fal- 
fo, e non piuttofto ha detto la mercatura governarfì colla proporzione geome- 
trica , mentre egli ftefo adduce efempj veriffimi , che dimoftrano i più impor- 
tanti e principali negozj mercantili rifolverfi tutti per la proporzione geometri- 
ca? Oltre che fi potevano addurre altri conti non meno principali ; la rifoluzio- 
ne de’ quali dipende dalla geometrica proporzione , come degli intereflì fopra in- 
tere, che chiamano intereffle a capo d’ anno , delle fei cofe proporzionali , 
della regola del tre inverfa , e per concluderla in breve io non fo ritrovare in 
tutti i negozj mercantili conti , e ragioni alcune di momento , nelle quali ab- 
bia luogo la proporzione aritmetica, ma sì bene la geometrica. Ora venghiamo 
a confiderare le cofe contenute nella feconda lettera , dove primieramente mi 
pare , che il Sig. Nozzolini eri in un principaliffimo punto , che è poi la ra- 
dice di tutta l’equivocazione , ed è, che egli nel mifurar quelle cofe , della 
maggioranza delle quali fi difputa , adopera mifure inette a ciò, come quelle , 


| che differifcono plufquam genere dalle cofe da mifurarfi , e pur la mifura dee ef- 


fere della medefima fpecie , che la cofa mifurata , perchè i tempi fi mifurano 
con un tempo; e i pefi con un pefo, i prezzi con un prezzo. Ma il Sig. Noz- 
zolini nel giudicare qual fia maggiore eforbitanza delle due , quella che ftima 
dugento fcudi il cavallo ; che veramente val cento , o quella che lo ftima uno 
fcudo, vuol fervirfi per mifura di una moneta , che differifce dalle diforbitanze 
plufguam genere. Mifura atta a mifurar le ftravaganze è una flravaganza, e non 
uno feudo , una libbra , una canna ; come poi tal mifura fi ritrovi dirò qui .ap- 
preffo , dopo che averò  moftrato il medefimo Sig. Nozzolini fervirfi anco di 
tal mifura inetta malamente prendendola affolutamente , e non in relazione al 
vero valore della cofa ftimata. Confiderando folamente , e affolutamente i gua- 
dagni, e le perdite, e la femplice differenza tra di loro, ha giudicato peggio- 
re ftimatore quello , dalla cui ftima proveniva maggior danno al compratore ; 
o venditore , e così feguendo quefta regola più eforbitante flimatore farà co- 
lui; fecondo la cui ftima il compratore fcapitafe cento fcudi., che quell’ al- 
tro, alla cui ftima fi perdeffe feudi dieci , € fiano pur qualfivogliano cofe quel- 
le in cui s' inveftono i danari, Or tal difcorfo è molto erroneo per gli sala 
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di innumerabili, che ad effo ne vengono in confeguenza , tra’ quali tino farebbe 
quale; che feguitandofi tal regola potrebbe accadere, che ftimatori eforbitantif- 
imi, e del tutto ftolti fien degni d’effer antepolti a ftimatori di acutiffimo giu- 
dizio, e perfpicaciffimo avvedimento. Io non credo che il S. Nozzolini mi ne- 
gherà, che fe uno ftimaffe una noce di quelle, che fe ne danno dieci al quat- 
trino, valere uno fcudo, fia un eforbitantiffimo ftimatore; ed all'incontro fe u- 
no nello ftimare un giojello di valore di quattromila fcudi; erraffe di un folo 
feudo, credo, che dal medefimo Sig. Nozzolini , e da tutti.i periti del mondo 
farebbe ftimato uno ftimatore puntualiffimo. Tuttavia fe vogliamo feguire la fo- 
praddetta regola , bifogna dire lo ftimator del giojello commetter maggiore ftra- 
vaganza, che quel della noce, poichè fesuendo la fua ftima, chi pagaffe il gio- 
jello fcudi 4001. refterebbe in danno di uno fcudo, e Quoioa che deffe uno fcu- 
do per prezzo d’ una noce, perderebbe tanto meno dell’ altro, quanto è il valo- 
re d’una noce, che pure è qual cofa.. Ma dimoftriamo più chiaramente anco- 
ra, come non fi poffono giudicare in modo alcuno le ftravaganze delle time fen- 


za la relazione di quelle al RISO valore della cofa ftimata. Io domando al me- 


defimo S. Nozzolini, quale delli due ftimatori è ftato più eforbitante, quello , 
che nello ftimare l’ altezza d’ un monte s’ ingannò di cento braccia , o quello 
che nello ftimare il pefo di un giovenco s’ ingannò di dieci libbre. Qui non fi 
può primieramente dire, che non ci fia in nefluno delli ftimatori eforbitanza , 
poichè ciafcheduno per difetto di giudizio ftima lontano dal giufto, e il difetto 
del giudizio è la materia dell’ eforbitanza; nè fi può dire quello effer più efor- 
bitante di quefto, perchè alla ftima fua fegue perdita maggiore, che alla ftima 
dell’ altro, attefochè le cento braccia non vagliano nè più, nè meno, nè tanto 
quanto le dieci libbre ; dunque bifogna ridurfi neceffariamente a dire, che per 

indicare della qualità, o quantità di tali ftravaganze fia forza fapere qual foffe 
ia vera altezza del monte , e quale il vero pefo del giovenco. Or pongafi, che 
la vera altezza del monte fuffe 1000. braccia, e il vero pefo del giovenco fuf- 
fe 100, libbre . Che dirà il Sig. Nozzolini chi. fi fia maggiormente ingannato 
delli due ftimatori? forfe quel del monte, perchè s° ingannò di cento,che è più 
di dieci, che è I’ inganno della {tima del giovenco? Ma fe dalla grandezza del 
numero nominato fi dee attendere la grandezza della eforbitanza, e dire che è 
più eforbitante lo ftimatore del monte , che lo ftimatore del lovenco, perchè 
quello errò di cento , e quefto di dieci, muterò il nome delle dieci libbre in 
centoventi once, e così quella che fecondo il S. Nozzolini era ftimata meno 
erronea, diventerà più erronea . Or non fon quefte pur troppo puerili vanità ? 
E chi non vede, che per determinare la controverfia bifogna ricorrere alla pro- 
porzione geometrica, € dire lo ftimatore del monte, che errò di cento braccia, 
eflendo l’ altezza del monte braccia mille , s° ingannò della decima parte della 
vera altezza, e lo ftimator del giovenco, che errò dieci libbre dal vero , che fu 
libbre cento,. pur s° ingannò della decima parte del vero pefo ; adunque quefti 
furono ftimatori egualmente cerronet. E applicando quefto rettiffimo difcorfo alli 
timatori del cavallo fi dovrà dire, perchè lo ftimatore del più errò del decuplo 
del vero prezzo ; il qual vero prezzo fu decuplo della minore ftima, adunque 
 eforbitanze furono eguali. E qui mi par luogo di confiderare quel che dice il 
S. Nozzolini circa la proporzione geometrica, rifiutandola come non accomoda= 
ta a giudicare nel noftro calo, ma fi ben P aritmetica ; attefochè quella ( dice 
egli ) non. ha FiGUaIdO all’ identità numerica delle mifure, che fi adoperano nel 
mifurare , ma folamente riguarda, fe le mifure qualunque elle fieno, fon conte- 
nute altrettante volte, o.più; o meno nelle cofe, che fi mifurano. Adunque, 
Sig. Nozzolini , fe 10 moftrerò , che nel mifurar le cofe, delle quali noi difputia- 
mo, niente IMporti, che le mifure convengano nè anche in genere, non che 

ona. IIL, Cicic - in 


73 


386 LETTERE DI 


in fpecie, o in numero, la proporzione geometrica ci potrà beniffimo aver luo- 
go. Ora negherete voi, che la ftravaganza di colui, che ftima centocinquanta 
braccia l'altezza di una torre,che mifurata poi fi trova effer braccia cento, non 
fia eguale all’ eforbitanza di quell’ altro, che ftima un Vitello pefare centocin- 
quanta libbre, che poi alla ftadera fi. trova effer cento, e non più?. Certo bifo- 
gnerà dire quefti eforbitare egualmente quanto al giudicare ancorchè le mifure, 
che eflì adoperano differifcano plufguam genere, fervendofi 1’ uno del braccio , e 
1 altro della libbra, ficchè non fi può dire, che errino egualmente; perchè tan- 
to vagliono cinquanta braccia d’ altezza, quanto cinquanta libbre di pefo . Ora 
finalmente da quanto fin qui ho detto, poffiamo conchiudere la mifura delle e- 
forbitanze non effer quella medefima, che mifura le cofe, ma effere in aftratto 
una general relazione, e. abitudine , che ha la ftima falfa verfo il vero valore 
delle cofe ftimate; e'così ‘perchè le ftime ne’ due propofti efempi hanno ambe- 
due relazione di maggioranza ia ragione , 0 proporzione fefquialtera verfo le ve- 
re magnitudini di. efle cofe ftimate; però fi dee dire, che quelli {timatori hanno 
egualmente eforbitato ; ed eMfendo la mifura delle ftravaganze quale abbiamo det- 
to, fecondo che la proporzione delle falle ftime verfo il vero valore andrà varian- 
dofi, crefcerà ancora o fcemerà la grandezza della eforbitanza . E qui poffiamo 
concludere; che per mifurare la grandezza delle ftravaganze; che fon difetti di 
giudizio , bifogna fervirfi della proporzione geometrica, e 1’ aritmetica fervirà per 
mifurar femplicemente le perdite, che fon danni della borfa, cofe differentilfime 
dall’ eforbitanze: anzi pure fe vogliamo parlare più propriamente, poffiamo lafciar 
di nominare la proporzione aritmetica , perchè nel mifurar la quantità della mo- 
neta, come anco quella delle libbre, delle braccia, ec. per la quale le ftime fal- 
fe diftano dal vero valore, non ci bifogna altro, che femplicemente numerare . 
Qui dunque confifte 1’ equivocazione del S. Nozzolini, nella quale incorfe da prin- 
cipio, e che poi ha voluto mantenere. Che fe il primo quefito' foffe ftato propofto 
fopra ftime fatte circa cofe, nelle quali I’ eforbitanza non aveffe apportato dan- 
no,e perdite,dicendo v.g.due ftimando 1° altezza del gigante, che è dieci brac- 
cia,.uno lo ftimò cento braccia, e 1’ altro uno; non farebbe feguita controver- 
fia veruna, perchè bene egualmente ftolti apparifcono ambidue, 1’ uno ftimando- 
lo più alto del palazzo lì appreffo , e l’altro ftimandolo così piccolo, che non 
li arriverebbe alla cintola. Nè per mio credere avrebbe il N. commeffo un i- 
ficion proteron facendo dato quello, che era quefito, e quefito quello, che era 
dato. Egli ha prima fuppofto per cofa retta, che l’ eforbitarfi più, o meno ; fi 
debba determinare dal difaccottarfi dal giufto per intervalli maggiori, o minori 
aritmeticamente mifurati, cioè affolutamente, e fenza referirgli alla giufta gran- 
dezza della cofa mifurata; e ftabilito quefto, e volendo poi foftenere per ben fat- 
to fi è ridotto a dover dire, che più erri chi ftima dugento quel chie val cen- 
to, che chi lo ftima uno, o un mezzo; il che credo fermamente, che non a- 
‘vrebbe detto, quando tal quefito gli foffe ftato fatto da principio , ima avrebbe 
rifpofto quel di uno; e fatta quelta chiariffima fuppofizione, avrebbe poi potuto 
conofcere la deviazione dalle vere ftime dover efler regolata non dalla propor- 
zione aritmetica, ma dalla geometrica : dove ora fe egli vorrà perfiftere nella 
medefima opinione, bifognerà foftenere infinite cofe lontaniffime da ogni ragione- 
vol difcorfo, e dire, che migliore ftimatore di due chiamati a giudicare a oc- 
chio quante doppie erano quelle pofte in un mucchio fopra una tavola, e che 
veramente erano mille, fu quello che diffe parergli, che poteffero effer due, o 
al più tre, che l’ altro che I° aveffe giudicate poter «effere a fuo giudizio duemi- 
la, dove il primo fenz’ altro verrebbe fubito fentenziato per ifcemo al tutto di 
mente, ma per condennar l’ altro farebbe neceffario contar la moneta, perchè 
l’ingannarfi del doppio può a molti accadere, ma l’ errare in quattro, o cinque- 
cen- 
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cento doppi; è cofa.da ftolti affatto. Ma più bifogna, che il Sig. Nozzolini di- 
ca, che colui che ftima monte, Morello effer alto 10000, braccia, fia più efor- 
bitante ftimatore; che un altro che diceffle, che al fuo giudizio è non folamen- 
te alto punto, ma è una laguna, o voragine profonda cento braccia, il che ac- 
caderebbe quando fi trovalfe sche la vera altezza del monte fuffe un palmo me- 
no di g1oo. braccia, dal qual numero lo ftimatore del 10900. fi allontana 4900. 
braccia meno un palmo. È per rifpondere in ultimo anche alla facezia de’ Bec- 
cai i quali affermano efferfi egualmente ingannati nella. ftima, del pefo quei due, 
de’ quali uno ftimò centodieci quel vitello ; che fi trovò poi pefar libbre cento; 
e quell’ altro, che lo ftimò novanta; dico, che ciò procede perchè loto per po- 
ca intelligenza credono veramente, che egualmente s° ingannino nello ftimare 
quelli, che egualmente fi fcoftano l'uno nel più, e l’ altro. nel meno dal vero 
pefo, il che è falfo, nè effi intendono il perchè; e di tal loro ignoranza; ne è 
caufa l’ effer per lunga pratica divenuti.così efatti ftimatori., che rare volte s’ in- 
ganneranno anche di dieci per cento, come qui fanno li due -ftimatori del cen- 


‘todieci, e del novanta, perchè tra due numeri poco tra fe differenti pochiffima 


è la differenza del numero tra effi medio in proporzione aritmetica, e il medio 
geometricamente ( come nel prefente cafo il medio aritmeticamente tra 110. € 
novanta, che è cento, poco è differente dal medio geometricamente, che è no- 
vantanove, qualcofa di più ) quindi .è che la picciolezza dell’ errore non fi ren- 
de conofcibile alla lor poca intellIgcora» che quando l’ uno di quelli: ftimatori 
aveffe giudicato il vitello pefar libbre dugento, e l’ altro manco: di quattro da- 
nari, affolutamente nefflun beccajo avrebbe. detto quel delle. dugento libbre effer 
più eforbitante Mtimatore , che I altro di quattro danari, che | errar da un vi- 
tello di latte, che abbia un mefe, a un giovenco, che ne abbia tre, è; alfai più 
tollerabil difetto, che lo fcambiarlo con un grillo ; de’ Vitelli, che pefino du- 
gento libbre pur fe ne trovano; € fe ne vedono tutto il giorno, ma de’ mino- 
ri di un grillo non fe ne fon veduti giammai, i | 

Ho detto quefto ; che mando a V.S. più per foddisfare al fuo comandamen- 
to, che per gufto ch’ io abbia di occuparmi in fimili! controverfie ,. delle: quali 
ella fa quanta occafione 10 abbia d’ effer gui che fazio. Ancorchè di quanti l'ab- 
bian voluta meco neffuno fia x che non fia refiato , come: fi dice; a piedi. Di 
quel che poteffe accadere al prefente io non lo. fo, conciofliachè lo ferittore del- 
le due lettere fi moftri affai più giudiziofo di quanti avverfarj io abbia fin qui 
avuti. Gradifca V. S. la mia buona volontà, e fcufi 1° infufficienza . E le ba- 
cio le mani, 


Profcritta di Galileo Galilei . 


A copia della lettera fcritta dal medefimo Sig. Nozzolini in'rifpolta di una 

dell'amico noftro di Roma ferita in confermazione della mia opinione , 
mi.è pervenuta nel ferrar di quefta , che gli mando , e perchè otrebbe accade: 
re, che l’amico di Roma non vedefle quanto gli. viene oppofto; mi pare di 
rifpondere alcuna cofa par lui , febben fon ficuro; che egli per fe medefimo af- 
fai meglio fi difenderebbe. Scriffe l’amico di Roma confutando l'opinione di chi 
vuol mifarare l’ eforbitanze cogli allontanamenti dal giulto mifurati aritmetica- 
mente , che fe ciò fulle vero, bifognerebbe, che quel cavallo ; che coll’ eccelfo 
nel più fulfe ftimato feudi dugento valendo veramente cento, fufle, per fare un 
eguale. eforbitanza. nel meno, fimato nulla, il che è inconvenientifiimo ; effen- 
dochè dal cento al dugento fi trova. pur qualche abitudine; 0 ragione, 0 rifpet- 
to, ma-dal cento al nulla non è abitudine nè rifpetto alcuno . A quefto rifpon- 
de il Sig. Nozzolini concedendo prima. ,.che ftimarlo DELA farebbe veramente 

trosa non 
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non folo una ftravaganza maggiore dello ftimarlo dugento, ma uno fpropofito, e 
mera ftoltizia; e che per trovare una {travaganza, la quale nella fima del meno 
pareggi l’ altra del più, quando è di dugento, bifogna domandare due cavalli per 
cento feudi, ma accortofi ; che il dir così viene a effer direttamente contro di 
fe, perchè fervando la proporzione geometrica viene a ftimar un cavallo cin- 
quanta fcudi conforme a che diciamo noi, foggiugne ciò non effere uno flimare 
i cavalli cinquanta feudi l’ uno, ma un voler pagare uno de’ cavalli ducati cen- 
to , e l’altro nulla . Or qui lafcio ftare , che il Sig. Nozzolini farà unico al 
mondo in dar cotal fenfo ftravolto alla fua rifpofta , e gli domando in qual co- 
fa confilte la ftravaganza della ftima nel meno, mentre domanda due cavalli 
per cento feudi, la quale fecondo lui pareggi l’ altra nel più, che ftima' feudi 
dugento il medefimo cavallo. Nell’ uno de’ due cavalli, che egli dice intender 
di ftimare cento feudi, non è affolutamente ftravaganza alcuna, perchè lo fti- 
ma il giulto prezzo: adunque bifogna per neceffità rifpondere tutta |’ eforbitan- 
za effere nell’ altra, che fi pretende il cavallo per niente ; e così quefta me- 
defima ftravaganza, che poco fa fu giudicata dal Sig. Nozzolini uno fpropofito 
fopra tutte l’eforbitanze, farà ora ammelfa per una ftravaganza fimile: all’ altra 
della ffima de’ dugento ducati. 

Ma facciamo ancora più manifefto 1’ equivoco con pigliar altra forta di fti- 
me.. Se uno ftimaffe alta dugento braccia una torre, che veramente fuffe alta 
cento, con qual eforbitanza nel meno pareggerà il Sig. Nozzolini 1’ altra nel 
più ? Giù il dire; che non è alta nulla vien giudicato uno fpropofito da ftolti; 
adunque egli dirà , che due di tali torri farebbero un’ altezza di cento braccia, 
ma che. non per quefto farebbon cinquanta braccia l'una. Ma che farebbero Sig. 
Nozzolini l’una braccia cento, e l’ altra braccia nulla? ma che torre farà que- 
fta fenza altezza alcuna ? vanità eftreme, e fughe miferabili. 

Aveva nel fecondo luogo l’amico di Roma per confermazione della noftra o- 
pinione argomentato così. Uno , che ftimaffe fcudi centonovantanove il caval 
lo, che val cento, fi allontana dal vero quanto un altro, ‘che lo {tima uno fcu- 
do, intendendo fecondo» la proporzione aritmetica ; ‘tuttavia la ftravaganza di 
quefto è tanto maggior dell’ altra, quanto fecondo lo {tile di mercatura quando 
il cento diventa centonovantanove fi guadagna novantanove per cento ; dove 
che nell’ altra ftima quando l’ uno diventa cento ; il guadagno è di 9900. per 
cento. Qui grandemente fi maraviglia il S. Nozzolini, dice che l’amico s’ ingan- 
na, ed.in fomma rafferma nell’ addotto efempio la perdita, ed il guadagno effer 
fimili j perchè ficcome la ftima del centonovantanove guadagna novantanove 
per cento , così in quella dell’ uno fi perde pure novantanove per cento, che 
però il conto torna giuftifimo in confermazione della fua opinione ; foggiu- 
gne in modo alcuno non poterfi da altre ftime ritrarre gli utili, e le perdi- 
te quali l’amico di Roma afferma ritrarfi. Qui io rifpondo quel che già più 
volte fi. è detto:; che non la quantità de’ guadagni , e delle perdite è mifu- 
ta della quantità, e grandezza delle ftravaganze delle ftime ; e benchè nel- 
la ftima del centonovantanove fi guadagni effettivamente novantanove, e che 
in quella dell'uno fi perda pur novantanove , non è per quelto , che il vantag- 

io del mercante nel trafficar cento feudi , ficchè diventino centonovantanove ; 
D eguale. al difvantaggio dell’ altro , che col medefimo capitale fi riduce a ‘uno 
( i quali vantaggi 5 e difavvantaggi rifpondono all’ eforbitanze delle time ;; come 
uelli., che dependono dal: più o meno giudizio , e perizia nel negozio . ): Che 
te gli affoluti guadagni, e perdite doveffero effere mifura della perizia e vantag> 
gio,ie della imperizia e difavvantaggio nel negoziare, converrebbe; che quello; 
che trafficando mille fcudi fi conduce a due ‘milla fuffle giudicato miglior: nego= 
ziante di quello, che negoziandone cento fi conducefle a mille ; effendochè 
que- 
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quefto guadagno è novecento feudi, e quello è mille. Tuttavia ciò non è vero, 
anzi quello è tanto più perito negoziatore , quanto il guadagnare novecento pet 
cento è più vantaggiofo negozio di quello dove fi guadagna cento per cento ; 
che è il medefimo , che guadagriar mille per mille. Se poi lo fcapitare dal cen- 
to a uno ; fia ( come dice l’ amico di Roma ) per appunto fimile al guadagna- 
re gg00. per cento , io non lo fo ; crederò bene, che venendo feritto da peifo- 
na molto intelligente, ne abbia la fua dimoftrazione. Ma per quanto appartie- 
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ne al prefente negozio, a me bafta moftrare , che |’ imperizia , € difavvantaggio - 


nel trafficare di quello, che da cento fi riduce a uno fia affaiffimo maggiore del- 
la perizia di quello, che negoziando da cento fi riduce a ‘dugento , il che pro- 
verò così. L’ imperizia nel trafficare di quello, che da cento fi riduce a uno, è 
affaiffimo maggiore di quello , che negoziando da due fi riduce a uno. E l' im- 
perizia di chi da due fi riduce a uno mi pare affai fimile alla perizia di chi ne- 
goziando da uno fi conduce a due, e però l’ imperizia di chi da cento fi con- 
duce a uno farà affaiffimo i della perizia di chi da uno £&i conduce a 
due, la qual perizia è la medefima, che quella di colui, che negoziando con 
cento fi conduce a dugento ; adunque l’ imperizia di colui, che con cento fi 
riduce a uno, è affaiffimo maggiore della perizia di quello, che con cento fi 
conduce a dugento . 

Segue apprelfo il Sig. N. e digredendo alquanto foggiugne in confermazione 
di quello ha detto nellî altre due lettere , parergli , che la ftravaganza nello fti- 
mare fia la medefima , che quella del comprare, e vendere, e però lafciato da 
parte lo ftimatore confidera ciò, che accade nelle vendite, e nelle compre; do- 
ve fe io vi fo pagare centoventi foldi uno ftajo, di grano, che vaglia veramen- 
te cento, per riftorare il voftro danno debbo un’ altra volta darvelo per foldi ot- 
tanta, e fe io vi aveflì fatto pagare mille foldi uno ftajo, non vi ricompenferei 
con darvene poi uno ftajo per foldi dieci ; ma ficcome io volli prima per un 
folo ftajo il prezzo di dieci ftaja ; converrebbe , che poi deffi a voi ftaja dieci 
pel prezzo di uno ftajo . La rifpofta a quefto è di già manifefta nella lettera , 
dove ho moftrato la mifura delle Son effer diverfiffima da quelle con che 
fi mifurano li fcudi, le braccia, le libbre , ec. E nel prefente cafo il rendere 
al compratore quello , che dette fopra più , perfuafo da una ftima eforbitante 
riftora bene il fuo danno, ma non Esine l’ eforbitanza della tima, la 
quale è incurabile . Se la grandezza dell’ eforbitanza fuffe la medefima , che la 
grandezza del danno , dove fuffe il medefimo danno, farebbe anco la medefima 
eforbitanza , e perchè il reftituirmi un foldo riftora il danno fattomi dal vendi- 
tore nel farmi pagare centun foldo una oncia di zafferano, che valeva folamen- 
te cento, e colla reftituzione di un foldo fon rifatto del danno, che ricevei dal 
venditore mentre pagai due foldi un limone ; che valeva un foldo ; e non più, 
fi dee però dire l' eforbitanza nello ftimar centuno quel che valeva cento, effer 
eguale a quella, che valuta due quel, che val uno? E chi è così cieco , che non 
veda; che fe i0 rinvefto i miei danari in zafferano ; perderò folamente uno per 
cento; e fe io gli rinvelto in limoni, perderò cinquanta per cento? Dove il Sig. 
Nozzolini dice la ffravaganza dello ftimare effer la medefima, che quella del com- 
prare ., e vendere, meglio era dire effer la medefima, che l’ inganno nel com- 
prare, e vendere . E perchè quello, che mi vuol far pagare foldi due 1 limoni, 
che vaglion folamente un foldo l’ uno, mi vuole ingannar del doppio ; e quel 
del zafferano fi contenta del guadagno di uno per cento ; però tanto quanto l? 
inganno di quello è maggiore, di tanto la fua ftima fi dee dire effer più eforbitante. 
Ho detto di fopra, che il reftituire il foprappiù riftora il danno al compratore , 
ma non emenda la ftravaganza dello ftimatore , la quale difli elfer incurabile 3 
il che maggiormente fi manifefta. con figurar la ftravaganza nella ftima di ce 
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che di prezzi. E che ciò fia vero dicami il Sig. Nozzolini in quaf manieria egli 


77 emenderà la Mravaganza della ftima fatta fopra l° altezza di una torre.; che ef- 
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fendo alta folamente cento braccia, fu ftimata centottanta. Dirà forfe egli tale 
eforbitanza correggerfi quando un’ altra fimile fulfe ftimata alta braccia venti . 
A me pare, che chi diceffe così, non folo non emenderebbe la prima eforbitan- 
za, ma ne commetterebbe un altra maggiore . | 

A quello, che il S. Nozzolini dice per aggiugner chiarezza alla fua verità , 
che è, che quando fi eforbita nel più, e nel meno colli medefimi nomi di par- 
te) o di multiplice, fempre fi trova la proporzione aritmetica, e che egli efera- 
plifica dicendo , polto che una cola vaglia dodici, e che uno fe ne allontani 
nel. più per un fefto, e un’ altro nel meno pure per un fefto, ne vengono i due 
numeri quattordici, e dieci, dove apparifce Ja proporzione aritmetica, dico, che 
quefto è tanto vero quanto il dire, che i numeri pofti in proporzione arimetica, 
fono. pofti in proporzione aritmetica, e che ciò fia. Definifchiamo, che cofa fia 
il difporre i numeri in proporzione aritmetica, e fi vedrà chiaramente difpor nu- 
meri ‘in proporzione aritmetica effere l’ordinarli con differenze eguali fra di lo- 
ro, cioè por tra di loro l’ iftefo numero, ma la medefima parte di un numero 
è fempre |’ ifteffo numero ( come per efempio la fefta parte di dodici è fempre 
due ) adunque tanto è dire, por tra effi la medefima parte di un numero , che 
por tra effi il medefimo nuMETrO ; talchè io non intendo, che guadagno ci ap- 
porti il nominar di parti ec. Ma pofto che alcuna novità o acquilto ci fuffe., 
10 non però refto. capace, come, perchè l’ aggiugnere, e il fottrarre la medefima 
parte difpone i numeri in proporzione aritmetica , ne debba in confeguenza fe- 
guire: che l’ eforbitanza delle ftime fi abbia a regolare colla proporzione arit- 
metica. Quefto è un tornare a fuppor fempre di arbitrio quello, che tuttavia io 
niego, ed è in quiftione, E qui. di nuovo le bacio le mani. 


Lettera del Nozzolini. 


) Er mano del fattore di V. S. ho ricevuto il libro, ed infieme le oppofizio- 
ni del Sig. Galilei, alle quali rifponderò brevemente per obbedire a Vi; S. 

Io non fo con quale intenzione ella mi faccia fcrivere fopra tal materia, nè a 
me tocca il ricercarla, fo bene che oltre all’obbedirla , che la mia intenzione 
in quefto cafo non è fe non d’ imparare . Se io fteffi in Firenze, cercherei ogni 
occafione di poter praticare col Sig. Galilei per apprender fempre qual cofa da’ 
fuoi dotti ragionamenti. Poichè ciò non mi è conceduto , ora che mi è nata 
occafione di ragionar feco per lettere, la piglio volentieri per la caufa detta; fe 
poi egli ne riceva briga, e perdimento di tempo nello fcrivere , bifogna } che 
egli abbia pazienza. Gli uomini ricchi hanno fempre molti poveri all’ ufcio'; e 
bifogna ; che lo comportino, e così le perfone dotte fono infaltidite da quelli , 
che cercano d' imparare da loro. E quanto a quello, che V. S. mi dice di a- 
ver operato, che in quefta fua lettera fia taciuto il mio nome, forfe per mia 
ricoperta , ‘poichè in effa fpeffe volte vien replicato, che le cofe; che io ho det- 
to fono fciocche, vane , puerili, erronee , inette , ftoltiffime , e altre fimili 
parole , io rifpondo, che non occorreva avermi quetto rifpetto ; io non mi fde- 
sno y che da lui mi fia detto così, perchè fapendo io, che il mio fapere è pic- 
coliffimo , e il fuo'è in altiffimo grado, non mi ho da vergognare , che da lui 
mi fieno date quelle riprenfioni , che meritamente fi vengono alla mia ignoran- 
za: pèr tanto venendo ora al’ propofito delle oppofizioni fattemi rifpondo' così. 
La prima veramente non è oppofizione, ma è una domanda, che io fpieghi, 

e dichiari in che modo la proporzione aritmetica ‘entri negli atti della giuftizia 
commutativa > ‘cioè nel vendere, comprare; barattare ;' preftare; co. Sanna a 

ui 
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lui pare, che detta proporzione aritmetica non abbia cofa «alcuna che fare con 
fimili faccende. Queftofuda me efplicato, ma brevemente nella. prima lettera, 
ora per foddisfare a tal domanda , la qual mi vien replicata. più di una volta 
con lunga folennità di parole, bifogna che io l’efplichi un poco più a lungo. 
Ariftotile nel quinto libro dell’ Etica al capitolo terzo dichiara, che la pro- 
porzione geometrica fi offerva in quella parte di giuftizia , che fi chiama diftri- 
butiva, alla quale fi appartiene giuftamente diftribuire i premj:, € le pene , le 
pubbliche impofizioni, gabelle, eretribuzioni a ciafcuno , non già con indifferen- 
te egualità, ma con tal proporzione, che come fi hamerito%a merito, così fi abbia 


. 


retribuzione a retribuzione. E dichiarando come fi chiami quefta tal proporzione 


dice così. Hanc vero proportionem Mathematici Geometricam vocant . Ma nella giu- 


ftizia commutativa quefta proporzione geometrica non ha luogo , ma fibbene Ì 
aritmetica , come chiaramente 1 fegna il medefimo Ariftotile nel medefimo li» 


bro quinto al capitolo quarto dove tratta de jure commutativo, e dice così. jus 


vero quod in commerctis eft,mon illa conftat proportione , fed aritbmetica. E quefto 
va poi di fotto dichiarando con molte ragioni, ed efempj. Per foddisfazione 
della fopradetta domanda, fe io . non aggiugneffi altro, credo , che quefto mi 
potefle baftare ; nondimeno non mi parrà fatica feguitar più oltre cogli ‘efempj 
per maggior manifeltazione di quefta cofa. 

‘Di quefto, che di fopra fi è detto, io' nella prima lettera pofi quefto efem- 
pio, Suppongafi , che noi facciamo una divifione di mercanzia comune, voi a- 
vete roba per ventiquattro. fcudi , ed io per fei , nell’ aggiuftare quefta difu- 
guaglianza fe noi la riduceffimo alla mezzanità. geometrica, cioè alli dodici , 
colui, che avelfe dodici refterebbe aggravato ; perchè effendo tutta la mercanzia 
trenta, mentre che uno ne ha dodici , V altro n° ha dicidotto, ma fe noi la ri- 
duchiamo alla mezzanità aritmetica,, cioè alli quindici , ciafcuno avrà il conto 
fuo ; è vero , che quelto tale efempio fu allora per inavvertenza da me chia- 
mato baratto ; ma poco dipoi correffì l’ errore ; per tanto non poffo negare , 
che non mi fia alquanto paruto duretto , che il Sig. Galilei avendo veduto la 
correzione , in ogni modo più di una volta fia entrato a biafimare detta inav- 
vertenza. Che occorre ferire i morti ? Che accade confutare quello, che da me 
è {tato reprobato , e corretto? Parevami, che ciò fi poteffe facilmente diMfmula- 


re, ma tranfeat, È 

Prefi queto efempio di divifione di mercanzia comune perchè più facilmente 
vi fi vedeva quefta verità , ma non è per quefto , che la medefima proporzione 
aritmetica non entri anco non folo nelle compre ; ne’ baratti., nelle preftanze, 
e altre commutazioni volontarie , ma ancora nelle involontarie è come fono 1° 
ufurpazioni; l’ ingiurie, e l’offefe, nelle quali in qualche modo entra ?l jus com- 
mutativo : allora non mi pofi a ciò efplicare , per evitar proliffità , ma ora per 
obbedienza non guarderò a quelto. Nel predetto capitolo quarto ci infegna Ari- 
ftotile, che nella giuftizia commutativa non fi ha rifpetto a dignità ; o merito 
di perfona , ma tutti fi fimano eguali, e quando uno vende, o baratta, non ha 
a riavere più, o meno del giufto per effer più ricco o più nobile, ma ogni co- 
fa fi ha a ridurre all’ egualità, come fe noi fuffimo tutti del pari. Ora quando 
noi venghiamo a contrattare infieme, ci abbiamo a ftimare eguali. Però dichia- 
mo per efempio , che io voglia dieci, e voi dieci. Subito che contrattiamo io 
do a voi o in vendita, 0 in baratto, o in preftanza ,0 in altro modo fei della 
mia roba, voi diventate di fedici, ed io di quattro . Qui bifogna aggiultare que- 
fta inegualità ; fe noi ricorriamo alla mezzanità geometrica » cioè all’ otto, col 
reftituirmi quattro, io non avrei il mio conto ; nè anco è dovere , che avendo 
voi dodici più di me, vi fi tolga tutto quel dodici per darlo a me, perchè io di- 
venterei di fedici , e voi di quattro, e così tornerebbe la medefima difuguaglian- 
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za; ma riducendofi al numero , che tra il fedici, e il quattro è mezzano aritme- 
tico, cioè al dieci, allora farà fatta la giulta agguaglianza.. MA 

Ariftotile in detto luogo per moftrare, che nelle commutazioni tutti gli. uo- 
mini fi ftimarono eguali, quando vuole efemplificare , affomiglia i contrattanti a 
due linee eguali: v. gr. fupponghia- 








. mo, che A B, ed E H, fiano due B G A 
contraenti eguali, e per via di alcu- I 

na commutazione da A B fi levi la 

parte C B, e fi aggiunga al’EH, D ‘D 


che crefcerà in E M. Per aggiultare 
quefta difuguaglianza fi ha da trova- 

re il mezzo aritmetico tra E M, e M H E 
CA, il quale fia DD, e quefto è ] 
uello, che fi chiama il giulto, e poi 

all'E M fi ha da tagliare non tutta quella parte con che fupera la A C ; ma 
folamente tutta quella con che fupera il giufto D D; però tagliandone H M, 
ed aggiugnendola ad A C, ella ritornerà A B , come era prima. 

In oltre pone altri efempj negli atti involontarj dell’ offefe , e dell’ ingiuria, 
e chiama l’ offendere acquifto , e Ì’ effer offefo perdita , la quale vien poi dal 
Giudice ftimata o in danari , 0.in altro, per poter ridurre la cofa .all'egualità, 
onde, come dice qui Euftrazio nel comento s pare , che il Giudice chiami a fe 
l’ offenditore dicendo , voi eravate prima del pari, v. g. tu eri quindici, ed egli 
quindici. Ora per l’offea, che tu gli hai fatta, la quale da me è flimata nove, 
tu fei diventato ricco di ventiquattro, ed egli è reftato povero di fei. Ora bi- 
fogna ridurre la cofa al giufto,il quale è mezzo fra quefti due ingiulti ventiquat- 
tro, e fer, fe egli fuffe mezzo geometrico , cioè dodici, non fi farebbe la debi- 
ta uguaglianza, ma fibbene col pigliar mezzo aritmetico. Ed in queflta manie- 
ra Ariftotile , ed i fuoi comentatori dimo@trano la giultizia commutativa gover- 
narfi colla proporzione aritmetica , ec. 

Ora non pare a me, che mi refti altro da fare fe non moftrare , che l’aggiu- 
ftamento della difuguaglianza delle ftime fi appartenga alla giuMizia commutati- 
va, e per confeguenza fi ferva della proporzione aritmetica. Quelto affai effica- 
cemente pare , che fi pofla provare coll’ ufo inveterato comunemente accettato 
da ognuno. Quando fi radducono due ftimatori alla {tima di alcuna cofa, v. gr. 
di un podere, e che avute tutte le debite confiderazioni fono ‘in differenza, per 
efempio di cento feudi, e non fi vogliono accordare ; allora fi chiama un ter- 
zo , al quale fe apparirà alcuna ragione da appreffarfi più all'uno, che all’ al- 
tro, la dirà, ed accomoderà il negozio. Ma pofto che a lui non apparifca al- 
cuna probabile ragione contro alcuno di loro » fi vede, che fecondo un ufitatif» 
fimo coftume quelto chiamato dà in quel mezzo colla proporzione aritmetica, e 
non a torto , perchè non gli apparendo alcuna evidente ragione in favore più 
dell’ uno , che dell'altro ., perchè debb’ egli accoftarfi più all'uno , che all’ al- 
tro? Onde nel cafo noftro, fe li due fimatori del dieci , e del mille fteffero o« 
ftinati , e fi deffe loro ‘un tal terzo , che non vedefle cola alcuna , che lo per- 
fuadeffe ad approvare più l'una ftima, che }’ altra, che altro farebbe egli fe non 
dare in quel mezzo? per qual ragione fi debb’ egli accoftare più al dieci , che 
al mille? Quefte ragioni prefe dall’ ufo comune confervato fempre infino da’ noftri 
antichi , appreffo di me: fono di grandiffimo momento. E però io {timo affai 
ben provata quefta cofa. Conofco , che io dovrei fermar qui il mio ragionamen- 
to, perchè fe le cofe dette fon vere; tutte l’ altre oppofizioni cafcano a terra z 
e fe elle non fon vere, non faranno anco di momento ‘alcuno quelle , che io 
fia per dire; nondimeno per efercizio litterario andrò feguitando l’altre oppofizioni . 
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SECONDA OPPOSIZIONE. 


Mi fi oppone , che io abbia mal determinato, che la divifione di mercanzia 
comune appartenga alla giuftizia commutativa , perchè fecondo lui appartiene 
alla diftributiva. Rifpondo , che la giultizia difributiva colla fua proporzione 
geometrica ha riguardo al valore, e al merito delle  perfone , e dove trova di- 
verfità di merito, non diftribuifce mai egualmente. Ma quando due mercanti di- 
vidono una mercanzia comune , fe l'uno di loro aveffe più prerogative, che 
ron furon mai, non avrà mai nella divifione pur un quattrino più della metà. 
E qui non dirò altro. 


STE SRE ZA \OLPIP OS Zi NéEG 


Quando io diceva, che le due ftime del dieci, e del mille farebbono ‘egual- 
mente ftravaganti, quando il giufto prezzo fuffe cinquecentocinque , dice , che 
quefto farebbe vero cuando la ftravaganza delle ftime fi piglialfe dalla lontanan- 
za dal giufto prezzo, ma ella fi dee pigliare dall’ eforbitanza. Per rifpondere a 
quefta cofa bifogna , che io mi rifaccia un po più da alto. Quando V. S. mi 
propofe il prefente dubbio, me lo propofe con quefte precife parole, una cofa 
val veramente cento fcudi , da uno è ftimata mille fcudi , e da un altro dieci 
fcudi, fi domanda .chi abbia di loro ftimato. meglio , e chi abbia fatto manco 
ftravaganza nello ftimare. Quanto a quelle parole, meglio ftimato, mi penfava, 
che migliore ftimatore fi doveffe interpretare come nell’ altre cofe., v. gr. mi- 
glior tiratore di arco , di baleftra , o di ftioppo fi chiama chi col tiro più fi ap- 
preffa al berfaglio , miglior giuocatore di pallottole , o di trucco colui, che ce- 
teris paribus fi apprella più al fegno: e con quefti mi pareva chè aveffe con- 
formità il cafo noftro , e però migliore ftimatore fuffe quello , che più fi appref- 
fa al giufto prezzo della \cofa : confiderando quell’ altra. parola di ftravaganza, 
penfava , che ftravagare non voleffe dir altro , che andar vagando fuori di qual- 
che cofa, e che tanto ‘maggiore o minore fuffe. la ftravaganza ; quanto più o 
meno altri fi allontanaffe da quella tal cofa ; il qual fignificato veniva a torna- 
re il medefimo come quel di fopra. Ora quefta ftravaganza vien chiamata efor- 
bitanza ; e guardando io di cavare dalle parole di quefta fcrittura quel che da 
lui fia intefo per eforbitanza , mi par di raccorre ; che non voglia dir altro ; che 
fciocchezza , e balordaggine ; poichè quando il Sig. Galilei biafima una di quefte 
ftime eforbitanti, le chiama fciocche , ftolte ; e da uomo cieco di mente , e con 
altri fimili vocaboli , ficchè il ricercare quale ftima fia più eforbitante , non vorrà 
dire. altro fe non: quale ftima fia più fciocca , e balorda. 

Prima: che io paffi più oltre intorno alla fciocchezza , e balordaggine delle fti- 
me, io voglio fupporre quello , che fi fuppone: della fciocchezza 3. balordaggine 
delle difpute dialettiche.. E' vero, che il dialettico profeffa di difputare con qua- 
lunque di qualfivoglia problema , ma difcaccia dalle fue difpute quegli , che af- 
fermaffero cofe tanto empie, che meritaffero gaftigo ;come chi negaffe, che Dio fia 
buono , o che il Padre fi debba onorare, e altre fimili, ovvero negaffe cofa tan- 
to chiara , che quel tale moftraffe di effer privo di fentimento , come chi negaf- 
fe, che la neve fuffe bianca , o che il fuoco fulfe caldo. Nel medefimo modo ten- 
go , che non fi debba.aver confiderazione di quelle ftime , che fenza alcuna feufa 
moftrino , che lo ftimatore fia privo di cervello ; come farebbe , che uno veden- 
do fcoperte fopra una tavola diecimila doppie ; diceffe, che fuffero una, o due , ov- 
vero clie Montemorello gli pareffe una laguna, e che un vitello pefaffe quanto 
un grillo , 0 che cinquecentocinque piaftre fiorentine pefaffero una libbra , o altre 
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fimili : però da fimili fciocchiffime frime non voglio, che fi piglino argomenti 
contro di me. Però da certi eftremi non fi può giudicare della natura della cofa; 
febben fi vede , che una gocciola di acqua fta rotonda come una palla fopra un 
mattone , ovvero fta pendente da un tetto fenza cadere , non fi può poi argui- 
re, che un baril d’ acqua fia per fare il medefimo. E febben nelle precedenti 
lettere ho ragionato di quelli ftimatori, che ftimano uno fcudo , ovvero dieci 
quel cavallo, che val cento, nondimeno ho fuppofto ; che quefti conofceffero 
qualche. probabil cagione di ftime così baffe; come dire; penfaffero ; che ‘quel 
cavallo aveffe tale infermità, che in breve diventaffe una carogna, oche do- 
velle morire la fera medefima , o altre fimili. Avendo dunque per noftro fup- 
pofto fcacciato da’ noftri ragionamenti quefte fciocchiffime ftime , ‘noi vedremo , 
che la ftravaganza non vuol dir altro, che lontananza dal giufto , il che appa- 
re così. Quando 10000. doppie da uno ftimatore forì giudicate due , e da uno 
20000 , febben è più vicino al vero quel di due, che quel di 20000 nondimeno 
confeflo ; che farà più fciocco. Ma partianci da quelti eftremi, non mi fi argo- 
menti da una gocciola di acqua a un barile : fia lecito a me quello, che è le- 
cito a ogni difputante , partanfi da noi quefii fciocchiimi: fimatori se parlia- 
mo di due ftime più giudiziofe ; una cofa, che vale felfantacinque da-uno è fti- 
mata feffanta ; e dall altro fettanta ; qui non è eforbitanza nè fciocchezza s ora 
fe il giudizio della ftima non fi ha da pigliar dalla vicinanza del giufto, da qual 
altra cofa fi avrà egli a pigliare? fi vede pure, che quella Airavaganza vuol dir 
lontananza dal vero , poichè in tutte le ftime è ftravaganza , o poco, 0 affai, 
ma nongià in tutte è fciocchezza. Ora fe ‘il'giudizio di quefte due ftime di 
feffanta , e fettanta fi piglia dalla vicinanza del giufto ; perchè non avverrà il 
medefimo anco nell’ altre? 

In oltre. fupponghiamo ; che fi difputi del pefo di una cofa, che in verità 
pefi libbre feffanta , e da uno fia ftimata libbre cinquantacinque , e dall’ altro 
cinquanta , qui ambidue hanno ftimato meno, e pure fi dà la vittoria a chi 
più fi apprefla al giufto. Se quella cofa fuffe ‘in verità pefata quaranta, amen- 
due avrebbon detto più , e nondimeno farebbe ftimata migliore quella ftima , 
che più fi apprefsafse al giufto. Ora fe quando amendue pendono nel più, ov- 
vero amendue nel meno ,. fi mifurano le ftime colla vicinanza del giufto , qual 
farà la cagione , che quando un pende nel più; e l’ altro nel meno, non fi ab- 
bia a ofservare il medefimo ordine? . 

In oltre io confidero le patole del» dubbio propofto , dove dato , che uno fti- 
mi dieci , e uno mille quel che val cento, fi domanda due cofe, una chi ab- 
bia meglio ftimato , l’ altra chi abbia fatto minore ftravaganza. Quanto a quel 
meglio ftimato dico così, dove è il buono, e il meglio , bifogna ancora , che 
fia l'ottimo, perchè dove. è una cofa buona , e poi un’altra migliore, fe non 
fi terminaffe nell’ ottimo , fi darebbe il proceffo in infinito, trovato l’ ottimo x 
gli altri buoni tanto fono ftimati migliori, quanto più s’ apprefsano all'ottimo, 
nelle ftime l'ottimo, è il giufto, adunque quanto l'altre frime manco s’ allon- 
tanano dal pialto s tanto faranno migliori ; ficchè la lontananza dal giufto de- 
termina quel meglio: ftimato.. 

Ora fe il fare manco ftravaganza fuffe il medefimo, che meglio ftimare, non 
ci farebbe più dubbio alcuno. Qui io voglio credere,che fiano cofe diverfe, ac- 
ciò io non noti di fuperfluità il propofitore del dubbio, che abbia fatta la mede- 
fima domanda due volte , ovvero in due modi. Però è verifimile , che fi debba di- 
ftinguendo dire , che delle ftime alcune fono vicine al giufto , ed alcune molto 
lontane , e che quefte feconde fieno chiamate le ftravaganti. E che il detto propo- 
fitore abbia veduto ;*che amendue le ftime fieno molto lontane , e però abbia 
domandato quale di loro fia manco ftravagante. Per determinare il vero in 
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quefto cafo patmi , che fi debba dinuovo diftinguére dicendo, di quefte fii- 
me ftravaganti alcune hanno la loro ftravaganza chiara; manifefta y ed efpreffif- 
fima a i fenfi fenza alcuna, probabil cagione di tanta fciocchezza ; come chi ftima 
due quelle doppie , che fon 10000. Alcune altre hanno la loro ftravaganza più co- 
perta , e con qualche probabil ragione , come chi vedendo una balletta di piombo, 
che pefa dugento libbre, penfando che fia ftoppa, la ftima dieci. Se noi parliamo 
di quefte feconde., dove fia bifogno venire al pefare , mifurare , 0 contare, di- 
co ; che in quefte procedono beniflimo: tutti i miei. ragionamenti fatti di fopra; 
perchè a che effetto fi vien egli al pefo,, € alla mifura fe non per vedere chi 
più fi fia appreffato al giufto ? Se noi parliamo di quelle prime eforbitanze fcioc- 
che , che di quefte niuno Artefice o Scientifico dovrebbe parlare , o dar regola, 
perchè debbono effere {cacciate da gli uomini giudiziofi , quando mai viene in dif- 
puta fe un grillo pefi quanto un vitello , o fe monte Morello fia una laguna ? ma 
cafo ch'e fe ne debba ragionare, per ifminuzzare anco un po più quefta faccenda , 
io voglio farne un’altra divifione dicendo, di quefte eforbitantiffime fime alcuni 
hanno |’ eforbitanza manifefta da una parte fola o del meno , 0-del più , come 
quella delle 10000. doppie ftimate due nel ‘meno ; e 20000 nel più, dove ap- 
parifce più fciocchezza nel meno,che nel più. Alcune altre hanno la fciocchez- 
za manifefta dall’ una, e dall altra. parte, come fe il Gigante di piazza fuffe 
ftimato un braccio nel. meno ,.e»altor quanto il palazzo nel più , nelle quali a- 
mendue ftime fi vede apertiffima la ftoltizia. Se noi parliamo di quelle da una 
parte fola , dico ,. che da quella parte fempre apparirà la fciocchezza non folo in 
proporzione aritmetica , ma anco in geometrica. Do quefto efempio ; 10 fto ap- 
poggiato a una torre. alta trenta ‘braccia, e la ftimo, e dico, che effa non è 
niente alta più di me, e un altro dice, ch’ ella è alta trecento braccia , qui è 
la proporzione geometrica, e: nondimeno la. mia ftima farà fempre tenuta più 
fciocca , perchè fenz’ altra  mifura fi vede, che io dico un eftreino fpropofito , 
dove a voler vedere di quell’ altro bifognerà venir alla mifiira. Ma fe noi par- 
liamo di quelle , che hanno la fciocchezza dall’ una , e dall’ altra parte , dico, 
che poichè in quefte la ftravaganza , e la feiocchezza non decide la queltione , 
bifognerà venire alla mifura del gigante , e del palazzo:, e guardare quale del- 
le due flime fi fia più appreffata. al vero, ficchè in tutti i modi pare , che la 
cofa torni qua $ che la ftravaganza delle flime. s’ abbia a mifurare colla vici- 


nanza del giufto. 


QUARTA OPPOSIZIONE. 


Quefta propofizione è intorno al ritrovar le ftime coll’ ecceffo del meno cottif: 
pondente all’ ecceffo del più in proporzione aritmetica . Mi è domandato così, 
quando il cavallo di cento feudi farà ffimato nel più mille, qual farà la ftima 
del meno ? A quefto rifpondo, che fenzà fare a quel cavallo una covertina sì 
ricca; ci è un altro. modo col. dir così, come tu per un cavallo. chiedendo 
‘mille feudi vuoi diect prezzi, e così io per un prezzo folo voglio dieci cavalli, 
e però ftimo, che dieci cavalli vagliano cento fcudi; e queto non perchè io fti- 
mi, che efli vagliano dieci feudi l’ uno, ma per avere fopra dieci cavalli quella 
tanta ftravaganza nel meno, che corrifpondeffe a quella del più. Quefta mede- 
fima domanda fece l’ Amico di Roma, dicendo fe il caval di cento fufle fima- 
to dugento. nel più , a volerlo con pari proporzione ftimar nel meno s bifogna 
dire, che egli vaglia nulla. A quefto io rifpofi, che fenza venire a quefto fpro- 
pofito del nulla, ci era un’ altra via eol dire, che così come tu chiedendo du- 
gento, chiedi due prezzi per un cavallo, così io per un prezzo chiedo due ca- 
valli, ffimando che due cavalli vagliano SIC er Ora dal Sig. Galilei nel- 
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la Poferitta mi viene oppofto, che io abbia meffo in campo l’ offerta del nulla, 
leggafi la mia terza lettera, non fi troverà, che io dica quefto ; anzi per nona | 
aver a difcender a quefto di ftimar nulla un cavallo, ho trovato 1’ altro modo 
di ehiedere, e ftimar due cavalli cento fcudi, è ben vero che io foggiunfi, che 
in quefto modo di ftimar cento due cavalli vi era nafcofo il nulla, ma non 
già aperto , e fpropofitato, come farebbe dicendo ,, i0 ftimo nulla quelto caval- 
lo, perchè mentre io ftimo due cavalli cento fcudi, non vedo, che fi faccia al- 
cuna menzione del nulla: però tutto quello, che nella pofcritta è detto contro 
di me in quelta materia, è detto a torto, per non aver ben guardato la mia 
lettera. 


QUINTA OPPOSIZIONE. 


Mi oppone, ch’ io abbia detto, che la ftravaganza delle fime fi abbia a pi- 
gliare dalla perdita pecuniaria, e però in quelle dove non fia perdita pecunia- 
ria, febben fieno. travagantifime, a mio detto non farà errore nelfuno . Io ho 
guardato un po di bozza, che io ho quafsù della mia prima lettera, e non ci 
trovo quefta cofa; ma io voglio A na ch’ ella ci fia, e rifpondo, che io 
non confidero quella perdita pecuniaria fe non quanto ella è lontana dal giufto, 
dalla qual lontananza tengo che fi debban giudicare le ftravaganze delle ftime. 


S'E SiTAO7P"P]O!SI ZITONNSEI 


Fa inftanza, che tutti i conti de’ mercanti fon fondati fulla regola del tre, 
e però malamente io ho fcaeciato la proporzione geometrica da i traffichi mer- 
cantili. Rifpondo, che è vero, che nel trovare i prezzi di tutte le cofe, l” ac- 
quilto de’ cambi, e ricambi, nel ritrovare il merito di ciafcuno, che ha capi- 
tale nella compagnia, e nel ritrovare tutte le difficoltà de’ conti de’ mercanti fi 
adopera la proporzione geometrica , ma nelle fuddette azioni non confifte la 
commutazione , quando noi verremo all’ atto di commutare , € di aggiuftare i 
noftri debiti , allora ci entra la proporzione aritmetica . Piglio quefto efempio. 
Quando voi mi vendete trenta libbre di feta, mentre che fi va cercando per o- 
ra colla regola del tre, a lire venticinque la libbra, quanto varranno libbre tren. 
ta, noi noù fiamo ancora nella commutazione, ma quando fi farà trovato, che 
io fia debitore di lire 750. e che noi verremo all’ atto di pareggiarci , allora fi 
fa la commutazione, e qui fi adopera la proporzione aritmetica nel modo 3 Che 
ci ha infegnato Ariftotile. 


SETTIMA OPPOSIZIONE. 


Mi rifponde, che a voler giudicar le ftravaganze delli due ftimatori del mil- 
le, e del 10 io adoperi per mifura una moneta, ed io rifpondo, che così fi dee 
fare; le mifure hanno a effer convenienti al mifurato s qui fi tratta di mifurar 
quefte due lontananze dal giulto, che confiftono in danari ,e perciò ci vuol mi- 
fura di moneta; quando fi tratta di ftime, che confiftono in braccia , fi adopera 
il braccio, quando in barili, fi adopera il barile, e così in tutte |’ altre, ftando 
fempre fermo qui, che quefte ftravaganze s' abbiano a ponderare fecondo la 
lontananza dal giufto, e fecondo che farà quefto giufto o moneta 3 0 tempo, 
o linea, o fuperficie, o altra cofa; fe gli hanno ad appropriare le fue conve- 
nienti mifure. 


OT. 
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In quel” ottavo luogo con una fola cauzione mi difenderò da molte oppofi- 
Zioni a un tempo, la cauzione è quefta. Io non voglio ufcire della quiftione 


propofta, la quale è fondata fulla confiderazione di due ftime di una cofa fola, 


e però quello, che mi fi'opporrà intorno alle ftime di cofe diverfe, non ha che 
fare col noftro propofito, tutto quello che io ho detto, determinato e conclufo, 
è in confiderare due ftime d’ una cofa fola ;i quali detti non fi poffon poi veri- 
ficare in diverfo propofito, quando fi va comparando infieme ftime di cofe di- 
verfe; però tutti quelli inconvenienti, che fono addotti da lui quando va com- 
parando infieme la {tima della noce, e del giojello, la ftima del monte, del vi- 
tello, la ftima della torre, e del giovenco, non hanno che fare niente contro 
di me, a me bafta, che i miei detti fi verifichino nelle due ffime di una cofa 
fola, fe poi in altro propofito patifcono difficoltà, non ha a parer maraviglia. 


NOO:NA:g Oa PoP.i02S4L Zule QEN<Ei 


La nona oppofizione è intorno a colui; che vedendo 10000 piaftre fopra una 
tavola, le giudicafle due, o tre. La decima di quello che giudicafe monte Mo- 
rello una laguna, alle quali non intendo di rifpondere , per la ragion detta 
nell’ oppofizione terza, attefochè di fimili fciocchifime ftime non fi dee entrar 
in difputa . 


DE GdeM/A. 0; Pai. Sez LO:N E, 


Quefta è intorno all’ ufo comune, che ordinariamente fi fuol confervare nella 
decifione delle difpute di fimili ftime, il qual ufo fu da me efemplificato coll’ 
efempio delle fcommeffe, che i beccai foglion fare a chi più s’ apprelfa alla ve- 
ra ftima del pefo di alcun loro animale, dove fe l’ uno dirà quarantotto, l’ al- 
tro dodici, folo il trenta è lafciato di parità, ma da’ trenta in giù la vittoria 
è del dodici, da quivi in fu del quarantotto, e non fi è mai veduto, che in fi- 
mili cafi fi vada cercando mezzanità geometrica. Contro a quefto mi fono dette 
due cofe, l’ una che quelli, che così giudicano fono ignoranti, il che quando 
fia vero; comprenderò una grandiffima parte degli uomini di queto mondo, che 
pur fanno profeffione di giudicar. bene in quefto cafo; l'altra, che quelli beccai, 
come efperti ; e pratichi in fimili fcommeffe, fi appreffano colla {tima al vero 
pefo, e fe una cofa farà cento libbre, a difcoftari molto, l’ uno dirà novanta, 
e l’altro 110. ma in quefti due numeri poca differenza è dal mezzo geometrico 
all’ aritmetico, e queta poca differenza non è da loro confiderata, però fe ne 
ftanno al mezzo aritmetico. Quefto non mi acquieta, perchè fe non ci fuffe dif. 
ferenza fe non un'oncia fola, fe fulfe dovere attaccarfi al mezzo geometrico ; 
quello a chi e’ fulle favorevole per vincer la fcommeffa, vi fi appiglierebbe. In 
oltre facciamo, che quefti medefimi beccai. vengano in difputa d’ un’ altra cofa 
a loro non tanto nota, v. g. fupponghiamo, che due di coftoro vedino una bal- 
letta ammagliata, e l’ uno credendola ftoppa la ftimi libbre dieci, e 1’ altro cre- 
dendola zecchini la ftimi libbre mille, e fopra di ciò facciano fcommeffa a chi 
più s’ appreffa al vero. E' egli da credere, che ceflî fuffero per lafciare il lor fo- 
lito coltume, e che voleffero andar cercando il mezzo geometrico? io credo di 
no. E ancora quando fi veniffe alla ftadera, io non credo mai,che alcun giudi- 
ce deffe il torto a quel del dieci, ogni volta che fi trovaffe , che il vero pe- 
fo fuffe da 505. in qua, e di que’ ufo tanto comune, e tanto approvato, co- 
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me ho detto di fopra; mi pare che fi abbia a fare grandiffimo conto. Di quell’ 
efempio, che qui è da lui addotto, che un beccajo ftimi un vitello manco di 
un’ oncia, non fo cafo nefluno per la ragion detta di fopra all’ oppofizione ter- 
za, che fi ha a ragionar di ftima, che abbia faccia di (tima, e non d’ una e- 
firema pazzia. 


96 UNDECIMA O-P:P:O.:SIZII'”O NOE: 


Seguono ora le oppofizioni della proferitta, la prima delle quali è intorno a 
quell’ offerta: del nulla, della quale abbiamo di già ragionato nell’ oppofizione 
quarta, però non occorre qui replicarlo: l’ altra fta intorno a un’oppofizione fat- 
tami nella lettera dell’ amico di Roma intorno a’ guadagni, e alle perdite de’ 
mercanti, la quale oppofizione era quefta. Quando il cavallo di cento fcudi è 
ftimato nel meno uno feudo, a fervar la proporzione aritmetica dovrà nel più 
effere ftimato 199. e così verranno quelli tre numeri 1. 100. 199 , ne’ quali 
andando dalla finitra verfo la deltra, cioè dall'uno al cento, e dal cento al 199, 
fi fa due proceflì di guadagno, ma molto differenti, perchè quando |’ uno di- 
venta cento, fi guadagna 9900. ma quando il eento diventa 199 , fi guadagna 
folamente novantanove per cento. Andando poi dalla deftra verfo la finiftra, 
cioè dal 199. al cento, e dal cento all uno, fi fa due proceffi di perdita, ma 
finalmente molto diverfi, perchè quando il .199 diventa cento, fi perde infino a 
cinquanta per cento, ma quando il cento diventa uno, fi perde novantanove per 
cento, e però quelta cofa non può ftar bene. A quelta oppofizione io diedi nel: 
a terza lettera due rifpolte, la prima fia quelta. I guadagni del tanto per cen- 
to fon fondati fulla regola geometrica del tre, e quelti tre foprafcritti numeri 
fon difpofti in proporzione aritmetica. Or come può da un fondamento di nu- 
meri aritmetici nafcer la proporzione geometrica? quefte fono fpezie diverfe di 

roporzione, e non può l’una nafcer dall’ altra, farebbe appunto voler che dal- 
e gatte nafceffero i cani. L’ altra rifpofta, che io diedi fu quefta, che a voler 
proceder bene ne’ fopraddetti tre numeri, non bifogna andare da finiftra a de- 
ftra, nè da deftra a finiftra, ma dal mezzo a gli eftremi, cioè dal giufto ver- 
fo amendue gl’ ingiufti, cioè dal cento verfo l'uno, e verfo il 199, e allora 
faranno le perdite, e i guadagni eguali, perchè quando il cento diventa uno, fi 
perde novantanove per cento, e quando il cento diventa 199, fi acquifta no- 
vantanove per cento, 

Ora il Sig. Galileo, Iafciando ftare la prima rifpofta, la quale io ftimo la 
buona, dà contro alla feconda col dire, che febben la perdita di novantanove 
per cento è eguale all” acquifto del novantanove per cento, nondimeno in que- 
fti due proceffi il mercante non apparifce egualmente perito, e giudiziofo. E 
in dimoftrar quefta cofa fa una lunga dimora, ma io brevemente me ne fpedi- 
fco dicendo ; che io non fo cafo fe il mercante in quefti guadagni , e perdite 
apparifca più giudiziofo, 0 no, che importa a me quefta cola ? io diffi così per 
moftrare, che in qualche modo > fecondo i tre numeri pofti di fopra fi trova- 
va egualità di perdita, e di guadagno; ma quando ancora quefta mia feconda 
rifpofta non valeffe nulla , lo non me ne curo, pur che refti buona la prima, 
contro la quale non mi vien detto cofa alcuna . Quando a un dubbio fattomi 
io do due rifpofte, mi bafta che me ne fia menata buona una fola, perchè in 
virtù di quella fola penfo d'aver foddisfatto all obbligo . 


DUODECIMA OPPOSIZIONE; 


Quelta è intorno a un mio detto contenuto nella mia terza lettera, dove con 
quell” 
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quell’ efempio dello {tajo del grano, che val cento foldi } venduto una volta 
centoventi , e un’ altra ottanta, voleva dalla egualità della-reftituzione argu- 
mentare all’ egualità della lontananza delle ftime del più, e del meno. Il Sig. 
Galilei mi oppone due cofe, prima dice, e dice bene, che quefta mia ragione varreb- 
be fe la ftravaganza delle ftime fi mifuraffe colla lontananza dal giulto, ma che 
quelto appreflo di lui è falfo ; in quelto ha ragione, in quanto che bifogna pri- 
ma decidere fe la ftravaganza delle ftime fi ha da mifurare colla lontananza dal 
iufto , 0 no, poi fi potrà determinare fe quefto mio detto fia falfo, o no. La 
CHA cofa ; che mi oppone è, che a quelto mio detto ne feguiterebbero mol- 
ti inconvenienti, quali fono da lui tutti fondati fulla comparazione di ftime 
di cofe diverfe ; ma a quefto io dico, che tutto quel che io dico, ed ho detto 
in quefta materia , mi bafta , che abbia verità nelle ftime di una cofa fola , 
TIE di quefte ftime di una cofa fola lio fempre intefo , e ragionato, e quel- 


lo che è detto a un propofito non è maraviglia che trovi, e patifca difficultà 
in un altro. 


U L:IIIM.A OPPOSIZIONE, 


L’ ultima oppofizione è contro a un altro mio detto della medefima terza let- 
tera, il quale effendo fimilmente fondato ful medefimo fondamento, che la ftra- 
vaganza delle ftime fi mifuri colla lontananza dal giufto , a ragione vien ri- 
buttato dal Sig, Galilei, che tiene che quelto fondamento fia falfo. Bifogna dun- 


que afpettare la decifione della verità , o falfità di quel fondamento, e poi fi 


determinerà della verità, o falfità di quelli miei ultimi detti. 

Quelto è quanto mi occorre dire intorno alle predette oppofizioni. E di tutti 
quefti miei ragionamenti in tutto , e per tutto mi rimetto al giudizio del Sis. 
Galilei, il quale io onoro , e reverifco , e offervo con tanto affetto , che egli 
non ha da penfare , che quefto che io fcrivo fia fcritto ad altro fine , che per imparare 
da lui. Mi fa ben male, che per conto mio abbia avuto briga di queta fua fcrit- 
tura così lunga, maffimamente effendo egli fpeffo infaftidito da fimili moleftie, 
come egli dice nell’ ultimo ; ma pure come io diffi in principio, bifogna che 
egli abbia pazienza ; e gli convien far conto d’ effer a fimilitudine d’ una finif- 
fima pietra di paragone, fopra la quale ogni ftudiofo defideri dare un arrotatura 
al coltellino dell’ ingegno fuo per acquiftarne fottigliezza ; e perfezione , e con 
quefto fine a V. S. ed a lui bacio le mani, | 


Lettera del Nozzolini . 


Ell’ ultima lettera di V. S. mi vien fignificato come ella dubita, che la 


mia ultima fcrittura fia per ritrovare inciampo ; in quanto che l’autorità 
di Ariftotile appreflo a° Matematici moderni è di poco momento. A quefto io 
dico , che quando mi abbia a effer oppofto quefto, qual cofa rifponderòd io. Ma 
intanto acciocchè la mia caufa non refti al tutto priva di patrocinio , poichè 
per me non ha a valere nè autorità di Ariftotile , nè alcuno ufo inveterato , 
mi piace di addurre a mia difefa un’ altra ragione, la quale io riferbava per ul- 
timo refugio, ma poichè io vedo , che ogni altra cofa periclita, l’ addurrò di 
prefente. V. S. fi fervirà di effa fecondo che più le parrà opportuno . 

Nella predetta mia fcrittura mi fono affaticato in moftrare come nella noftra 
difputa fi dee adoperare la proporzione aritmetica. Ora con una ragion fola vo- 
glio moftrare , che in neffun modo vi fi può adoperare la proporzione geome- 
trica, E per provarlo la prima cofa io fuppongo , che fe noi fiamo appreffo a 
una fcala , e ragioniamo di falire, noi intendiamo andare dall’ infimo grado ver. 


fo 
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fo il fupremo, fe noi ragioniamo di fcendere, noi intendiamo andar dal fupremo ‘ 
verfo il più baffo. Similmente fe noi abbiamo due numeri difeguali, come otto, 
€ quattro , fe noi ragioniamo di maggioranza o di tutto , 0 di multiplice, noi 
rifguardiamo dall’-otto verfo il quattro , fe noi ragioniamo di parte, e di mi- 
noranza , noi rifguardiamo dal quattro verfo l’ otto. Queflta cofa manifeftamen- 
te ci dimoftra Euclide quando nel principio del quinto libro definendo la par- 
te dice: Pars e/t magnitudo magnitudinis minor majoris, cioè un rifpetto della mi- 
nore verfo la maggiore, e poi definendo il multiplice dice : ZMultiplex autem 
major minoris 4 cioè un rifpetto della maggiore verfo la minore . Il medefimo 
appunto va replicando nel principio del fettimo libro dove parla de’ numeri. 
Pars eft numerus numeri minor majoris , multiplex vero major minoris. In fomma 
la maggioranza importa andare dal maggiore al minore, e la minoranza im- 
porta andare dal minore verfo il maggiore. 

Dipoi io piglio le parole del Sig. Galilei dette da lui nella prima fcrittura 
mandatami da V. S. nella quale era pofta la decifione del noftro dubbio fecon- 
do la fua fentenza , dove dice così. Egualmente deviano dal giufto quei due , che 
flimano uno il doppio più, e l altro la inetà meno, uno il decuplo, e l’ altro la de- 


cima pene” E per quelta ragione vuole , che qui fia proporzione geometrica , 
perchè come fi ha il mille al cento , così fi ha il cento al dieci. 


Ora per lo contrario io dico così , quando io confidero la prima ftima; che 
è di maggioranza, cioè del decuplo più, io vo dal maggiore al minore ; cioè dal 
mille al cento ; ma quando io confidero la feconda ftima, che è di minoranza, 
e della decima parte, io vo dal minore al maggiore , cioè dal dieci verfo il 
cento. Ma fe la cofa fta così, deve fi è mai trovato , che proporzione alcuna 
geometrica fi ritrovi tra due procelli, de’ quali uno vadia dal maggiore al mino- 
re, € l’altro dal minore al maggiore ? quefto non fi troverà mai. Piglin& tut- 
te le fpezie di proporzione geometrica raccontate da Euclide nel principio del 
quinto libro , e guardifi la Omologa, l Alterna, la Inverfa , la Compofita , la 
Divifa, la Converfa , la Exxequali”, la Ordinata, la Perturbata , e fe altre ve 
ne fono, in tutte manifefamente fi vedrà >» che fe nel primo proceffo fi va dal 
maggiore al minore], nel fecondo fi ha da fare il mede imo ; fe nel primo dal 
minore al maggiore), nel fecondo fi fa il medelimo. Ma qui nel cafo noftto fe 
nel proceffo della prima ftima fi confidera il decuplo più di maggioranza ; cioè 
fi va dal mille al cento; e nel proceffo della feconda ffima , che è di decima 
parte , e di minoranza , cioè fi va dal dieci al cento, come (fi può dire, che 
fia geometrica proporzione nel dire come fi ha il mille al cento , così fi ha il 
dieci al cento? Quefto non farà mai vero. 

Se voi vorrete dire, che la proporzione geometrica fi falvi difponendo i nu- 
meri così mille , cento ; dieci , e col dire come fi ha il mille al cento, così fi 
ha il cento al dieci. Rifpondo, che quefta non farà la noftra difputa. Noi ra- 
gioniamo di due ftime di una cofa, delle quali ci fia una del meno , cioè va- 
dia dal minore al maggiore, ma nel modo predetto ambedue fono del più. 
Quando fi va dal mille al cento; quefta è del: più , quando dal cento al dieci i, 
quefta è del più. Quando faranno due ftime di cofe diverfe, che ambidue pen- 
dano nel più, ovvero ambedue nel manco , confello che vi fi poffa trovare la 
proporzione geometrica; ma nelle time di una cofa fola, delle quali una penda 
nel più, e l’altra nel meno, fe*vi fi trova mai proporzione geometrica ; voglio, 
che mi fieno cavati gli occhi. 

Nella proporzione aritmetica non dà faftidio alcuno, ‘che una ftima fia del 
più, e una del meno, perchè quivi non fi guarda fe non la lontananza, e tan- 
to è andare dal maggiore al minore ; quanto dal mitiore ‘al maggiore ; tanta 
lontananza è dall’ otto ‘al quattro, quanta dal quattro all’otto ; tanto è da cafa 
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mia a cafa voftra, quanto da cafa voltra a cafa mia. Ma nella proporzione geo- 
metrica non è così. Non è vero , che così fi abbia l'otto al quattro, come il 
quattro all’ otto, perchè l’ uno è doppio, e l’altro è metà. E queto mi batti 
intorno a quefta ragione, la quale fe mi farà foluta, e abbattuta, prometto di 
non voler più dire una parola. 


FRAMMENTI DI 
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FRAMMENTO PRIMO 


Di un Parere fopra una macchina col Pendolo per alzar acqua VA ofta da un 
Ingegnere Siciliano al Serenifs. Gran Duca Ferdinando IL 


]] O non poffo negare, ch’ io non reftaffi ammirato , e confufo, 
aa alla prefenza del Serenifs. Gran Duca, e degli altri 
rincipi , e Signori mi facelte vedere il modello della mac- 
china da voi in vero con fottiliffima invenzione immaginata, 
e fabbricata, per ufo di fuperare con piccola forza grandiffime 
refiltenze, e la quale allora era applicata a tirar fu colla trom- 
ba con pochiflima fatica quella medefima quantità di acqua, 
— che fenza l° ajuto della voftra invenzione molto maggior fa- 
tica ne richiedeva; e quello, dal che nacque la fomma ammirazione 3 fu il ve 
dere fervirfi voi di un mezzo, che mi pare, che a giudizio di ogni uno dovel- 
fe non agevolar l’ opera , ma grandemente difficoltarla . Attefochè quella forza, 
che non è potente ad alzar cento libbre di pefo, chi crederebbe, che aggiugnendo- 
vene oltre alle cento mille appreflo, le alzatfe tutte? e quello, che accrefce lo fu- 
pore, che le mille aggiunte fpfer quelle, che avvaloraflero la debil forza del mo- 
vente. Le vidi, ed io fteffo tentai con una femplice, e poco pefante leva zanca- 
ta di alzare il pefo, credo di 4o. libbre con una limitata forza; la quale non fu 
baftante per l’ effetto. Voi dipoi ingravifte la detta leva con più di 200. libbre di 
piombo, e tornando a far prova di alzare quelle prime 40. libbre coll’ iftefa forza, 
fi vedeva alzar quefte, e le 200. appreffo dall’ ifteffa leva, la quale Bando pendente 
a perpendicolo nello fpignerla fa il fuo moto all’insù: ficchè, e lo replico coll’ 
iteffa ammirazione, quel pefo di 4o. libbre, il quale una tal forza non poteva al- 
zare con una tal leva non più grave di due libbre, la medefima forza francamente 
l alza adoperando l’ iftelfa leva fatta grave di 200. libbre. 

E perchè io già gran tempo fa mi era formato un concetto, e per molte e molte 
efperienze confermatolo , che la Natura non potelfe effer fuperata, e defraudata 
dall’ arte, nel veder sì fatta maraviglia reltai ammirato e confufo, e non potendo 
quietar la mente, nè deviarla dal meditare fopra quefto cafo, ho fatto un cumulo 
di varj penfieri, e rifoluto di diftendergli in carta ; e comunicarvegli , acciocchè, 
quando fi veda in pratica, e nella macchina grande la riufcita della vo@tra vera 
acutiffima invenzione, 10 poffa da voi effere fcufato, e per voi fcufato appreffo gli 
altri, che le difficoltà, che promuoverd, non fono del tutto fuor di ragione, fe 
non concludenti, almeno in parte verifimili . E talvolta , quando nel difcorfo , 
che fon per fare, foffe cofa , che muovefse dubbio circa i voitri fuppolti, e fon- 
damenti, polfiate coll’ acutezza del voftro ingegno ufarvi gli opportuni rimedj : 
perchè, da perfona di onore, vi affermo ; e ne chiamo Dio in teftimonio, che 
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io affai più defidero la riufcita di quefta invenzione ,, e che tale frumento. fia 
fopra tutti gli altri avvantaggiato , che l’ oppolito ; ancorchè io mi fia lafciato 
intender in genere, tutte le macchine efler dell’ iteffo valore quanto all’ effetto 
da farci formalmente, tutta volta che fi rimuoveffeto gl’ impedimenti, che fi 
poffono attribuire alla materia ; dal che ne feguita, chele macchine quanto più 
faranno femplici , tanto meno faranno fottopolte agl’ impedimenti, ed in confe- 
guenza di maggiore operazione . 

Quando io dico, che la Natura non permette di effer fuperata, nè defrauda- 
ta dall’ arte, intendo ( ftando nella materia, che fi tratta ) che avendomi ella 
Natura conceduto v. gr. 10. gradi di forza, che è quanto a dire , virtà di pa- 
reggiare 10. gradi di refliftenza » ella mi nega, e non mi permette per artifizio 
veruno il fuperarne neffuna , che fia più di ro. gradi. E di più foggiungo , che 
ella mi vieta l’ applicare tutta la mia forza di 10° gradi in fuperare , 0 muove- 
re una refiltenza , che fia folamente 4,0 6 gr. o in altro modo minor di ro. 
E chi direbbe, che mentre con tutta la mia forza io ftrappo una cordicella, io 
tutta la medefima forza adoprafli , o potelfi adoprare in rompere un debole 
fpaghetto ? o fe con tutta la mia io alzo un pefo di roo libbre , la medefima 
i0,.ufafi in alzarne uno di 10? DAI 1 

Quefto mio primo detto , cioè » che per artifizio nefluno fia poffibile , che 
forza neffuna fuperi , o muova relitenza alcuna maggiore di lei, pare, che ab- 
bia molte e molte efperienze in contrario s nelle quali vediamo non fenza ma- 
raviglia, con piccoliflima forza muovere , ed alzare graviflimi pefi. Confideria- 
mo la ftadera , dove apertamente fi vede ?il romano , che non’ pefando più di 
10 libbre contrappefa , ed alza una balla » che ne peferà più di mille. Guar- 
diamo 1’ Argano , non fi vede egli colla forza di un uomo tirare in alto una 

| pietra di 3000 libbre? E non è quefto un fuperare coll’ arte un’ immenfa refi- 
itenza con piccoliffima forza ? Bene, ma io, Sig. mio 3 da quelte medefime. e- 
fperienze argomenterò tutto |’ oppofito ; e mi maraviglierò, come quella balla di 
1000 libbre non pofla alzare il romano , che non refilte falvo che con 10 gi 
che le 3000 della gran pietra non isforzino |’ uomo , la cui forza è eguale ap- 
pena al momento di roo libbre. Da quefti due ftrumenti dunque non fi può 
cavare con più vera confeguenza, che l’arte guadagni 100, 0. 300 per uno, 
che ella fcapiti, e perda a cento o trecento doppi. Dalle quali due egualmente 
concludenti confeguenze tra di loro contrarie > la vera conclufione da  tirarfene 
è , che l’arte, per quanto appartiene al far forza, non guadagna nulla fopra 
la refiftenza della Natura. E quella {tima , che refta negli uomini, proviene dal 
comodo , e dall’ utilità , che caviamo , attefochè mille volte il giorno ci fer- 
viamo del romano per alzare > € pefar balle, e dell’ uomo per tirare in alto 
graviffimi falli, e raro; o non mai delle balle per alzare i romani, e de' faffi per 
refpignere indietro gli uomini. 

Ora è bene , che confideriamo in che confilta l’ aggiutamento fra |’ Arte, e 
la Natura ; calcolo, e ragione , che è allai facile s € chiara, mentre che tutto 
fi ragguaglia colla velocità » e tardità di moto, o vogliam. dire tardità , e lun- 
ghezza di tempo . E' vero., che un folo uomo » la cui forza ha momento per 

7 100 libbre, alzerà, e ftrafcicherà per terra 10 m. libbre di pefo, ma fe noi av- 
vertiremo quanto fia il viaggio , che fa l’uomo, e quanto quello, che fa la co- 
lonna, troveremo, che quando quefta fi farà moffa un braccio, il motore ne a- 
verà camminate 100 ; che è quanto a dire, che il motore fi è moffo 100 volte 
più veloce della colonna. Dove fi vede, che ragguagliando le partite » quando 
quel fallo fi foffe divifo in cento parti eguali, ciafcuna farebbe ftata 100 libbre, 
e però equivalente alla forza del motore, il quale in cento viaggi di un brac- 
cio l'uno avrebbe traportati i cento pezzi del faffo in diftanza di un braccio, 

muo- 
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muovendofi con quella medefima velocità, cioè dentro al medefimo tempo. Il 
vantaggio dunque dell’ Argano non è , ché e’ ci diminuifca la fatica, o il tem- 
po, ma che la colonna fi conduca intera, e non in pezzi , i quali poi non fi 
pollono rattaccare, ed unire in un folo conforme al noitro bifogno : dove fi ve- 
de, che fe il pefo da condurfi foffe di un vafo di acqua di 100 barili, ‘poco , 
o niun comodo mi apporterebbe il condurre coll’ Argano tutta la gran botte 
piena in un fol viaggio colla forza di un uomo, o condurla col medefimo uo- 
mo in altrettanto tempo a barile per barile in cento viaggi, avvengachè 1° ac- 
qua fi rattacca infieme , e torna in una fola maffa come prima. 


Due altri modi in apparenza diverfi dal fopra detto par che l’arte abbia ri- 


trovati, per poter pure con pochiffima forza fuperar refiftenze grandiflime . L' 
uno è l’ urto, o vogliam dire, il colpo, o la percolfa, alla quale par quafi , 
che non fia refitenza, che non ceda. L’ altro è il fare una, dirò così, con- 
ferva, e cumulo di forze aggregate infieme , il che fi fa quando , imprimendo 
io la mia forza ; che ponghiamo che fia di 1o gradi, in un mobile, che me 
la confervi, torno ad imprimergliene altrettanta , ficchè congiunta co’ primi 10 
gradi, in quello , che la conferva, fe ne trovano 20, e continuando d’ impri- 
merne di volta in volta altri 10, e 10, fi rauneranno nella conferva 100, 200, 
e 1000. gradi di virtù potente a fuperare refiltenze grandiffime , contro le qua- 
li di niuno effetto era la mia pura virtù di ro gradi. 

Per una tal conferva di forza accomodato efemplo ce ne dà il graviffimo pen- 
dolo da voi medefimo adattato alla leva , il quale ricevendo impulfi dalla de- 
bolifima forza, facendo di quelli conferva, ne fa un cumulo , e per così dire, 
un capitale tanto grande, che foprabbondantemente ne può andar poi diftri- 
buendo , ed applicando a fuperar refiltenze , quali la prima forza non baftava a 
gran fegno di muovere . Efempio della virtù e poffanza degli urti ne abbiamo 
in quelle viti , colle quali fi foppreffano le Rafce , o fi ftringono le gabbie 
dell’ ulive per trarne Y olio ; le quali viti , ful principio mentre la refiftenza 
non è molta , fi volgono coin una piccola ftanga , ma finalmente crefcendo nel- 
lo ftrignere la refiftenza , conviene moltiplicare gli uomini, ed ufare una ftan- 

a maggiore , colla quale fpingendo pure fi gira la vite, ficchè in ultimo, non 
Paltando più il femplice impulfo , fi ritira indietro la grande; e grave ftanga, 
colla quale , con replicati urti fi arriva a cacciar la vite con que’ tre , o quat- 
tro uomini , dove collo fpignere fenza urtare non la caccerebbero fei , o 
fette... . r 

Sopra quefte due efperienze mi par, che con grande accortezza , e con fot- 
til ragione fi appoggi il fondamento della voftra macchina , dove fi vede il gra- 
vifimo pendolo, quafi abbondante conferva di forze , poterne andar difpenfan- 
do continuamente quella parte e quantità , che è neceffaria per fuperare la re- 
fitenza del pefo , che fi dee alzare, e di più fervendofi del fecondo benefizio 
degli urti, dopo efferfi\ ritirato indietro , tornare , a guifa di gagliardo Ariete, 
a raddoppiare la percolsa, e l’impeto. 

Tutto quelto mi par che fia con tanta induftria, e con tanta fottigliezza d° 
ingegno compartito, che quando ben l’effetto non rifpondeffe puntualmente all’ 
afpettazione , 10 ad ogni modo anteporrei quelta a molte altre invenzioni. E 
perchè io eftremamente defidero , che l’effetto rifponda all’ opinione , ho rifo- 
luto andar toccando que’ dubbj ., ch’ io non fo rifolvere, e che mi par che 
poffano arrecare qualche intoppo all’ opera, acciocchè voi ( quello, che non 
fo far io ) me gli rimoviate , e fe ne aveffero bifogno , vi arrechiate opportu- 
no rimedio, 

Riducendo la voftra macchina artifiziofa al più femplice difegno , ch’ io poffa, 
per più chiara efplicazione del mio concetto figuro ice DA E effer una leva 

LC zan- 


404 FRAMMENTO 1. 


zancata fofpefa nel punto A ; dove intorno ad un alle, o vogliam dire un per- 
no, ella Da cOn ficchè fpingendo |’ alta maggiore A D verfo A F, 
la zanca A E venga a urtare col termine E in un rampino G; dal quale penda il 
pefo P da effer alzato, il qual pefo pongo per efempio effer 100 libbre. Suppon- 
go poi l'alta AD efler v. g. lunga 5 volte più della zanca, A E, e la forza, che 
dee muovere , pongo minore affai della refiltenza del grave P. Sia per tanto 
equivalente al momento di < libbre , ficchè applicata nel termine D, fpignen- 
o verlo F, non potrebbe col punto E alzar pefo fe non minore di 25 libbre, 
€ però impotentiffima ad alzar il grave P fuppolto effer libbre 100. 

A quefta impo- 
tenza voi foccorre- 
te col fommamen- 
te ingravire il brac- 
cio della leva A D 
convertendolo in 
un pendolo grave 
di 400 libbre di 
pefo , o di più an- 
cora, fe più ve ne 

ifogneranno. Ap- 
parecchiate quefte 
cofe, voi fenza er. 
rore difcorrete, ed 
in atto pratico of. 
fervate, che efen- 
do coftituito fimil 


pendolo a piombo, fecondo il perpendicolo A D, e foltenuto in A con un bilico 
efquifito, non è forza così piccola , che {pignendolo verfo la parte F, ( tolto via 
i] rampino ; € il pelo P ) non lo rimuova qualche poco del punto D. E però 
applicandovi la uppofta forza di cinque gradi fi muoverà alquanto verfo F, e 
lafciato in libertà , ritornerà per fe fteffo verlo D; oltre al quale pafferà poco 
meno d’ altrettanto verfo B, quanto per l’ impulfo datogli era pur ora andato 
verfo F. E perchè tal impeto non fi è perduto , fe coll’ iffeffa virtù di cinque 
gradi fe gli aggiugnerà il fecondo impulfo , giù ne averà Jo, e più oltre tra- 
pafferà verfo F > ed in fomma aggiugnendo impulfo fopra impulfo 4, 6,10, e. 
20 volte, verremo ad imprimer nel pendolo impeto tale, che ampliando le fue 
vibrazioni nello fcender dal termine B, per l’ arco BD farà baftante a folleva- 
re fe ftefo, cioè 400 libbre di pefo per altrettanto fpazio fino in F, e tutta 
quefta virtà e impulfo è frutto della piccolina forza de’ 3 gradi; i quali è ma- 
nifelto , che continuando gl’ impulfi , gliela potrebbero accrefcere ancora , o al- 
meno perpetuare . Aggiunghiamo adeffo il rampino G col pefo P di libbre 100 ; 
non è da dubitare, che fcendendo il pendolo A _B pell’ arco BD, ed incontran- 
do nel punto D, ‘dove l’ impeto fuo è il maflimo , e il moto è il velociffimo 
colla zanca A_E il rampino G, gli darà d’urto con tal forza, che ben per gran- 
de fpazio folleverà il pefo P delle 100. libbre , e ritornando poi indietro .verfo 
B, i0 a tempo colla replica e giunta de’ miei 5 gradi andrò mantenendo in vi- 
gore il pendolo, e continuando l’ opera. 

Ora , fe il difcorfo voftro fondamentale procede così, mi fi rapprefentano al- 
cune difficultà, che mi muovono a dubitare. E Prima, conceduto , del che non 
dubito, che nel pendolo fia ftata fatta una conferva di forza potente 2 follevare 
le fue 400. libbre di pefo per tutto l’ arco D F; quefto accaderà fempre tutta 
volta però; ch’ ei non trovi intoppo nel viaggio ; ma fe paffando per D, eo 

col- 
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colla zanca A E in una refiftenza di ‘100 libbre, ancorchè quivi in D fia il 
fommo vigore della fua forza , pare che pur gliene debba in parte effere dimi- 
nuita; cioè stio non m’inganno, la ventefima parte. Imperocchè, trovandofi il 
pendolo A _B, quando è pervenuto in D con impeto d’ alzare le fue 400 libbre 
fino in F; tal impeto ne alzerebbe colla zanca A E cinque volte tanto , cioè 
due mila, per efferfi pofto il braccio A_B quintuplo in lunghezza della zanca A 
E; l'urto dunque nel pefo P, che è 100 libbre, detrae 100 dalle due mila, cioè 
la vigefima parte. Ritorna dunque il pendolo indietro colla vigefima parte man- 
co dell’ impeto, col quale dianzi fi partì fcendendo dal punto B; tal che nella 
tornata non ricalerà dal punto B, ma da altro H più vicino a D, e l impeto 
che fu come di 400 libbre verrà ora come di 380, cavandone cioè le venti tol- 
tegli dall’ urto in G. Bifognerebbe dunque, per riftorar la perdita de’ venti gradi 
d’ impeto, reftituirgliene altri venti, ma la forza del movente non ne ha da 
preftare fe non cinque ; adunque il pendolo, che nella prima fcefa dal termine 
B, fi partì con impeto tale , che arrivando in D, fi trovava con 400. gradi d’ 
impeto, in quefto fecondo paflaggio ne averà folamente 385, de’ quali il nuovo 
urto in G torna a levargliene venti, ( che tanti fon quelli, che fon neceffarj 
per alzare il pefo P ) talchè i gradi 385 diventano 365; per lo che tornando 
indietro il pendolo non rifalterà alla medefima altezza H, ma più baffo ; dove 
il motore gli fomminiftrerà i fuoi cinque gradi di forza , ficchè fcendendo con 
370 alzerà ben per ancora il pefo P., ma con perdita di venti gradi di forza, 
€ così continuando in ogni andata la perdita di venti , ed il riftoro di cinque, 
in breve tempo mancherà l° ajuto di cofta del pendolo . 

Propongo nel fecondo luogo un’ altra confiderazione. Voi dite : la forza che 
s° adopra non è più di cinque gradi, adunque colla pura leva D A E, della 
quale il braccio D A è quintuplo della zanca A E, non fi può alzare più di 
25 gr. di refiftenza, ma larefiftenza del pefo P è 100 gradi, adunque è impoffibi- 
le alzarlo. Vero, ma ditemi, fe con fare quattro parti del pefo P non potrò io col- 
la detta forza alzarne una per volta, e tra quattro volte alzar tutto il pefo, come 
col pendolo io l’ alzava in un tratto folo? certo sì; e l’opera farebbe ragguaglia- 
ta, tutta volta che fi poteffe nel tempo, che col pendolo fi danno v. gr. dieci im- 
pulf, darfene 40 colla leva femplice, il che penfo io, che fi potrà fare, però con- 


fiderate le feguenti particolarità nel pendolo . ia 
Prima a voler che il momento della fua fomma gravità lavori , BRR ritirarlo 


indietro in gran lontananza dal perpendicolo A D, altrimenti l’ urto fuo è debole, 
e quefto tornare indietro da D verfo B colla tornata in D è tutto tempo oziofo, e 
gittato via. Ma all’ incontro la forza applicata in D alla leva leggera è tutta uti- 
le, lavorando per tutto lo fpazio, che fi fpigne verfo F. La gravità del pendolo 
fa, che la forza non la può brandire, nè far che le fue andate, e tornate, cioè Je 
fue vibrazioni non fieno fe non fotto un tempo limitato, e affai lungo in compara- 
zione delle vibrazioni, che apprendendo colla mano il termine D dell’ afta leggiera 
A D, la forza potrà fare molto frequenti. Aggiungafi, che fe l’ andata del pendo- 
lo non è per un grand’ arco, l’ impeto del pendolo fcendente non acquifta gran mo- 
mento, e per breve fpazio trapaffa oltre A_D verfo F, e poco s° alza la ftremità 
della zanca E; ed in confeguenza RSS è D acqua , che fi cava in una fgorgata ; 
dove è da notarfi, che l’impeto del pendolo fempre va diminuendo nel montar fu 
dal D verfo F, ma la forza pofta in D fpignendo verfo F, fempre è la mede- 
fima ; ficchè fi può continuare quanto ne piace a fare la fgorgata lunga , e ca- 
var in confeguenza più acqua. 
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Di un Parere di Galileo Galilei fopra una macchina a mulino col pendolo 
propofla da un Siciliano al Serenifs.. Gran Duca 
Ferdinando I1. 


PE concedere alla parte ogni maggior. vantaggio , che defiderar fi poffa. per 
la ragione fua, io concedo i membri. di tutta la fua macchina s cioè. Ma- 
cine , Ruote, Conocchie, e Leve, effere di maniera aggiuftate, librate , e così 
proporzionatamente FORI AFHAGA e più gli affi, i perni, ed i poli effer tanto de- 
licatamente lavorati , bilicati , ed unti , che il tutto infieme s mentre abbia da 
camminar vacuo , poffa effer moffo con qualfivoglia gran velocità da ogni mini- 
ma forza, da un foffio folamente . E quefto fi dee intendere trattone il pendolo, 
il quale ‘èeffendo un pefo molto grave , € dovendo , nel muoverfì., effer alzato 
( il che non accade ad altro. membro. della macchina) non può. elfer. rimof- 
fo dal fuo ftato perpendicolare ,. fe non da qualche forza: e perchè .tal pendolo 
ritiene per. qualche tempo l’ impeto, che fucceffivamente eli viene dalla virtù 
movente contribuito , 10 ( perfiftendo nella medefima larghezza di concedere al- 
la parte ogni maggior vantaggio ) voglio fupporre, che tal tempo fia una eter- 
nità , quando da efterno impedimento non gli veniffe fatto refitenza , ed intop- 
po : ficchè finalmente in virtù di tal impeto impreffo nel pendolo, anche tutto 
? ordigno infieme foffe atto a muoverfi in perpetuo; imuovendofi però vacuo da 
ogni operazione. Ma quando fi levi il pendolo , e fi aggiunga fotto la macine 
il grano da frangerfi , perlochè ella non fi muova più nella fola aria Jibera, ma 
urti negli intoppi de’ grani frappofti; è ben neceffario concedere, che per far 1” 
effetto , e continuare l’ operazione del macinare , il primo movente vada conti- 
nuando di far forza , e che dove prima per mia conceffione tutto |’ ordigno , ri- 
moffone il pendolo, doveva andare a voto, aggiuntovi ora la refiftlenza del gra- 
no , abbia bifogno d’ una determinata , e non minor virtà movente ; determini 
dunque la parte quanto debba effer almeno tal virtà, e chiamifi ver. gr. dodici 
gradi , ficchè da virtù minore di dodici gradi ‘il grano non potrebbe effer maci- 
nato ; e però poffiam dire , che la refiltenza di.effo grano, nell’ atto dell’effer 
macinato , pareggia dodici gradi di virtù movente fenza che niente gli avanzi, 
e quefto s' intende lavorando fenza il pendolo. Ma confiderando la parte , co- 
me il pendolo è in un certo modo una conferva inefauta di virtù ( poichè egli è 
atto a ritenere eternamente qualfivoglia impeto una fol volta conferitogli ) e di 
più vedendo come col farlo più e più grande e pefante, fi pud ello ridurre ad 
effer atto a ricevere, e confervare maggiore e maggior numero di gradi , e di 
virtù , e che perciò tal immenfa virtù gli può effer impreffa anco da pochiffimi 
radi di forza motrice , coll’ andar fucceffivamente più e più volte facendogli 
impeto ; confiderando dico la parte cotali accidenti ha creduto, coll’ intervento 
del pendolo poter far l’ ifteffo effetto nel macinare con forza minore di dodici 
gradi (che per fuppofizione è la minima, che poffa macinare fenza il pendolo . ) 
Ora pofto il pendolo capace d’ogni gran numero di gradi di virtù, determini 
la parte quanta forza vuol che fia quella del primo movente, del qual ella fi 
vuol fervire, e quanti gradi ella ne voglia imprimere, e depofitare nella con- 
ferva del pendolo innanzi che fi cominci a mandare il grano fotto la mola , 
fia per efempio cento gradi. Or cominciando ’ operazione , dia il movente il 
primo impulfo , col quale e’ fi muoverà il pendolo dal fuo ftato primo perpen- 
dicolare , e lo folleverà tanto , che nel ritorno averà acquiftato due gradi di 
vir- 


” 
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virtù, quanto è quella del movente ( che fe la parte credeffe ch’ e’ ne acqui- 
ftaffe più , non occorrerebbe dar più impulfi, perchè ritornando il pendolo ver- 
fo il perpendicolo ; ed avendo egli concepito più di due gradi di virtù, trapaf- 
ferebbe , fpinto da fe medefimo , dall’ altra banda del perpendicolo per maggio- 
re intervallo, che non fu quello del primo impulfo datogli da due gradi foli del 
movente, e così fucceffivamente fi anderebbe da fe fteffo avanzando nell’ impe- 
to infinito ; che è grande affurdo . ) Ma perchè quefta virtù è imprefsa nel pen- 
dolo indelebilmente, tornando «il movente. a dargli un altro impulfo, gl im- 
primerà altri due gradi di virtù , ficchè già ritornerà con quattro , e nel terzo 
impulfo ne acquifterà altri due, ficchè faranno fei, e fucceffivamente in go fpin- 
té acquifterà i cento gradi di virtà in fe fiefsa perpetua } quando bene il’ mo- 
vente cellafse ; pur che non gli fofse oppofto alcuno intoppo. Or continui pu- 
re il'movente la fua operazione, e comincifi a mandare il grano fdtto Ja mo- 
la, la refiltenza del qual grano , pai la fappofizione, pareggia 12 Sradi di vit- 
tà movente , adunque nel tempo d’ uno impulfo il movente confenfce due’ sta- 
di di virtù; mac il grano ‘ne arreca dodici di refiftenza., perd a i ‘Cento eradi d’ 


| impeto del pendolo: ne. faranno levati dieci 5 ond’ egli opererà con novanta fo- 


lamerite ; ma nel feguente impulfo il movente ne ‘aggiugne due , e il grano 
pur ne rimuove dodici ; ficchè il pendolo fi riduce ‘a Javorar ‘con ‘ottanta , e 
così confeguentemente , levando il grano cinque volte più che non rimette il 
movente, in manco tempo di quello di nove impulfi farà finita la virtù, e fer- 
mato il mulino, il quale non cominciò a macinare fe non dopo il tempo di cin- 


quanta impulGi , e così in tale operazione fi farà buttato via circa'i 5 del tem- 
po, anzi molto più ancora , fe noi meglio andremo confiderando il tutto. Sareb- 
be tale il difpendio del tempo , quando la virtù adjutrice del pendolo preftafse il 
fuo ajuto continuatamente , ficcome la refiftenza del grano fenza intermiffione 
continuatamente impedifce ; ma il pendolo circa agli etremi termini delle fue an- 
date, nelle quali e’ fi riduce allo ftato di quiete , pochiffimo , o nulla opera , fa- 
cendo forza colla fola fua gravità , privata di velocità di moto , la qual velocità e- 
gli ancora languidamente racquifta , mediante la refiltenza del grano ; dal che ne 
feguita , che 1 fuoi impulfi fono interrotti , e che buona parte del tempo fi fpende 
oziofamente. Ma dirà forfe 1’ avverfario , poter pur ricever comodo dal pendolo 
febben non così grande ; quanto farebbe il già detto, che era il poter fare , me- 
diante l’ ajuto Aefsendolo , con due foli gradi di forza , quello che fenz’ efso fi fa- 
rebbe con dodici gradi , ma dirà ciò poterfi ottenere colla forza di dieci gradi ; ma 
io, replicando il medefimo difcorfo , moftrerò quelto efser impoffibile : dichiaran- 
do che fe in dieci impulfi s° imprimono nel pendolo cento gradi d’ impeto operando 
fenza grano ; all’ incontro , nel tempo di 44 impulfi fufseguenti ,-la refiltenza ag- 
giunta del grano fermerà il macinare : perchè, mentre la forza de’ dieci gradi 
moventi fa un impulfo tale , che i 100 rimangano 98 , e fcemandone due nell’ 
altro impulfo rimangano 96, e finalmente‘ al quarantaquattrefimo. impulfo fi ridu- 
cano a dodici, i quali vengono pareggiati dalla pura refittenza del grano. E tutto 
quetto fegue quando la macchina tutta fofse libera da tutti gl' impedimenti efterni 
ed accidentar) , conforme alla vantaggiofa fuppofizione fatta a principio : la qual 
cofa è del tutto falfa , e impoffibile ; anzi gl’ impedimenti fon eglino pur molti, 
e molto grandi ; mediante 1 tanti toccamenti di denti con ruote , e conocchie, 
di fufi con perni, di poli con foltegni, e dell’ immenfa gravità ftefla delle ruo- 
te, e delle macine, tal che affolutamente la forza movente meglio ;. e più va- 
lidamente opererebbe fenza il pendolo, e meglio ancora lavorandofi con una fo- 
la, e femplice ruota dentata , che toccaffe un folo rocchello adattato nel fufo 


della macina. 
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Dell ifteffo parere di Galileo Galilei cominciato a difendere in dialogo . 
DAN VI E RE OMEETpeiRe f I 


‘ Salviati , e Sagredo. 


Ealv. On fo s' io m' abbia ben capito la Mtruttura , e la maniera d’ opera- 

i , te di quefto nuovo ftrumento, per follevare con poca fatica pefi gra- 
viffimi. Dirò ciò che apprendo , e voi fupplirete in quello, ch'io mancalli. 
Nel propofto difegno il pefo da effere alzato è quefto notato A, pofto effere di 
cento libbre. Quefta C D E fi figura effere una leva zancata convertibile intor- 
no ad un perno ftabile fermato in D. Il braccio maggiore che pende, cioè la 
lunghezza D E, fi pone effer quintupla del minore C D. La forza movente ap- 
plicata nell’ eftremità E è eguale al momento di cinque libbre di pefo. Ora a- 
ftraendo dal pefo della leva , cioè fupponendo ch’ ella non peli nulla , è mani- 
fefto , che la forza pota in E, non avendo maggior momento , chel’ equiva- 
lente di cinque libbre fpignengo contro al grave A, non potrà coll’ e&tremità C 
alzar più di venticinque libbre , anzi foftenere , ma l’ A è cento, dunque lon- 
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taniffimo dall’ effer mollo da cinque. Per far dunque , che quefta piccola forza, 
o momento fuperi la quattro volte maggiore refiftenza, o momento, ferven- 
dofi pur dell’ ifteffa lunghezza di leva , fi ha l’autor della macchina ( in vero 
con fottile avvedimento ) immaginato di fommamente ingravire il braccio del- 
la leva DE, e dove fi fupponeva effer fenza gravità, convertirlo in un pendo- 
44 lo di quattrocento , o più libbre , figurato per D FG, ed accomodando al pefo 
A un rampino B fotto il quale vadia a urtare |’ efremità C della zanca DC, 
ha fenza errore comprefo, che mentre il Rendolo fia a piombo, ogni minima 
forza lo può rimuovere dallo ftato perpendicolare ; nel quale poi, mercè della I 
propria gravità lafciato libero ritorna non folamente, ma oltre di quello trapaf- I 
fa quafi altrettanto , quanto dalla detta forza ne fu allontanato : dal che ne fe- | 
gute » che fe nel ritorno, che per fe folo farebbe, fe gli applicherà il fecon- 
o impulfo della medefima forza , trapafferà lo tato perpendicolare di affai più I 
che prima , ed aggiugnendo poi al fecondo ritorno il terzo impulfo , e spa I 
Celli- 
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ceffivamente continuando gl’ impulfi a tempo proporzionato a’ ritorni , piglierì, 
a guifa di campana; frega; ed impeto tale, che farà baftante a follevare in 
ciafcuna fua vibrazione ‘non folo il proprio pefo delle quattrocento libbre , ma 
urtando coll’ eflremità della. zanca C nel rampino B, alzerà il pefo ancora del 
le cento di A; e la forza movente; benchè non fuperiore al momento di cin- 
ue libbre, lavorando in E, conferverà , ‘e continuerà perpetuamente l’ impeto 

el pendolo , col quale-,' come fi vede in ogni vibrazione , leverà fu il pefo di 
‘cento libbre del pefo A; col folo  pefo-di-cinque. Non fo: sio m’ abbia bene 
intefo , e fpiegato il concetto dell’ Autore. 

Sagr. Intefo , per quanto credo , e fpiegato beniffimo , ora che dice V.S. d' 
invenzione così bizzarra‘! pre 

Salv. Dico , che ha fembianza d*una delle. più ingegnofe, che mai fieno ca- 
dute ne i più fvegliati ingegni; perché il fentirfi dire, mentre che colla leva 
D E tu non fei potente ad alzare la quarta parte del pefo A, io voglio far sì, 
che coll’ iteffa , e nell’iftefso modo ufata tu ne alzi non folo le cento di A, ma 
quattrocento altre appreflo , e che quefte quattrocento fien quelle che ti avva- 
lorino , pare che trapaffi tutte le immaginazioni. Ma vorrei io qui fapere fe l' 
inventore termina qui l’ ufo di tale invenzione, o pur l’ adatta a qualche par- 
ticolare con notabile acquifto fopra la ‘facoltà d’ altre macchine indirizzate a fi- 
mili effetti di alzar pefi. 

Sagr. Io credo , e così parmi, che la macchina fi potrebbe applicare a varie 
operazioni , una delle quali, che per ora ha nell’ intenzione l'Autore, è di 
applicarla ad una tromba per alzar l’acqua ; dove il folido A, rapprefenta il 
zaffe con tutto il pefo dell’ acqua da alzarfi. E più manifeltamente fi fcorge , 
che in virtà del peridolo ad‘ogni fgorgata fi potrà buttar fuori gran quantità d’ 
acqua , cofa che fenz? effo non fi farebbe... 

Salv. Tutto. cotefto è veriffimo ; ma crede V. S. che perciò tale frumento 
fia baftante a cavarne notabil Lp più. d’ ogn’ altro? Perchè dal difcorfo fat- 
to fin qui par che fi poffa concludere un ecceffo grandiffimo, giacchè colla trom- 
ba circoferitta ‘in virtù del pendolo fe ne caverà gran copia, e fenz’ cflo nè 
pure una gocciola. 

Sagr. Una differenza tanto grande quanta è dal molto al niente mi contur- 
ba, e mi fa entrare in fofpetto , che fotto così fpeziofa e mirabile apparenza 
non s’ afconda qualche gran fallacia : però non fo che. mi rifpondere . na 

Salv. Credo che il voftro fofpetto non fia vano , anzi tengo per fermo., che 
non pochi altri ftrumenti nel prefente cafo di alzar acqua non faranno inferio- 
ri a quefto,ma per non avere a fare lunghi'difcorfi nel paragonarlo con altri mol- 
to diver, voglio che trattiamo d’ una fimil tromba, la quale lavori ‘coll’ iftef- 
fa leva zancata , privata , e libera dalle quattrocento libbre del pendolo: o-da 
ogn’ altro pefo. Ma prima che paffar più avanti, penfo di poter moftrare a V. 
S° con certa general confiderazione , come veramente è forza, che nel difcorfo 
fopra fatto fi occulti qualche fallacia. Però ditemi , fe ( rimoffo il pefo A ) appli- 
cata una limitata forza equivalente , v. g. di quattro libbre di pefo , a fpignere, 
e far vibrare il pendolo D E di pefo di quattrocento libbre, vi fia neceffaria u- 
na diltanza determinata, oltre alla quale non fia poftibile paffare. 

Sagr. Circa quelto che V.S. mi dimanda fimo primieramente, che non folo il 
momento delle quattro libbre di forza farà baftante a rimuovere il pendolo dal- 
la quiete, cioè dallo ftato perpendicolare, ma che ogni minima che fe gli ap- 
plichi ne lo rimuoverà , la quale poi , fecondo che farà maggiore , per maggior 
diftanza lo fofpignerà. In oltre fe nel ritornare indietro , che farà effo pendolo 
per la propria gravità , la detta forza lo rifofpignerà , lo farà slontanare ancor 
più dal perpendicolo , ma però una forza molto inferiore al momento della gravità 
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del pendolo , quale è la propofta di quattro libbre.v. g. d’ un arco di dieci, 0 de- 
dici gradi , oltre al quale nol potrà giammai far formontare. 

Salv. Così è neceflario che fia. Ma quando levato:il pefo del pendolo , la leva 
»D E reftaffe leggerifima , e quella medefima forza delle quattro libbre fe gli ap- 
plicaffe , fino a quanto allontanamento dal perpendicolo la potrebbe follevare? 

Sagr. Potrebbe accompagnare per tutto un intero quadrante , € più. 

Salv. Or torniamo alla figura col pendolo, E pofto che effo dal momento delle 
quattro libbre di forza non potefle nè accompagnato 4 nè vibrato muoverfì oltre a 





dieci gradi , quando la ditanza C B, tra la zanca DC s € il rampino B, folle di 
dieci gradi del cerchio defcritto dalla linea D C, intorno al centro D; l’ etremità 
C, cacciata dalla vibrazione del pendolo non vi arriverebbe mai >» € in:confeguen- 
za mai non verrebbe alzato il pefo A, quando ben foffe folamente un’ oncia . Ma 
confideriamo adeffo quello , che fi potrà fare colla medefima leva zancata rimoffo- 
ne il pefo del pendolo. E perchè fi è conclufo , che le quattro libbre di forza. po- 
tranno fofpigner la leva non folo oltre a dieci , ma oltre a novanta gradi, quan- 
do 1° eftremità C della zanca arriverà al rampino B, effendo la leva ED uintu- 
pla della zanca DC, la forza quattro potrà levar venti di refitenza , che folte in 
A. Ecco dunque fcoperto , come nel difcorfo fatto di fopra ci è fotto qualche fal- 
lacia è poichè in quello fi concludeva , che la medefima leva in virtà del graviffi- 
mo pendolo alzava gran pefo , e fenza il pendolo non alzava ‘nulla ; ed in quefto 
per SIA fi dimoftra, che la giunta del grave pendolo toglie del tutto il poter 
alzar gran pefo, che fenza il pendolo comodamente fi folleva con quattro di for- 
za. La propofizione dunque univerfale , che la gravità aggiunga forza alla leva 
nell’ alzar peli, è falfa. O 
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ALL’ ANGOLO. DEL CONTATTO 


Spiegato da effo in una lettera di rifpofta, fcritta dalla Villa d’ Ar- 
cetri ne” 30. Ottobre 1635. a Giovan Cammillo 
Gloriofi Mattematico Na- 
poletano . 


E ffampata da queffo nella fua terza Deca dell Efercitazioni Matematiche 
a fac. 146. dell’ impre[fione di Napoli nel 1639. in quarto. 


Dopo d”aver accufato la ricevuta di quelta Deca inviatagli dal Gloriofi , così 
fegue il Galileo . 


= Ntanto, per fegno d’ aver pur veduto qualcofa delle fottiliffi- 

me fpeculazioni di V. S. voglio conferirle certo mio difcorfo, 

che gran tempo fa mi pafsò per la fantafia, per provare, che 

I’ angolo del contatto fia detto così equivocamente, e che in 

SISI fomma non fia veramente angolo, convenendo in quefto col 

V/GHi Vieta, le cui ragioni molto acutamente par che V.S. vada 

2} redarguendo ; ficchè fe mi moftrerà la fallacia della mia, che 
* mi par poco men. che concludente dimoftrazione, bifognerà; 

che io fia con lei. 
Stando dunque fulla. ricevuta definizione, che /" Angolo fia !° inclinazione di 

due linee pofte in un piano; che fi toccano in un punto, e non fon pofte fra loro per 

diritto; figuriamoci un poligono: rettilineo, ed equilatero inferitto nel cerchio . 

E inanifeito le inclinazioni, o direzioni de’ fuot lati effer tante , quanti fono gli , 

ftefvlati, fe faranno di numero difpari, ovvero quanto la metà, fe il numero farà 

pari (avendo gli oppofti la medefima direzione.) Ora, fe intenderemo a qualfifia 

linea retta A Beffer applicato il laro C D d’uno 

di detti poligoni ; quelto con quella non forme- 

rà angolo, camminando amendue per la me- 

defima. direzione , ma benlo formerà il lato 

feguente D E, come!quello;:che fopra Ja fe- E 

amata. retta fi eleva, ed inclinandofegli fopra, 

la ‘tocca «E perchè: ilicerchio fi concepifce 

effer un poligono di lati infiniti, è neceffa- 

rio; che nel fuo: perimetro fieno tutte le di- 

reziohi, cioè infinite 5 € però vi.è quella di A GC DU" 

qualfivoglia linea retta fegnata; la quale non 

può intender effer altra; che quella del lato ( degl infiniti; che ne ha il cer- 

chio ) chevad effa fia applicato: adunque quello: del cerchio, che alla linea ret- 

ta fi applica, non forma angolo con effla;, e tal è il punto del contatto. Qui 

poi non fi può; dire, che febbene il pugni: tocca, non contiene ci 
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la tangente, tuttavia pur lo contenga il punto contiguo confeguente ; ficcome 
nel poligono , non il lato, che fi applica alla retta propofta, ma il lato feguen- 
te è quello, che l'angolo forma, e coftituifce ; non fi può dico dir quefto, per- 
chè il punto, che fuccede a quel contatto; non tocca Ja retta, la quale da un 
fol punto del cerchio; ‘e non da più vien toccata; ma nella definizione dell’ an- 
golo fi ricerca, oltre all’ inclinazione, il toccamento ancora: adunque il chia- 
mato angolo del contatto è con errore detto così, nè è veramente angolo, nè 
ha grandezza alcuna. 

Sovviemmi anco, oltre a. molt altri, aver fatto un difcorlo in cotal forma. 

Se ftando ferma la DE, intenderemo la fegante A B girarfi fopra il punto 
del fegamento C, ficchè dallo ftato A B calando A_verfo Dj trapali in GF, 
facendo l’ angolo F C.E fuperiore alla D E, dove prima conteneva l’ inferiore 
E C B; è manifefto l'angolo BC E ‘andarfi per. tal conyerfione inacutendo, e 


riftrignendo in modo, che finalmente la fua quantità fi annichili, e del tutto 
fvanifca, il che acca- 


derà, quando effa ret- 
ta A B. fi congiugne- 
rà colla DE. Ora ap- 
plicando lo fteffo ni 
fcorfo all’ arco A CB 
fegato dalla retta ON 
nel punto C, confti- 
tuendo i fuppofti an- 
golimifti ACO, NC B; 
fe intenderemo effa ret- 
ta ON girarfi fopra il 
punto C, da O verfo 
D inacutendo i detti 
angoli, e finalmente trapaffando nello ftato di G:C F, ficchè l’ angolo inferio- 
re N € B fi faccia fuperiore, come F C B, non comprendo come ciò poffa ac- 
cadere fenza palfar per l’ annichilazione di effi angoli, la quale annichilazione 
non: può effere , fe non quando efla retta convertibile non fegalfe più la curva 
A CB, il che avviene quando effa fi unifce colla tangente DE. Nell arco 
dunque, e nella tangente non fono angoli , ma l’ annichilazione degli angoli . 

Il difcorfo anco, che vien fatto per confermare; che l’ ansolo della contin- 





| genza non folamente fia quanto, ma talmente uanto, ch’ e’ fia divifibile in in? 
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finito,mentre fi defcrivano cerchi maggiori, che paffino per lo medefimo tocca- 
mento , è , s io non m' inganno, manchevole: imperciocchè non l’ angolo , il 
quale dico non aver quantità, ma ben lo fpazio tra la circonferenza del minor 
cerchio, e la retta tangente vien divifo; e fuddivifo dalle maggiori, e maggio- 
ri circonferenze; il che affai chiaramente mi par, che:fi poffa moftrare: coll'.e- 
fempio de’ molti polisoni rettilinei fimili ; e difeguali nella feguente maniera. 

Steno nella retta M B' perpendicolare alla A Ei centri M; N;di due cerchi 
difeguali toccanti la A E nel medefimo punto B , ‘e intendafi nel minore in- 
fcritto un poligono equilatero, del quale fieno lati le rette B I, IO, 0 Sje 
prolungata la BI termini nella circonferenza del cerchio maggiore nel punto 
C; è manifefto la linea BC effere un lato. del poligono fimilmente inferitto 
nel cerchio maggiore , nel quale le due C D, D F fieno lati confeguenti. Qui fi 
vede che {il perimetro FD C B, divide ben lo -fpazio intercetto tra il perimetro 
del poligono SOIB, è la. retta BE; ma:non però vien divifo. l angolo IBE, 
effendo il lato. I B. parte del lato B.C, ed. effendol’angolo;I BE comune; anzi lo 
flelfo del. farto dalla EB, e da i due lati de’ poligoni B T., .B:C; e difcorrenda 
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nello fteffo modo di tutti.gli altri poligoni. tra loro fimili, di qualunque nume- 
ro di lati, e quanto fi voglia differenti in grandezza, l angolo I BE farà fem- 
pre comune, nè giammai fegato, ma ben’ andrà fempre facendofi più acuto mol- 
tiplicandofi i lati delvpoligono; vero è che l’ angolo I BE farebbe effo ancora 
divifo dal lato d’ un poligono maggiore , tuttavolta ch’ e’ fofe di più lati; ed 
in confeguenza diffimile . Di qui mi par che fi 
poffa ritrarre, che effendo i cerchi tutti. poli- 
goni fimili di lati infiniti, applicandogli alla 
retta A E nel comune toccamento B, venga 
ben lo fpazio tra la tangente; e l’ arco inter- 
no BIOS divifo dall’ arco efteriore BC D F, 
ma non già l angolo B, éffendo. comune ad 
amendue i poligoni ; e l’effere i cerchi tutti 
poligoni fimili di lati infiniti , toglie il poterfi 
dire il cerchio maggiore effer poligono di più 
lati, che il minore, e perciò atto a dividergli 
il fuo angolo; perchè ficcome non fi può in- 
tendere poligono alcuno poterfi inferivere in un, | — 
cerchio, benchè immenfo , di lati innumerabili, A B. E 
che uno di altrettanti (e però fimile ) non fi pofla 
inferivere in qualfivoglia altro, benchè piccoliffimo ; così non fi può dire, che 
l' ancolo del contatto non fia uno, e comune ad amendue i cerchi; e fe tal’ 
angolo non è divifibile, non è quanto, e fe non è quanto, non è vero ango- 
lo, ma equivocamente così detto . CIT 
‘ Confiderifi appreffo , che ficcome multiplicandofi più, e fempre più nel cerchio 
SOB il numero de’ lati del poligono, l’ angolo I B E fempre fi. fa più acuto, 
par che per necelfaria confeguenza ne fegua, che dove i lati fieno. infiniti, tal 
angolo fia infinitamente acuto, cioè non quanto, e, non. angolo, ec. ii 

dio) di pot il Galileo con altro breve Capitolo efaminando alcune conclufioni , che 
il Gloriofi inferifce dalle ragioni addotte dal foprannominato Francefco Vieta : ma 
elfendochè per V intelligenza di tali ponderazione converrebbe riferire, e ciò che ferif= 
fe V iftefo Vieta, e ciò che v oppofe il Gloriofi, colla rifpofta di quefto al medefi- 
mo Galileo, tralafcio di traferiver più oltre effo Capitolo, c rimetto i curiofi a fod- 
disfarfi pel rimanente ne’ propri Autori . te i ae nernara 
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i Signor Rocco mî forzate a darvi ogni foddisfazione in molti 
: luoghi del vofiro libro, ma in particolare alla faccia 195. dove 
}-{ con certa quafi comminazione mi dite così . Di grazia” venite 
alle ragioni particolari, Je non volete, che î voftrà dogmi fieno fre- 
}f giaté col titolo più tofto di vana loguatità , che di ponderata filo- 
2 Sofia: nella fesuente faccia con termine più modefto più mi 
Eli provocate a rifponderci dicendo. Moftratemi vi prego caro Sg. 
se Galileo (cche mon ho in verità, now ho per Dio altro fine , che 
d' imparare ) moftratemi i grandi ‘affurdi di tie pofizione , che abbozzo ,' che ac 
| cenno» folamente, ‘e ne lafcio il compimento &'chi più fa, e perchè giri > ec. ‘però 
per voltra fatisfazione ftate attento; cd imparate , perchè veramente ne avete bi- 
ogno grande. 3 
| Avendo voi in queta ottava efercitazione conceduto: Ie due apparenze del fet- 
tantadue , e del feicentoquattro ( dette comunemente ftelle nuove ) effere tate 
veramente nella parte celefte , e tra le Melle del firmamento ,. e volendo pur 
inantenere, che dall” effer loro. improvvifamente comparite , e poi dopo molti 
mefì fparite, non fi poffa ragionevolmente inferire la foltanza celelte eller fog- 
getta all’ alterazioni, generazioni , corruzioni , ec. ferivete così a fac. 193. ver- 
fo il fine. E chi direbbe mai giudiziofamente , la tal cofa fi è da noi nuovamente 
vifia , adunque fî è nuovamente generata ? St è tolta di vifta, adungue fi è corrot- 
ta? e fof© indiftintamente Vi e(fo il comparire col generarfi , il difparire col diffol- 
verfi. Adunque Sig. Rocco. voi fpacciate per perfona priva di giudizio quella ,, 
che dal folamente veder comparire , e fparire fimili novità nel Cielo argomen- 
ta quelle effer nuovamente prodotte, e por diffolute . Ora perchè io fo 3; che 
voi ( come io ancora ) non avete Ariltotile per privo di giudizio; e fo anco- 
ra ,, che voi fapete, che egli produce per teltimonj di tali accidenti gli occhi 
propry,. quelli de’ fuoî contemporanet , e quelli degli antichi » però è forza, che 
altro: ricercaffe Ariftotile da” fuoi occhi , che il veder comparire , e poi fparire 
fimili novità ; onde eì potefle poi giudiziofamente inferire la generazione, e la 
corruzione ,, ec. E. però: io, che non men defidero d’ imparare da voi » che voi 
da me , vi prego a dirmi quali fulfero quelli accidenti ,, che Ariftotile fecondo 
il voftro credere andava ricercando colla vita » per 1 quali poi ei potefle giudi- 
ziofamente inferire |” alterabilità nel Cielo, perchè. io. anche. nelle materie qui 
proffime a. noi, nelle: quali 1 fenfi » 0 per la mutazione del fapore, o dell” odo- 
94 re , 0 della rifonanza, o di alcuna tangibil qualità, mi porgono MEGA O di 
DT alte- 
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alterabilità., e di corruzione, dal fenfo della vifta inon ‘mi vien fomminiftrato 
teltimonio: più valido , che il.prefentarmifi di. .nuovofalP. occhio. e ‘da ‘quello 
dopo qualche tempo fparire .. Vedete Sig. Rocco, a-quali fconvenevolezze vi.tra- 
orta l odio immeritamente contro -di.me concepito, che giammai. non vi sof- 
efi, che per gravar me non la perdonate nè anco.al voftro Maeftro ze lo fpac- 
ciate per poco giudiziofo, mentre ricorreva al teltimonio della vifta, ec. per ve- 
nire in cognizione fe nel Cielo fi faceflero generazioni, e corruzioni ;- e qui 
calzerebbe alflai meglio I° efclamazioncella , che. voi! ponete ; commiferando le 
ftelle alla fac. 196..e con miglior propofito potrei dire: Poveretto: Ariftotile , 
quanto vi compatifco , Ed avvertite a non volet coprire la nota, che.già gli 
avete impofta; con qualche diftinzione , o con altro mendicato*refugio., ‘che 
afficuro , che lo precipiterete  fenza fua colpa! in. baratri fempre. mag- 
giori, ma da vero filofofo , e da filofofo Peripatetico confeffate , che fe Ari- 
Itotile vedelle quelte , e le altre mutazioni, che fi fanno in Cielo, le quali ad 
effo furono ignote, ed immaginabili, riceverebbe affai. più. volentieri. me per 
fuo fcolare ; e feguace , che voi, poichè io antepongo 1 fuoi dogmi rettiffimi 
alle fue propofizioni opinabili., € voi per mantener quelte rifiutate quelli , cioè 
pofponete le fenfate efperienze alle opinabili conjettute. Ma feguitiamo:a- 
Vanti + SIfob Hi l 

Voi ‘parendovi di aver trovato Ja inchiodatura di foftenere quello ; che Ari- 
ftotile affolutamente deporrebbe , dite che non matcano maniere di falvare la 
comparfa 3 e 1’ occultazione di elle ftelle nuove; e per mia maggior mortifi- 
cazione dite, che io medefimo l’ aveva alle mani, e fcrivete così. MNon- date voi 
quefte medefime apparizioni, ed occultazioni alle Stelle Medicee , che non fi genera- 
no, 0 fi corrompono., ma folamente col ‘volgerfi nell’ Epiciclo intorno a Giove, e col 
reftare ora luminofe dal Sole , ora dall’ aflenza di effo tenebrofe, ed ‘invifibili? E 
vero Sig. Rocco ; che io do l'apparizione, e l’occultazione alle Stelle Medicee, e 
per quetto fapendo voi, che tal cofa non mi era ignota , dovevate con termi- 
ne più cortefe dedurne in confeguenza, che io conofceva fimile apparizione , ed 
occultazione non fi poter adattare alle due ftelle nuove., e non più prefto , che 
come poco avveduto, io non aveflì penetrato colà dove arriva la. voftra. perfpi- 
cacità , la quale in quefto cafo ( e fiami lecito parlare con libertà, mentre voi 
da me come da Maeîtro cercate d’ imparare ) ha gran bifogno di efler affotti: 
gliata, perchè per quanto moftra il voftro modo di parlare 3. voi fin qui non be- 
ne avete penetrato come vada il negozio delle. Medicee , circa lo fcoprirfi; ed 
afconderfi; il quale quando l’ averete comprefo, vedrete ‘quanto fia lontano al 
poterfi adattare al fatto delle ftelle nuove. E prima conjetturo il bifogno voftro 
circa l’ intelligenza delli accidenti delle Medicee dal voftro modo di parlare , 
mentre dite, le Medicee col volgerfi folamente nell’ Epsciclo intorno a hrs sie 
con reftare era luminofe dal Sole ( credo, che vogliate dire, illuminate ) ora 
dall affenza di e[fo tenebrofe sed invifibili . Qui primieramente moftrate di cre- 
dere , che del comparire ora luminofe , ed ora-reftar tenebrofe , ed invifibili ne 
fia caufà I’ avvicinarfi, ed affentarfi dal Sole, che tal fenfo ; e non akro rica- 
vo dal voftro difcorfo , il qual detto è vaniffimo , attefochè un oggetto per fe 
fteffo tenebrofo ; e che da uno fplendentifimo venga in diftanza v. g. di cento 
miglia renduto lucido , e vifibilifimo., cofa molto femplice farebbe il dire, che 
V' allontanarfi da quello , che l’ illumina, un braccio , o due di più, lo privaffe 
dell’ illuminazione , e lo rendeffe invifibile, nè più , che in tal proporzione ap- 
preffano., cd affentano le Medicee dal Sole i diametri de’ lor cerchietti . 

E non vi afpettate Sig. Rocco di poter glofare il voftro detto, e ridurlo a 
buon fenfo , dopo che averovvi dichiarato come cammina 1° occultazione di ta- 
li ftelle, perchè voi nè pur nominate i termini principali, anzi unici, fi 
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lari, che in tale operazionerintervengono . Voi nori accennate s non che fpeci- 
fichiate nè interpofizione: di Giove tra le fue ftelle ; ed’ il Sole ;'voi non dite 
Giove effer per fe fteffo opaco è privo di luce e però fpargere il ‘cono della 
fua ‘ombra all oppofto del.Sole ; nè parimentè dite, che quefto medelimo fanno 
le medefime ftelle feguaci , nè mai in fomma nominate Ecliffe } e pur quefta è 
la fola cagione della occultazione di quelle. Per tanto fappiate Sis. mio , che 
effendo, il corpo di Giove non meno tenebrofo ‘della Luna , e della Terra, è 
fplendido folamente in quella parte , che i‘raggi folari percuotono' } dalla parte 
oppofta non meno della Terra ye della Luna ditende in forma’ di cono la faa 
ombra , per lo qual cono tenebrofo dovendo paffare le quattro 'ftellette } mentre 
fono nella parte fublime de’ loro cerchi, entrando nell’ ombra di Giove, reftano 
prive della vilta, e perciò dell’ illuminazione: del Sole, cioè reltano eclifate , e 
fimili Eclifi fi fanno elleno ‘anco talvolta fra' di loro s come io' altrove ho a 
baftanza dichiarato. Ora che averete imparato come procede quelto negozio , ef- 
fendo voftra opinione; come in più luoghi ferivete, che quello, che confuta una 
dottrina di altri fia in obbligo di dichiarare puntualiffimamente come ‘ftid'il fat- 
to realmente della conclufione ; che fi dice ‘male - effere ftata intefa dall’ altro , 
fete in obbligo ( giacchè dite le apparizioni, è nafcondimento delle ftelle nuove 
poter effer come quelle delle Medicee, come quelle degli Epicieli, ec. ) di fpes 
cificarvi puntualmente come fieno tali Epicicli, per falvare tale apparizione , 
ed occultazione, infieme coll’ ingenerabilità ; ed incorruttibilità del:Cielo “ Ma 
forfe farà bene, ed anco opera di carità , che io vi fchivi qualche irc di 
tempo, ed affaticamento di mente, con dichiararvi , e participarvi Pe li avver- 
timenti , che perfuafero me a rimuovere il penfiero dal cercare di falvare dette 
apparizioni} ed occultazioni per via di Epicicli , e ‘quel che è più per via di 
qualfivogliano movimenti circolari, che fol} come voi con Ariftotile affermate , 
poffono trovarfi tra i corpi celelti.. Sappiate pertanto, che la comparfa di que- 
fta novella. luce dell’ anno. 1604. fu del tutto improvvifa, ed inafpettata , e fi 
moftrò la bella prima fera della maggior grandezza ; che ella riteneffe in tutto 
il tempo, che fu veduta. Cominciò poi a moftrarfi minore, e minore, finchè in 
dicidotto mefì in circa reftò affatto invifibile, nè in tutto quefto tempo cangiò ella 
fito ,, ma fempre ritenne il medefimo afpetto colle ftelle del firmamento ,. è éo- 
me una di loro , folo partecipava del moto diurno, reftando efente da ogni al- 
tra mutazione , o per lunghezza, o per larghezza del Cielo; talchè fe di moto 
neffuno fu mobile , quello non fu nè potè effer altro, che retto dal centro del- 
la terra verfo la sfera ftellata fu in parti altifime , alla lontananza delle quali 
il femidiametro del globo terreftre faMfe di infenfibile oonfiderazione , poichè in 
lei non fi fcorfe mai veruna mutazione di afpetto ; itante quefte offervazioni è 
cofa impoffibile Sig. Rocco il mantenere » che ella fuffe ‘una delle ftelle eterne, 
che per movimento di un fuo Epiciclo , o altro cerchio avvicinandofi compa- 
riffe, e poi allontanandofi fi perdeffe di vifta , imperocchè impoffibil cofa è il 
far muovere in un particolar cerchio una fiella s fenza che ella muti afpetto 
colle file. In oltre Bifogna > che fappiate, che quando per un moto circolare 
la ftella avvicinandofi fi fa vifibile , € poi allontanandofi fi afconde , il modo 
del comparire bifogna , che &ia fimile a quello dell’'occultarfi. Or come avereb- 
be potuto tale ftella prefentarfi in un fubito , ed alla prima vifta grandiffi- 
ma , fe poi così lentamente fii andò diminuendo > che non prima che in 
molti mefi fi eftenuò all’ ultima ‘efinanizione ? e tanto‘ più , che la fua di- 
minuzione fu.tale , e tale la differenza della fua maffimea s e della fua minima 
ofiervabil grandezza , che così differente non fi moftra Marte nell’ appofizione 
da fe medefimo lontaniffimo , benchè ‘allora fia ben feffanta volte maggiore il 
fuo apparente difco . Voglio dirvi un altro punto più fottile', ‘e agis un 
grande 
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«grande inconveniente, al quale darefte luogo in quefto vofiro modo di falvare la 
venuta ; e ila partita di quefta nuova ftella. Voi liberamente ammettete , che 

otrebbe effer un Epiciclo , che portandola per alcun tempo ce la rendete vifi- 
bile , e per altro ce la allontanaffe in modo, che reftaffe occulta . E perchè il 
tempo del ritorno è lunghiffimo, voi largamente ammettete , che il periodo di 
una fua converfione poffa eflere, anzi necefariamente debba effere di molte mi- 
gliaja di anni. Or fia dei fettemila, che voi concedete ; ed effendo che il 
tempo della fua veduta fu di un anno, e mezzo, facciamo il calcolo qual par- 
te del fuo cerchio elia in tanto tempo veniva a paffare; che la troveremo efler 
manco di cinque minuti di un grado , cioè manco di una delle quattro mila 
trecento parti di tutto il cerchio. E perchè io credo, che voi pur concederefte , 
che vifibile cifulle ella mentre fi trovava nella parte del fuo cerchio più a noi 
vicina, dunque apparve folamente mentre. pafsò la quattromillefima parte più 
baffa del fuo cerchio ; ma in una sì piccola parte di circonferenza non è punto 
alcuno; che fia nè anco venti braccia più vicino a noi di un altro » come 
dunque potette crefcer., e fcemar tanto la fua vifibile grandezza coll’ avvicinar- 
fi, e allontanarfi folo poche braceia }-mentre nè anco centomila miglia ba- 
{terebbono ? Vedete Sig. Rocco quanto vi manca per fondamento di poter dif- 
correre di fimile materia fate Sig. Rocco a modo di un voftro fervitore, ftudia- 
te un poco poco i primi principj di sfera, ed anco qualche cofetta di Geometria , 
cioè tanto, che vi bafti per conofcere , che voi di quelte materie fete lontanif- 
fimo da intenderne nulla, perchè tal cognizione vi fchiverà per l’ avvenire |’ 
aprir mai più bocca di Cieli, e di Elementi, e di lor moti circolari, o retti ; 
cognizioni , che 1° ifteflo Ariftotile confeffa di torle in prefto da' Matematici . 
Io vorrei ajutarvi con qualche rifpofta ingegnofa provando , che pure fenza fer- 
wir d’ altri moti , che circolari, fi potrebbe far calare per linea retta la ftella, 
ed alzarfi, ed abbaffarfi per qualfivoglia intervallo, e più reftare occulta per 
lunghiffimo tempo , e pa efe per breve, ma non voglio affaticarmi tanto la 
mente, perchè è cofa di Matematica alquanto fottile, e quel che più importa, 
non» foddisfà a quel comparire ex abrupto grandiffima, confumando poi tanti 
mefì in diminuirfi , e tornare ad occultarfi. 

Or ecco Sig. Rocco moftrati gl’ inconvenienti ( fe però per voi mi fono ab- 
baftanza dichiarato ) anzi l’ impoffibilità di potere per via d’ Epiciclo , o altro 
moto circolare render ragione dei particolari accidenti, che furono offervati 
nell’ apparizioni ; ed occu tazioni della nuova ftella del 604 fimilifimi in tutto 
a quelli dell’ altra del 72. E così penfo di potere aver foddisfatto a quanto con 
inftanza mi domandate in quefto propofito della faccia 196. dove poi feguendo 
dite come concetto creduto o trovato da me: Perchè tanti cerchi .a guifa di fcor- 
ze di cipolle intorno al Sole, come pur dite voi? Qui o voi non avete intefo quel- 
lo, che io fcrivo , 0 fe l'avete intefo , a torto m° imponete quel che non fo- 
lamente non è mio penfiero , ma nell’ iftefo luogo come vaniffima opinione la 
confuto . In quello che fcrivete appreffo ponete una mia contraddizione , e do- 
po quella una fraterna correzione , dicendo. Ricordatevi un poco Signor Galileo , 
e confiderate le voftre ordinarie contraddizioni ad ogni palfo, nè crediate vabbian ad 
effere interpetrate, , come 41, refponfi degli oracoli . La contraddizione poi, che m° 
imponete è, che io voglio , che quefte ftelle di nuovo generate fi corrompino, 
mentre all’ oppofito altre volte ( come. voi dite ) mi fon burlato di chi dicef- 
fe, che una delle vecchie, e delle già numerate dagli antichi fi poffa corrom- 

ere. E' vero, che io ho profferito e l'una e l’ altra propofizione, ma di dove 
cavate voi, che io abbia mai ftimato , o detto , che una di quefte. nuove im- 
preffioni abbia che fare , o convenga colle antiche , e vere ftelle altro che nel 
nome? Il nome dunque apprello di voi fi tira in confeguenza dell’ identità del- 
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la foftanza? Oh Sig. mio, non chiamate voi fiella quella ancora. piccola’ mac- 
chietta bianca, per la quale un cavallo fi dice ftellato in fronte? non fi nomina 
ftella la girella dello fprone? niuna di quelte è , che differifca più da ‘una 
reale ftella del cielo di quel che. differifcano le due dette ftelle nuove. Se io 
dico dunque, ed ho detto, che appatifcono forfe delle generazioni , e ‘delle cor- 
ruzioni , non ho però detto generarfi reali ftelle, e molto meno corromperfì , 
anzi ho dettò, e replico ancora, che qualfivoglia materia niente, o poco tra- 
fparente , cioè in fomma che fia vifibile  efpofta in cielo a i raggj del-Sole 
v° apparirà fplendente , come una ftella; levate dunque l'attributo di contraddit+ 
tore a me , ed a voi applicatevi quello che più conviene ;..che io non intendo 
di difguftarvi. 

Seguite poi, e con piacevolezza portate la diverfità, che io potrei addurre tra 
le antiche e le moderne ftelle , come cofa delle più belle, che io potefli mai 
dire; il qual penfiero benchè veramente non mi fia mai caduto in mente, tut- 
tavia è tanto faporito , che non lo voglio recufare , e benchè il fale col quale 
voi lo condite fia alquanto auftero ; ad ogni modo fento , che fa in me quell’ 
effetto, che fa il folletico > che febbene. con qualche repugnanza fi fopporta , 
tuttavia più con piacere provoca il rifo . Nè con minor gufto ricevo la feguen- 
te correzione fraterna, dopo la quale liberamente dite , che non intendete; che 
nè io, nè Ariftotile, nè altro. uomo del, mondo penetri gli arcani del cielo , 
ma a gli animi docili , e moderati bafta di ridurre al più congruo, al non im- 
plicante ,, al verifimile. Ma fe queto è, che cofa vi muove a volere. per sì 
grande intervallo anteporre i placiti di Arittotile a quelli di un altro? fe poi 
nel prefente cafo voi fete ridotto al non implicante, ed al più congruo, potre- 
te ora conofcer meglio, che prima. Quello ‘parimente che dite contro quel te- 
merario , che fi delle a credere d’ intendere come fia fatto il cielo, perchè da 
lontano lo vede, e lo contempla , cade prima fopra Ariftotile , che fopra di me, 
perchè elfo alfai prima di me va cercando di penetrare i cieli, nè io cerco fe 
non di afficurarmi delle cofe da effo cercate, e ftabilite; le quali fe fono così 
incerte , come voi confeffate, perchè con tanto livore vi inacerbite contro chi 
non l’ ammette, o come falfe le rifiuta ? Ah non aveffi 10. mai fcoperte quefte 
novità in cielo di tante innumerabili non prima vedute ftelle file , di quel che 
fiano le nebulofe , la via lattea , le collaterali di Saturno , quelle della corte di 
Giove , l’ immenfa mutazione di grandezza in Marte, l’ importune macchie nel 
Sole, le gran mutazioni di figura , e grandezza in Venere, le fcabrofità gran- 
diffime nella Luna, deh mai io non l’avelli palefate al mondo, poichè doveva- 
no concitarne l’ odio del Sig. Antonio Rocco, e di tanti altri Signori Filofofi. 
Confolatevi Sig. che il tempo fcopritore della verità. in brevé è per eitirpare 
quefte fallacie , e più le varie confeguenze ; che io ftoltamente ne deducefli , e 
i voftri fcritti pieni di dottrina ferma , © foda viveranno immortali ad onta 
delle mie eforbitantifime chimere. 

Dove voi dite, che non fenza miftero ho feritto in lingua Tofcana per far- 
mi capo-popolo appreflo i poco intendenti, e che non penetrano nei profondi 
reconditi del Liceo, e foggiugnete, che quelto mio penfiero non è forfe fallace 
in pratica. Errate in tutto, e per tutto, e voi fello potete a voi medefimo 
eflere ottimo teltimonio, il quale effendo così poco intendente delle cofe feritte 
da me ( che ben fi può dire, che poco più che niente ne capite ) pure non 
folamente non vi fete fatto mio feguace , ma mi avete prefo un odio capitale, 
e foggiungendo appreflo , che il numero de’ balordi , e corrivi , che inconfide- 
ratamente conferifcono gli onori , è infinito, dovevate per mio parere eccettuar- 
ne quelli, che a voi hanno offerto gli onori delle cattedre principali, perchè 
fe voi gli lafciate tra quella infinita moltitudine, voi gli fpaccerete ora per 

‘ à- 








IERI AGE LE da 


balordi e corrivi, e fentenzierete voi ftello per immeritevole degli onori offer- 
tivi, 

Nella faccia 173. o 183. Voi Sig. Rocco mi fchernite , anzi ftrapazzate, e 
predicate per ignorante in tanti luoghi di queto voftro libro , che forfe farefte 
andato con più rifervo, fe vi folte immaginato, che poteffe accadere’, che io vi 
avellì a palefare per affai meno intelligente di me, perchè l’ effer vinto in ma- 
teria di dottrina da uno ,-che fappia più di voi, è affai men vergogna , che il 
ridurfi a dover cedere ad uno da voi medefimo reputato, e fentenziato per de- 
boliffimo ; nè in quefto cafo conofco , che poffa fcemarvi il cordoglio altro, che 
quella medefima cofa , che vi moffe a ferivermi contro , cioè il non mi effere 
io faputo ne’ miei difcorfi così bene dichiarare, che voi potefte intendere qual- 
cuna delle mie più effenziali ,propofizioni ; e perchè 1° iltefo indubitabilmente 
vi è per accadere , fe mai vedrete quefte mie poftille , relta per voftro fcampo 
I incapacità , e l’imperfuafibilità , le quali non vi lafciano fentire il dolore . 
Dell’ effer poi voi veramente imperfuafibile ; evidente efempio ne porgete nel 
pretender di mantenere vera la prefente propofizione di Ariftotile. Dio vi guar- 
di, che di tal voftra pretenfione altro che una fifa oftinazione ne. fuffe cagio- 
ne , perchè quefta finalmente non è infirmità incurabile, come è la ftupidità di 
mente , e la natural torbidezza di cervello. 

Voi dite veriffima effer la propofizione di ‘Ariftotile, che le velocità de” gravi 
defcendenti ritengano tra di loro la proporzione medefima, che la gravità di 
effi, sì che una pala di artiglieria di cento libbre venendo dall’ altezza di cen- 
to braccia arriverà in terra quando che una di mofchetto di una libbra , par- 
tendofi dalla medefima altezza ; nell' iftefo tempo fia fcefa un folo braccio , e 
la verità di tale effetto foggiugnete dovetfi trarre dalla ragione, e non dalla 
efperienza , la quale dite non effer di momento alcuno, ma ben manchevole 
per difetto del fenfo , conciofiachè il tempo nel quale fi paffa lo fpazio de’ due 
pravi predetti, è SÌ. breve, che non può dalla vifta effer con sì fatte proporzioni 
divifo , ec. Sin qui , ed in quel che fegue appreffo commettete voi tanti erro- 
ri, che per trarvene non fo quafi da quale incominciare . 

Or fia il primo confiderato quello dove voi con certa efclamazioncella mo- 
firate di maravigliarvi., che io non capifca la forza della ragione , che a voi 
pare, che chiaramente concluda la propofizione di Ariftotile, ed è , che fe lef- 
fetto reale infeparabile dalla DI è tendere all’ in giù, perchè ove più gravità 
fi ritrova tvi ha da accelerarft più sl moto del corpo cadente ,, e così fempre a por- 
zione ( a proporzione ; Sig. Rocco , fi dice ) eccetto fe occorreffe eftraneo impedi- 
mento . n fi È 

Quì la prima cofa equivocate , nel dedurre dalle premeffe , non quel che di- 
rettamente ne viene, ma una confeguenza falfa,che con quelle non ha connef- 
fione veruna ; perchè pofto che effetto della gravità fia il tendere all’ IRE 
dove è più gravità ivi fi debbe tendere. più in giù , € non con maggior veloci. 
tà, poichè nell’ affunto non fi parla della velocità , ma folo dell’ ingiù , e que- 
{ta confeguenza è veriffima, e per quefto un fafo va tanto in giù, che un le- 
gno non vi Va, cioè quello come più grave fcende nel fondo del mare, dove 
un legno come amen grave non fi profonda. Ed avvertite fecondariamente , che 
il più, e men grave fi debbe intendere non affolutamente , ma in fpecie:, per- 
chè una trave, che pefì mille libbre non anderà così in giù, come un faflo di 
una libbra , e anco di un’ oncia, ficcome nell’aria, dove ambedue difcendono , 
più velocemente fi moverà la pietra, che l’ immenfa trave, per effer la pietra’ 
in fpecie più grave del legno. E quì debbo nel fecondo luogo avvertirvi acciò 
inutilmente non vi attaccafte ‘per difefa di Arittotile a dire, che egli intefe nel- 
la fua propofizione de’ mobili di gravità in fpecie RESO perchè prima ei pel 
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lo dice, come farebbe fato neceffario, anzi manifellamente parla egli de’ gravi 
differenti in pelo, non per diverfità di materia, ma folamente per Îa differente 
grandezza, come è manifefto nel tello 74. del quarto della Fifica così ferivendo, 
Videmus enim ca que majorem impetum babent aut gravitatis $ aut levitatis, fi 
quoad alia fimiliter fe habent figuris citius ferri per equale fpatium, ©& fecun- 
dum rationem quam habent magnitudines ad invicem . Ed avendo in altro luogo 
di fopra detto quam habent gravitatesy fi vede apertamente ; che egli parla del- 
le materie egualmente gravi in fpecie; perchè aver la medefima proporzione in 
gravità, che in grandezza, non accade fe non a.i corpi di egual gravità in fpe- 
cie. Oltrechè ( e fia il terzo voro avvertimento ) nè anche le materie di di- 
verfe gravità in fpecie ritengono nelle velocità loro la proporzione de’ pefi,, fic- 
chè una palla, v.g. d’oro, che pefafle quaranta volte più di una d’ abeto di 
mole eguale, debba muoverfi quaranta volte più veloce di quella, paffando un 
altezza di dugento braccia , nel tempo che l’altra appena ne aveffe fcefe cin- 
que , onde l'oro aveffe anticipato il legno di 195. braccia,nella fcefa di dugen- 
to, ma ficuramente nè anche di due, nè forfe d’ uno, e quefto sì che vi giun- 
gerà molto nuovo, ma fe faranno della medefima materia , o di materie di'e- 
gual gravità in fpecie, delle quali parla Ariftotile, pefì pur luna quaranta lib- 
bre, e I altra una fola, che nelle velocità faranno pari, fe altra cagione, che 
gravità non s’ interpone. E quì pel quarto fcandaglio convien efaminar la riti- 
rata, che voi fate in difefa di Ariftotile. E prima voi dite, che il ridurfi, per 
afficurarfi del fatto , al farne l’ efperienza non è di momento alcuno , ma affai 
manchevole pel difetto del fenfo, perchè il tempo nel quale fi paffa lo fpazio 
da i due gravi è così breve , che non può dalla. vifta effer con sì fatte propor- 
zioni divifo, ec. Ma Sig. Rocco mio dolce, dato, e non conceduto, che il tem- 
po per la fua brevità non ammetteffe una divifione nelle proporzioni delle ve- 
locità conforme all’ afferto d’ Ariftotile; quefto che voi dite averebbe luogo , 
quando tal divifione fi aveffe a fare, ma io dico, che non fi ha a dividere nè 
tempi, nè fpazio, nè altro, perchè i due mobili cadenti percuoteranno in terra 
nell’ ifteffo momento ,. nè il maggiore anticiperà il minore di due dita , caden- 
do anco dall’ altezza di dugento braccia > ed acciò che voi reftiate non dirò 
perfuafo , ma libero dal più affaticar la mente per foftenere il voftro detto ins 
vano, pigliate due pietre una per mano, e tenendo uns alta dal pavimento un 
fol braccio , e 1° altra un braccio e mezzo » lafciatele cadere aprendo le mani 
nell’ ifteffo momento, e notate coll’ udito le percoffe loro, che affolutamente, e 
fenfatamente le fentirete diftinte l’ una dall’ altra , e veduta quefta efperienza, 
fe poi vorrete perfiftere , che i tempi delle cadute di cento braccia di altezza 
di due mobili; de’ quali quando l’ uno percuote .in terra, l’ altro fecondo voi ed 


Ariftotile £i trova alto braccia novantanove, fieno tanto brevi, che non fi pof- 


fa notare fe fieno eguali, o fommamente difuguali, tal fia di voi. Ma che die 
remo pel quinto notando, dell’impeto, che vi trac a fpacciar me per tanto pre- 
cipitofo, che vi fa prima dar di urto ad Ariftotile? Voi ferivete , che il volere 
offervare, e diftinguere le proporzioni di quefte velocità è cofa manchevole se 
di neffun momento, perchè la vifta non bafta a dividere per la brevità del tem- 


po. Ma Ariftotile, Sig. mio bello, è ftato quello ; che prima di me colla vifta, 
«enon con altro mezzo ha fatto tal compartimento: eccovi le fue parole. Vide- 


mus enimidem pondus atque corpus ‘velocius ferri propter duas caufas, aut quia id dif- 
fert per quod fertur, ut per aquam, aut terram, aut aerem, aut quia id differt quod 
fertur , fi alia fint eadem, propter exceffum gravitatis aut levitatis. E più a ballo 
comincia prima dal fenfo della vita. Zidemus eum ca que majorem impetum ha- 
bent aut gravitatis , aut levitatis , fi quoad alta fimiliter fe habeant fguris , ci- 
vius ferri per eguale fpatium @ fecundum rvationera quam habent magnitudines ad 
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invicem i Non fon dufique in quefto più manchevole d’ Ariftotile, anzi pur ad 
effo folo riguarda la voftra faetta, che dice aver colla vifta offervato il com- 
partimento della difugualità delle velocità. feguire la proporzione della gravità, 
che io non ho avuto mai bifogno di fare, nè di dire, che fi facciano cotali 
compartimenti ; e folo ho detto, che tali mobili paffano il medefimo fpazio nell’ 
ifteffo tempo; efperienza , che non folo la vita, ma l’ udito, e il tatto ancora 
poffono perfettamenté conofcerla . Io fin:qui vi ho prodotti due luoghi, dove 
Ariftotile afferma il fenfo della vifta averli moftrato la proporzione della velo- 
cità de’ mobili ineguali, effer 1’ itella, che quella della gravità loro. Tocca o- 
ra a voi a infegnarmi.i luoghi dove non dalla efperienza, ma dalla ragione ha 
apprefo tal dottrina; la qual ragione dite, che io doveva prima folvere , © poi 
argomentarli contro ; perchè fe voi non mi palefate il luogo ; nel quale tal ra- 
gione fi-contiene, io vi ftimerò men pratico fopra i Teft+ d° Ariftotile di quel- 
lo, che voi vorrefte effer tenuto, ovvero che mi abbiate voluto ingannare col 
diffimulare quelle efperienze ; che vi fono , adducendo quelle ragioni, che non 
vi fi trovano, ovvero ftimerò (e quefto fenza fallo è il più vero concetto ) voi 
pieno di mal talento contro di me , che trafcorriate fenza molta confiderazione 
a far, come fi dice, d'ogni erba fafcio, e par che fperiate di ofcurare quella 
gloria; quale ella fi fia , che le mie molte nuove offervazioni mi hanno acqui- 
ftato appreffo quelle nazioni , dove per la lontananza non arriva il dente dell’ 
invidia a deltare la malignità ; \e ‘fatto cieco dall’ ira meniate a traverfo non 
pure ad Ariftotile, ma bene {peffo, a voi medefimo. Quanto poi a quel che voi 
dite, che io doveva addur le ragioni, che oltre all’ SERE ( per voftro det- 
to fallace ) mi. perfuadono 1’ egual, velocità de’ mobili, quanto fi voglia dife- 
guali, non mancherò di farvele fentire più a baffo. In tanto pel volftro fefto 
mancamento faremo un poco di refleflione fopra quelle cofe , che voi. medefimo 
roducete, come ragioni, di quefta reciproca corrifpondenza di gravirà,e di ve- 
toiioà .Già di fopra vi ho fcoperto la indiretta confeguenza, che voi cavate dal- 
le premefle, mentre dite, l’ effetto della gravità è tendere all’ ingiù ,, adunque 
ove più gravità; fi trova, ivi dee accelerarfi. più il moto del corpo cadente, la 
qual confeguenza non fi può cavare dalle. premeffe.,. nelle quali non fi è fatto 
menzione di velocità; ma sì bene dell’ ingiù, per lo che l’ argomento dovea 
cdinminare, così Iisefierto della gravità è tendere all’ ingiù, dunque ove è mag- 
giore gravità , ivi maggiormente fi dee tendere all’ ingiù ;;e così era vero ; .e 
camminava bene. E fe per forte col mutat l’ affunto voi ftimate di poter diret- 
tamente concludere dicendo , effetto della gravità è indurre velocità., adunque 
dove è maggior gravità , ivi farà maggior velocità; dubito che non incorriate in 
un’ altra forta di equivoco, cioè in quella, che prova idem per idem, perchè 2. 
voler con Ariftotile inferire, che la velocità crefca fecondo la proporzione del- 
le gravità, non bafta fupporre indeterminatamente, che la gravità induce la ve- 
locità, ma convien fupporre ,, che la velocità crefca fecondo 1)’ accrefcimento 
della gravità, ma quefta è poi la medefima conclufione, che s' intende di dimo- 
Rirare, © fic novifimus error effet peior priore. 

Voi feguendo di voler pur corroborare la medefima propofizione incorrete nel 
fettimo errore ,con dire,che tutte le verità delle mifure infallibili dei pefi fon fon- 
date fopra quefta irrefragabile . Qui la prima, € la più congrua rifpofta farebbe 
il domandarvi, che mi andafte dichiarando ad una ad una quali fieno quefte , 
che voi chiamate verità di mifure de’ pefi, moftrandomi di più , come fieno fon- 
date fopra la irrefragabile ec. ma la mia clemenza non vuole, che io v° induca 
a martirizzarvi in cercare quello, che giammai non troverete, perchè non è al 
mondo. Vi feuferò bene in parte di profferire fimil concetto non falfo nè vero, 
perchè è fenza fenfo; effendo voi, per quello che fi fcorge dalla voftra dicitura, 
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ed anco per voftra propria confeflione » affai ignudo delle fcienze' matematiche; 
delle quali quella parte, che confidera i momenti della gravità., e della velocità 
de’ corpi, che fi chiama meccanica, è membro affài nobile, e. principale, Ufe- 
rò bene a voftro benefizio quefto atto di carità di trarvi d’ errore, fe faprò ef- 
plicarmi a baftanza, con dichiararvi quello, che è vero; e che voi avereite do- 
vuto, e forfe voluto dire, ma vi fiete confufo . Però fappiate; chele gravità, 
le velocità, e loro momenti entrano: nelle contemplazioni meccaniche ; ma pe- 
rò fenza mai apprender per vero; che le velocità de’ gravi liberamente cadenti 
feguano la .proporzione delle gravità di quelli, perchè queito è falfilimo.. Voi 
per quel che io vo conjetturando avete ‘trovato feritto (e forfe nell’ introduzio- 
ne di Ariftotile alle queltioni meccaniche )-di gravità, di velocità maggiori, e 
minori, € di certo rifpondere proporzionatamente quefta a quella, e venutovi il 
bifogno, per mantenimento dell’ opinione! di Ariftotile, e voltra, avete accoz- 
zato infieme cotali parole con ordine tale, che formino la proporzione, che di- 
ce le maggiori, e minori velocità de i mobili rifi ondere proporZionatamente al» 
le loro maggiori , e minori gravità , in’guifa tales che la ‘velocità del mobile 
più grave alla velocità del men grave, abbia la medefima proporzione, che la 
gravità di quello alla gravità di quefto ) e qui vi fiete ingannato ‘in digroffo + 
Onde per difingannarvi fappiate Sig. Rocco; che quella ragione certa , fopra la 
quale fono fondate tutte le virtù delle mifure infallibili de’ pefi ( ufo la voftra 
frafe benchè di parole mal congruenti ) cioè volete dir vot, che il primario 
fondamento della fcienza meccanica, refulta da quelle fopraddette parole nel fe- 
guente modo ordinate: cioè: Quando di due corpi differenti in gravità Ja velo- 
cità dell’ uno alla velocità dell’ altro: averà la medefima proporzione , che la 
gravità dell’ uno alla gravità dell’ altro i momenti loro faranno compenfati, e 
pareggiati. E però per darvene un efempio , vediamo: noi nella ftadera il: pic- 
colo romano non più grave di dieci libbre foftenere una balla di mille libbre, 
cioè cento volte più grave di lui ; tuttavolta che dovendofi. queta , e quello 
muovere , la velocità del romano riufciffe cento volte maggiore di quella della 
balla., il che accaderà quando il romano fi allontanerà dall’aso della ftadera 
cento volte più del foftegno di quella, che non è la piccola lontananza dove è 
appefa da balla, e quefto fi dimoftra concludentemente negli elementi meccani. 
Ci, € più potete notare per voltro ‘ammaeftramento quanto fia fallo, che nella 
da voi circonferitta»ragione, fopra la'quale dite fondarfi le mifure de i peli, fi 
affuma per fondamento, che le velocità fecuitino la proporzione delle gravità , 
che per l’ oppofito conviene , che quelle sthiinò contraria proporzione , e che 
quanto un mobile è più grave dell’ altro, tanto la fua velocità fia più tarda . 
Vedete Sig. Rocco, fe è pofMfbile allontanarfi dal vero più di quello, che fanno 
i voftri difcorfi. Ma feguitiamo pure di ventilare la vo@tra detta vanità con due 
compagne appreflo. Voi dite, che lo fpazio delle cento braccia vien paffato da 
i due mobili, l’ uno cento volte più veloce dell’ altro in così breve tempo, che 
non può dalla vifta effer ‘con sì fatte proporzioni divifo, anzi che per effer'el- 
la debole nei moti velocifimi , qual farebbe quello d’ una palla di tina bom- 
barda, non fcorge diverfità alcuna di tempo tra l ufcita dal pezzo, e l’ arrivo 
allo fcopo, ancorchè per grande fpazio lontano. Concedevifi quelto, e più, che 
la velocità è tanta, che la palla nel fuo corfo fugge totalmente la vita . Ma 
fentite in ‘grazia ciò, che ha da fare queta voftra confiderazione col’ propofito 
del quale fi tratta, e ditemi fe quella palla, che fpinta dal fuoco refta per la 
fua velocità inoffervabile , e del tutto invifibile , farebbe ancor tale nel cadere 
dal altezza di cento braccia, partendofi dalla quiete; @ fcendendo col moto fem- 
plice fuo naturale? bifogna , che diciate di no, fe non volete avere in contra- 
rio gli occhi di tutti gli altri uomini, che fenza dubbio la vedono , e convie- 
ne 
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ne ‘anco; che confeffiate ill tempo della fua caduta effer molto: ben confiderabi- 
le, e partibile e però voi. ancora nel camminare di buon paflo ; ed'anco ‘nel 
correre, potete, come qualunque altro uomo ; diftinguere , ed ‘anco numerare i 
paffi, che fate» Ora fappiate , che una palla di Artiglieria di ‘cento'libbre- di 
pefo nel venir dall’ altezza di cento braccia non confuma minor tempo di quel- 
lo, che facciate voi nel camminare cinque , o fei pallî, o nel correre otto, 0 
nove ; e fe il tempo della caduta di. una palla di cento libbre è tanto , quello 
di ‘una che pefi una fola libbra, che perla dottrina di Ariftotile, e voftra deb- 
be effere cento volte più tarda, farà eguale a ‘quello del cammino di cinquecen> 
to, 0 fecento pafli;; e voi con franchezza lo chiamerete per la brevità incom- 
partibile? Soggiugnete poi per maggiore dichiarazione della ‘debolezza , ed'ina- 
bilità della vita due altri efempi, l’ uno prefo dal moto tardifsimo dell’ oriuo- 
lo, e l’altro dal moto della nave lontaniffima, benchè affai velocemente palli, 
i quali efempi io veramente non intendo, come abbiano da fare col noftro pro- 
pofito, perchè il moto delle notre palle non ha nè anco la centomillefima par- 
te della tardità del raggio ‘dell’ orologio, nè fi domanda, che ciò cottituiate nel 
fare la offervazione lontano dalla torre nè anco la centefima parte di quello } 
che è la nave allora, che il fuo moto benchè veloce, apparifce inoffervabile E 
qui noto, che voi per foftenere in piedi la voftra mal fondata propofizione. ave- 
te bifogno, che neffuno de’ moti del mondo fia nè offervabile, nè partibile: on- 
de fattovi adito da i moti delle artiglierie , e degli orologi, quelli incomprenfi- 
bili per la fomma velocità , e quefto per la foverchia tardità, prendete animo 
di metter da quefti quei de’ gravi cadenti, ‘ancorchè il movimento loro fia e- 
gualmente lontaniffimo dalle inoffervabili velocità, e tardità . Che più il tempo 
del moto della palla dell’ artiglieria è inoffervabile , ed impartibile‘; ‘e ‘quefto 
per la fua eftrema velocità, par bene, che ragionevolmente ‘fi poffa concludere, 
che ‘all’ incontro la molta tardità ‘renda il tempo del mobile ed offervabile , e 
compartibile , e ciò bene fi vede accadere mentre lo fpazio,” che dal raggio fi 
palla , fi divide in ventiquattro parti, ed anco talvolta in 96. e-in'1440. ed 
in confeguenza il tempo medefimo in ore, in quarti ) ed anco in minuti . Ma 
che dico io della facilità del mifurare i moti tardi , elgli fpazi0loro ? voi fteffo 
lo avete prima di me avvertito, e fcritto; mentre dite, che io da femplice vor- 
rei mifurare le predette velocità; così agiatamente, come fe ‘quei' mobili cadenti 
fi moveffero con i pafli della ‘teftuggine. Confideriamo adeffo il voftro. nono er- 
fore nato per non aver avvertito, o forfe non intefo il computo, che'iò fo nel 
ritrovare il tempo della caduta di una palla di artiglieria dal concavo della Lu- 
na fino al centro della terra ,, e perchè io pongo, che tal ‘diftanza fia 196000. 
# ” 


miglia, ed il tempo della, fcefa ore tre 22. 4 fopra.tale. ipotefi concludere il 
tempo nel quale la medefima. palla, pafferebbe cento braccia folamente ;. che, fo- 
no ( dite voi ) meno della decima parte di. un miglio, ma io vi concedo effer 
anco a pena la trentefima ,, dee, veramente efler momentaneo, ed. impercettibi 
le, il:che io liberamente, vi.concedo delle ultime cento-braccia proffime.al cen- 
tro, ed anco delle icento terminate fu la fuperficie della terra, ma non già del 
le prime contigue all’ orbe lunare 3; di dove partendofi dalla quiete comincia la 
caduta della palla; voi avete prefo il. moto, come fe fufle equabile 3. ed in tut> 
to lo fpazio uniforme, nè vi è fovvenuto , che. ei va continuamente acceleran- 
dofi . Concedovi. in,tanto ( ma-fenza, veruna vofltra” utilità.) che le cento brac- 
cia della terra farebbero paffate in un breviffimo. momento. dalla: palla ;. che fi 
fuffe moffa dal concavo della. Luna, ma; quando ella -aveffle a cominciare il; mo* 
to, nella fommità di effa torre, il tempo della fua caduta farebbe di quei. cin> 
que minuti; fecondo che io feriffi , e che dovevano effer.da voi confiderati E e 
e 


193 


104 


424 P05 SID D LI EMME 


fe non che veramente io credo, che l’ error voftro fia nato per non aver-intefo 
quanto io fcrivo, bifognerebbe con più grave nota affermare, che voi avete vo- 
luto ingannare il lettore, ed a me appoftatamente imporre una troppo puerile 
inconfideratezza. Dalle cofe dette fin qui vedete pel voltro decimo. errore , quan- 
to fia fuori del cafo quello, che foggiugnete per confermazione , che nel giadi- 
care delle pretefe proporzioni di tempi, e di velocità non fi debba ricorrere ai 
fenfo, ma alla ragione debole, e fallace , confermando ciò. coll’ efempio .della 
compofizione del continuo, creduta, per voftro detto , da’ Mattematici, e dalla 
miglior parte de’Filofofi effer di parti infinite, le quali in verun modo poffono 
effer comprefe dal fenfo, ma appena dall’ intelletto, e non. fenza qualche repu- 

nanza. Lafcio ftare che al voftro intento meglio; e più.ficuramente quadrava 
Bireorinienftabilici delle linee, che la loro compofizione di parti infinite , per 
effer quella totalmente incomprenfibile dal fenfo; non meno che l infinità del- 
le parti, ma bene all’ intelletto comprenfibiliffima , e per chiare, e neceffarie 
dimoftrazioni refta certa ; dove che l’ infinità. delle parti anco all’ intelletto. è 
grandemente ambigua. Imperocchè fe vogliamo, che le parti componenti fieno 
quante, è impoflibile, che fieno infinite, perchè infinite parti quante fanno e- 
ftenfione infinita, e non una linea terminata, e fe lg vorrete compor d’ indivi- 
fibili, cioè di parti non quante, che così potrebbono efler infinite, vi leverete 
fu voi con Ariftotile con efclamazioni fino alle ftelle. Ma fieno ‘quante o non 
quante , finite o infinite, comprefe o non comprefe.dal fenfo, o dall’ intelletto, 
non capifco, come tal cofa poffa accomodarfi a rendere il voftro fenfo inabile a 
conofcere fe, due mobili cadenti dall’ altezza di cento braccia. percuotano in ter- 
ra nell’ ifteffo punto, o pur l’ uno refti indietro novantanove braccia, quando 
l altro arriva in terra; come ha feritto Ariftotile. E voi volete veramente fo- 
ftenere, e dite aver fatto vedere fe non appieno, almeno'a porzione (ia propor- 
zione, fi dice ) con materie men terree; 0 men pefanti, come fono tavole , a 
certi miei parziali, l effetto, e corroborata la-dottrina di Ariftotile. Ma poco 
avete voi corroborata quela dottrina , mentre che. Ariftotile parla in generale 
fenza riftringerfi più ad una, che ad un’altra materia, pur che nel refto de’ 
mobili l’ altre ‘cofe fien pari ; cioè le figure fieno fimili , ‘nè diftingue le palle 
dai dadi, nè dalle tavole, e fopra tutto dice l’ effetto comprenderfi colla vifta , 
nè che io fappia, giammai.ne. adduce ragione ; alla quale: crederei pienamente 
poter rifpondere, non potendo ella, come di conclufione falla, effere concluden- 
te. Refta finalmente per foddisfare all’ altra parte dell’ obbligo ; che m’ impo- 
nete, che io produca le ragioni ancora, che oltre alla efperienza confermano la 
mia propofizione , febbene per afficurare 1’ intelletto dove arriva l’ efperienza 
non è neceflaria la ragione; la quale io pure produrrò, sì per voftro benefizio, 
sì ancora perchè prima fui perfuafo dalla ragione, che afficurato dal fenfo. In- 
contratomi nel tefto di Ariftotile, nel qual egli per manifefta fuppone la fua pro- 
pofizione , fubito fentii. gran repugnanza nell’intelletto, come potefle eflere ; 
che un corpo dieci ; o venti volte più grave’ dell’ altro doveffe cadere a baffo 
con decupla ; 0 vigecupla velocità, e mi fovvenne aver veduto nelle tempefte 
mefcolatamente cadere piccoli grani di grandine con mezzani,e con grandi die- 
ci ; e più volte, e non quefti anticipare il loto arrivo in terra’, nè meno effer 
credibile, che 1 piccoli fi fuffer moflì un pezzo avanti a i grandiffimi. Di qui 
paffando col difcorfo più oltre mi formai un affioma da non effer revocato in 
dubbio da neffluno, e fuppofi qualfivoglia corpo grave defcendente aver nel fuo 
moto: erado di velocità dalla natura limitato, ed in maniera prefiffo, che il vo- 
lerglielo alterare col crefcergli la velocità , 0 diminuirglielo, non fi poteffe fare 
fenza ufargli violenza per titardargli, ‘o concitargli il detto fuo limitato corfo 
naturale . Fermato quefto difcorto mi figurai colla mente due corpi FUR in 

mole, 
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mole, e in pefo quali fuffero per efempio due mattoni, li quali da una mede- 


fima altezza in un medefimo infante fi partiffero , quelti non fi può dubitare, » 


| che fcenderanno con pari velocità, cioè coll’ affegnata loro dalla natura; la qua- 
le. fe da qualche altro mobile dee. loro effere accrefciuta, è neceffario, che elfo 
con velocità maggiore fi muova, ma fe fi figureranno i mattoni nello fcendere 
unirfi, ed attaccarfi infieme, quale di loro farà quello, che aggiugnendo impeto 
all’ altro gli raddoppi la velocità , ftante che ella non può effer accrefciuta da 
un fopravvenente mobile, fe .con maggior velocità non fi muove? Convien 
dunque concedere, che il compofto di due mattoni non alteri la lor prima ve- 
locità. Da quefto primo difcorfo paffai ad ‘una più ferrata dimoftrazione , pro- 
vando, che quando fi fupponeffe., che il mobile più grave fi muoveffe più velo 
cemente , fi concluderebbe., che il mobile men. grave fi muoveffe più veloce- 
mente nella feguente forma. Ritenendo Sig. Rocco per vere le fuppofte digni- 
tà, le quali non credo, che voi fiate per negare, cioè, che ogni grave defcen- 
dente abbia da natura determinati gradi. di velocità , che non poffono effergli 
‘accrefciuti fe non con violentare la detta fua naturale conftituzione + prendafi 
“due mobili A maggiore, B minore, de’ quali fe è poffibile 
A fia naturalmente più veloce, e B meno, e perchè pel fup-— 
pofto la naturale velocità di B non può effer accrefciuta ; fe” 
non per violenza , fe noi yorremo crefcerla con unirgli A lo) 
più veloce, converrà; che la velocità di eflo A nel violenta- 
re B in parte fi-diminuifca, non effendo maggior ragione, che 
la maggiore velocità di A operi nella minore di B., che la 
tardità di B rioperi nella velocità di A. Rifulterà dunque dall’ unione de i due 
A, B, un compofto di velocità maggior di quella del B folo, ma minore di 
quella dell’ A., ed effendo che .il compofto de i due A-, B, è maggiore di A 
folo, adunque il mobile A, B:, maggiore fi muoverà men veloce , che il folo 
A minore; che è contra il fuppofto. Quetti Sig. Rocco fon progreffi matema- 
tici, fon confegtenze, per quanto ftimo, non afpettate da voi, e perchè io fon 
certo , che perfiftendo voi nel:credere , che crefciuta ‘in A la gravità pell’ ag- 
giunta di B, fi debba pur crefcere la velocità , fe non fecondo la proporzione 
del pefo, come fin qui avete voluto con Ariftotile, almeno in qualche parte, 
quanto vi giugnerà nuovo, fe io vi moftrerò, che la giunta di B non accrefce 
un capello la gravità di A, nè la crefcerebbono le giunte di mille Bj e che 
in confeguenza non gli crefcendo pefo, non gli dee. crefcer velocità, facendovi 
toccar con mano , come in cotal difcorfo altamente equivocate, ficchè voi di- 
rete, come farà mai vero, che effendo A ; e B due pezzi di piombo, quefto 
foprappofto a quello non gli accrefca gravità? e io vi aggiungo, che quando B 
fulle anco di fughero, crefcerà il pefo, e concorro con eflo voi in ammettere , 
che A pofto fulla bilancia peferà più colla giunta di B, quantunque non fola- 
mente di fughero, ma un fiocco di bambagia, o pennecchio di ftoppa , e fe A 
pefaffe cento libbre, e B un’oncia di piuma in bilancia, il lor compofto peferà 
cento libbre, ed un’ oncia, ma il fervirfi di tale efperienza nel propofito , che 
trattiamo , è difcorfo vaniflimo., e fuori del cafo . Però notate , e ditemi Sig. 
Rocco, fe ad una palla di artiglieria di cento libbre di pefo fofpefa, e foltenu- 
ta-da una corda, voi ponefte fotto una palma della mano, e folamente la toc- 
cafte, ditemi dico, fe voi fentirelte aggravarvi. So che rifponderete di no, per 
effer il pefo di quella retto dalla corda, ed impeditoli interamente lo fcendere: 
il quale-effetto fe tagliatà la corda voi volefte colla forza del voftro braccio 
vietarle; allora sì che fentirefte gravitarvi fopra la mano ; che doverebbe far 1° 
offizio della corda, proibendo alla palla.la naturale fcefa. Ma quando alla pal- 
la pofta in libertà voi non contraftalte., ma andafte cedendo all’ impeto di quel- 
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la, con abbaffar la mano colla medefima velocità. colla quale la palla fcendereb- 

106 de, ditemi di nuovo fe voi oltre al toccarla, fentirefte. dal fuo pefo gravitara 
vi? bifogna affolutamente rifpondere , che no, perchè iniuna refiltenza fate alla 
preflura di quel pefo. Cavate ora da quefto chiaro , e breve difcotfo s che non 
potendo dirfi. effer aggravato , fe non quello, che al grave defcendente contra- 
fta, 1’ unire, e foprapporre l’ uno all’ altro de? foprannominati mattoni, che per 
effer eguali anco voi concedete, che con pari velocità fcendano , non accrefce 
uno gravità all’ altro, e però nè anco velocità, 

Ma fendo voi di già convinto; e neceflitato a :confeffar la falfità del pronun- 
ziato generale di Ariftotile, che afferma la velocità de’ mobili di diverfe gravi- 
tà feguire la proporzione di effe gravità, mi par fentirvi infurger contro il mio 
detto , che dico moverfi tutti coll’ .ifeffa velocità , ed'oppormi. l’efperienza di 
due palle di piombo, l’ una di cento libbre » 1 altra non maggior di un granel 
di panico: delle quali fcendendo dall’ altezza di cento braccia, febben la mini- 
ma, quando la grave atriverà in terra , avendo calato più della ventimillefima 
parte di tutta la torre, tuttavia non giugnerà a baffo nello fieflo momento , che 
la grande, ma gli refterà per avventura due, o tre braccia in dietro, e così nè 
anco la propofizion mia è vera. Prima che rifpondere alla voftra inftanza s la 
voglio ingrandire a mille doppi, ed oppormi le particole di.un (fafflo ridotto in 
minutiffima polvere, le quali fcenderanno bene nell’ acqua,.ma quello fpazio , 
che una pietra di due, o tre libbre pafferà in una battuta di polfo, quelle non 
pafferanno in molte ore, e talvolta in molti giorni ; come le acque torbide 
per la conftituzione di fimili atomi impalpabili tutto il giorno ci dimoftrano, 
nel deporli, e chiarirfij fe non dopo lungo tempo . E di più contradicendo più 
apertamente a me medefimo vi dico, che realmente un faflò di cento libbre fi 
muove. più velocemente; che uno di cinquanta, o feffanta, ancorchè dell’ itelfa 
materia, e dell’ iltefa figura, e foggiungo, che. così è neceffario, che fegua . E 
fe il Sig. Roceo avelfe un poco di Matematica, mi rincuorerei di potermi di- 
chiarar inmodo, che reftaffe capace della mia dimoftrazione ; che farà pura geo- 
metrica , e neceffaria , ‘nella quale io entro con quella medefima limitazione A 
della quale fi ferve Ariftotile mentre dice, che per quello, che dipende dalla. 
gravità, le velocità feguono le proporzioni de i pefi, e foggiunge /r catera fint 
paria: ed io pigliando fimilmente la limitazione dell’ effere Ì' altre cofe del pa- 
ri; dico, che per quello ; che dipende dalla gravità; tutti i mobili quanto fi 
voglia difuguali in grandezza fi moveranno colla medefima velocità, ma fe ab 
extra s° interporrà. qualche oftacolo ; ficcome fempre di neceffità s’ interpone, 
allora la regola per altro ficura della gravità vien perturbata talvolta, e più che 
fommamente alterata. Ora per intelligenza di quefto negozio bifogna Sig. Roc- 
co, che voi fappiate; che tutti gl’ impedimenti, che alterano, e perturbano la 
fempliciffima regola de i movimenti naturali, la quale farebbe , che tutti i mo- 
bili di qualfivoglia gravità , grandezza, e figura fi muoveffero cogl’ iftefi gradi 
di velocità , dipendendo dal mezzo , il quale per effer materiale , e corporeo, 
nel dovere effer penetrato dal mobile fe gli oppone con qualche refiftenza, e la. 
velocità di quello in più maniere ritarda, delle quali una è la maggior, 0 mi- 
nor coerenza delle parti di effo mezzo, le quali nel dover diftrarfi, o fepararfi 
per dare il tranfito al mobile , refiltono , e più le più vifcofe ,. e così maggiore 
impedimento arrecherà alla fcefa di una pietra la vifcofità della pania , che quel- 
la del miele. Refifte il mezzo, ancorchè in tutto privo di vifcofità , colla fua. 

107 GUAMIRS » colla quale toglie totalmente il calare al baffo alle materie ,, che non 
leno in fpecie più gravi di effo mezzo, ed alle più gravi la concede più , e 
men veloce, fecondo 1’ etceffo maggiore, e minore della lor gravità fopra la fua 
propria. Onde veggiamo la maggior parte de i legni fcender nell’ aria men gra- 
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ve di quelli, nia non giànell’'acquas.e non- perchè in effa fia vifcofità, ma per 
effer il legno men grave di: quella.,. come diffufamente- \dimoftro nel.trattato 
delle cofe; che galleggiano.»! E qui per.intelligenza di quello ; che ho da fog- 
giungere fi dee notare 4 che quelle materie, che o dalla natura hanno una de- 
terminata Velocità di moto!, 0 pur fon conftituite in iftato di quiete, fanno re- 
filtenza alla forza, che altro moto gli ‘vuol fopraggiungere ; e maggiore la. fan- 
no, fecondo che maggiore, e; inaggiore dee effer: la. velocità. del fopravvenente 
moto, e perchè il ‘corpo mobile dee nell aprirfi il tranfito pel mezzo, fpingere 
le parti di effo lateralmente, quette rimoffe dalla.lor.quiete refifteranno al nuo- 
vo moto, che: debbefi fare, ma ben. minima,se quafi talvolta infenfibile. farà.la 
refiftenza, fe minima farà la velocità; e grandiflima.; e maffima ; fé con gran- 
difima velocità doveranno muoverfi , e-però nel .muover lentamente la mano 
per l’acqua, o il ventaglio per aria, quafi niuna refiftenza fentiamo, che bene 
allai notabile fi trova nel voler muoverli con velocità , ed una fulta. nel mar 
quieto cederà, ma con moto tardiffimo , a un piccol fanciullo, che con un fot- 
til refe la tiri a fe; che poi la forza di cento fchiavi non bafterà. per {uperar 
l’acqua, fe icon troppa velocità dovrà aprirfi. per dar luogo alla»:barca:. Con 
quefta fortà di refiltenza ha conneffione, quella , che s° attribuifce alla. figura del 
mobile; perchè i mobili dell’ iltelfa, materia , e gravità fi muoveranno più; 0 
men velocemente , fecondo. che gli fpazi da aprirfi. pel, lor paffaggio faranno 
meno, più larghi , anzi anco un ifteffo mobile di figura. larga per un verfo 4 
e ftretta per l’altro, fcenderà per taglio più velocemente , che per piatto, ef- 
fendo che in quel modo le parti del mezzo poco s' hanno a muover, per. fargli 
firada, e molto-in quell’ altro. Evvi una nuova refiftenza da tutte le dichiara- 
te differente, e ch’ io fappia fin qui non offervata ; e principaliffima per rifol- 
ver le difficoltà del Term , che trattiamo 5: quefta confilte nel toccamen- 
to del mezzo fluido , e della fuperficie del corpo (mobile, la quale par, che 
non poffa effer mai così denfa, e lifcia, che le fue porofità ; e fcabrofità non 
trovino qualche intoppo nel foffregarfi col mezzo, come fenfatamente fi vede in 
un folido, il quale ridotto ful torno a rotondità quanto più perfetta fi poffa , 
nel girar velocemente fopra i medefimi poli del torno, mena qualche poco di 
vento, e non per altro, che per gli urti della fua fcabrofità, o porofità, che fi 
fanno nel mezzo ambiente, (e queta tal. refitenza è ralvolta tanta , che nell’ 
acqua ritarderebbe il moto delle barche affai notabilmente , e però ufano con 
materie bituminofe fpalmarle . Tal impedimento -è ben neceffario, che fia pic- 
coliffimo , poichè ei non è potente a proibire interamente il moto di. verun 
mobile , benchè pel fuo minimo ecceffo di gravità fopra al mezzo non abbia 
fe non languidezza, ma propenfione allo fcendere, e dico piccolifimo ; e quafi 
nullo, mentre il movimento fia tardiffimo; ma quando ei debba efler veloce , la 
refittenza di quello s° accrefce . Da quefti nominati impedimenti: del mezzo. de- 
rivato tutte le alterazioni ;\e deviazioni de i movimenti de i nofri, mobili ma- 
teriali dall’ unica, e femplice natural regola a tutti comuniflima , la quale 
farebbe , che tutti partendofi dalla quiete, fcendeflero verfo il centro della ter- 
ra con moto continuamente accelerato in duplicata proporzione de i tempi, co- 
me io dimoftro nella mia nuova fcienza del moto. Ma cotal regola vien pri- 
mieramente in modo tale alterata dal mezzo:; che. a moltiffimi mobili vien to- 
talmente levato il muoverfì verfo il centro ; cioè a tutti quelli ; la gravità in 
fpecie dei quali non fia maggiore della gravità del mezzo} e tutti i mengravi 
vengono dalla gravità del mezzo :( intendendo fempre dei moti’ nei fluidi ) e- 
ftruli, © fcacciati in sù. A quelli poi che fuperando la: gravità: del mezzo de- 
fcendono in virtà dell’ ecceffo del dor pefo., vien perturbata la:regola della lo- 
ro accelerazione , la quale non:può perpetuarfi fecondo " proporzione sgrivia 
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firi impari , e cid proviene dal crefcer fempre l’ oftacolo , orefitenza del mez- 
zo all’ effer aperto , fecondo ‘che crefce la. velocità: del mobile, però nei mobili 
di materie molto gravi in movimenti non molto lunghi; la detta proporzione 
quafi inoffervabilmente fi perturba , la quale continuando di crefcer la velocità , 
e però anco la refifteniza del mezzo; fi riduce finalmente 2 equalità , che poi 
perpetuamente fi mantiene. Il medefimo accade ‘ancora a i mobili men gravi, 
ma quefti come fuperati:con' minore ecceffo dalla gravità. del mezzo maggior- 
mente vengono impediti'; ed ‘in più breve tempo ridotto illor inoto accelerato 
ad equalità. Onde l’altro ‘mobile più \grave , che:più tardi finifce la (ua acce. 
lerazione , fi trova aver anticipato il men grave, ed aver acquiftato. grado 
maggiore di velocità, perlochè continuando ambidue di muoverfì: di movimenti 
ciafcuno per fe ftello conforme ; ma quefto più ‘veloce di quello, crefcendo il 
tempo; e .gli {paz}, che confesuentemente vengono paffati, crefce ancora la di- 
ftanza tra mobile, e mobile coll’ itefa proporzione , e fempre. Ma perchè il 
parlare così in univerfale , è alquanto ofcuro per effer ben capito dal. Sig. Roc- 
cos ed io:defidero d’ efler intefo » acciò ch" ei non s' abbia a dibattere in vano 
per contradirmi , come ben cento, e più volte ha già farto in queta fua ope- 
retta; folo per non aver intefe le cofe fritte da me, voglio efemplificargli, e 
dilucidargli con un raccolto parlare il mio concetto. Son dunque Sig. Rocco d’ 
Opinione , che pigliando qualfivoglia mobile grave , come per ‘efempio , tre pal- 


Jey una di legno, una di pietra s € l’ altra di piombo , che pefaffero di gra- 


vità affoluta la pietra quattro volte più del legno ; il piombo tre volte più del- 
la pietra, fon dico d’opinione, che venendo da qualfivoglia altezza fi muove- 
rebbono con i medefimi ‘gradi di velocità per. appunto , talchè partite dalla. quie- 
te nell’ ifteflo tempo fi troverebbono fempre di conferva negl’ ite movimen- 


ti; tanto nella diftanza di ‘dieci braccia dal primo termine, quanto nella di- 
ftanza delle cento , e delle mille s e così in tutte le altre, e ciò feguirebbe 


quando fe gli poteffer levare gl’ impedimenti del mezzo , ma fe il mezzo, qua- 
le nel noftro cafo fia v. g. l’ acqua , farà più grave del legno , la palla di tal 
materia non folamente verrà ritardata nello fcendere , ma del tutto impedita, 
e dal pefo dell’ ambiente eftrufa in fu, nel modo che tutte le materie comu- 
nemente credute lesgere fi muovono in fu per eftrufione , e non in altra ma- 
niera Sig. Rocco. Écco dunque l’ impedimento maffimo . Alla pietra. poi ; ed 
DA RiiaDe ritarda .1° acqua la loro affoluta velocità s la quale figuriamoci, che 
fufle tale.,.che paflaffero la profondità di ‘mille braccia in ventiquattro battute 
di pollo, e pofto che la pietra faffe quattro volte più grave dell’ acqua, e il 
piombo tre volte più grave della pietra , e dodici dell’ acqua, polti ambidue 
nell’ acqua ; la quale alla pietra detrae la quarta parte del pefo , ed al piombo 
la dodici, detrarrà alla pietra la quarta parte della velocità , ed al piombo la 
dodici. Onde le mille braccia di profondità verrebber paffate dalla pietra in tren. 
ta battute , e dal piombo in ventifei, ma perchè  crefcendo la velocità del mo- 


109 bile, crefce fempre la refiftenza ‘del mezzo , quelta finalmente divien tale, che 


proibifce a i mobili il continuar: più 1’ acerefeimento di nuova velocità , € pri- 
ma lo proibifce a il men validi, onde farà ridotta la pietra alla privazione del 
nuovo acquifto ; che il piombo, il quale continuando ancora per qualche tempo 
di augumentare la fua velocità*, fi ritroverà per qualche ‘intervallo anteriore al- 
la pietra, e con qualche grado maggiore di velocità, ed effendo in tal tempo 
la profondità paffata dal piombo v.g. braccia cento , e la paffata della pietra braccia 
novanta, continuando iambidue di muoverfì ; Ciafcuno per fe fteffo uniformemente 
farà fempre il piombo anteriore alla pietra, cioè farà fempre lo fpazio paffato dal 
piombo al.paffato dalla pietra, come cento a-novanta, ficchè in. ultimo quando il 
piombo farà feefo le mille braccia, la pietrà ne averà pallate OA Ma 
ac- 
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facciamo Sig. Rocco. per voftra maggior maraviglia l’ efame di quello; che ac- 
caderà tra quefti medefimi mobili in un mezzo men, grave , qual fia v. gi l’a- 
ria, della quale ponghiamo , per efempio , la pistra eller mille volte più gra- 
ve , e il piombo tre mila , del quale fecondo la regola d’ Ariftotile il moto do- 
verebbe effere tre volte più veloce, e vediamo quel che ne darà la regola mia, 
col fupporre, che quando fi toglieffe 1’ impedimento del mezzo corporeo ( il 
che forfe accaderebbe nel vacuo ) le velocità del piombo , e della pietra fuffe- 
ro egualiffime , acciò voi poffiate conofcer con qual delle due opinioni meglio 
s° accordi l’ efperienza, e perchè l’aria detrae dal vero pefo della pietra delle 
mille parti una , ma al pefo del piombo delle tre mila una, però diminuita 
la velocità con fimil proporzione, voi troverete ; che cadendo tali mobili dall’ 
altezza di cento baccia, nella quale |’ impedimento dell’ aria cadente affai poco 

ud aver alterata la regola affoluta del pefo , il piombo nel tempo , che fenza 
Bimpiaishà dell’ aria avrebbe paffato le cento braccia , ne avrà paffato un 
tremilefimo manco, ma la pietra un millefimo , cioè tre tremilefimi, ma un 
tremilefimo di cento braccia è circa un dito , per lo che dovrà in tal altezza il 
piombo aver preceduto. la pietra di circa due dita. Fate Sig. Rocco tale efpe- 
rienza con due palle di notabil grandezza , quali farebbono d’ un falconetto., e 
refterete chiaro. E fe piglierete la palla di piombo, e una di fughero del piom- 
bo cento volte men grave , quando il piombo fecondo la mia regola avrà paf- 
fato le cento braccia, il fughero ne avrà fcefo fino 97. , e non un folo, che 
farebbe fecondo la regola d’ Ariftotile. Ma qui la refiltenza dell’ aria , che al 
gran pefo del piombo legger contralto fa nel principio del moto, ma ben dopo 
breve fpazio molto pregiudica all’ accelerazione del fughero leggero , è caufa , 
che il fughero dopo non molto fpazio fi riduce all’ equabilità del moto, ma non 

iù il piombo, fe non molto dopo, e però accaderà , che negli fpaz) grandiffimi 
î potrebbe veder il piombo aver di molio anticipato il fughero. Cotali fono gli 
accidenti della gravità del mezzo , e della fua refiftenza all’ effer aperto, e la- 
teralmente moffo , con i quali poffiamo congiungere quello, che dipende dalla 
figura più, o men dilatata , ed in quefto , o in quel modo pofta in ufo, per- 
chè una falda, che per piatto debba fcendere , più lenta farà , che fcendendo 
per taglio , dovendo in quel modo far maggiore apertura nel mezzo, che in 
quefto . Refta ora, che confideriamo ciò che operi 1’ aderenza del mezzo alle 
porofità , e fcabrofità delle fuperficie dei mobili, del quale impedimento ancorchè 
deboliffimo n’è pur potente a cagionare grandiffime differenze nella velocità, e tar- 
dità. Tale impedimento non par che fi poffa dubitare , che fia maggiore in quei corpi 
che ceteris paribus hanno maggior fuperficie , e che però in un cubo, o dado 
di pietra, che pefi una libbra, tal refiltenza farà maggiore, che in una palla 
della medefima materia, € pefo , quanto la fuperficie del cubo è maggiore della 
fuperficie della palla. A. quefto aggiungo , che nei corpi della medefima mate- 
rfa, e fimili di figura cotal impedimento non riceverebbe augumento , nè di- 
minuzione per crefcimento , 0 diminuzione di grandezza, tuttavolta che le lor 
{uperficie crefceflero, € calaffero colla medefima proporzione ;. ma. perchè le fu- 
perficie de i folidi fimili, non nell’ ifteffa proporzione , ma in minore, cioè in 
Subfefquialtera di quella di effi folidi crefcono , e calano , però diminuendo af- 
fai più la grandezza ; e pefo del folido , che non diminuifce la fuperficie, l'im- 
pedimento vien tuttavia crefcendo a proporzione della virtù, cioè della gravità 
del folido, dalla quale 1 impedimento dell’ aderenza della fuperficie dee effere 
fuperato .. Eccomi Sig. Rocco a voi con un efempio più intelligibile di quefte 
. mie Matematiche ( si la voltra frafe ). Figuratevi un dado , .che ciafcheduno 

de’ fuoi lati fia lango due dita, farà ciafcheduna delle fue fei faccie quattro dita 
quadre, e tutta la fuperficie ventiquattro dita quadre , fegate poi* quelto. dado 
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con tre tagli in otto dadi, i quali faranno lunghi un dito per ogni verfo , e 
quanto alla grandezza folida, ed al pefo ciafcheduno farà l'ottava parte del-pri- 
mo, ma la fua fuperficie farà molto più, che l'ottava parte della fuperficie 
del primo, perchè farà di fei quadrati , dei quali la fuperficie del primo era 
ventiquattro , il pefo dunque è l’ ottava parte, ma la iperfizià è la quarta, 
cioè l’ impedimento dependente dall’ aderenza della fuperficie col mezzo , è il 
doppio più di quello, che dovrebbe , per eller fuperato dal pefo del dado mino- 
re, con quella proporzione colla quale il primo, e maggior dado fuperava l’ im- 
pedimento fimile colla fua propria gravità. Che fe voi di nuovo uddividerete 
uno di quelti minori dadi in otto, farà il folido , e il pefo d’ uno di quelti la 
felantaquattrefima parte del primo, mala fua fuperficie ‘farà la fedicefima, e 
non la feffantaquattrefima, cioè quattro volte più del bifogno, per mantener la 
proporzione della refitenza. E così fe noi anderemo fuddividendo , e fcemando 
fempre con proporzion maggiore la mole corporea , che la fuperficiale , cioè di- 
minuendo quella in fefquialtera proporzion di quefta, ci ridurremo ad una polve- 
rizzazione di particole così minime, che la mole, e gravità loro diverrà piccioli( 
fima in comparazione delle loro fuperficie, le quali potranno effer mille volte masg- 
giori di quello, che converrebbe, acciò fulle 1’ impedimento dell’ aderenza colla 
medefima proporzione fuperato dalla gravità de’ loto corpufcoli , e quetti faranno 
quei minimi atomi della fottiliffima arena » che intorbida l’acque, e non calano 
fe non in molte ore quello fpazio, che un faffetto quantouna noce paffa in una 
battuta di polfo. Qui mi par Sig. Rocco vedervi infurgere contro a tutto il mio 
paffato difcorfo, e fogghignarido farvi gran maraviglia, come io mi fia prefo ar- 
dire di fare un fuppolto tanto repugnante al fenfo, ed alla ragione, e non me- 
no alla dottrina d' Arifltotile, mentre pare, che io fupponga , come propofizio» 
ne affolutamente vera, che tutti i rubi di qualfivoglia materia , grandezza , 
e figura , rimoffi gl’ impedimenti del mezzo materiale s dovelfero muoverfi ‘con 
gl’ iftei gradi di velocità , accennando io in un certo modo , che tal’ effet- 
to feguirebbe nel vacuo , dove pare , che il medefimo Ariftotile fondato pa- 
rimente fu la refiftenza del mezzo dimoîtri , che il moto dovrebbe effervi o i- 
flantaneo , o piuttofto nullo . Io vi confelfo , che inclino al primo fuppolto , 
e vi produrrò i mici motivi, dopo che vi avrò moftrato la fallacia d’ Arifto- 
tile nel voler diftruggere il moto nel vacuo, e in confeguenza l’ ifteffo va- 
cuo. Confifte 1’ insanno fuo nell’ afunto, ch’ ei fa fupponendo , che il medefi- 
mo corpo mobile defcenda per diverfi mezzi con velocità proporzionale alle fot- 
tilità, e cedenze. di eflì mezzi, ficchè fendo v. g- la fottilità dell’ aria venti vol- 
te più cedente, o men refiftente della corpulenza, e craffizie dell’ acqua, quel 
mobile, che fcendeffe con venti gradi di velocità per |’ aria; nell’ acqua fcen- 
derebbe con due folamente. E perchè la fottilità del vacuo, come infinita, e 
nulla refiftente , fupera d’ infinito intervallo quella dell’ aria, e di qualfivoglia 
fpazio pieno, però la velocità nel vacuo farebbe infinita, cioè il moto iftanta- 
neo, cioè finalmente nullo, repugnando il darfi moto in îftante. Tale è il pro- 
greffo d’ Ariftotile, fabbricato fopra falfo fondamento, perchè fallo è, che un 
medefimo mobile ritenga in divesli mezzi le fue velocità proporzionali alle craf. 
fizie, e fottilità di effi mezzi, perchè fe ciò fulfe vero, tutte le materie, che 
fcendeffero in un mezzo, dovrebbono fcendere in tutti, attefochè non c' è pro- 
orzione alcuna tra le corpulenze di due mezzi, che qualfivoglia grado di ve- 
bea non l'abbia a qualch’ altro, e però quello, che fcende in un mezzo > 
fcenderebbe in tutti. Mi dichiaro pel Sig. Rocco. Sia 1’ acqua dieci volte più 
craffla,e refiftente dell’aria ,e fcenda una palla d’ abetò con venti gradi di velo- 
cità per l’ aria, e perchè tal velocità è decupla «della velocità di due gradi, fic- 
come'decupla è la corpulenza dell’ acqua di quella dell’ aria, adunque ct 
abe- 
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d’abeto defcenderà nell’ acqua con due gradi di velocità , ma non fcende con 
alcuno, adunque | affunto d’ Ariftotile è falfo. Sento la ritirata del Peripateti- 
co, che dice, che Ariftotile parla di quei mobili, che fcendono nell’ un mez- 
zo, e nell’ altro, e non di quelli, che fcendono in un mezzo sì, e in un al- 
tro no; ritirata, che par qual cofa in viflta, ma in effetto è nulla, e lafcio ftat 
di dichiarare, come Ariftotile non potrebbe concludere il moto iftantaneo nel 
vacuo di quei mobili, che fcendeffero nell’ aria , e nell’ acqua:galleggiaffero, e 
domando, fe fi potrebbe trovar un mobile, che nell’ acqua fcendeffe con due 
gradi di velocità? Credo pur, che converrà dir di sì, e confefare appreffo, che 
tal mobile farebbe più grave dell’ abeto. Sia per efempio una palla d’ ebano ; 
ora fe la velocità di quelta palla nell’ acqua, che ha dieci di corpulenza, è di 
due gradi, qual farà la velocità fua nell’ aria, dieci volte men groffa dell’ ac- 
qua? Convien rifpondere dover elfere per la regola d’ Ariftotile venti gradi; ma 
venti gradi fi fuppone effer per aria anco la velocità dell’ abeto, adunque le 
due palle d' ebano, e d’ abeto tanto differenti in gravità, fi veranno nell’ 
iltefo mezzo, cioè nell’ aria con pari velocità. Vedete Sig. Rocco a che pafli 
“conducano le zoppicanti fuppofizioni . E però concludete, che le velocità del 
medefimo mobile in diver mezzi fi regolano, non colla corpulenza de i mez- 
zi, ma con gli eccelli della gravità affoluta del mobile fopra la gravità de i 
mezzi, li quali detraggono fempre dalla gravità del mobile, e però dalla fua 
velocità, la qual velocità nel mezzo, che nulla gli fottraeffe di gravità, refte- 
rebbe non infinita, ma bene intera, e non diminuta, E però tutti i mobili 
eferciterebbero le loro naturali velocità folo nel vacuo, e non in alcuno delli 
{pazj pieni, li quali detraendo fempre dalla gravità de i mobili, fcemano la lor 
velocità, e con gli altri foprannominati impedimenti la conturbano. Reftafi fi- 
nalmente da fpuntare lo fcoglio più duro, e moftrare da quali forte di coniet- 
ture ( giacchè l’efperienza è forfe impoffibile a farfi ) io mi fia lafciato indur- 
re a poter credere, le innate velocità di tutti i mobili dovere effer nel vacuo 
tra di loro tutte fimili , ed eguali, crefcenti perd continuamente in duplicata’ 
proporzione de i tempi. Ha la mia coniettura avuto fondamento fopra certo 
effetto, che fi offerva tra la velocità di mobili diverfi di gravità ne i mezzi 
pieni , il quale è, che le velocità dette fi fanno più , e più differenti , fecondo 
che i mezzi fi fanno più gravi. L’ oro graviffimo fopra tutte le materie cono- 
fciute da noi, effo folo Selen nel mezzo dell’ argento vivo ) dove tutti gli 
altri metalli galleggiano , però è manifelto poterfi fare un mifto d’oro, e d’ ar- 
gento tale, che lentiffimamente fcendeffe nel mercurio ; ficchè la profondità v. 
9. d’ un braccio, che l’ oro puro paffa in una battuta di polfo , il mifto non la 
paflaffe in manco di cinquanta , o di cento . Ma poi fe noi faremo fcendere i 
due medefimi mobili nell’ acqua, l’ oro puro non arriverà al fondo di quattro 
braccia la decima parte del tempo prima del mifto , nell’ aria poi in cento brac- 
cia d’ altezza non fi potrà diftinguere anticipazione alcuna di tempo , 0 d’ in- 
tervallo. Nel mezzo dell’ acqua dove la cera fchietta non va al fondo, poffia- 
mo farne una palla, quale con aggiunta di pochi grani di piombo, © altra ma- 
teria grave defcenda la profondità. di quattro braccia in venti battute di polfo , 
la quale una palla di marmo fcenderà in due battute di polfo folamente , ma 
quefte medefime pafferanno altrettanto profondità d’ aria in tempi inoffervabil- 
mente difuguali. Piglio due palle eguali in mole, una d’ oro, l’altra di fughe- 
ro, quella oltre a cento volte più grave di quefta , le quali fe io lafcierò cade- 
re dall’ altezza di cento braccia d’ aria, è vero, che |’ oro anticiperà il fughe- 
ro di due, o tre braccia , e forfe di più, ma nell’ altezza d'un braccio, o di 
due la differenza di velocità farà quafi infenfibile; e quelle differenze , che nei lun- 
ghi intervalli fi fanno tra l'oro, e il fughero grandemente notabili, non de- 
pen- 


113 


32 Psi 0: SEM DINE 


PESO dalle diverfe gravità, ma dall’ impedimento dei mezzi, come di fopra 
o dichiarato ; che fe l’ oro traeffe la fuperiorità di velocità fopra il fughero 
dalla gravità, pare molto ragionevole, che rimo@fe tutte le alterazioni , che dal 
mezzo, o da altro poteffero provenire , dovefle l’ oro fuperare il fushero in ve- 
locità colla proporzione ; colla quale lo fupera nella gravità , e che però anco 
nell’ altezza di quattro braccia l’ oro fi moftraffe cento volte più veloce del 
fughero , quando dunque fi facciano fimili efperienze in piccole altezze , per 
sfuggir più che fi può gli accidentarj impedimenti dei mezzi , tuttavolta che 
rioi vediamo , che con l’ attenuare, e alleggerire il mezzo, anco nel mezzo 
dell’ aria, che pur è corporeo, e perciò refiltente, arriviamo a vedere due mo- 
bili fommamente differenti di pefo per un breve fpazio moverfi di velocità nien- 
te , o pochiffimo differenti ; le quali poi fiamo certi farfì diverfe ,, non per la 
gravità , che fempre fon l’ iteffe, ma per gl’ impedimenti, e oftacoli del mez- 
zo, che fempre fi augumentano, perchè non dobbiamo tener per fermo, che 
rimoffo del tutto la gravità , la craffizie, e tutti gli altri impedimenti del mez- 
zo pieno , nel vacuo i metalli tutti , le pietre, i legni, ed in fomma tutti i 
gravi fi muoveffer colla iNleffa velocità? 

E tanto bafti per ora aver notato fopra quefte poche conclufioni d’ Ariftotile 5 
e voltre, tra le moltiffime attenenti al moto locale , € dopo che averete , Sig. 
Rocco , ben bene efaminati , ponderati , e paragonati iriabre i voftri difcorfi 
con i miei, e ridottovi a memoria il detto del Filofofo, che iomorato motu igno- 
ratur natura , giudicate con giufta lance qual di due modi di ficsare cammini 
più a fegno , o il voftro fifico puro, e femplice bene , 0 il mio condito con 
qualche fpruzzo di Matematica , e nell’ ifteffo tempo confiderate , chi più giu- 
diziofamente difcorreva, o Platone nel dir che fenza la Matematica non fi po- 
teva apprender la Filofofia, o Ariftotile nel toccare il medefimo Platone per 
troppo ftudiofo nella Geometria. 

Alla facciata 176. 177. Ma paffiamo pur a confiderare quello, che fcrivete S. 
Rocco mio nelle feconde feguenti facciate, dove ponete concetti compofti di pa- 
role Matematiche , ma tali , che io, che ne fo profeone , e che ho intefo 
quel che ferivono Euclide, Apollonio, Archimede, Tolomeo, ed altri molti cele- 
bri autori, non ne fo trar coftrutto alcuno. 

E perchè io credo, che voi concorriate meco. in ammettere , che uno, che 
voglia parlare d’ un’ arte difficile in fe ftela, e da fe mai non ftudiata, non pofla 
sfuggir il dir cofe fuori del cafo, ed inintelligibili da chi le afcolta , però fe voi 
vi metterete la mano al' petto, e facendo un foliloquio vi anderete rammemo- 
rando, ed efaminando lo ftudio., che avete fatto intorno a quefte Matematiche 
fcienze, certo non mi afcriverete a ottufità di cervello il non trar coftrutto dal- 
le cofe da voi in cotal materia profferite . Contuttocid mi anderò ingegnando 
di penetrar qualche cofetta con voftro guadagno , poichè nel fine di quefta par- 
te dite, che avrefte ben caro di aver l’ evidenze infallibili, che vantano i Ma- 
tematici di fimili difficultà. Però dove voi dite d’ avere fempre ftimato difficile, 
inintelligibile, e per avventura falfo un voftro comuniflimo detto, /phera tangit 
Planum in puntto , e perchè a così credere vi muove il manifetto affurdo s, cla 
confeguenza falfifima , per tale ftimata da i Filofofi, e da’ Matematici, perchè 
ne feguirebbe , che la linea verrebbe ad effer compofta de’ punti, dove all’ in- 
contro e quefti , e quella vogliono tutti , che ogni quantità continua cofti di 
parti fempre divifibili: vi rifpondo concedendovi effer difficile, e fin qui ftata quafi 
inintelligibile, ma nongiammai falfa la compofizione della linea di punti, e del con- 
tinuo d’indivifibili, ed avvertite, che voi moftrate poco ftudio degli autori Matema- 
tici, mentre gli mettete in fchiera con i Filofofi, non avendo quelli trattato mai co- 
tal queftione , fe non forfe qualche Matematico della feconda, o.d’altra inferior sù : 
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To, Sig. Rocco, di parere diverfo dagli altri, ftimo vera l'una, e l’altra pro- 
pofizione ; effendo vero , che il continuo colta di parti fempre divifibili , dico, 
che è veriffimo, e neceffario, che la linea fia compofta di punti , ed il conti- 
‘nuo d’ indivifibili. E cofa forfe più inopinata vi agggiungo , cioè che effendo 
un folo il vero, conviene che il dire, che il continuo cofta di parti fempre divi- 
fibili, col dire, che il continuo colta d’ indivifibili, fieno una medefima cofa . 
Aprite di grazia gli occhi a quella luce ftata forfe celata fin qui , e fcorgerete 
chiaramente, che il continuo è divifibile in parti fempre divifibili , folo perchè 
colta d' indivifibili.;, imperocchè fe la. divifione, e fuddivifione fi ha da poter 
continuar fempre , bifogna neceffariamente , che la moltitudine delle parti fia 


. 


tale che giammai non fi poffa fuperare , e fono dunque le parti infinite , al- 
trimenti la divifione fi finirebbe, e fe fono infinite , bifogna che non fieno 
quante , perchè infiniti quanti compongono un quanto infinito , e noi parliamo 
di quanti terminati, e però gli altifimi, ed ultimi, anzi i primi componenti 
del continuo, fono indivifibili infiniti. Non vedete voi, che il dire, che il con- 
tinuo colta di parti fempre divifibili importa , che dividendo , e fuddividendo 
non s’ arrivi mai a’ primi componenti ? i primi. componenti dunque fon quelli, 
che non fono più divifibili, ed i non più divifibili fono gli indivifibili. Qui 
fogliono farfi innanzi i filofofanti con atti, e con potenze , dicendo le parti di- 
vifibili nel continuo effer infinite in potenza, ma fempre finite in atto, fu- 
ga, che può effer, che effi l’intendano, e vi fi quietino, ma io veramen- 
te non ne fo cavar coftrutto veruno , ma foife il Signor Rocco me ne fa- 
rà capace. Onde io domando in qual maniera in una linea lunga quattro pal- 
mi fieno contenute quattro parti , cioè quattro linee di un palmo ’' una , di- 
co fe vi fono contenute in atto; o in potenza folamente, fe mi dirà, con- 
tenute in potenza folamente , mentre non fon divife , o fegnate, ed in at- 
to poi quando fi tagliano , io pur gli proverò , che parti quante nè in at- 
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to, nè in potenza poffono effere infinite nella linea . Imperocchè io domando. . 


di bel nuovo , fe nell’ attuar col dividerle le quattro parti, la linea di quattro 
palmi crefce ; o.fcema, o pur non muta grandezza. Credo , che mi farà rifpo- 
fto, che ella refta della medefima quantità per appunto ; adunque concluderò 
io, fe una linea refta fempre della medefima grandezza , contenga ella le fue 
parti quante in atto , o abbiale in potenza , non potendo ella contenerne infi- 
nite in atto , nè meno le potrà ella contenere in potenza, € così parti quante 
infinite nè in atto , nè in potenza poffono effer nella linea terminata. Ven- 
go ora ad un altro punto , € ammettendo quelta fuga ; 0 trovato d'atto, e di 
potenza , dico, che nel medefimo modo appunto , che voi fate contenere quat- 
tro linee d’ un palmo l’ una, alla linea di quattro palmi, e otto di mezzo 
palmo , e quattrocento d’ un centefimo di palmo , e quattro milioni di un mi- 
lionefimo , ella contiene infiniti punti, e fe voi dite , che col fegnarle, e divi- 
derle potete dalla potenza ridurle all’ atto ;, ed io vi dico , che con fimile arti- 
fizio, anzi con più fpedito attuerò i miei infiniti punti. E qui non credo già, 
che voi ricerchiate , che io cominci a fegar la linea in due parti, e poi in 
quattro, e poi in otto, € fedeci, ec. finchè arrivi agl’ infiniti. punti, perchè ‘nè 
manco voi con fimil progreffo arriverete mai alla rifoluzione delle parti divifibili 
fempre, non potendo voi valicare oltre al fempre; nè meno credo, che volefte 
vedere in tavola i punti diftinti, e feparati l’uno dall’ altro, perchè ci bifogne- 
rebbe una tavola lunga in infinito per capire , non tanto i punti, che dico ef- 
fer infiniti, quanto gl’ intervalli infiniti tra l'uno, e I° altro ; nè forfe ancora 
voi potrelte moftrarmi le parti divifibili feparate tutte ; però conviene trovare 
qualch’ altra maniera d’ attuazione. Ditemi per tanto , fe voi chiamarelte at- 
tuate a voftra foddisfazione le fopraddette quattto linee , quando fenza ftaccarne 
Tom. III, i Iii V una 
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l’una dall’ altra, fi piegaffero ad angoli, e fe né formaffe un quadrato , confi- 
do , che tale attuazione vi bafterebbe ; e quando ciò fia , il piegarla in otto 
angoli formandone un ottangolo ; pur dovrà baftare per attuare le fue otto par- 
ti di mezzo palmo l’ una, ed in fomma inflettendola in poligoni di cento ,mil- 
le, e cento milioni di lati, e di angoli, fi verranno a attuare. le centefime., 
millefime , e centomillefime, e centomilionefime parti quante di lei, ed io col 
piegarla, ed incurvarla in un cerchio, ne formerò affai più fpeditamente d’ al- 
tri poligoni rettilinei il poligono di lati infiniti, e così avrò attuati i punti 
infiniti della medefima linea , il qual cerchio avrà tutti i requifiti di tutti gli 
altri poligoni , ed altri appreffo più maravigliofi. i 

Il poligono di cento lati , eretto fopra un piano, lo tocca con uno de’ fuoi 
lati, cioè colla centefima parte del fuo perimetro, il cerchio poftovi nel mdefi- 
mo modo lo tocca parimente con uno de’ fuoi infiniti lati, cioè in un punto, 
Quel poligono nel voltarfi imprime nel piano in una fua converfione una linea 
retta continuata, compofta degl’ infiniti fuoi punti, ed eguale alla fua circon- 
ferenza. Altre confeguenze poi del cerchio, ed ammirande le fentirete altra 
volta, dove fpero dimoftrarvi, che la ftrada è che fi tiene comunemente. nel 
voler comprendere i progreffì della. natura , non incammina così bene i fuoi Fi- 
lofofi verfo il termine defiderato , col bandir dalla ‘lor mente gl’ infiniti, gl’ in- 
divifibili, i vacui; come concetti vani, e perniciofi, ed efofi ad effa natura, 
come bene non incamminerebbe il fuo fcolare quel pittore, o quel fabbro , il 
quale gli delle per i primi precetti il dar bando a i colori , al pennelli, all’ 
incudini, a i martelli, ed alle lime, come materie , € iltrumenti inutili, anzi 
dannofi a fimili efercizj | Ma facciamo qualch’ altra. confiderazioncella fopra il 
voftro tefto, e dove voi ponete pel primo, e maffimo inconveniente , che fe- 
guirebbe , fe ia sfera toccaffe in un punto, l’effer la linea compofta di punti . 
Già potrete vedere da quanto ho detto s che l’ affurdo non è così ficuro è come 
voi lo fate ; nè meno è vero quello, che foggiungete, che tal compofizione fia 
ftimata falfifima in Filofofia, e Matematica, perchè da i Matematici celebri 
tal propofizione non è trattata , non che conclufa > 0 negata . Soggiungete poi 
(e fia detto con voftra pace) un mafticaticcio di cofe incongruenti , ed al mio 
cervello fenza fenfo., con dire, che la sfera farà di punti, e di nivna quanti- 
tà, perchè voltandola in giro, fenza variar fito, o ditanza ( diftanza? da che 
Signor Rocco? ) fempre in un punto , e qui credo , che abbiate voluto dire, 
che rivolgendo la sfera in fe ftefa, ma fempre fopra l’ ifteffo punto del piano, 
fi fegnerebbono fulla fuperficie di effa sfera cerchi , 0 altre linee curve infinite, 


delle quali effa fuperficie sferica farebbe compofta , ed effendo effe linee compo-- 


fte di punti, verrebbe anco in confeguenza ‘ad effer di punti compolfta la sfe- 
rica fuperficie, il che voi reputate impoflibile , ma io no; e fimo, che ficco- 
me la linea è compolta di punti, così le fuperficie fien compofte di linee, ma 
e quella, e quefte di punti infiniti, e di linee infinite: le confeguenze , che 
foggiungete poi, fon ben veriffime, ma ron pregiudicano a neffuno. Vero è 
che il punto per effere indivifibile non può conferire effer divifibile , nè quan- 
to , nè circolare , nè fare, che la sfera fia divifibile , nè quanta, nè sfera , nè 
sferica. E tutte quelte faccende chi voleffe dire, che nafcono da un punto , fti- 
mo , che non avefle punto di giudizio ; ma chi con giudizio compone la linea 
di punti, non ne piglia un folo , nè due, nè mille, 0 milioni, ma infiniti, 
ficchè il conferir divifibilità , e quantità , è virtù -della infinità, la quale è una 
materia lontaniffima dall’ effer capace di quelli attributi, e condizioni, alle quali 
foggiacciono i numeri , e grandezze comprefe dal noftro intelletto ; là non en- 
tra maggioranza , minoranza, nè egualità ,. non vi ha luogo nè il pari, nè il 
difpari, ogni parte ( fe parte fi pud chiamare ) dell’ infinito è infinita 3 dei 
BE 
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febbene una linea di cento palmi è maggiore d’ una d’ un fol palmo, non però 
i punti di quella fon più de i punti di quelta, ma e quefti , e quelli fono in- 
finiti, Il refto, che aggiungete, che il punto non può conferir l’ effer circola- 
re, e che però la sfera farebbe indivifibile , non quanta, non sfera, non sferi- 
ca, veramente fon con voi , anzi tengo , che nè il punto, nè altra cofa del 
mondo faccia, che la sfera fia sfera infieme, e più tengo per cofa certa , che 
nè meno fia cofa potente a far per l’ oppofito, che la sfera non fia sfera , nè 
sferica. Dottrina bella , e ficura ; ma fappia il Sig. Rocco , che i Matematici , 
quando vogliono coftituire una sfera , non ricorrono agl’ indivifibili, ma vanno 
al torniajo, fe la vogliono di legno, al fonditore , fe la vogliono di metallo . 
Dove poi feguendo mettete in dubbio , anzi pur dannate la mia dimoftrazione , 
e che per evitar quelli evidentiffimi aflurdi dite , che minore inconveniente fa- 
rebbe ( fappia S. Rocco , che apprefo i Geometri tutti gl’ inconvenienti fono 
eguali , cioè maflimi ) il dire , che delle linee tirate tra due punti, nonla fo- 
la retta fia breviffima, ma che altre così brevi ve ne poffano effere , ciò mi 
giunge inafpettatiffimo ; € quando fia vero, rallegratevi , perchè convertirete in 
maniera non folo la prefente queltione , ma tutte le Matematiche infieme., chie 
mai più non moveranno affalti alle determinazioni filofofiche, ed io quando vi 
piaccia di additarmene una fola, che non fia maggior della retta , mi rincuoro 
di trovarne più di mille altre appreffo , ma bifogna,, che troviate altra dimo- 
ftrazione, che la mia medefima , colla quale dite , che io concluderò in quefto 
fenfo, perchè io veramente non ne fo cavar tal conclufione. Che poi io fup- 
ponga una falfità manifefta ,, per falvare una propofizione , che ha diverfe in- 
terpretazioni , non fo quello, che voi vogliate dire, forfe l’ intenderò dopo 
che m' avrete infegnato , non effer fola breviffima la retta, propofizione , che 
fin ora mi par falfifima , ed introdotta per levar il contatto puntuale certiffimo 
della sfera. Quello , che foggiungete per rimuover quella ragione, per la quale 
fi dice, la sfera toccare in un punto , € che vi pare, che abbia buon’ appa- 
renza con dire , che nella brevità , ove accade il contatto colla sfera, J trovi in 
quantità reale refpettiva indifferenza all’ effer piano, e circolare : confeffo la mia 
ignoranza, non intendendo niente, non ne fo cavar fenfo, e però non poffo ve- 
dere, come ciò fchivi l’ efler sforzato a dire, che nel punto fia curvatura, ma 
ben fenza |’ ajuto dell’ enigma mi libero io dal por curvità in un punto , ef- 
fendo quello , che fi curva dopo il contatto nel cerchio una parte di circonfe- 
renza, compofta di punti infiniti , € nella sfera una parte della fua fuperficie, 
contenente infinite circonferenze , infiniti archi dall’ ilteffo contatto derivanti , 
finalmente nel burlarvi del mio Simplicio circa le sfere materiali , moftrate di 
ricordarvi poco d’ Ariftotile , che elfo, e non Simplicio , concedendo , che la 
sfera in aftratto tocchi inun punto, dice, che Sphera anea non tangit planum în 
puntto , e voi ora lo negate anco della atratta, e per crefcere errore fopra errore 
foggiungete , che averefte per minor affurdo ; che le fuperficie piane fi toccaffe- 
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=He nel gioco de i dadi alcuni punti fieno più vantaggiofi di 

D}{ altri, vi ha la fua ragione affai manifelta, la quale è, il ‘poter 
quelli più facilmente, e più frequentemente fcoprirfi , che que- 
ti, il che depende dal poterfi formare con più forte di nume- 
ri: onde il 3. e il 18. come punti,che in un fol modo fi pof- 
fon con tre numeri comporre, cioè quefti con 6. 6, 6. e quel- 
li con 1.1.1. e not altrimenti , più difficili fono a fcoprirfi , 
che v. g. il 6.0 il 7. li quali in più maniere fi compongono , 
cioè il 6. con 1. 2. 3. e con 2. d'a S CONTI» Le Ho ed 1192 COM AVIS) del 
2. 4. 3 I. 3.3. » 2, 2+ 3. Tuttavia ancorchè il 9. e il 12. in altrettante manie. 
re fi compongano in quante il ro. e l’ Ir. perlochè d’ egual ufo dovriano effer 
reputati; fi vede nondimeno, che la lunga ‘offervazione ha fatto da i giuocatori 
ftimarfi più vantaggiofi il 10. € l’ 11. che il 9., e il 12. 

E che il 9. e il 10. fi formino ( e quel che di quefti fi dice intendafi de’ lor 
foffopri 12. e rr.) fi formino dico con pari diverfità di numeri, è manifefto 3 
imperocchè il 9. fi compone con 1. 2. 6.) I. 3. 5.) 1.4.4. 3 2.2. 93 2.19. 403 
3. 3. 3. che fono fei triplicità, ed il 1o.con 1. 3. 6., 1.4. 5.3 2.2.6.) 2:3:5., 
2. 4.4. 3 3- 3.4. e non in altri modi , che pur fon fei combinazioni . Ora io 
per fervire a chi m° ha comandato, che io debba produr ciò, che fopra tal dif- 
ficoltà mi fovviene , efporrò il mio penfiero s con fperanza, non folamente di 
fciorre quefto dubbio, ma di aprire la ftrada a poter puntualifimamente fcorger 
le ragioni, per le quali tutte le «particolarità del giuoco fono ftate con grande 
avvedimento, e giudizio compartite "ed aggiuftate. E per condurmi colla mag- 
gior chiarezza che io poffa al mio fine, comincio a confiderare, come effendo 
un dado terminato da 6. faccie, fopra ciafcuna delle quali gettato, egli può in- 
differentemente fermarfi ; fei vengono ad effere le fue fcoperte , e non più , l° 
una differente dall’ altra. Ma fe noi infieme col primo getteremo il fecondo 
dado, che pure ha altre fei faccie, potremo. fare 36. fcoperte tra di loro diffe 
renti ; poichè ogni faccia del primo dado può accoppiarfi con ciafcuna del fe: 
condo, ed in confeguenza fare 6. fcoperte diverfe ; onde è manifelto tali com- 
binazioni effer 6. volte 6. cioè 36. E fe noi aggiugneremo il terzo dado, per- 
chè ciafeuna delle fue faccie, che pur fon fei, può accoppiarfi con ciafcuna del- 
le 36. fcoperte delli altri due dadi , averemo le fcoperte di tre dadi effere 6; 
volte 36. cioè 216. tutte tra di loro differenti. Ma perchè i punti de i tiri di 
tre dadi non fono fe non 16. cioè 3.4.5. fino a 18. tra i quali fi hanno a com- 
partire Je dette 216. fcoperte ,è neceffario,che ad alcuni di effi ne tocchino mol- 
te ; e fe nol ritroveremo quante ne toccano per ciafcheduno , averemo aperta 
la ftrada di fcoprire quanto cerchiamo , e baflerà fare tale inveftigazione dal 3. 
fino al ro. perchè quello, che converrà a uno di quefti numeri, converrà anco- 
ra al fuo foffopra. (e = : 

Tre particolarità fi debbon notare per chiara intelligenza di quello, che re- 
fta: la prima è , che quel punto dei tre dadi, la cui compofizione rifulta da 
tre numeri eguali, non fi può produrre, fe non da una fola fcoperta , ovvero ti- 
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ro di dadi, e così il 3. non fi può formare fe non dalle tre faccie dell’ affo , 
ed il 6. quando fi dovelfe comporre con tre dui, non fi farebbe fe non da una 
fola fcoperta. Seconda : il punto, che fi compone da i tre numeri, due de’ qua- 
lì fieno i medefimi, e il terzo diverfo, fi può produrre da tre fcoperte , come 
v. o. il 4. che nafce dal 2. e dalli due affi, può farfi con tre cadute diverfe , 
cioè quando il primo dado fcuopra 2. e il fecondo, e terzo fcuoprano allo , 0 
fcuoprendo il fecondo dado 2. € il primo e il terzo affo; 0 fcuoprendo il ter- 
zo 2., ed il primo e fecondo affo. E così v.g.l’ 8. in quanto refulta da 3.3.2. 
può produrfi parimente in tre modi; cioè fcuoprendo il primo dado 2. e li al- 
tri 3. per uno, 0 fcuoprendo il fecondo dado 2. ed il primo, e terzo 3.0 final- 
mente fcuoprendo il terzo dado 2. ed il primo , e fecondo 3. Terza: quel nu- 


mero di punti, che fi compone di tre numeri differenti, può produrfi in 6.ma- ‘ 


niere, come per efempio, l' 8. mentre fi compone da 1.3.4. fi può fare con È 
{coperte differenti ; prima , quando il primo dado faccia 1. il fecondo 3. e il ter- 
zo 4. feconda, quando il primo dado faccia puri 1. ma il fecondo 4. e il terzo 
3. terza, quando il fecondo dado faccia 1. e il primo 3.€ il terzo 4. quarta; fa- 
cendo il fecondo pur 1. e il primo 4. e il terzo 3. quinta , quando facendo il 
terzo dado 1. il primo faccia 3. e il fecondo 4. feta, quando fopra l’ 1. del ter- 
zo dado, il primo farà 4. e il fecondo 3. Abbiamo dunque fin quisdichiarati 
quefti tre fondamenti, primo , che le triplicità, cioè il numero delle fcoperte 
de i tre dadi, che fi compongono da tre numeri eguali ; non fi producono fe 
non in un modo folo; fecondo, che le triplicità , che nafcono da due numeri 
eguali, e dal terzo differente, fi producono in tre maniere; terzo, che quelle, 
che nafcono da tre numeri tutti differenti, fi formano in fei maniere . Da que- 
fi fondamenti facilmente raccorremo in quanti modi, o vogliam dire, in quan- 
te fcoperte differenti fi poflon formare tutti i numeri de i tre dadi, il che per 
la feguente tavola facilmente fi comprende,in fronte della quale fono notati i pun- 
ti de i tiri dal 10. in giù fino al 3. e fotto eflì le triplicità differenti , dalle 
quali ciafcuno di effi può refultare, accanto alle quali fon pofti i numeri, fecon- 
do i quali ciafcuna triplicità fi può diverfificare, fotto i quali è. finalmente rac- 
colta la fomma di tutti i modi poffibili a produrre effi tiri, come per efempio 
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nella prima cafella abbiamo il punto 10. e fotto di effo 6. triplicità di numeri; 
con i quali egli fi può comporre , che fono 6. 3. 1. , 6. 2:22. 54.1.» Sid: 263 
4: 402: ,,43 3: 3: È perchè la prima triplicità dan: 1. è compofta di tre nume- 
ri diverfi , può ( come aere fi è dichiarato ) efler fatta da 6. fcoperte di dadi 
differenti; però accanto ad efla triplicità 6. 3. I. fi nota 6. ed effendo la fecon- 
da 6. 2. 2. compolta di due numeri eguali, e di un altro diverfo, non può pro- 
durfi fe non in 3. differenti fcoperte , però fe gli nota accanto 3. la terza tri- 
plicità 5. 4. I. compofta di tre numeri diverfi può farfi da 6. fcoperte ; onde fi 
nota 
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nota col numero: 6. e così dell’ altre tutte, e finalmente a piè della colonnetta 
de’ numeri delle fcoperte è raccolta la fomma di tutte: dove fi vede s come il 
punto 10. può farfì da 27. fcoperte di dadi differenti, ma il punto 9. da 25. fo- 
amente, e 18% da:2r s'il'7.0da cre. j'il'6.da 10) s ils. da 6., il 4. da 3.,e 
finalmente il 3. da r. le quali tutte fommate infieme afcendono al numero di 
108. Ed effendo altrettante le fcoperte de i foffopri, cioè de i punti 11. iz. 13: 
14, 15. 16. 17. 18. fi raccoglie ‘la fomma di tutte. le fcoperte poffibili a farfi col- 
le faccie de i tre dadi, che fono 216. E da quelta tavola potrà ognuno ch’ in- 
tenda il giuoco, andar puntualifimamente mifurando tutti i vantaggi per mini- 
mi che fieno delle zare, degl’ incontri, e di qualunque altra particolar regola, 
che in eflo giuoco fi offerva. 
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SN Erchè caufa volendo un nuotatore ftar fermo, e a calla nell’ 
Pi acqua , fia neceflario , che ei fia fupino , colle gambe aper- 
te ; colle ‘braccia diftefe fopra il capo ; € intirizzito . 

La caufa del problema è quefta . Volendo il nuotatore ftar a 
galla e. fermo, bifogna che ei cerchi di farfi nell’ acqua più 
leggero , che pud, e quefto gli fuccederà ogni volta, che ei 
fi accomoderà in tal modo > che del fuo corpo’ne tefli fom- 
merfo più , che fia poffibile » perchè un pefo di tanto divien 
più leggero nell’ acqua, di quanto pefa tant’ acqua eguale in mole alla parte 
ener di effo pefo. Ora il nuotatore ftando nell’ acqua fupino, viene a farfi 
in effa lesgeriffimo ,. perchè dalla bocca >, € picciola parte del vifo in fuori , 
tutto il refto del fuo corpo refta fommerfo > che fe in altra pofitura ci fi acco- 
modale, v. g. bocconi, o per lato s non gli riufeirebbe lo ftare a galla fenza 
muoverfi , perchè tanto fi fommergerebbe $ che cacciando la bocca fott’ acqua , 
per. non poter refpirare , anderebbe a rilicòo di affogarfi. In oltre egli è necef- 
fario , che ei tenga le gambe aperte affai , perchè effendo il noftro petto 
per l aria ; che in eflo fi racchiude, mercè dei polmoni grandi affai, molto 
più leggero nell’ acqua; che le cofce, e le gambe, che fono mafliccie e piene, 
non bilogna » che il nuotatore le tenga firette ed unite, perchè così il lor cen- 
tro della gravità cafcherebbe affai lontano dal petto, onde farebbe sforzato il 
nuotatore per la lieva delle gambe s e cofcie a dirizzarfi s nè potrebbe ftare a 
diacere ; dove che, fe le terrà aperte e feparate , il lor centro della gravità 
verrà più vicino al petto, e così gli. faranno manco lieva . Bifogna ancora , 
che ei tenga le braccia diftefe fopra il capo, perchè tenendole così > Viene a 
contrappefare il pefo delle gambe , e delle cofcie , che fe le tenelfe accolto a i 
fianchi , ajuterebbe col pefo delle braccia le gambe , e le cofcie a farlo rizza- 
re; e tirarlo giù. Ed in ultimo gli convien ftare colla vita Intirizzata, attalchè 
e' venga a fare del fuo corpo un compofto folo, perchè fe fi abbandonaffe se fi 
lafciafle andare , le braccia , e le cofcie, e le gambe, effendo più gravi del 
petto , anderebbero al fondo , e feco tirerebbero il nuotatore . 
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PROBLEMA II 


I domanda la caufa onde avvenga , che il nuotare arrechi grandiflimo af- 59 


fanno a i nuotatori, non oftante che e’ fieno leggeriffimi nell’ acqua, onde 
con ogni picciola forza facilmente per efla fi muovono . 
Si rifponde , che non è la forza, che fi fa per nuotare quella, che atreca 
l’ affanno grande a. chi nuota ,; ma l’ avere!a tirar fott acqua buona quantità d 
aria, mediante la neceffità del refpirare;. il che fi dichiara così . Io ho un’pal- 
lone ; e lo voglio col mio fiato gonfiare ; piglio un cannellino di canna, lo 
metto nell’ animella , e comincio per quello a foffiar nel pallone , certo che fe 
detto pallone non farà circondato da altro , che. dall’ aria, affai facilmente mi 
riufcirà il gonfiarlo ; ma fe piglierò poi il medefimo pallone fgonfio; e lo met- 
terd in un vafo grande pieno di acqua, e vorrò poi gonfiarlo tenendolo in effa 
fommerfo , chiara cofa è , che durerò una gran fatica, perchè mi' converrà al- 
zare tant’ acqua col fiato.; quanta! è l’ aria, che io icaccio nel pallone. Ora 
colui. che nuota .non attrae col refpirare l’ aria nel petto, ftando ‘circondato 
da aria, dove prima con poca fatica il noftro petto fi gonfia, ma dee refpira- 
re, e tirar l’ aria fott acqua., della quale tanta mole ne viene ad alzare, ogni 
volta che ei refpira, quanta .è l’ aria, che refpirando ei manda nel ‘petto, i 
mufcoli del quale non effendo ufi a un efercizio tanto laboriofo, grandemente fi 
affaticano , € di qui procede l’ affanno grande del nuotatore. A quelto fi può 
aggiugnere ancora , che effendo per avventura i medefimi mufcoli quelli , che 
ajutano a muover le baccia nel nuotare ; fi viene loro a raddoppiar ‘la fatica , 
onde e per queta, e per quella dell’ avere a tirar l’ arja fott' acqua ,° fi cagio- 
na a chi nuota l’ affanno , che abbiamo detto. 


PROBLEMA III 


Funamboli, tenendo un’ afta lunga in mano, facilmente camminano, e bal- 
lano fulla corda, e fenz’effa con gran difficultàe appena ci poffono cammi- 
nare. Si domanda ora , che ajuto gli porga la detta afta. 
La rifoluzione del prefente problema dipende da tre veriffime propofizioni. La 
prima è tale. Io ho un pezzo di trave, e lo drizzo a perpendicolo foprà terra, 
drizzato che io l’ ho , vedo , che non vuol ftare altrimenti in piede, ma che 
comincia a inclinare per caderfene diftefo in terra; allora fe io, che lo vedo ca- 
dere, lo foccorro fubito , con ogni picciola forza e lo terrò, e lo tornerò a driz- 
zare, che non vadia giù, cola, che non così facilmente farei, fe lo foccorrefli, 
quando ei fuffe vicino a diftenderfi in terra. Da: pira propofizione fe ne 
cava la feconda, che è quefta. Uno per paffare un foflo è necellitato di cam- 
minare fopra un-ponte ftrettiffimo, qual farebbe un tronco di un albero , o un 
pezzo di tavola larga un quarto di braccio: ora fe coftui averì qualche ritegno, 
o appoggio benchè minimo , ful.quale £i polla reggere » quando fi fente barcol- 
lare, facilmente pafferà il fofo.; perchè come abbiamo detto ‘nell’ efempio della 
trave, bafta ogni picciola forza. e refiltenza per tener in piede ‘una cofa , che 
accenni di voler cafcare. La terza: propofizione è, che con affai maggiore: pre- 
ftezza, e velocità fi vibra, e fi fcuote:un pezzo di legno corto colla mano, che 
non fi fa un’ alta molto lunga. ‘Ora il Funambolo, a guifa di quello, che ha da 
paffare il foffo pel.ponte ftretto., ha da camminare fopra una ‘corda ; ficchè fe 
non aveffe qualche appoggio, quando e’ fi fente vacillare cafcherebbe faciliffi- 
mamente in terra; ma egli ha l’ appoggio, e quefto glie lo porge l’ afta lunga, 
che porta in mano; perchè quando ei fi fente piegare , e andar giù da una 
an- 


SI 
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banda, egli fi appoggia e fi aggrava dalla medefima full’ afta, la quale per effer 
molto lunga con gran lentezza fi muove alla forza , che gli vien fatta ; ficchè 
non così tolto ella comincia a muoverfi; che il Funambolo, al quale bafta ogni 
minimo appoggio per riaverli , fi è giù riavuto, e raddrizzato; 


PROBLEMA IV. 


O ho due lance del medefimo pefo, e della medefima lunghezza, cioè che 

tanto legno è in una, che nell’ altra >, ma'una di elle è piena e mafficcia, 
l altra è incavata e vota a guifa di una canna 5 fi domanda adeflo qual di que- 
fte due lance più difficilmente fi fcavezzerà s o troncherà . 

Si rifponde, che la vota farà maggior refiltenza nel troncarfi, che non farà 
la mafliccia., e tanto maggiore , quanto è maggiore il diametro fuo di quello 
della piena. Per la qual cofa quindi è , che la provida natura dovendo far eli 
uccelli molto leggeri ; acciò più facilmente fi moveffero per aria, ma colle 
penne gagliarde, acciò poteffero durare a volare, dette loro le penne dell’ ali, 
che fon quelle, che o dell’ altre fi affaticano, di materia leggeriffima , ma col 
calamo voto, acciò fuffero Ggagliarde ; e refiftenti al troncarfì 5 che fe colla me- 
defima quantità di materia gliele avelle fatte piene , alfai più ‘facilmente fi po- 
trebbono fpezzare. E l’iftefla induftria ha offervato ancora in farli alcuni oflì ; 
come quelli delli ftinchi, e delle cofcie , i quali fi vedono ‘molto fottili, e 
quefto per leggerezza dell’ uccello, ma voti dentro, perchè e’ fieno più gagliar- 
di. Ma qui potrebbe domandare uno, perchè la natura non ha fatto a i qua- 
drupedi , e agli altri animali, che camminano fopra la terra, l’ offa delle gam- 
be vote come quelle degli uccelli, ma molto grofle, e piene di midollo, come 
fi vedono. Per quefto fi rifponderà 3 che e’ quadrupedi , ed altri animali ; che 
vanno fopra terra, andando fempre a pericolo di urtare le gambe in faffì, o al- 
tri intoppi con pericolo di frangerfì , o fchiacciarfi li finchi, era neceffario, che 
la natura gli li facefe pieni e mafficci , accid non così facilmente fi poteflero 
fchiacciare ; perchè pigliando. l’ efempio dalle due lance con più facilità fi può 
fchiacciare. quella, che è vota, che ta piena. Ma gli uccelli, che vanno per 
@ria , dove non hanno a temere intoppo alcuno, ma debbono effere principal- 
mente leggeri, hanno gli ftinchi, e le penne dell’ ali vote , e per leggerezza, 
e perchè nel moto, che fanno nel volare, facciano più refitenza a fpezzarfi. 


PROBLEMA Vv. 
O Nde avviene, che le ftelle ci apparifcano al fenfo immobili, con tutto che 


camminino con fomma velocità, ficchè in breviffimo tempo camminano 
grandiflimo fpazio del Cielo. 

A tal quefito fi rifponderà così, che le ftelle ci apparifcono immobili , nel 
medefimo modo , che immobile ci fi dimoftra la lancetta dell’ Oriuolo . Perchè 
fe noi piglieremo un oriuolo, e lo accomoderemo in tal maniera , che prodotto 
il fuo indice vadia a ferire in una fltella pofta in Oriente, e dall’ altra parte del 
detto indice, che riguarda l’ Occidente, porremo l’ occhio , vedremo che fecon- 
do che l’ indice fi verrà inalzando , la ftella lo feguiterà , mantenendofi fem- 
pre nell’ ifteffa linea retta dell’ indice s nè mai accaderà , che noi la vediamo 
o fotto o fopra di effo , ficchè ci parrà , che ella fi muova al moto dell’ indi: 
ce ; il qual moto effendo a noi infenfibile » infenfibile ancora ci viene a effere 
quello della ftella, ec. 
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PERCONBSL'E MA VI. 


OX avviene, che in tempo, che fia nebbia, e la mattina a buon'ora fi ve- 
de intorno alle fiepi grandiffima quantità di ragnateli, dove che, quando il 
tempo è fereno, e nel mezzo giorno, non fe ne vede più uno. Si vedono affaif- 
fimi ragnateli quando è nebbia ; perchè i fili di effi, che fono per la loro fom- 
ma fottigliezza invifibili, vengono a effere ingroffati da un grandiffimo numero 
di fille minutiffime di acqua componenti la nebbia , che ci fi pofano fu, on- 
de fi fanno vifibili, e ci apparifcono come tante filze piccoliffime di perle , 
e per quelt ifteffa ragione fe ne vedono ancora in gran quantità la mattina 
a Lose ora ; PEICICA iftelo effetto , che cagionano in effi le minute ftille 
della nebbia, lo cagionano anco le ftille della rugiada, la quale gli cade fopra 
la notte, onde poi la mattina fi vedono quei carichi delle dante ille, le quali 
infino che il Sole non le confuma, fon caufa, che noi vediamo tanta gran quan- 
tità di ragnateli. 


P_R0:B L EM:A. VII 


O Nde accade, che alcune volte dopo una nebbia fcoprendofi il Sole le fo- 


glie di vite , ed altre frondi divengono aride, e fi feccano affatto. 
La cagione di tale effetto è quefta. Si pofa ( mentre dura la nebbia ) fulle fo- 


glie delle viti una grandiffima quantità di flille minutiffime di quelle ifteffe, che 


ci fanno vedere i ragnateli, € quefte fono di figura rotonda, e sferica perfettiffi- 
ma; fi diffolve poi Ja nebbia, e fi fcopre il Sole, i raggi del quale paiaao per 
quelle piccoliffime sferette percuotono per refrazione la oglia, che ad effe foggia- 
ce, ficchè nel medefimo modo, che gli fteffi raggi paflando per una palla di cri- 
ftallo, o per una caraffa piena di acqua, e percotendo full’ efca, e ful panno, o 
altra cofa fimile la rifcaldano , ed accendono, così anco paffando per quei piccioli 
lobetti vengono a rifcaldare talmente la foglia, che l’inaridifcono, e feccano af- 
atto. Ma è da notarfi, che non fempre accade quefto , perchè fe la nebbia duraf- 
fe molto tempo, fi verrebbono a ragunare fu le foglie tante di quelle minute goc- 
cioline, che fi rammonterebbono una fopra l’altra, fi confonderebbono infieme, e. 
finalmente perdendo affatto la figura sferica fi fchiaccerebbono, onde altro non ap- 
parirebbe fulla foglia, che un fottil velo di acqua, ed in quefto cafo il Sole non 
fa in effe quell’effetto, che fa mentre quelle goccioline vi fono fopra intatte , e 
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migliori è improbabile ;' perchè ficcome d’un:nomo partico= 
lare l’ultime determinazioni pare che fieno le ‘più prudenti, 
e che con gli anni crefca il giudizio ; così dell’univerfalità 
degli uomini pare ragionevole che 1’ ultime determinazioni 
fieno le più vere. 

2. Senfum vifus afferis ‘omnium maxime fallaciis effe ob- 
noxium, ob idque non leviter, quaecumque vifui occurrunt, 
effe credenda: fateor; fcias tamen .te contra te ipfum obloqui . Dicam enim e- 
go: quia vifus, prefertim in maximis diftantiis, decipitur, hinc fa@um ely ut 
omnes homines ad hec ufque tempora ob vifus imbecillitatem decepti fint, cre- 
dentes triformem Saturnum unam tantum effe ftellam; Jovem folitarium incede- 
re, cum tamen quatuor adftent illi circulatores ; Lunam effe fuperficie perpoli- 
ta ; afperam tamen & tuberofam exiftentem deprehendimus.;. Venerem ‘atque 
Mercurium femper circulariter intra naturalis potentie cancellos ob@riGos late- 
re; oculis vero noftris mira perfpicillorum efficacia munitis obviam fefe fece- 
runt. | 24 

3. Si corpora phyfica non ex indivifibilibus conftant , fed habent quanta mi» 
nima in que refolvantur, inquirendum eft de ipforum minimorum figuris, ‘que 





IL Dire, che le ‘opinioni più antiche ed linveterate fieno le 


— ade 


dubio procul erunt fpherice. Afferunt enimcaufam, cur minima naturalia necefe — 


fario fint quanta, quia fcilicet'talis forma, ut puta lapidis, terre, auri, fub mi- 
nori quantitate confiftere nequit. Cum autem tres fint quantitatis dimenfiones, 
dicendum eft, formam illius corporis phyfici fub ‘minore longitudine; latitudine, 
& profunditate confiltere non poffe. Dimenfiones autem ifte in corpore non or- 
anico non differunt nifi fecundum noftram confiderationem ; equalia ergo .erant 
in minimis hifce componentibus, & per confequens quia minima erant ‘phyfica. 

4. Fixe funt admodum exigue, adeo ut neque Canis ipfe multa fuperet mi- 
nuta fecunda. Licet quatuor mediceorum Planetarum periodi velocifime fint, 
nunquam tamen huc ufque iidem fuerunt fitus, veleadem intercapedines!. Quod 
liquido conftat, fi confequentes deinceps Conftitutiones ‘obferventur 3 que eum 
dem ordinem minime fervant: quod fi & horum, numero tantum quatuory bre- 
viffime reftitutiones irrationales funt, quid quafo de aliis feptem erronibus exi- 
ftimandum? Quis eorum errores ftatutis legibus excribet? 

5. Utimur tanquam rationali menfura temporibus revolutionis diurna, & eo- 
rum particulis menitruas Lune , folis annuas, alias reliquorum Planetarum re- 
verfiones metiri confuevimus, que tum inter fe, tum prima lationi incommen- 
furabiles cum fint, irrationabiles ergo, & prorfus inexplicabiles extant. Quapro- 
pter iis, qui fequentur, Aftronomis , ficuti & fuperioribus omnibus , negotium 
in Aftronomia non deerit , Infuper reliquarum omnium lationum menfuram fa- 
cimus diurnam revolutionem, ejufque particulas, quali & ipfa aquabilis & uni- 
formis fit, saequalefque illius arcus equalibus temporibus refpondeant ; fed quis 
obfervavit, quis vidit /Equatoris aquabilem effe tranfitum? 

6. Calidi eft rarefacere & frigidi condenfare. Numquid corpus aliquod , quod 
in aqua frigida non defcendat, quia denfior, defcendat idem in Sn, quia ra- 
rior? 

7. In Vafculis vitreis occlufis liquores & fru@us diu forte fervantur. Fà 

8. Elle 
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8. Effe .in gravi repugnantiam intrinfecam ad motum inftantaneum , adeo ut 
hon ratione medii impedientis contingat fucceffio & tarditas, qua dempta fcili- 
cet per vacuum intervallum, mobile inftantanea cafurum foret celeritate , patet 
vel maxime-ex co, quod.in»principio: lationis lente movetur , impetumque ac 
celeritatem acquirit fucceflive,..quod minime contingeret , fi a principio intrin- 
feco ineffet illi propenfio ad inftantaneum motum. Cum enim tam in. principio 
quam in medio lationis eadem femper habeatur medii refiftentia , aeris nempe 
quiefcentis , motus effet aquabilis orfus ab eodem principio , fa&us in eodem 
medio femperque eodem modo difpofito. 

g. Crediderunt Peripatetici caufam {cintillationis Fixarum effe  remotionem, 
ob quam vifus nofter debilis & trepidans ad illas pervenit ; fed ut re&ius lo- 
quantur, ob quam illarum fulgor debilis ac titubans ad oculum pertingit 3 quod 
de more ex diametro falfum erit. Nam fixe fcintillant, quia fuapte natura luci- 
de fulgorem ab intra, emittunt, radiofque fulgentiMfimos, vibrant . Planeta vero 
fuapte natura obfcuri alieno tantum lumine in fuperficie pinguntur . Languet 
exinde eorum lux adfcititia, qua moveri definit in Planetarum corpora impin- 

ens. 

i Io. Dicis ftellarum infra tertiam magnitudinem nullas effe operationes , de- 
ue illis nullam ab Af&ronomis curam haberi. Verum tuam infcitiam non agno- 
fis? Nonne Nebulofarum curam maximam geris? At nebulofa quid aliud funt, 
quam ftellarum infra tertiam magnitudinem congeries? 

‘11. Motus deorfum gravibus eft naturalis, quatenus ea reftituit in bonam con-: 
ffitutionem, que prius erant in mala, & fic motus etiam furfum iifdem natu- 
ralis et, ut cum lignum ex aqua fundo fertur ad fuperficiem, ut ibi naturaliter 
quiefcat ; ita quoque arboris ramus attollitur furfum maturaliter, quia vi infle- 
xus fuerat. 

12. E' bella cofa il fentire alcuni Peripatetici ignorantiffimi di Matematica 
farfì avvanti con dire, che Ariftotile fu così gran Matematico quanto altri, quali 
che tanto baftiy che Ariftotile ne abbia faputo per fe e per loro. 

13. Che il fumar: dell’ acque dei pozzi l'inverno non venga da lor calore è. 
manifelto, perchè i panni, che fi afciugano al fole, l'inverno fumano, € la fta- 
te no, e l'alito fi vede l'inverno, e non la ftate. .. dia i 
«1a. Si Luna effet fpeculum; ad imagines circumadftantium corporum; pingere- 
tur, ipforumque fimulacra ad nos retorqueret. Verum folis ac flellarum idola ob 
pimiam illarum a Luna diftantiam , nec non ob Luna a nobis elongationem, 
itemque ob ejus fphericitatem omnino inconfpicua forent. Afficeretur igitur uni- 
verfa Lune fuperficies ab imaginibus totius etheris circumfufi , cujus colore co- 


loraretur; invifibilis ergo effet Luna in Ccelo, ac folis lumen nullatenus ad nos 


retorqueret. Sol enim in hemfpherio Lune eam occuparet, partem, quam corpus 
illius in toto fere coelo occupat . ‘Pofita folis diametro gr. o. m. 34. erit_ ejus 
difcus ad fui coeli fuperficiem ut 1. ad 221760. sa 
13. Sia il folido B in fpecie egualmente grave come l’acqua; e fia la mole € 
più grave in fpecie del folido B, ma di gravità affoluta eguale ad effo; farà 
dunque la mole C minore della mole B. 
Pongafi la mole C D eguale alla B, ed in- 
tendafi la parte D efler aria. Adunque D 
effendo aria, in aria non peferà niente, € 
però tutta la mole C D pelerà in aria quan- 
to (, cioè quanto B: Le moli dunque B, 
C Din aria pefano egualmente. Dico che 
anche in acqua faranno eguali in pefo, cioè, 
che néanco CD peferà nulla, Imperocchè pefando il folido C in aria quanto la mo- 
RKEKR 2 Je 
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le B, cioè, quanto una mole d’ acqua eguale a C D, ed in oltre pefando C in 
acqua meno che in aria, quanto è il pefo in aria d’una mole d’acqua eguale al- 
la mole €; adunque C in acqua pefa quan- 
to una mole d’ acqua eguale alla mole D 
in aria. Ma la gravità in aria d’ una mole 
d'acqua D è eguale alla leggerezza d’ altret- 
tanta mole d’aria in acqua; adunque la gra- 
vità del folido C in acqua è eguale alla leg- 
gerezza della mole d’aria D in acqua: adun- 
que il compofto C D in acqua non pefa 
nulla, come B. 

16. In ogni mobile che debba effer moffo violentemente pare, che fieno due 
fpecie diftinte di refiltenza; l'una che rifguarda quella refitenza interna, per la 
uale noi diciamo più difficilmente alzarlì una pietra di mille libbre, che una 
di cento : 1° altra che ha rifpetto allo fpazio per il quale fi ha da fare il moto; 
così maggior forza ricerca una pietra ad alter gettata lontana cento pali, che 
<inquanta. A quelle diverfe refiltenze rifpondono proporzionatamente i due di- 
vert motori, l'uno dei quali muove premendo fenza percuotere , l’ altro opera 
percuotendo. Il motore che opera fenza percoffa non muoverà fe non una re- 
fiftenza minore, benchè infenfibilmente della fua virtà o gravità premente , ma 
Ja mugverà bene per fpazio infinito, accompagnandola fempre colla fua fteffa 
forza: e quello che muove percuotendo, muove qualfivoglia refiltenza benchè im- 
| menfa, ma per limitato intervallo; onde io ftimo vere quefte due propofizioni: 
«31 percuziente muovere infinita refiltenza per finito e limitato intervallo: il pre- 
mente muovere finita e limitata refiltenza per infinito intervallo. Sicchè al per- 
cuziente fia proporzionabile l'intervallo, e non la refiltenza; ma al premente la 
refiftenza, e non Pintervallo. Le quali cofe confiderate mi fanno dubitare , che 
al quefito del Sig. Francefco fia inefplicabile, come quello che cerchi agguaglia- 
re cofe non proporzionabili, che tali credo io » che fieno le azioni della per- 
coffa , e della preffione, ficcome nel cafo particolare qualunque refiltenza , che 
fia nel cuneo BA, farà moffa da qualunque percuziente C ma per limitato 


antervallo come tra i punti B A. Ma dal premente D non qualunque refilten- 
za fia nel cuneo B A farà fpinta, ma una limitata e non maggiore del pefo 
D. Ma quelta non farà fpinta per il limitato intervallo tra i punti BA, ma in 
infinito, effendo fempre ugual refitenza nel medefimo mobile A B, come fi de- 
‘ve fupporre, non fi facendo menzione in contrario nella propofta . 

17. Appreffo le fcuole de’ Filofofi è approvato per vero principio, che del fred- 
do fia proprietà il riftrignere, e del caldo il rarefare. Ora tante quelto , inten- 
dafi, che l’aria contenuta nello frumento fia della medefima temperie, che l'al 
ara aria della ftanza dove fi pone, e così per ritrovarfi quefti due corpi egualmente 
gravi in fpecie, ne fegue che l’uno non feaccia l’altro, come a quello che per 
mon acquiltar niente è meglio reltar quivi . Ma fe l’aria circonfufa alla palla fi 
xaffredderà con l imporvi qualche corpo più freddo, i calidi contenuti nell’ aria 
comprefa nella palla , come quelli che per effervi un mezzo men leggeri di lo- 
ro, fe ne faliranno in alto; e tal aria diverrà più fredda di prima : e così per 
l’ antidetto principio fi riftrignerà e terrà meno luogo, ne detur vacuum, onde il 
vino falirà fu ad occupare il luogo lafciato vuoto dall’ acqua, e di poi rifcaldata 
tal aria, rarefacendofi e tenendo maggior luogo verrà a fcacciare e mandar giù 
il vino , il quale come grave volentieri le cederà quel luogo ; onde ne fegue 
che il freddo non fia altro che privazione di caldo, Che gli uomini muojano 
interrizziti dal freddo avviene che il freddo ambiente va confumando tutti que- 
gli atomi ignei, che trova nelle membra, onde non v'effendo più il calor I 

rale, 
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rale, fi muore. L'acqua pofta in una fanza fi trova nella medefima temperie ; 
che la ftanza dove fi pone partecipando ambedue ugualmente di atomi ignei : 
Ma che una mano che tenuta in aria ti par calda , poi pofta nell’ acqua fi raf- 
fredda, quelta ne è la cagione confiderandofi il caldo efterno e l’ interno ; che 
mentre relta in aria, gli atomi ignet fuoi proprj hanno luogo d’ufcire, che fon 

uelli, che cagionano il caldo; ma pofta inacqua, le particole d’ effa tornano € 
Iofigno gli aditi onde efcono i detti atomi, effendo le parti dell’ acqua maggio- 
ri delle porofità; per le quali effi iraniane fuori, il che non avviene nell'aria, 
trovando il campo libero, come quelli che non fon tenuti dalle parti dell’ aria 
per effer minori de’ port» onde erumpunt ; effendo che il caldo non fia altro 3 
che il contatto e folleticamento di quegli atomi calidi, 1 quali nello fcappar 
fuora trovano le membra del corpo. L’ aria freddilima per Tramontana è pi 
fredda del diaccio e della neve. In confermazione di che fe fi approfimera allo 
frumento in tal tempo o della neve o del diaccio, il vino calerà notabilmente. 
In oltre per confermar quelto, un vafo pien d'acqua pofto nell'acqua non ghiac- 
cerà, e pofto in aria ghiaccerà. In oltre l’acque de’ Fiumi dovriano agghiacciarfi 
- nel fondo, dove fon più lontane dal caldo dell’aria, e non nella fuperficie, do- 
ve fon viciniffime all'aria , ma ne fegue il contrario $ onde nell’ iftefla maniera, 
cioè dall’ operazione del caldo e del freddo fi maturano tutte le frutte e biade , 
perchè fe confidereremo la ftruttura e fabbrica di quelle, prima vedremo: L’uva 
è compofta di grani o vogliamo dire vefciche , .e quefto fi vede apparentemen- 
te nell’uva, dove ogni grano è una vefcica: il fimile ne’ pomi granati, fichi, co- 
comeri ed altri; onde tali vefciche effendo piene d'umore, venendo il caldo del 
Sole, le fpreme e fgonfia, € mandano fuori parte di quell’umore , onde la fera 
fon palle. Ma nel fopragiugner la notte, e raffreddandofi l’aria, tali vefciche fi 
vengono a riempire di nuovo umore, € maggior di quello , che il giorno avan- 
ti avevano mandato fuori, onde effe vefciche vengono a molto più farfi capaci, 
e per quelta alterazione fi maturano, facendo l'ilteffo effetto che fa l'iltrumen- 
10, in confermazione di che fi veggono la mattina duriffime . D’onde avvenga 
che il velluto tenga caldo, e l’ermifino frefco, ciò è caufa, perchè quefto, come 
quel che fi accolta benifliimo alla carne, ferra i pori, onde reftano i calidi den- 
tro, e così non fi genera il caldo, ed il fimile avviene nelle pellicie . In un 
fiafco fi può coftipare tant’ aria , che pefi oltre al pefo ordinario del fiafco e 
dell’aria, quanto un cofo di venti foldi, onde ne feguita ch’ella fia grave e non 
leggiera , perchè fe ella fuffe tale, quanta più aria fi coftipaffe nel fiafco, tanta 

5° forza avrebbe d’ andare in alto, come fi vede che un vafo quanto più s' em- 
pie di terra, santo più va al fondo. — 

18 Le parti quante nella linea terminata o fono finite o infinite, Finite no, 
perchè la divifione non fi eftenderebbe in infinito ; Infinite no, perchè la linea 
propofta farebbe ftata infinita in lunghezza. Dico nè effer infinite; nè finite; ma 
effer tante, che rifpondono ad ogni numero , € rifpondendo ad ogni numero 
non fono infinite, perchè neffun numero è infinito, nemmeno fono finite, cioè 
determinate da qualche numero, perchè d'ogni numero determimato ce ne fono 
altri maggiori. i 

La fallzcia è nel diftinguere dicendo , 0 fono finite o infinite ; perchè il fi- 
nito e l'infinito fono differenti di genere; ed in quelta guifa non è buona divi- 
fione, avorio 0 è giallo o è dolce, potendo effere nè giallo nè dolce. 

Dirà alcuno, io divido Ia linea in due parti quante, poi in quarti , poi in 
100, nè mai arrivo al fine della divifione ; adunque nella linea è l'infinito de’ 
quanti. $' inganna quefto nel fuo difcorfo, perché non meno difta dall’infinito 
51 1000, che il 100, o che il 20 , 0 che il 4; e dal 4 al 20; poi al 100, ed 
al 1oco ec, non. fi cammina verfo la infinità ; onde quefta inquifizione non ci 
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può accertare, fe vi fia l'infinito o no; ficcome quello, che partendo da Venè-. 


zia naviga fempre vetfo mezzo giorno non trovando mai Coltantinopoli , non 


può dire, Coftantinopoli è lontana da Venezia in infinito, potendo effere ovvero! 


che. Coftartinopoli non fia in natura , ovvero che quella ftrada ‘non vadià in 
quel verfo : ma potria ben dire tal diltanza ‘effer infinita ; quando andando a 


quella volta dove fuffe Coltantinopoli,  fulfe ‘impoffibile l’arrivarvis mai, Conclu=> 
do adunque , che la via della divifione , e fuddiyifiohe non camminando: verfo* 


I’ infinito, non ci ferve niente per concludere fe vi fia o no. Puoffi continuar 
fempre la divifione, fenza che mai le parti fiano infinite, ma fempre contenute 
da qualche numero , del quale non ve'ne‘fia' un altro‘ maggiore; nè vi è nu- 
mero che fia infinito. 
«Quello che rifponde a tutti'i numeri non è di neceffità “infinito ; perchè non 
v'è numero alcuno infinito, e quello che è determinato da qualche numero, non 
rifponde a tutti i numeri, perchè nelfan numero include tutti i numeri. Adun- 
que quello che è determinato da qualche numero'è altro, che quello ; che rifpon- 
dea tutti i numeti ; e quello che rifponde a ‘tutti i numeri è altro che l’infi- 
nito. Adunque abbiamo tre cofe differenti , cioè quello ‘che'è determinato da 
qualche numero, quello che rifponde a tutti i numeri, e l'infinito. Chi danque 
dirà , che le parti del continuo fon tante, che rifpondono ad ogni numero , di- 
rà bene. vi n3raTa | 
19 Cercafi. per qual cagione i luoghi montuofi o vicini alle gran montagne 
fiano più degli altri fottopofti alle tempefte, fulmini ;'tuoni, e baleni . Forfe la 
cagione è VARE Levanfi, nella. terra vapori, ed efalazioni. Sono i vapori materia 
delle piogge; nebbie e nuvole. Ma l’efalazioni producono fitelle cadenti, travi, 
ed altre impreflioni ignee . Quefte fon ‘frequenti nell’ Eftate per le molte efala- 
zioni elevate dal caldo del fole. Quelle abbondano nell'inverno e ne tempi non 
caldi per la copia de’ vapori umidi; e mentre che l’aria farà ripiena di fempli- 
ci vapori, darà femplicemente pioggia e nevi ; ma fe vi faranno in copia fem- 
plici efalazioni, vedrannofi le fole impreffioni ignee fopradette. Ma' fe nell’ifteffo 
tempo abbonderanno nell’aria e vapori ed efalazioni, ‘allora per il coritrafto del- 
le contrarietà , l’ efalazioni ferrate e combattute ‘da’ vapori produrranno tuoni 
lampj e faette,, ed i vapori per l’ antiperiftaG dell’ efalazioni non folo in pios- 
gia, ma in grandine e tempelta fi fcioglieranno. Ora a ciò fi elevino nell’iftelfo 
tempo e l’efalazioni ed i vapori, fono i luoghi montuofi accomodatifimi, e maffi- 
me nel tempo caldo. Imperocchè ferendo il folé i dorfi de’ monti efpofti a mez- 
zo dì ad angolo retto, gli rifecca e n’eftrae copia grande d’efalazioni ; Ma dai 
dorfi boreali , e dalle valli profonde ed umide ‘afcendono in grant copia i vapo- 
rî,, i quali mefcolati con l’efalazioni fono materia atta a ‘produrre mediante le 
loro contrarie qualità quegli effetti più violenti di tuoni, lampi; fulmini, gran- 
dini, tempefte , dove che dalle pianure lontane ‘dai monti; per effer loro nello 
eflo mado ferite dai raggi folari , non fi fanfio elevazioni di materie contra- 
rie, ma fimili ed atte a produr effetti uniformi ‘e meno violenti. L'inverno ‘poi 
per 1° abbaffamento del fole ‘pochiffime efalazioni dai ‘monti, e meno dalle pia- 
nure fi elevano ; onde in quella ftagione fi hanno folamente oli effetti dei va- 
pori, cioè pioggie, nevi ec. In oltre da’ Paefi montuofi maggior copia di vapori 
e di efalazioni fi elevano, che dalle pianure, perchè la fuperfizie v. o. di dieci 
miglia di paefe montuofo è affai maggiore che quella di dieci miglia di piano, 
e perchè. l’ evaporazioni fi fanno dalla fuperficie, adunque ec. Dico ‘in oltre 
maggior. copia di vaport clevarfi dalla Terra umida; che dall’ acqua , ‘perchè 
l’acqua come diafana trafmette i raggi del fole, e meno fi tifcalda; che la Ter- 
ra opaca , la. quale rifcaldata più, maggiormente fuma . Segno di ‘cid fia, che 
in un giorno di ftate, d'un vafo d’acqua profonda, poca fe ne RARE 
€ 
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fe fi continuerà d’afpergere fottilmente una pietra, o una tela, grandiffima copia 


d’acqua fi convertirà in Yapore . ‘Poco dunque di vapori , è meno di efalazioni 
fi eleva dal mare. a è Us dii 

20 Aquam in fua regione non gravare colligunt ex eo, quod fi quis in pro- 
fondo -maris locetur , pondus imminentis aqua non fentiat . Id autem fi rette 
di&um eft, inferam-ego , non ‘modo aquam non gravare, verum pòtius levitare . 
Nam fi magnus e. g. lapis in profundo maris ponatur, non modo ob imminen- 
te aqua. non reddeturi gravior.,, verum longe minus ponderabit quam, fi aqua 
ablata fuerita >. / .° . = “favo ii a 

>1 Incalefcat vitreum vas otis ariguftilfimi/,.donec aer extrudatur , ftatimque 
obturetur, ne novus fubintret aer , & ita exinanitum ponderetur in libra exa- 
&ifima,; deinde immiffum- idem, vas in aqua aperiatur » ingredietur tantundem 
aqua, quantum defiderabatur aeris : hac. aqua fervetur 1n alio vafe, deinde pri- 
mum vas optime ficcatum iterum ponderetur jam naturali aere repletum, ponde- 
rabit dubio procul magis quam antea dum effet exinanitum , acceptaque ponde- 
rum differentia erit pondus aerea molis aqua fervate requalis. 

“22 Fannofi liti. e difpute fopra l'interpretazione d’ alcune parole d’un teftamento 
d'un tale, perchè il teltatore è. morto, che fe falfe ‘vivo, farebbe pazzia il ficot- 
rere ‘ad altri. che..a lui medefimo per la determinazione del fenfo di ‘quanto egli 
avea fcritto. Ed.in fimil guifa è femplicità l’andar cercando i fenfi delle cofe 
della natura nelle carte di queto o di quel Filofofo più che nell’opere della na- 
tura, la quale vive fempre, ed operante ci fta prefente avanti gli occhi. veridi- 
ca ed immutabile in tutte le cofe fue. © 0" [sbr nitro 


— 
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IND 


TEC 


D'E:b LE COSE. NOT ALBI EI 


Che fi contengono nei primi tre Tomi dell’Opere 
di Galileo Galilei, 


Le Lettere As B, C, Significano Primo, Secondo, e Terzo Tomo, 
e 1 mumeri accennano le pagine. 


A 


Ada della Terra in diverfe. parti 
anno diverfe proprietà B 532. 
Non fon nella Luna, come in Terra 


B 82. 143. 
Acqua nell’agghiacciarfi crefce di mole A 
190. 238. 


Piccoliffima quantità della medefima è. 


abile a foftenere un folido più grave 
di lei A 191. 199. 238. 

Sua quantità follevata da un folido, che 
s' immerge è meno della parte immer» 
fa del medefimo A 193. 

Dimoftrazione del Galileo impugnata e 
difefa A 239. 

Qual proporzione abbia la fua mole ad 
un folido, che vi s'immerga A 193. 
Suo difcacciamento è caufa del tornare a 
; galla i folidi men gravi di lei A 203. 
Non refifte alla divifione A 203. 216. 

#260. C 42. 
Non ha gravità fopra a fe medefima, e 
erchè A 212. 

Diminuifce il pefo fopra a i corpi gra- 
vi, che in effa fon collocati A 2tr. 
C 

(Di Di grave in fpecie del Rame A 212. 

Softiene a galla un’ affice!la benchè più 
grave A 210. 258. 


sw Se fiano le fue parti continue , o conti» 


gue A 214. 215. 

Dolce meno refifte alla divifione della 
falfa A _235- ; 

Perchè fi mantenga eminente fopra una 
fuperficie afciutta A 260. i 

Sue gocciole non fono maggiori d’un’ 
Emisfero, fe nonle piccolifime A 265. 

Perchè paja prima fredda a chi v°en- 
tra, dipoi calda più dell'Aria tempe- 
rata B 432. - 


Non refifte all’ effer divifa fe non dal 
vacuo C 10. 

Fino a quanta altezza fi pofa follevar 
colla ‘Tromba C 12. 

Ha minor confiftenza di  qualfivoglia 
minutiffima polvere C 25. 

Suoi minimi, ne’ quali fembra effer ri 
foluta, fono differentiffimi da’ minimi 
quanti, e divifibili C 25. 26. 

Immediatamente fi livella C 25. 

E forfe divifa ne’fuoi ultimi componene 
to" 

La medefima, e l’Aria fono di diverf(a 
fottigliezza , rarità, e cedenza C 40. 

Perchè è diafana C 25. 

Quanto fia falfo il voler nella medefima 
metter vifcofità, o altra congiunzione 
di parti per farla refiftere alla divifio- 
ne , o penetrazione, come vogliona 
alcuni filofofi A_214. 242. C 42. 

Solo con quattro gocciole un po’ più cal» 
da, o un po’ più fredda, che fe ne in= 
fonda in fei libbre della medefima,-fî 
fa più leggieri, e più grave C 42. 

Come fi reggano pezzi affai grandi, € 
molto rilevati della medefima, in par- 
ticolare fopra alle foglie de’ Casoli Cc 


42 

Caufa, perchè fi foftenga rilevata par= 
ticolarmente fopra alle aLe» è eftera 
na, e forfe dell’ Aria ambiente C 43. 

Fra la medefima, e l’ Aria s’ offerva ù» 
na grandiffima diffenfione C 43. 

RAM ce più grave del vin rof- 
(o) a 

Non fi poffono muovere in giù nella 
medefima , fe non materie più gravi 
dn fpecie di lei C 46. 

E' più grave dell’Aria circa 400. volte, 

e non 
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e non 10. come fu ftimato da Arifto- 
tile, come moftra l’ efperienza C 47. 
Softiene un ago pofatovi fopra A 229. 


230. 
Acqua De Terra fa un globo perfetto 
518.... 
Acqua a chi v'entra appar prima fredda , 
e poi calda più dell’ aria temperata , 
e perchè B 432. e feg. 
Acque correnti: vedi Fiumi. 

Suo movimento non è regolato dalla 
pendenza del fondo C 363. 

Scema di pefo a i pefi, che vi s'immer- 
gono, quanto pefa una mole di acqua 
uguale alla mole del pefo immerfovi 
A 211. 

Acciajo: vedi Metallo. 
Alcinoo $ e fuo detto circa il filofofare A 


. 190 
Zleffandro Marfili Filofofo ricercato per 
lo ftudio di Padova B s93: 
Alone, e Pareli fi mutano _di luogo fecon- 
dola mutazione de’ riguardanti B 286. 
TI medefimo è differente dalle Comete 


B 2096. 
Il medefimo, ela Corona fi vedono fem- 
pre congiunti al Sole B 299. 
Altezze, e modo di mifurarle col compaf- 
fo A 26. 
Delle Stelle, o modo di mifurarle B 507. 
Anello di Saturno e fue fafi B. 37. 
‘ Animali quadrupedì , ed altri , che fopra 
terra camminano , hanno l’ offa loro 
dalla natura piene, acciocchè più dif- 
ficilmente fi fchiaccino urtando in 


qualche cofa C 85. e 440. , : 
Andrea del Sarto copiò una Tavola di 


Raffaello, «€ ne riportò lode non mi- 
nore di Raffaello B 372. i 
Antonini: vedi Daniello. 
Angolo definito C 411 i 
Del contatto, che cofa fia, e parere in- 
torno al medefimo del Galileo , fcrit- 
to a Gio: Cammillo Gloriofi Matema- 
tico Napoletano IVI. i 
Creduto nulla ancora dal Vieta ivi, 
Non è veramente angolo , nè ha gran. 
dezza alcuna ivi. i 
Apelle finto : vedi Scheyner. 
Archimede . 
Sua dimoftrazione a torto impugnatagli 


A 191. 

Sua dottrina diverfa da quella d° Arifto- 
tile A 199. . 

Sua dottrina .efaminata «dal Buonamico 
A 199. 

Sua dottrina confutata dal Buonamico ; 
Tom, 1II 
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perchè non concorda con quella d’ A- 
riftotile A_ 199: 

Affurdo pretefo dal Buonamico nafcer 
dalla fua dottrina è nullo A 200. 

Non tratta della Leggierezza A 202. 

Sua dottrina intorno al tornare a galla 
i folidi A 202. 203. 

SURI Coclea per cavare acqua fpiegata 

573» 

Furto da lui fcoperto A s81. 

Come fi fanno credibili gli effetti de’ fuoi 
fpecchi uftorj C 26. 

Suoi libri ha letti, e ftudiati con graa- 
de fiupore il Galileo € 26. 

Da una fola fua dimoftrazione negli e- 
quiponderanti non folo dependono le 
ragioni della Leva, ma della maggior 
parte degli Strumenti Meccanici C 63. 

Non ha trattato del moto, nè delle re- 
filtenze € 140. 

Ariftotile, Suo principio nelle quiftioni mec- 
caniche confiderato dal Galileo A 192. 

Suo falfo fuppofto A 198. 

Ha confutato gli antichi A 199. 

Sua dottrina è contraria a quella d’ Ar- 
chimede A 202. 

Concede la pulfiene negli Elementi A 


200. 
Sua definizione del Luogo A 208. 
Sua dottrina contraria all’ Efperienza A 


207. 

Non crede le figure de’ corpi effer caufa 
“del muoverfi, o del non muoverfi, ma 
del più tardo, e più veloce moto A 


227. i 
Sue parole fpiegate dal Buonamico A 228. 


Le medefime fue parole fpiegate dal Ga- 
lileo A_228. 

Non ha ben filofofato intorno a i dub» 
bj , che propone A 228. 

Confuta Democrito A 230. 

Suo detto contro Democrito A 232. 

Tiene, che non fi dia il vacuo A 234. 

Sua dottrina intorno al galleggiare i cor. 
pi full’acqua convinta A 235. 

Sua opinione intorno ali’ immobilità de’ 
Cieli B 111. 

Suo parere intorno alle Comete B 210. 
212. 

Affomiglia la via Lattea alle Comete 
B 211. 

Sua opinione che il moto ecciti calore 


213. 

Perchè fecondo il medefimo non fareb- 
be il moto nel vacuo inftantaneo C 9. 

Suo affioma » che la natura non intra- 


rende a far quello , che repugna ad 
ge Lil effer 
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effer fatto C 9. 

Refoluzione d’ un fuo ammirabil proble- 
ma , che egli medefimo chiama am- 
mirando nelle fue queftioni meccani. 
che C 14. ; 

‘ Sua dimoftrazione in confutazione d’ al. 
cuni antichi, che introducono il va- 
cuo per neceffario al moto C 37. 

Secondo il medefimo, dal moto è diftrut- 
ta la pofizione del vacuo 37. 

Sua fuppofizione , che mobili diverfi in 
gravità fi muovono negli fteffi mezzi 
con difeguali velocità , mantenendo 
fra di loro la medefima proporzione, 
che le gravità C 37. 38 

Confutata dal Galileo C 39. 

Sua fuppofizione , che le velocità d’ un 
mobile in diverfì mezzi ritengano fra 
di loro la proporzione contraria di 

uelche hanno le groffezze, o denfità 
de mezzi C 37. pa 

Tutti gli elementi fecondo il medefimo 
hanno gravità C 46 i 

Sua efperienza concludente , che l’ Aria 
è grave C 46. . 

Ha Satiro della Mufica Css. 

Sue quiftioni meccaniche fon dottiffima- 
mente commentate da Monfignor di 
Guevara C 72. 

Sua opinione confutata dal Galileo, che 
fi poffano trovare nuovi corpi celefti 

‘ per via d’Epicicli, o di qualfivoglia- 
no movimenti circolari C 416. 

‘Da fe fteffo confeffa di torre in prefto 
da’ mattematici le cognizioni de’ Cie. 
li, e de’ loro moti circolari C 417. 

Nega, che fi dia il vacuo € 430. 

Tacciava Platone, per effer troppo ftu- 
diofo della Geometria C 432. 

Aria men velocemente dell’ignee efalazioni 
fi muove nell’acqua A 203. 

Non refifte all’ effer divifa A 203. 234. 
235. 

Contisua a’ corpi più gravi dell’ acqua 
è potente a fargli galleggiare A 2i0, 
211. 213. 224. 

Non ha virtù calamitica A 259. 

Rimoffa dagli arginetti non opera nien- 
te A 263. . à 

Che cofa operi accoppiata con un folido 


fottigliezza, e rarità, e di diverfa ce» 
denza C 39. 

Tra la medefima , e | acqua s’ offerva 
una grandiffima diffenfione C 43. 

E' tenuta più grave, che leggiera da un. 
filofofo, perchè più facilmente porta i 
gravi all’ingiù, che all'insù C 46. 

Nella medefima rifiede gravità pofitiva, 
e non come molti hanno creduto leg- 
gerezza € 47. 

Come fi conofca quanta fia la fua gra» 
vità rifpetto all'acqua, o ad altre ma- 
terie gravi C 47. 

Reprime la velocità d’un mobile caden. 
te C 54. 

In due modi efercita la fua forza contro 
i movimenti fatti nella medefima; uno 
è coll’impedir meno i mobili men gra+ 
vi, che i graviffimi, l’ altro col con- 
traftar più alla velocità DE pira che 
alla minore dell’ ifteffo mobile C 146 


Argano: Sua forza fpiegata A 560. 


Con un Canapo due, o tre volte avvol. 
tato al fuo fufo può follevare vaftiffi- 
me moli C 8. 

Per mezzo del medefimo, colla forza d’ 
un’uomo, fi follevano pefi graviffimi 
C 402. 

Vantaggio del medefimo non è che di- 
minuifca la fatica, o il tempo, ma 
fa, che quel tal grave fi conduce in- 
tero, e non in pezzi ivi. 


Argoli vuol rifpondere al Chiaramonti pel 


Galileo B 


Arfenale dà largo campo di filofofare par- 


ticolarmente intorno alle meccaniche 


3 : o 
Sani tutti i fuoi tiri, o di quel- 


i de’ Mortari di volata, il maffimo, 
cioè quello, che in EE lontanan. 
za caccia la palla, è il fatto coll’ele-. 
vazione di mezzo angolo retto, che i 
Bombardieri dicono fefto punto della 
{quadra C 159. 

Tempo del fuo moto è inoffervabile, ed 
Impartibile C 103. 


«Arte non può ingannar la Natura C 4or. 


Per quanto appartiene a far forza non 
guadagna nulla fopra alla refiltenza 
della Natura C 402. 


Afcenfioni cola fieno B 529. 
Affe nella Ruota depende dalla leva A 560. 
Sua forza [piegata A 560. 
Aftrologi non tengono conto delle Stelle 
della terza grandezza B. 430. 
Sono derifi B. 429. e feg. 
Aftronomiche operazioni B. 507. e 8, 
V745) 


A 284. 

Queuagiche è circonvicina a i corpi lu- 
minofi , è illuminata da’ medefimi, fe- 
condo il parere d’ alcuni filofofi B 223. 

Non s*infiamma, nè s’ illumina fecondo 
il Galileo B 223. 345. 396. 

La medefima, e l’acqua fono di diverfa 
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B 
Aleno , perchè paja , che non fia in- 

+ ftantaneo C 27. 

Bartolotti Ingegnere, e fuo parere intorno 
al Fiume Birnato C 358. 

Oppofizione dell’ Ingegner Fantoni intor- 
no al parere del medefimo C 358 

Sue ragioni intorno al Fiume Bifenzio 
efaminate dal Galileo C 359. 

Falfamente regola il più, o men veloce 
corfo de’ Fiumi dalla fola maggiore, 
o minore pendenza C 362. 363. 

Beaugrand poco grato a’ mattematici, pe- 
rò gli è fcritto contro B 500. 

Stima |’ approvazione del Galileo d° un 
fuo libro B soo. 

Bicchiere rifuona al toccar d’una corda u- 
nifona € 57. 

Meffo in acqua colla bocca in giù ritira 
una palla di cera pofta in fondo A 213. 
244. 

Bilancetta del Galileo, fuo ufo, e fabbrica 
A 581. 

Annotazioni fopra alla medefima di Do. 
menico Mantovani A d3: 

Del P. D. Benedetto Caftelli A 586. 

Di Vincenzio Viviani A 588. 

Bifenzio Fiume: vedi Fiumi. 

Borel Pietro Confole di Amfterdam prof- 

ferifce agli Stati d° Olanda l’ affare delle 
Longitudini a nome del Galileo B 488. 

Eletro Ambafciadore a Venezia per gli 
Stati d’ Olanda B 498. 

Bronzo: vedi Metallo, 

Buonamico lafcia la dottrina d’ Archimede, 
perchè non concorda con quella d° A- 
riftotile A 199. 

Non foddisfatto delle ragioni d’ Archi. 
. mede, e perchè A 199. 

Sua dottrina intorno al difcendere, o a- 

{cendere i corpi ne’ fluidi A_ 203. 


C 


Eta $ lettone circa alla medefima 

C 355. e feg. POTRENÌ 

Suoi mira gialioli effetti € ivi, 

Calandrini Geremia B 498. 

Calibre da Bombardieri per mezzo del Com- 
pallio A 18. 

Calore è caufato dal moto feconda Arifta- 
tile B 213. i 

: E caufato dal moto quando fegue con- 
fricazione ne’corpi B 213. 


In che confifta B 340. e feg. 
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Per formare il medefimo nonbafta la pre- 
fenza degl’ignicoli, ma bifogna anca- 
ra il moto B ivi. 

Canna vota di legno, o di metallo più fal 
da, che fe foffe d° altrettanto pefo, € 
cella medefima lunghezza mafficcia 

$. 

Data vota, trovare un Cilindro pieno 
eguale ad effa C 86. 

Trovare qual proporzione abbiano le re- 
fiftenze d'una Canna ; e d’ un Cilin- 
dro comunque fiano , purche egual. 
mente lunghi C 86 

Cazali, che hanno la total pendenza egua- 
le, averanno ancora eguali le velocità 
del moto, ancorchè l’ un canale fia 
lunghiffimo, l’altro breve C 359. 

Nè indi con verità fi può dire il moto 
effere più veloce nel meno inclinato, 
cioè nel più lungo , che-nel più cor- 
to, e nel più inclinato € 360. 

Velocità per gli medefimi non feguita- 
no la proporzione delle diverfe pen- 
denze, ma diverfificano in infiniti mo- 
di anco fopra le medefime pendenze 


259. 

Qual proporzione abbiano i movimenti 
fatti per gli canali medefimi egual- 
mente lunghi, ma di pendenze dife- 
guali C 363. 

Canapo: Sua refiltenza allo ftrapparfi con- 
filte nella moltitudine de’ fuo1 filamen- 
ti B 484. 

Come un lunghiffimo poffa effer tanto 
refiltente, mentre le fila, che locom- 
pongono, non fono più lunghe di tre, 
o quattro braccia C 6. 

Come col medefimo fi poffa fcendere da 
Qua: fineftra fenza fcorticarfi le mani 


Canocchiale ritrovato da un Fiammingo 
( Jacopo Mezio d° Alckmaer ), e fua 
fama arrivata all’ orecchie del Gali- 
leo B 4. 27. 

Ritrovato dal Galileo per mezzo della 
dottrina della refrazione de’ raggi B s. 

Sua fabbrica B s. 6. 

E utile e per mare, e per terra B s. 

Può fervire perle longitudini. Vedi Lon- 
gitudini. 

Unifce i raggi, ed ingrandifce | angolo 


262. 
Fabbricato dal Galileo, e portato a.Ve- 
nezia, e premio perciò ricevuto B 267. 
Prefentato da un’ Olandefe al Conte Mau- 
rizio di Naffau B 267. 
Per qual caufa ancora il. Galileo lo ri. 
Lil 2 tro- 
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trovaffe B 267. 268. 

Fù prima inventato da un’ Olandefe 
femplice maeftro d’ occhiali, e in che 
modo lo trovaffe B 267. 

Angolo pel quale col medefimo fi veg- 
gono i corpi con qual proporzione di- 
minuifca B 274. — 

Accrefce i corpi luminofi, ma non il fuo 
irraggiamento B 350. DIES 

Nuova invenzione per adoperare il me- 
defimo nel corfeggiare delle Galere 
B 445. 

Lettera del Galileo intorno al medefimo 
a Monfignor Dini B 426. 

Sua fabbrica, e teorica depende dalla 
cognizione delle refrazioni B 426. 
Non fi può dubitare , che vi fia ingan- 

no, come è ftato creduto, e perchè 


B 426. 

‘Non folo il Canocchiale fatto dal Galileo 
fa vederei quattro Pianeti Medicei, ma 
ancora tutti quelli degli altri artefici 


o 420. 
Col ‘Îmedefimo ancor di giorno fi fcopro- 
no i pianeti, ed anco buona parte del- 
le file B 474. 
Quelli d’ Olanda non ifcoprivano bene i 
Medicei B 49r. 
Canone de’ lati degl” interi quadrati A 41. 
Canone delle radici cube A 4s. 
Canone delle corde degli archi de’ Cerchi 


A 65. 
Capra Baldallar. 

Suo trattato del Compaflo A 75. 

Sue confiderazioni circa alla nuova Stek 
la del 1604. A 135. 

Impugnato dal Galileo circa all’ inven 
zione del Compaffo A 144. 162. 

Ieugrenie delle cofe Matematiche A 153. 
I 


23 
Carcavi vuole ftampare tutte 1’ opere del 
Galileo B 500. 
Cafelli Benedetto. 
Sue confiderazioni intorno al difcorfo A- 
pologetico di Lodovico delle Colombe 
i E ASISO IO 
Di Vincenzio di Grazia A 497. 
Sue offervazioni fopra la Bilancetta del 
Galileo A 586. 
Suo Libretto dell’acque correnti ha re- 
fo cauti i Profelfori delle medefime C 


e ronere fopra il modo di mifurare 
le gocciole cadenti fopra una data fu 
perficie € 352. 

Sue offervazioni circa a Saturno B 83. 

Sua lettera a Monfig. Cefarini circa la 
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mifura dell’ acque correnti mandata 
dal Galileo C 353. 
Adopera il pendolo, non per andar a 
pranzo, o a letto C 354. 
Lettera del Galileo al medefimo circa i 
movimenti locali C 342. 
Lettera del medefimo ali’ Arrighetti in- 
torno alla ftima d’un cavallo C 377. 
Lettera del Galileo al medefimo intorno 
a’ fuoi fcoprimenti in Venere, Marte, 
e Saturno B 45. 
Catena d’oro mandata a regalare al Gali. 
leo dagli Stati d’ Olanda B 495. 
Cavallo Stima di un C 371. 
Lettere in quefto propofito ivi. e in feg. 
Cavalieri, Fra Buonaventura. 
So Specchio uftorio lodato dal Galileo 
26 


Primo Mattematico della fua età ivi. 

Sue lodi B ss1. 

Centro di Ab definito A_555. 

In effo fi raccoglie ogni impeto, e ogni 
gravezza A 556. 

Diftanze del medefimo come fi debbano 

rendere A 556. 557. 
Cerchio, fuo centro come paja eguale alla 
fua circonferenza C 18. 19. 

Modo di quadrarlo A_ 22. 

Modo di quadrar le fue parti A 24. 

Qual fia la fua quadratura fecondo Ar- 
chimede A 54. 

Qual fia la proporzione della fua circon- 
ferenza al diametro fecondo Ridolfo 
Accevelen A 55. 

Impoffibile è poterlo riquadrare perfer- 
tamente, e perche A 54. 

Sua circonferenza come paja fi poffa 
chiamare eguale ad un fol punto € 18. 


19. 

Le loro circonferenze quanto fi voglia 
difuguali, come fi poffono chiamare 
eguali C 18. 

Come fi poffa defcriverne uno infinita. 
mente grande , e uno infinitamente 
piccolo C 24 

Uno infinitamente grande come pofîa a- 
ver per circonferenza una linea retta 

24. 

Uno infinito non fi può dare C 24 

Il medefimo è un Poligono di lati inf- 
niti C 5. 29. 31. 35. 

Come Poligono di lati infiniti, è capa- 
ciffimo fopra a tutti gli altri poligoni 
d’eguale circuito C 35. 

E' maggiore di tutte le figure regolari 
ifoperimetre C 35. 

E' medio proporzionale, tra” quali Di vo- 

glia- 
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gliano due Poligoni regolari tra di lo- 
ro fimili, de’ quali uno gli fia infcrit- 
to, e l’altro ifoperimetro C 35. 

De’ poligoni circonferitti al  medefimo 
quegli; che. hanno più angoli fono 
minori di quelli, che ne hanno me- 
no; ma all’ incontro degli Ifcritti 
quegli di più angoli fono i maggio» 
ri C 35. beni 

Due cerchi uno maggiore, e uno mino- 
re, come defcrivono una linea eguale 
col loro perimetro C 30. 31... 

Se due cerchi fi toccan per di dentro, 
interiore de’ quali lo tocchi qualfivo- 
glia linea retta, l’efteriore però lo fe- 
ghi, le tre linee rette tirate dal Con- 
tatto interno de’ cerchi a i tre punti 
della linea tangente, cioè al contatto 
dell’ interior cerchio , e a’ punti delle 
fezioni della linea medefima prolunga- 
ta coll’ efteriore cerchio, faranno gli 
angoli nel loro contatto uguali C 130. 

Cera di gravità in fpecie fimile all’ acqua 
A 205. 

Efperienze fatte per mezzo della mede- 
isa vedi Efperienza. 

Cefare riformò il Calendario B. 490. 
Cefarini M. Virginio loda il Galileo B 83. 
Cielo fluido B 108. PE, 

Sue alterazioni non gli fono inconve- 
vienti, nè di-pregiudizio B 156. 

Sua materia non diverfa dall’ elementa- 
re, provata da alcuni con falla. ragio- 
ne B 293. 

Come fi poffa ragionevolmente inferire 
la fua foftanza effer foggetta all’alte- 
razioni, e generazioni , e corruzioni 
B iu. 
jelo Sferico B 517. 

c muove ia B 518. 
Chiaramonte fcrive contro il Galileo; fuoi 
fpropofiti B 556. 159. sett, 
Cicloide, è la via che fi fpedifce in un 

breviffimo tempo € 332. e feg. 

Le vibrazioni del pendolo per effa fono 
equidiuturne © 336. 

Cilindri. ; 

Sue refiftenze all’effer rotti: vedi Solidi. 

Superficie dei medefimi , trattone le lor 
bafi, fono tra loro in duplicata pro- 
porzione delle loro lunghezze C 33. 

1 medefimi retti, le fuperficie de’ quali, 
trattone le bafi; fiano eguali, hanno 
fra di loro la medefima proporzione, 
che le loro altezze contrariamente pre- 
fe C 34... edu 

Le refiftenze de’ medefimi egualmente 
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lunghi, fono fra di loro come i cubi 
de i loro diametri C 68. 

Le refiltenze di due de’ medefimi egua- 
li, ed egualmente lunghi ; 1’ uno de’ 
quali fia voto; 1° altro pieno , hanno 
tra di loro la proporzione, che i loro 
diametri € 85. 

Trovate un pieno eguale ad un voto 


- Circonferenza: vedi Cerchio. 


Città con eguali recinti poffono effere di 
piazza difuguali-C 35. 

C/limi cofa fieno, e quanti B ì 

Coclea d’ Archimede fpiegata A 573. 

Coluri B 528. 

Colombo Lodovico. 

Suo difcorfo Apologetico contro alle Gal. 
leggianti del Galileo A_266. 

Impugnato da Benedetto Caftelli A 358. 

Lettere del medefimo : vedi Lettere. 

Certezza della conclulione niente giova al 
ritrovamento delle cofe B 268. 
Comete. Difputa Aftronomica foftenuta da 

un @efuita intorno alle medefime B 
201. 

Difcorfo intorno alle medefime di Ma- 
rio Guiducci B 209. 

Parere di.diverfi circa alle medefime B 
210. 211. i 

Credute da Ariftotile generate de’ mede- 
fimi vapori della via lattea B 211. 

Defcrizione dì Ticone della cometa ap- 
parfa nel 77. B 225. 

Stimate da’ Savj, e da altri, Pianeti a 
tempo B 279. 361. ai 

Difficoltà contra tal opinione B 362. 

Sono fopra la Luna B 361. 

Non fono generate di materia feparata 
dal globo Terreftre B 361. 3264. |. 
« Sembrano effer di materia Celefte B.263. 
Moto proprio delle medefime B 363. 
Due generi di Comete B 366. 
Zodiaco delle Comete. B ivi. 
Difficoltà frivola contro la dottrina del 
Galileo in quefto propofito B 365. 
Rapprefentare una refleffione fimile a 
quella delle medefime B 291. 

E differente dall’ Alone; dall’ Iride, eda 
altre apparenze B 296. 

Nel luogo dove fi formano, vi è mate- 
ria atta nata a confervarfi più delle 
nugole, e della caligine elementare B 


OT. 
fonia del 77. offervata dal Galileo femn- 
pre era notabilmente curva; perchè 
fempre baffa fi manteneva B 311. è 
Commiffari eletti dagli Stati d’ Sia per 
E 
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; efaminare l'invenzione del Galileo cir 
ca il terminare le Longitudini B 488. 
Degli Olandefi per efaminare il trattat- 

to delle Longitudini, muojono B 505. 
Compalfo , e ufo delle fue linee Aritmetiche 


I, 

Sue linee Aritmetiche , perchè così de- 
nominate A I. 

Dividere per mezzo del medefimo una 
linea retta in quante parti uguali ne 
piaccia A 1. 

Da una linea propofta prendere quante 
parti ci faranno propolfte A 2. 

Rifolvere col medefimo la regola del tre 


4. 
Rifolvere la regola deltre inverfa A 6. 
Come per mezzo del medefimo fi traf- 

mutino le monete A 6. 

.| Rifolvere la regola d’ intereffi fopra a in- 

terefli A 6. 

: Crefcere , o diminuire per mezzo del 
medefimo in qualunque data propor- 
zione tutte le figure fuperficiali A 7. 

Sue lince geometriche, perchè così de- 
nominate A 7. 

+. Trovare per mezzo del medefimo la 

proporzione tra due figure fuperficia» 

li, tra di loro fimili È 8. 

Coltituire una figura fuperficiale, eguale a 

— molt’;altre fimili propofteci A 9. 

Propofte due figure fimili , e difeguali, 
trovare la terza fimile, ed eguale al. 
la differenza delle due propofte A 9. 

Eftrarre la radice quadrata A 10. 

Ordinare gli efereiti A_11. 

Trovare la media proporzionale A 12. 
Sue linee ftereometiche , e perchè così 
denominate A 13. i 
Crefcere , 0 diminuire per mezzo del me- 
defimo tutti i corpi folidi fimili in 
qualunque data proporzione A 13. 

Trovare la proporzione tra due dolidi 
fimili A 12. 

Trovare un folido eguale a molti fimili 
propofti A 14. 

= Eftrarre la radice cuba A 14. 

Trovare le due medie proporzionali A 15. 

» Ridurre un parallelepipedo in un cubo 


Is. 
“Sue linee metalliche, perchè così deno- 
minate, e loro fpiegazioni A 16. 

Per mezzo delle medefime trovare la pro» 
porzione del pefo fra’ metalli A_ 16. 
Trovare la proporzione del pefo fra due 

folidi fimili, e di diverfe materie A 17, 
Come: le fuddette linee metalliche ferva. 
"no per calibro A 18, - 
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Propofto un corpo di qualfivoglia mate- 
ria trovar tutte le mifure particolari 
d’uno d’altra materia che peli un da- 
to pefo A 19. 

Sue linee Poligrafiche, e perchè così de- 
nominate A 21. 

Defcrivere per mezzo delle medefime i 
Poligoni regolari A 21. 

Dividere la circonferenza del cerchio A 
2 

Sue linee tetragoniche , e perchè così 
dette A 22. 

Riquadrare per mezzo delle medefime il 
cerchio , e trafmutare le figure A 22. 

Coftituire una figura eguale a diverfe 
regolari, e diffimili A 22. 

Coftituire qualfivoglia figura regolare , 
ge ad ogni altra regolare, ma ret- 
tilinea colla figura propoita A 23. 

Linee aggiunte al Compafio, e perchè 
così dette A 24. 

Per mezzo delle medefime riquadrare le 
parti del cerchio A 24. 

Mifurare per mezzo del Compaflo colla 
vifta A 26. 

Compaffo , e annotazioni al medefimo 
del Berneggieri A 36. 

Sua fabbrica A_36. 

Fabbrica della fua linea aritmetica A 37. 

Della fua linea geometrica A 39. 

Della fua linea ficumecita A 43. 


‘ Della fua linea metallica A 47. 


Della fua linea poligrafica A so. 

Mifurare il lato di qualfivoglia figura 
infcritta A_s1. 

Fabbrica della linea tetragonica A 54. 


‘ Aggiunta alla linca metallica A 58. 


Sua linea aggiunta A so. 

Sue linee delle corde A 64. 

Sua linea da infcriverG nella medefima 
sfera A 66. 

Sua linea equatrice della sfera, e de’ cor- 
Do regolari, e reduttrice tra di loro A° 


Col medefimo dividere i quadranti inter» 
pofti a’ lati dell’ iftrumento A 69. 

Dimoftrazione dalla quale depende il fuo 
ufa, e fabbrica A 70. 

Compaffa delle proporzioni di Jodico 
Briggio A 71. 

Sua linea delle corde, e fuo ufo A 71. 

Per mezzo delle medefime rifolvere varj 
problemi A 71. 72. 

Sua linea de’ corpi infcrittibili nella me- 
defima sfera A 63. 

Sua linea cubatrice A 74. 

Suo ufa , e fabbrica di Balda@ar Aria 

ulur- 
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ufurpato al Galileo A 80. 

Invenzione del medefimo difefa dal Ga- 
lileo contro il Capra A 134. 

Sentenza circa all'invenzione del mede- 
fimo A 162. 

Errori del Capra intorno all’ invenzione 
del medefimo A 163. e feg. 

Compaffo geometrico del Galileo ufurpa- 
Sol da Simon Mario Guntzehufano 

235. 

Come Da mezzo della linea geometrica 
del medefimo fi poffa trasferire da un 
pei ad un altro la linea parabolica 

è 0C 8s. 
Coperto s fua opinione intorno a’ Pianeti 
42. 47. A 
Terzo moto attribuito dal medefimo al- 
la terra, confutato dal Galileo B 323. 
Condenfazione partorifce diminuzione di mo- 
le, e augumento di gravità A 190. 
La medefima, e la rarefazione fono due 
moti oppofti C 30. 


Condenfazione immenfa non fi può ne- 


gare dove è un’immenfa rarefazione 


30. Pi pi 
Le medefime fono meno in pronto ad 
eflere offervate , che le rarefazioni C 


20. 

Condenfazione fpiegata dal Galileo C 31. 

Penfiero del Galileo intorno ad effa ve- 
nutogli in mente effendo a Meffla. B 


> 54% 
E'difficile a fpiegarfi C 31. 
Si facilita ad intenderfi coll’ introduzione 
degl’ indivifibili C 29. 
Continua condenfazione non repugna a 
contenere vacui infiniti C 14. 
Continuo è divifibile in parti fempre divi. 
fibili fecondo i Peripatetici C 29. 
Sua compofizione è d’ atomi affolutamen.- 
te indivifibili C E 
‘Ammettere il medefimo compofto d’ ato» 
mi affolutamente indivifibili è ftrada, 
che toglie via molti , ed intrigati la- 
berinti C 30. 
Sua ultima , ed altiffima divifione + 
quella che fi divide ne' fuoi infiniti C 30. 
Dividendogli fempre fucceffivamente in 
maggiore, e maggior numero di parti, 
non fi verrebbe mai alla fua ultima 
divifione-C 30. __—, 
Continuo è divifibile in parti fempre 
« divifibili, folo perchè cofta d’ indivifi- 
bili.C 433. 
Suoi primi componenti fono indivifibili 
infiniti € ivi, i 
Cono: vedi Solidi, 


FG: E: 

Corpo folare: vedi Sole. 

Corpo lunare: vedi Luna. 

Corpi folidi: vedi Solidi. da 

Corpi, come fi fugga la loro penetrazione 
all’introduzione degl’indivifibili C 20. 

Corpi luminofi. rta 

Il fuo irraggiamento non gli è vicino ; 
ma è nell’occhio noftro, o nella fua 
fuperficie, e perchè B 223. 

Suo irraggiamento fi fa nell’ occhio no-- 
ftro, e non ingrandifce il corpo lumi- 
nofo B 348. 

Superficie terfa di qualfivoglia de? mede- 
fimi rutta s’illumina, e non reflette fe 
non in un punto patticolare ‘B 286. 

Altro fplendore vivaciffimo ‘intorno 2° 
medefimi, come fi faccia nell’ occhio 

+ noftro A 348. È 

Crefcono i medefimi nel vedergli col 
Telefcopio, e non il fuo irraggiamen» 
to B 350. 

E impedita la loro trafparenza da qua» 
lunque illuminazione propria,  efter- 
na B 358. : 

Che differenza pafli a vedergli vicini, 0 
lontani B 418. Ù 

Corpo infinito non fi pud' dare C 25. 

Corpî nuovi celefti non fi poffono trovare 
per via d’ Epicicli, o per via di 
qualfivogliano movimenti’ circolari C 
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95: 

Corpi Celefti muovonfi di due moti e tra 
di lor quafi contrari B 523.. 

Corefio Giorgio impugnato dal Nozzolini 


A 257. 

Copanemo Ugento, lettera del Deodati all’ 
ifteffo circa il trattato delle Longitu- 
dini B 487. 

Rifponde alla fuddetta lettera B 490. 
Segretario del Principe d’Oranges B 491. 


499. 
Coftellazione d’ Orione è compofta di mol.* 
tifime ftelle B 13. 
Qua Ia la figura del fuo cingolo, e fpa». 
a 12. È 
E nta di 21 ftella B 13. 
‘Sno difco quanto minore del corpo di 
‘’Giove-B Ads i. 
Cofellazione delle Plejadi B 13. 
Cofmografiay fuo foggetto emetodo B 515. 
. Cane ftella luminofiffima B 44. 


D 
Aniello Antonini d’ Udine morì pet” 


difefa della fua Patria, lodato dal 
Galileo C 197. 5 
è 
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Definizioni de Mattematici, che cofa fia- 
no A 499. 

Democrito confutato da Ariftotile circa al- 
la fua opinione di venire a galla le 
cofe A 330 


30. FATALE 
Ha meglio filofofato d’ Ariftotile circa al 


galleggiare A_231. 
Confutato dal Galileo A 232. 
Suo parere. intorno alle Comete B 210. 
Deodati Elia Lettera dell’Ortenfio al me- 
defimo circa il trattato delle Longitu- 
dini B 485. 

Lettera del medefimo all’Ortenfio B 486. 

Altra fua.lettera all’ Ortenfio. ivi... 

Si duole,.che l’ Ortenfio, e il Brecman- 
no.abbiano comunicato al Morino, ed 
al Merfenno |’ invenzione del Galileo 
per trovare le Longitudini ivi. 

Ne riceve fcufe dall’ Ortenfio B 492. 

Loda il Galileo B 487. 

Sua lettera a Coftantino Ugenio B 487. 


4 

i agli Stati d’ Olanda B 496. 

Sua traduzione del difcorfo del Galileo 
fopra il Siftema del Mondo, mandata 
all’ Ortenfio 498. 

Defidera., che l’Ortenfio venga in Ita 
lia ad abboccarfi col Galileo B 498. 
Lettera dell’ Ortenfio al fuddetto Deo- 

dati B sol. 
Lettera del medefimo all’ Ortenfio B 


Daiui 
Sul lettera all’ Ortenfio 502. 
Dino Peri, Matematico di Pifa d’ ingegno 
mirabile B 553. 
Diamanti fregati per lungo tempo fopra 
una ruota d’ acciajo poco rifcaldano 


B 214. 

Diametro Wi cerchio: vedi Cerchio. 
Della pupilla e modo:di mifurarlo B 509. 
D’una Stella, e modo di mifurarlo.ivi. 

Dimoftrazione alcuna non fi può applicare 
fopra a una propofizione, della quale 
il dato non fia uno, e certo C 206. 

Difcorfo dove manca, dee fupplire la fen- 
fata offervazione B 131. 

Dialogo di Galileo del Siftema è proibito, 
ed il Papa riferba a fe folo il dar 
licenza di leggerlo. B 545. 

Lettura di effo alla Criftianità pernicio- 
fiffima. B 550. 
Vien trafportato in Inglefe B 546. 

Diftanza del Sole da qualche fiffa , e mo- 
do di trovarla B 513. 

Divifione del empo B 507. 

D’ un grado del feftante , 0 del qua 
drante. ivi. 


GC FP 
E 
Colli «del Sole e della Luna B 335. e 
egu. 


Ecclift della Luna: vedi Luna. 

Eccliffi della Luna credute fufficienti dal 
Morino per l’invenzione delle Lon» 
gitudini B 485. 453. 

In Olanda non fono credute fufficienti 


493. . : 

Ecclifft delle Medicee: vedi Medicee, 

Ecclittica. B_ 527. 

Effemeridi delle Medicee potevano calcu- 
iarfi colle offervazioni del Galileo B 
489. 

Buone per correggere almeno la Geo» 
grafia 491. 

Terminate dal Padre Rinieri coll’ ajuto 
delle offervazioni del Galileo B 84. 

Effetto Patio dee avere la caufa pofitix 
va C 9. 

D’un folo effetto una fola dee effere la 
caufa C.10. 11. 

Elementi: Sua pulfione conceduta da Ari- 
ftotile A 200. 

Tutti, hanno gravità fecondo Ariftotile 
6 


2.46. 
Nelle fue proprie regioni non fono nè 
gravi, nè leggieri C 47. 
E/zeviri iftampano le fcienze nuove del 
Galileo B 486. 493. 
Vogliono ftampare tutte l’opere di Ga« 
lileo B 545. 
Equinoziale B 520, 
E/chilo Pittagorico, fuo parere intorno al- 
le Comete B 210. 
E/perienze intorno all’afcendere, o difcen= 
dere i corpi nell’ acqua A 204. 207. 


209. 

Efperienza degli avverfarj del Galileo 
circa al galleggiare A 226. 

Del fare afcendere una palla di cera 
nell'acqua A 262. 

D’un vafo, che pefa il medefimo, o fia 
pieno d’acqua, o fia fcemo per lim 
merfione d’un folido A 26 

Per fapere quello, che operi 
con un folido A 264. 

Efperienza fatta dalGalileo per dichiara- 
zione, e confutazione d’un terzo mo- 
to attribuito dal Copernico alla Ter- 
ra B 323. 

Efperienza del movimento in giù d’ un 
corpo in un mezzo fluido B 323. 

Per appartare la virtù del Vacuo; e mi» 
furarla € 10. 

Efperienza , che moftra fe | sfpanicne 

e 


Faria unita 
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del lume fia inftantanea C 27. 

Efperienza , che tende ad ammettere una 
compofizione d’ infiniti indivifibili nel- 
le materie fifiche C 33. 

Per conofcere qual di due acque fia la 
più leggiera C 42. 

Efperienza per moftrare , che i Globi 
d’ acqua , particolarmente fopra alle 
foglie del Cavolo , non fi foftengano 
da interna tenacità delle fue parti C 42. 

Per offervare la gran diffenfione, che è 
tra I’ acqua, € ’l vino C 43. 

Efperienza d° Ariftotile, che dimoftra Î 
Aria effer grave C 46. 

Per mifurare la gravità dell’ Aria rifpet- 
to all’ altre cofe C 47. 

Efperienza, che fa chiaro la diverfa gra- 
vità de’ mobili, benchè grandiffima , 
mon aver Ly nel diverfificare le lo- 
ro velocità C 49. 

Per dimoftrare la refiftenza del mezzo 
nel raffrenare l’ accelerazione d’ un 
mobile cadente C 54. 55. 

Circa alle vibrazioni de’ Pedali L 55. 


e fes. 

Circa Sir ondeggiamento «dell’ acqua in 
un bicchiere C 57. 

Per moftrare il moto de’ projetti effer 
Parabolico © 85. 

Per moftrare ; che il medefimo mobile 
ha eguali gradi di velocità acquiftati 
fopra a diverfi piani , quando fono e- 
guali le inclinazionide” medefimi C 97. 

Per moftrare, che nell’ accelerazioni de? 

cavi naturalmente defcendenti gli 
pazi paffati fono fra loro, come i 
quadrati de’ tempi C 102. 

Per moftrare , che ne? folidi cadenti ite 
impedimento caufato lero dall’ aria è 
infenfibile C 147. i 

Per inveftigare qual parte abbia nell’ ef- 
fetto , ed operazione della percoffa il 
pefo del martello, ‘e quale la velocità 
maggiore, o minore, colle quali vien 


moffe C 198. 199. 


Eftenfione continua non repugna a compren» 


dere vacui infiniti C 14. 


Fuclide : Nel fuo frammento intorno al 


moto non vi fi fcorge , che s° incam- 
minalfe ali’ inveftigazione della pro- 
porzione della fua accelerazione fopra 
2 ‘diverfe inclinazioni C 140. 

Sua quinta, 0 come vogliono altri ,fefta 


definizione del quinto libro confidera- © 


ta dal Galileo € 186. . 
Sua definizione della proporzione C 187. 
Bene intefa la fua definizione, che date 
Tom. HI: 


quattro grandezze propotzionali , Je 
loro egualmente multiplici fempre s° 
accorderanno , fenz? altra fcorta fi può 
entrare nel quinto libro , e intendere 
con evidenza i Teoremi delle gran- 
dezze proporzionali C 189. 

Sua quinta, e fefta e fettima Definizio- 
ne del quinto rifpiegata C 191. e feg. 

Sua quinta definizione del 6 libro traf- 
mutata in un Teorema da porfi avan» 
ti la 23. del medefimo fefto libro 1932. 


FE 


Abbrica. vedi Macchina. 
Ferdinando di Caftiglia famofo, per- 
chè fotto di lui fi fcoprirono |’ Indie 
B 490. 

Fiamma: vedi Fuoco. 

Figure, fe fiano caufa del galleggiare de 
corpi folidi : vedi Solidi. 

Non fono feparate dalle cofe corporee 

A 206. 

Figura sferica: vedi Sfera. 

Figure non mutano pefo dove fi ritiene la 
‘:medefima quantità della materia C 63. 

Filofofia : Infinite novità vi fono afcofe 


430. 

Non fi può apprendere fenza la Mat- 
tematica fecondo Platone © 432. 
Filofofia feritta nel mondo in lingua Ma» 

tematica B 247. 

Filofofi quanto fiano biafimevoli quelli, 
che nel fuo filofofare non feguitano il 
vero B 152. 

Alcuni de’ medefimi hanno detto , che 
le Stelle, Fiaccole , ed altri corpi lu- 
minofi illuminano l’ aria circonvicina 
B 223. i 

Hanno alcuni creduto , che il rumore 
del tuono venga dallo fquarciarfi , ed 
urtarfi imfieme le Nuvole B 330. 

Peripatetici credono il continuo effer di- 
vifibile in fempre divifibili C 29. 

I medefimi doverebbero ammettere la cone- 
pofizione del ‘continuo di atomi aflolu- 
tamente indivifibili, e perchè C 30. 

Confiderazione contro i medefimi Peri. 
patetici del Galileo intorno all’ intro» 
duzion degl’ indivifibili. ivi. — 

I medefimi ‘negano da penetrazion de” 
corpi C 37. 

Alcuni degli antichi inttoducevano il va- 
cuo come neceffario pel moto, confu- 
tati da Ariftotile. ivi. _ 

Quanto s’ ingannino quer Filofofi , che 
vogliono ammettere nell’ acqua vifco- 

Mmm fità, 
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fità, o altra congiunzione di parti, 
che la facciano refiftente alla divifio- 
ne, o penetrazione C 42. fa 

Niente da medefimi fi trova fcritto in- 
torno al moto C 87... 

Secondo molti de” medefimi le Stelle o- 
perano /uminey © motu B 430. 

I Dialettici pretendon di difputare con 
qualunque di qualunque . Problema 
C 8r. 

Fiumi: Sopra il Fiume Bifenzio Lettera di 

Galileo Galilei a Raffaello Staccoli 
C 358. 

Sopra il Fiume Bifenzio fcrittura dell’ 
Ingegnere Bartolotti. ivi. 

Parere fopra il medefimo Fiume Bifen- 
zio ; ed intorno alla medefima fcrit- 
tura del Bartolotti dell’ Ingegner Fan- 
toni. ivi. 

Intorno al medefimo Fiume Bifenzio : 
Parere del Galileo, medefimo di quel. 
lo dell’ Ingegner Fantoni, ivi. 

Propofizioni del Galileo intorno al me- 
defimo Fiume pajono al primo af- 
petto paradoffi, ed impoffibili C 367. 

Altro parere del Galileo intorno al re- 
farcimento da farfi al medefimo Fiume 


C 370. 

Varie difficultà promoffe fopra al me- 
defimo Fiume dall’ Ingegner Fantoni, 
confermate dal Galileo. ivi. 

Materia fopra a i Fiumi è difficilifima, 
ed è faciliffimo abbagliare nell’ iftefla 
C 358. 

Intorno a’ medefimi ha renduto cauti i 
profeffori il libretto ‘dell’ acque .cor- 
renti del Padre Don Benedetto Ca- 
ftelli. ivi. 

Ne’ medefimi , che cofa arrechi di tar- 
dità al moto la fola declività; ma 
compartita in un Canal lungo, in 
comparazione , che 1° ifteffa produce 
in un Canal corto, pofti ambedue di- 
ritti.C, 259.1. 

Ne? fuoi Canali, la total pendenza de 
quali fia eguale , le velocità del mo- 
to faranno eguali, ancorchè l’ un Ca- 
nale fia lunghiffimo , e 1’ altro bre- 


ve. ivi. 

Ne’ fuoi Canali con egual verità fi può 
dire ; il moto effere più veloce nel 
ameno inclinato, e più lungo, che nel 
più corto, e più inclinato, ivi. 

Per i medefimi le velocità non feguitano 
la proporzione delle diverfe pendenze, 
ma diverfificano in infiniti modi an- 
cor fulle medefime pendenze . ivi. 
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Falfamente fi può determinare il fuò più, 
o men veloce corfo dalla fua fola 
maggiore, o minore pendenza € 363. 

Accelerazione del corfo dell’ acque più 
colme poco è caufata dalla maggior 
pendenza de’ medefimi, ma dalla gran 
copia d’ acqua fopravvenente C 365. 

Se fia confiderabile il ritardamento dell’ 
‘acque , che fcorrono per gli medefi- 
mi, caufate loro dalle tortuofità C 365. 

Nell’ urtare le acque nelle Pile de’ Poni» 
ti non perdono di velocità C 367. 

Confiderazioni del Galileo intorno alle 
tertuofità de’ medefimi. ivi. 

Come fi compartifcono i canali; e letti 
de’ Fiumi C 368. 

Nel paffare le fue acque per un canale, 
che abbia minor pendenza delle parti 
precedenti, non fi ritardano © 369. 

Non folo non è baftante a. ritardare 1° 
impeto. concepito delle fue correnti 
la minor pendenza, ma nè anche il 
puro livello. ivi. 

Fluidi non refiftono all’ effer divifi A 203. 

Sue parti fe fiano contigue ; o continue 
A 205. 

Forfe divi negli ultimi fuoi. componen- 
ti C.25. Po 
Benchè quieti, e cedenti refiftono all’ 
effer divifi tranfverfalmente C 44. 
Confeguenze, che feguono ne’ fuoi mo» 
vimenti, fono differenti a quelle, che 
feguono ne? folidi mobili C 363. e feg. 

Velocità de’ folidi difcendenti in effi, A 
246. e fegu. 

Nei vafi comunicanti 
delima altezza A 198. 

Dimoftrazione di ciò portata dal Galileo 
impugnata e difefa A 240. 

Fluffo del Mare e ricerche del Galileo in- 
torno ad effo B 557. 
Forza della percoffa: vedi Percoffa. 

Per mezzo d’artifizio alcuno non fi può 
fare, che muova ; o fuperi refiftenza 
alcuna maggiore di lei C. 402. 

Con. piccolifima. forza alzar graviffimi 
pefi non è fuperare coll’ arte un’ im- 
menfa refiltenza con piccoliffima for- 
za C ivi. 

D’ un uomo appena è eguale al mo- 
mento di 1oo. libbre C ivi. 

Frazione d’un folido, che effetto fia C s. 
Freccia tirata coll’ arco s° infuoca fecondo 
Ariftotile ed altri B 214.331. e feg. 
Freddo è caufa di condenfazione A 190. 
Frondi ; perchè dopo che hanno avuta la 
nebbia, fcoprendofi il Sole s°inaridifca. 
no, 


ftanno alla me. 
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no, e affatto fi fecchino C 445. 
Fuoco, fue efalazioni più velocemente dell” 
aria afcendono nell'acqua A 203. 

Le medefime fue efalazioni più veloci 
fi muovono nell’aria, che la medefi- 
ma aria nell’acqua. ivi. 

Commoffo , e velocitato accrefce di for. 
zar 20, e)4 

Ha moto; e anco velociffimo, ivi. 


G 


Alileo fue difefe contro alle calunnie 
di Baldaffar Capra circa alla nuova 
ftella A_134. 

Sue difefe contro Baldaffar Capra ufur- 
patore dell’ invenzione del fuo com- 
paffo di proporzione (A 144. Sua opi- 
nione circa al ghiaccio impugnata A 
190; Sua dottrina intorno alle galleg- 
gianti è diverfa da quella d’ Ariftoti- 
le A 189. Sue Lettere, e d’altri fcrit- 
te al medefimo : vedi Lettere. Impu- 

nato dal Nozzolini A 256. Si difen- 
e da dette oppofizioni A_265. Impu- 
nato da Lodovico delle Colombe A 
266. Impugnato da Vincenzio di Gra- 
zia A 308. Difefo da Don Benedetto 
Caftelli A_355. e feg. Sua Bilancetta 
A 581. Sua Invenzione , € Fabbrica 
dell’ Occhiale B 4: S’applica alla fpe- 
culazione delle cofe celelti B s.Sua o- 
perazione per mifurare gl’ interftizi 
delle Stelle B s. Sue offervazioni in- 


torno alla Luna B 6. 10. Suo ritrova- 
mento di quattro Pianeti B 15. Altri 


fuoi ritrovamenti B 41. 45. 46. e feg. 
Soluzione di due fuoi Enigmi B 41. 
42. Lodato dal Keplero B. 40:44. Sue 
offervazioni fopra Venere fcritte a 
Monfig. Giuliano de’ Medici B 41. Sue 
offervazioni intorno alla Luna B 79. 
e feg. 48. Divenuto cieco, € in che 
modo B 49. Suo ritrovamento delle 
macchie folari ufurpatogli da Crifto- 
foro Scheiner B so. Sue Lettere, per- 
chè fcritte in volgare B 125. Sua pre- 
dizione circa alle mutazioni di Satur- 
no B 152. Suelodi,e difefe cltratte da 
diverfe Lettere B197. Opera de centro 
gravitatis donatagli da Padre Paolo 
Guldini Gefuita. B 200. Confermato 
per primo inventore delle macchie fo- 
lari da F. Fulgenzio Servita B 199. 
Suo nuovo ritrovamento accennato in 
genere in una Lettera del Conte Or- 
fo d’ Elci B 440. Sua informazione 


intorno al fuo ritrovamento per piglia- 
re le longitudini in ogni luogo per 
via delle Medicee B 447. Sua invene 
zione delle longitudini, e trattato per 
comunicarla agli Stati d’ Olanda B 
485. Suo Saggiatore fcritto per lettera 
all’ Illuftrifs. e Reverendifs. Sig. D. 
Virginio Cefarini B 234. Sue prove 
contro Simon Mario Guntehuzano u- 
furpatore della fua invenzione delle 
Medicee B 235. Per qual caufa ritro- 
vaffe il Canocchiale B 267. Sua Fab» 
brica del Canocchiale portato a Vene- 
zia in dono al Doge, e ricompenfa 
datagli dal medefimo.ivi. Sua efperien» 
za per dichiarazione, e confutazione 
d’ un terzo moto attribuito dal Co- 
pernico alla Terra B 323. Propone di 
non iftampare più cofa alcuna, e per- 
chè C 1. Sue nuove fcienze C 3. Suo 
artifizio per rifolvere il continuo ne’ 
fuoi infiniti punti C 29. Sua  confide- 
razione contro i Peripatetici intorno 
all’ introduzione degl’ indivifibili, ivi. 
Suà quarta giornata intorno al moto 


. de’ projettiC r4r. Suo principio del- 


la s. giornata intorno alla meccanica, 
e ‘a’ movimenti locali C 186. Sua ap- 
pendice, nella quale fi contengono Teo- 
remi , e fue dimoftrazioni intorno al 
fuo trattato fopra il centro di gravità 
de’ folidi C 196. Sua fefta giornata ap- 
partenente alla forza della percoffa C 
72. Suo parere intorno all’ Angolo del 
Contatto fcritto in una Lettera a Gio: 
Cammillo Gloriofi Mattematico Na- 
poletano C 4rI. Suo parere intorno al 
Fiume Bifenzio fcritto in una lettera 
a Raffaello Staccoli C 358. Suo efa- 
me delle ragioni dell’ Ingegner Barto- 
lotti intorno al Fiume Bifenzio € ivi. 
Tenuto per cervello ftravagante, e 
vago di contradire € 367. Sue propo- 
fizioni intorno al Fiume Bifenzio pa- 
jono al primo afpetto paradofli, ed im. 
poffibili C ivi. Sue confiderazioni in- 
torno alle tortuofità de’ Fiumi C ivi. 
Suo avvertimento a gl’ Ingegneri per 
compartire la pendenza ne’ canali, e 
letti de’ Fiumi C 368. Suo parere in- 
torno al refarcimento da farfì al Fiu- 
me Bifenzio C 270. Si dichiara effer 
fua. particolar profeffione la fcienza 
delle refrazioni B 426. Anderebbe mol. 
to tiferbaro ad afferire , che i Medi- 
cei foffero privi d’ infflui, mentre |? 


altre Stelle n° abbondano.ivi. Altre Stel- 
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le non ha potuto offervare, che 4. in- 
torno a Giove, € 2. intorno a Satur- 
no B 431. Primo frammento d’ un fuo 
parere fopra a una macchina col pen- 
dolo , per alzar 1’ acqua, propofta da 
un Siciliano al Seren. Gran Duca di 
Tofcana Ferdinando II. C 4or. Sue 
confiderazioni, e dubbj fopra alla mac- 
china col pendolo per alzar l’ acqua 
trovata dal Siciliano C 403. e feg. 
Frammento fecondo d’ un fuo parere 
intorno a una macchina, o mulino 
col pendolo, propofta da un Siciliano 
al Seren. Gran Duca di Tofcana Fer- 
dinando II. C 406. Altro fuo fram- 
mento d° un fuo parere intorno alle 
macchine col pendolo apportate dal 
Siciliano principiato in Dialogo C 408. 
Sue poftille al libro d’ Anton Rocco 
€ 414. Sue confiderazioni fopra il 
Giuoco de’ Dadi C 436. Sua operazio- 
ne per trovare le longitudini in ogni 
tempo, è infallibile, e perchè B 435. 
439. Suo trattato cogli Stati d’ Olanda 
per promovere l'invenzione delle Lon» 
gitudini B 485. Altro fuo ritrovamento 
per potere nel corfeggiare delle noftre 
Galere fervirfi dell’ occhiale in cima 
dell’ Albero, o del Calcefe B 448. Rega- 
lato dagl’ Illultrifimi, e Potentifimi 
Ordini Generali delle Provincie Uni- 
te di una Collana d’ Oro in fegno di 
‘ gratitudine d’ aver loro offerito il fuo 
ritrovamento del modo di trovare le 
longitudini B 469. Sua lode data ad 
un’ operetta de Natura lucis del Bu- 
lialdo B 482. Sua invenzione d’ un’ 
Orivolo , che diftingue puntualiffima- 
mente l’ore , minuti primi, e fecon- 
di, € terzi ancora, fe la loro fre- 
quenza foffe da noi numerabile , de- 
pracente da una propofizione del fuo 
ibro del moto B 474. e feg. Sua in- 
venzione delle Longitudini comunica- 
ta dall’Ortenfio , e dal Brecmanno al 
Morino, ed al Merfenno B 486. 499. 
Quanto ciò difpiaceffe al Deodati B 
486. Sue fcienze nuove fono ftampa- 
te dagli Elzeviri B 493. 486. Sta in 
pena, perchè non riceveva rifpofta da- 
gli Stati d’ Olanda circa il fuo ritro- 
vamento delle Longitudini B 486. Il 
medefimo fuo ritrovamento utile non 
folo alla navigazione , ma anco alla 
Geografia B 487. Lodato dal Deodati. 
ivi. Suo orologio efattiffimo B 489. Da 
lui provato tale B 490. Lo vuol man. 


dare inOlanda B 498.L’Ortenfio non 
lo crede praticabile in mare B sor. 
Come il Galileo infegni ufarlo B 502. 
Eftratto d’ una fua lettera fatto dal 
Deodati B .490. Propone la fua inven- 


‘zione del ritrovamento delle longitu- 


dini dopo efferfene accertato.ivi. Sue 
offervazioni delle Medicee capaci 2 
formar tavole, e calculare effemeridi. 
ivi. Non vuole, che tal ritrovamento 
gli fia ufurpato.ivi.Sua generofità ivi. 
Lettera dell’ Ortenfio al medefimo B 
494. Sua offerta del ritrovamento delle 
longitudini è gratiffima agli Stati d’O. 
landa B 495. Chiamato Fenice degli 
Aftronomi dal Deodati B 496. Suo 
difcorfo fopra il Siftema del Mondo 
traslataro in latino dal Deodati fotto 
finto nome B 498. Suo Dialogo del 
fiftema proibito , riferbando a fe folo 
il Papa il dar licenza di leggerlo. B 
545. E' regalato d’una Collana d’oro 
dagli Stati d'Olanda B 495. Lettera 
fcrittagli dal Deodati in ragguaglio 
del trattato cogli Stati d’ Olanda cir- 
ca } affare delle DESIO B 492. 
Le fue opere voleva ftamparle il Car- 
cavi B seo. Vien falutato dal Grozio, 
e dal P. Campanella. ivi.Sue invenzio- 
ni per mettere in pratica il ritrova- 
mento delle longitudini fon rivocate 
in dubbio dall’ Ortenfio B sor. Pro- 
mette un canocchiale non più vifto , 
nè udito.ivi. Comunica al P. Rinieri le 
fue offervazioni intorno alle Medicee 
B 84. Sue offervazioni intorno a Sa- 
turno.ivi. Comincia a riaverfi dalla ma» 
lattia B 503. Sue operazioni aftrono- 
miche B 507. E ambiguo circa le re. 
frazioni B s12. Sua lettera al Picche- 
na circa alla Calamita C 355. Sua let- 
tera al Duca Muti circa agli abitatori 
della Luna B 82. Lettera del medefi 
fimo al Beangrand circa | invenzione 
del Morino B 453. ha due nipoti in 
Baviera. 548. B sst. Defidera la ri. 
ftampa di tutte le fue opere in un 
Volume in foglio B sso. Viene ac- 
cufato di aver Gitnro il Papa; è 
giuftificato dall’ Ambafciador di Fran- 
cia . B_ sso. è oppreflo dalla malin- 
conia nella fua carcere d’ Arcetri, e 
follevato dalle lettere di remote re- 
gioni B s51, diviene fordo B 557. di- 
venta cieco B 557. E' travagliato dali 
penfieri e concetti, che gli cafcano 
in mente. ivi. fi riferva il fuo primo 
Canoc- 
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Ganocchiale per donarlo al G. Duca 
B 555. Non può ceffare dalle Specola- 
zioni. B 554. 557. Alcuni fuoi errori, 
e come fi poffa difendere C 329. 

Galleggianti, trattato delle cofe, che ftan- 
no in fuil'acqua A 188. 

Note fopra le medefime A 237. 

Definizioni appartenenti alle medefime 

A 191. 
Suoi principj cavati dalla meccanica A 
ivi. 

Suo principaliffimo fondamento A 212. 
Galleggiare: vedi Solido: e vedi acqua. 
Gaffendo Pietro vuol venire in Italia per 

vedere il Galileo B 503. 
Sue lodi.ivi.Impedito non viene in Ita- 
lia B ivi. . 

Geografia riceve utile dal ritrovamento del- 
le longitudini 499. 498. B 487. 489. 
491. 494. i E 

Geometria : conclufioni delle fue  dimoftra- 
zioni fono indubitate , ed errori nelle 
medefime fono inefcufabili B 296. 

Sue dimoftrazioni fono apportatrici di fi- 

curi guadagni C33:. ; 

E° il più potente ftrumento d’ ogni altro 

per acuir l ingegno , e di porlo a 
perfettamente difcorrere , e fpeculare 


Tutti i fuoi inconvenienti fono eguali , 
cioè maffimi C 435. — 

Contraddire a la Geometria è un negare 
fcopertamente la verità B 234. 

Ghiaccio è acqua rarefatta A 190. 238. 

E° più leggieri dell’acqua; e delfuo gal- 

leggiare nonècaufa la fua figura A 190. 

Giove: Ufo de’ fuoi fatelliti per ritrovare 
le longitudini: vedi Longitudini, Ga- 
lileo, e Deodati. 

. Ha le fue macchie. B 32. 

Si rivolge in fe fteffo. B 32. 

Suo Difco quanto maggiore fia del Ca- 
ne B 44... 

Sua irradiazione difficilmente lafcia ve- 
dere le Stelle che gli fono intorno B 
158. 

Sua sa non moftra diverfità da quel- 
la di Marte, di Saturno , e di Ve- 
nere, vifta coll’ occhio libero B 351. 

Fa render’ ombra in terra a i corpi te- 
nebrofì nelle fue maffime digreffioni 


DB 35941. i dop rist, an 
Suoi fatelliti: vedi Pianeti Medicei. 
Effemeridi de’ fuoi fatelliti potevano far- 

fi coll’ ofervazioni del Galileo B 489. 
Buone per correggere la Nautica, e la 

Geografia B 491. 
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Terminate dal P. Rinieri colle offerva» 
zioni dategli dal Galileo B 84. 

E' per fe ftelfo opaco, e però fparge il 
cono della fua ombra all’ oppofto del 
Sole C_95. 

Suo ‘corpo non è men tenebrofo della 
Luna, e della Terra , ed è fplendido 
folo in quella parte, che i raggi fola- 
ri percuotono C 416. 

Suo difco vifto coll’occhiale non è irfu» 
to, ma terminariffimo , non meno , 
che l’ occhio libero fcorga il cerchio 
della Luna , e terminati ‘ancora fono 
i fuoi fatelliti B 474. 

Si vede ancor di giorno col Telefcopio 3 
ficcome Venere , e gli altri Pianeti ; 
e buona parte delle fiffe. ivi. Offerva» 
to dal P. Rinieri B 84. 

Girella (uperiore della taglia , non appor- 
ta ajuto neffuno circa al muovere un 
pefo, ma comodità A 563. 

-Servendofi in altra maniera qual forza 
faccia A_564. 

Giorni naturali , e lor difugualità B 530. 

Giorni artificiali, e lor difugualità B 531. 

Giuoco de’ Dadi ha alcuni punti più vantag- 
giofi degli altri C 436. . 

Confiderazione del Galileo fopra al me- 
defimo. ivi. 

Nel medefimo i numeri delle fcoperte 
de’ tre dadi, che fi compongono di 
tre numeri eguali, non fi producono 
fe non in un folo. ivi. 

Le triplicità, che nafcono da 3. numeri 
tutti differenti fi formano in 3. ma- 
niere. ivi. Tavola , che dimoftra in 
quanti modi , o in quante fcoperte 
differenti fi poffono formar tutti i nu» 
meri de’ tre dadi C 437. 

Gocciole cadenti fopra una data fuperficie, 
e modo di mifurarle C 352. e feg. 
Grozio Ugone B 487. Non refta capace; 
perchè gli Stati d'Olanda indugino a 
rifpondere al Galileo B 497. 498. 500. 

Globo terreftre, vedi Terra. . 

Glutine, che sì tenacemente tiene unite le 
parti de’ folidi, che cofa fia C 6 

Gocciole d’ acqua perchè fi mantengano e- 
minenti A 260. 

Non fono maggiori d’ un Emisfero fe 
non le piccoliffime A 265. 

Grandezze allora faranno proporzionali,quan- 
do gli ugualmente multiplici della pri- 
ma e della terza prefi fecondo qualfi- 
voglia multiplicità s’accorderanno nel 
pareggiare, mancare, ed eccedere gli 
egualmente multiplici della Sepa € 

ella 
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della quarta C 199, 
Sua proporzione definita da Euclide C 
88 


188. i 
Incommenfurabili fra loro definite. ivi. 
Commenfurabili, o incommenturabili fra 

loto generalmente definite. ivi. 
Non proporzionali è 0 commenfurabili , 
o incommenfurabili definite, ivi. 

Grave, vedi Solidi. 

Grave cadente, vedi Mobili. 

Gravità fpecifica , e affoluta definita A 

191. i 
Gravità, e. fuo centro definito C 172. 
Gravità, velocità ; e loro momenti entra» 
no nelle contemplazioni meccaniche 
raas@i422: 
Gravità fe fia variabile C 308. 317. 318. 
327. 

Grazia Tiiacentio i 

Sue confiderazioni fopra alle Galleggian- 
ti del Galileo A 307. 
Impugnato da Benedetto Caftelli A_497. 


I 


Lluminazione è diverfa dal rifcaldamen- 
to B 397. 

Illuminazione è molto apparente , e fenfa- 
ta, fe bifognaffe ad effettuare gl’ in- 
fluffi, gli eftetti di Mercurio refterieno 
deboliffimi, e nulli B 431. 

Impeto derivante da due moti compofti , 
uno de’ quali fia compofto dell’Oriz- 
zontale equabile, e del pendicolare ef. 
fo ancora equabile, ma l’altro fia com- 
pofto dell’ Orizzontale pur fempre e- 
quabile confiderato C 154. 

Impero acquiftato da un grave cadente da 
una ip è tanto, che bafta a riti- 
rarlo nella detta altezza C 54. 

VERO CERTI da vari mobili; v. mo- 

ili, 

Impeto, vedi Moto. 

ladivifibili , incomprenfibili dal noftro in- 
telletto per la loro ‘piccolezza C 17. 


20)) < 3 
Indivifibili ‘aggiunti ad altri. indivifibili 

non producono cofa divifibile C 20. 
Sono loro inconvenienti gli attributi , 
che G danno alle cofe finite C 20. e 


‘So Sn 
Introduzione de’ medefimi come. faciliti 
l'intelligenza della condenfazione , e 
rarefazione ; e fchivi Ì ammettervi il 
vacuo , e la penetrazione de’ corpi C 
30» ; ; 
Infinita quantità , che repugnanza incon. 


+ 
A, 


I, CE. 


trerebbe C_24. 
lnfiniti, o fuperficie figurata non fi può 
dare C 25. 
Infinito numero è l’unità C 25. 
Infinito farebbe maggior dell’ altro; fe le 
linee foffero compofte d’ infiniti C 19. 
Infiniti cercati ne? numeri, par che vada- 
no .a terminar nell’unità C 27. 
Intelletto per ellere afficurato non ha bifo» 
gno della ragione dove arriva |’ efpe- 
rienza C 424. i 
Ippocrate era Pittagorico B zio. 
Suo parere: intorno alle Comete. ivi. 
Iperbole di vari generi C 280. 
Iride e differente dalle Comete B 296. 
Si vede fempre ioppofta al Sole B zi. 
Irraggiamento. Vedi Stelle. 


K 


Eplero Giovanni. 
Suo. difcorlo a Giuliano de’ Medici 


40. 

Suo falfo fuppofto intorno all’ Enigma 
del Galileo. ivi. 

Sua lode data al Galileo, per lo fcopri- 
mento di Saturno. ivi. 

Sua opinione intorno a’ Pianeti B 42. 

Sua lode data al Galileo pel fuo occhia- 
le B 44. 

Suo filofofar diverfo da quello di Ga- 
lileo 544. B 

Suo ingegno libero. ivi. 


I L 


Atitudini Geografiche B 534. 
Leggierezza politiva è negata dagli 
antichi A 202. 
Non è negata , nè conceduta da Archi- 
mede. ivi. 
Potente a far muovere alcuni corpi all’ 
insù. ivi. 
Perchè non fi dia 203. 
Legni: più leggieri dell’acqua , come pof- 
fano andare a fondo A zo1. 
Qual fia la fua maggiore refiftenza allo 
ftrapparfi C 6. abi 
Legno rovere è poco più leggieri dell’acqua 


4°. 

Lettera d’ Antonio Alberti circa alla nuo- 
va Stella del 1604. A 141. 

Di Giacomo Alvife Cornaro circa al 

Compaffo di proporzione del Galileo 

A 146. ì 

Di Tolomeo Nozzolini a Monfig. Marzi- 

medici Arcivefcovo di Firenze ss a 

c 


| 
| 
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Del Galileo a Tolomeo Nozzolini A 


258. 

Del Galileo al P. D. Benedetto Caftelli 
intorno a’ fuoi fcoprimenti di Venere, 
Marte, e Saturno B 45. 

Del Galileo ad Alfonfo Antonini d’ Udi. 
ne intorno ‘alla titubazione Lunare B 


i 46. ‘ 
D’ Alfonfo Antonini d’ Udine in ringra- 


ziamento al Galileo della fua nuova 
offervazione della ‘titubazione Lunare 
comunicatagli B s1. 

Del Galileo intorno all’offervazioni fat- 
te da effo in Venere, ne’ Pianeti Me- 
dicei, ed in Saturno B 53. 2 

Di Marco Velferi al Galileo B 55. 

Di Giorgio Breuggero a Marco Velferi 
intorno all’ altezza de’ monti Lunari 


B 56. dd 

Del Caliléo a Marco Velferi intorno a° 
Monti Lunari B 63. 

Di Marco Velferi al Galileo intorno a’ 
Monti Lunari B 64. 

Di Marco Velferi al Galileo intorno 
all’offervazioni dl Saturno , e di Ve- 
nere B 66. } 

Altra di Marco Velferi al Galileo intor- 
no all’offervazioni delle Medicee, e 
di Venere B 67. i 

Di Giorgio Breuggero al Galileo intorno 
a’ monti Lunari B 68. — i 

Di Gallanzone Gallanzoni al Galileo , 
nella quale n° è inferita una di Lo- 
dovico ‘delle: Colombe intorno all’ ine- 

ualità della Luna B 72. | 

Del Galileo a Gallanzone Gallanzoni in 
rifpofta alle propofte difficoltà da Lo- 
dovico delle Colombe intorno all’ ine- 
pualità della Luna B 73. . 

Del Galileo intorno agli fcoprimenti fat- 
ti nella Luna B 79. 

Di Marco Velferi al Galileo intorno al 
le novità Solari B 85. 

Del Galileo a Marco Velferi intorno al- 
le Macchie Solari B 86. (ai 

Di Marco Velferi in rifpofta ‘al Galileo 


B 06. 

Del Galileo a Marco Velferi intorno al. 
le Macchie Solari B 97. 

Di Marco Velferi al Galileo, nella quale 
gl’invia le feconde feritture del finto 
Apelle B 122. | i 


Altra di Marco Velferial Galileo intor- | 


no alle feritturè del finto Apelle B ivi. 
Del Galileo “a Marco Velferi intorno a 
Venere, alla Luna, ‘alle Medicee, € 
alle nuove apparenze di Saturno B 123. 


Altre tre del finto’ Apelle a Marco Vel. 
feri intorno alle Macchie Solari, e al. 
le Stelle ‘erranti, e a Giove B 165. 

Capitoli varj eftratti da Lettere del Sig. 
Federigo Cefi Accademico Lincco al 
Galileo intorno agli fcoprimenti del 
medefimo impugnatigli da’fuoi fegua- 


ci B 197. 

Del Galileo a D. Virginio Cefarini con- 
tenente il fuo Saggiatore B 234. 
Di Mario Guidudci al P. Tarquinio Gal. 
luzzi Gefuita, nella quale fi giuftifica 
dell’ impugnazione fattagli dal Sarfi 

nella Libra Aftronomica B 269. 

Di Galileo Galilei al P. Leopoldo di 
Tofcana in propofito di quanto difcor- 
re Fortunio Liceti del Candor Luna- 
lu-Ò > 1053:3 PUO 

Di Giofeffo Blancano al P. Criftofano 
Grembergero Gefuita B 406. 

Del Galileo a D. Benedetto Caftelli at- 
tenente a una dimoftrazione intorno 

‘a’ movimenti locali C 343. 

Del P. Criftofano Grembergero Gefuita 
intorno alle montuofità della Luna B 


08. 

Del Galileo al P. Criftofano Grember- 
gero Gefuita intorno alle Montuofità 
della Luna B 409. 

Del Galileo al Conte Piero Bardi di Ver- 
nio, perchè l’acqua paja prima fred- 
da 2 chi v’ entra , di poi più calda 
dell’ Aria temperata B 432. 

Del Galileo 21 Conte di Noaglies intor- 

‘ho alle fcienze nuove Cor. ì 

D’ Andrea Arrighetti al Galileo conte- 
nente la foluzione d’ un Teorema in- 
‘torno a’ Solidi C 343. 

Del Galileo ad ‘Andrea 'Arrighetti in rif- 
pofta della fuddetta Lettera del Gali- 
leo intorno alla ftabilità delle Macchi- 


ne C 346. 

Del Galileo al Marchefe Guido Ubaldo 

‘ del Monte intorno a’ moti fatti ‘in 
tempi Ap nella quarta parte del 
cerchio © 348. Mi; 

Del Galileo. in rifpofta_al Bertizzollo, 
nella quale moftra la falfità d’una opi. 
nione.C 350. 2A 3 

Del Galileo a Gio: Cammillo Gloriofi 
Mattematico Napoletano, contenente 
il fuo parere intorno all’ angolo del 
Contatto C 1. 

Del Galileo a Raffaello Staccoli fopra il 
Fiume Bifenzio C 358... 
Di Cofimo Saffetti a Monfig. Dini in- 
torno ad alcune difficoltà promoffe con- 

tro 
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tro al Galileo da due Padri di Peru- 


gia B 425. 

Del Galileo a Monfig. Dini fopra all’ u- 
fo del Canocchiale , e intorno a’ Pia- 
neti Medicei B 426. pane 

D’ Andrea Gerini al Nozzolini intorno 
alla ftima d’ un Cavallo C 371. 

Del Nozzolini in rifpofta della fuddetta 
ad Andrea Gerini € 371. 

Altra del Nozzolini ad Andrea Gerini in- 
torno alla medefima ftima d’ un Caval- 
lo C 373... 

Del Galileo intorno alla ftima del me- 
defimo Cavallo C 376. 

Di Benedetto Caftelli ad Andrea Arri- 
ghetti in propofito della medefima fti- 
ma del Cavallo C. 377. 

Altra del Nozzolini intorno alla medefi- 
ma ftima C. 378. 

Altra del Galileo circa alle Lettere fcrit- 
te dal Nozzoliniin propofito della me- 
defima ftima C 381. 

Pofcritta del Galileo intorno alla medefi- 
ma ftima C 387. 

Del Nozzolini intorno all’ oppofizioni 
fatte dal Galileo al fuo parere della fti- 
ma del Cavallo C 390. 

Altra del medefimo in confermazione del- 
la fua opinione circa alla medefima fti- 


ma C 399. 
Del Galileo del modo di ritrovare le lon- 
gitudini per via de’ Pianeti Medicei 


PESTE tO un ricordo al Rettore di Vil. 
la Ermofa, intorno al trattato con fua 
Maeftà Cattolica di ritrovare le longi» 
tudini propofto dal Galileo B 436. 

Frammento di Lettera del Cavaliere Be- 
lifario Vinta , intorno al medefimo 
trattato B 439. 

Del Galileo in propofito del medefimo 
trattato al Rettore di Villa Ermofa. 
ivi. 

Di Bartolommeo Leonardi, Rettor di Vil- 
la Ermofa al Galileo in propofito d’ in- 
trodurre il trattato delle Longitudini 
con la Maeftà del Redi Spagna B 438. 

Del Galileo al Conte Orfo d’ Elci Imba- 
fciatore del Sereniffimo Gran Duca di 
Tofcana in Spagna intorno al medefi» 
mo trattato B 439. 

Altra del medefimo al Conte Orfo d’ El. 
ci contenente in genere il fuo nuovo 
modo di trovare le longitudini B 440. 

Del Galileo al Duca di Lerma intorno al 
medefimo trattato di ritrovare le Lon. 
gitudini B 443. 


Del Galileo al Conte di Lemos intorno 
al medefimo trattato. ivi. 

Capitolo di Lettera del Conte Orfo d 
Elci, fcritta a Curcio Picchena intor- 
no al medefimo trattato B 444. 

Del Galileo al Conte Orfo d’ Elci intor- 
no al medefimo trattato. ivi. 

Altra del Galileo al Conte Orfo d’ Elci 
intorno al medefimo trattato B 448. 
Del Galileo ad Elia Deodati contenente 
una fua fcrittura se altre lettere intor- 

no allo ftelfo trattato B 455. 

Altra del Galileo a Martino Ortenfia 
Filofofo,e Mattematico intorno al mes 
defimo negozio. ivi. 

Del Galileo a Ugo Grozio Imbafciador 
della Corte di Svezia al Re Criltianif= 


fimo, contenente le Scritture del mos . 


do di pigliare le Longitudini B 455. 

Del Galileo a Lorenzo Realio Ammira» 
glio della Compagnia dell’ Indie Orien» 
tali d'Olanda in propofito di proporre 
alla medefima Compagnia la fua nuo» 
va invenzione del modo. di trovare le 
Longitudini B 457. 

Altra del Galileo proponendo agli Ordini 
Generali delle Confederate Provincie 
Belgiche il fuo nuovo ritrovamento di 
trovare le Longitudini B 459. 

D’ Elia Deodati al Galileo in propofita 
del medefimo trattato B 462. 

Di Martino Ortenfio fopra lo fteffo B 463. 

D’ Elia Deodati a Lorenzo Realio Am+ 
miraglio della Compagnia dell’ Indie 
Orientali intorno al medefimo trattato. 
ivi. 

D’ Elia Deodati al Galileo intorno al me 
defimo trattato B 464, 

Di Martino Ortenfio al Galileo in pro» 
pofito del medefimo trattato. ivi. 
Altra di Martino Ortenfio al Galileo ins 
torno al medefimo trattato B 465. 

Di Lorenzo Realio al Galileo circa al me- 
defimo trattato B 467. 

Degli Ordini Generali delle Provincie u- 
nite al Galileo intorno al dono fatto» 

li del fuo ritrovamento di pigliare le 
ongitudini B 469. 

Lettere contenenti il regiftro delle refolu- 
zioni fatte dagli Ordini Generali delle 
Provincie Belgiche intorno al medefi- 
mo trattato propoftogli dal Galileo B 


470. 
Lettera d’ Elia Deodati al Galileo in- 
torno al medelimo trattato B 471. 
Del Galileo ad Elia Deodati in rifpofta 
della fuddetta. ivi. De 
e 
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Del Galileo a Lorenzo Realio Ammira- 
lio in propofito d’ alcuni dubbi propo- 
figli fopra alla pratica ufuale della fua 
invenzione di pigliare le Longitudini 


B 472. 
D’ Elia Deodati al Galileo intorno al 
medefimo trattato B 478. 

Di Martino Ortenfio ad Elia Deodati 
intorno al medefimo trattato B 480. 
Del Galileo in rifpofta ad Elia Deodati, 

AVI. 
D’ Elia Deodati al Galileo intorno al me- 
__ defimo trattato B 481. 
Del Galileo a Elia Deodati B 482. 
D' Elia Deodati al Galileo B 433. 
Dell’ Ugenio Segretario del Principe d’ 
| Oranges intorno al medefimo trattato. 


ivi. 
D'Elia Deodati al Galileo B 484. 
Di Galileo a Paolo Gualdo B 542. e feg. 
Al P. F. Fulgenzio Micanzio B 544. € 


feg. 
Al P. Paolo B 558. 
Al Sig. Belifario Vinta Secretario del 
Gran Duca B s60. 
Leva, o Vette, fua forza fpiegata A 558. 
Altra forte di Leva A 562. 
Nel fuo ufo la forza alla refiftenza ha la 
roporzion contraria di quello , che 
pera le diffanze della medefima for- 
za, e refiltenza dal foftegno C 63. 
Pendolo attaccato alla medefima da un 
Siciliano fupera grandiffime refiften- 
ze, e in che modo GC 493. 406. 
Aggiugne forza nell’alzare i pefi, e con 
qual proporzione univerfale C 410 
Libra, vedi Sieve: 
Linea retta, come poffa effer  circonferen- 
za d’ un cerchio infinitamente grande 


B 24. 

Rette fe foffero compofte di punti infi- 
niti, fi direbbe un infinito maggior 
dell’ altro C 20. 

Spirale qual fia B 256. 

Come fia eguale adun punto € 18. e feg. 

Divifa in parti fon quante non è pof- 
fibile difporla in maggiore eftenfione 
di quella; che occupava avanti la di- 
vifione C 16. 


\ 


Divifa in’parti non quante fi può con- 


cepire diftratta in immenfo.ivi. 
‘Dividerla ne’ fuoi infiniti non folamente 
non è impoffibile, ma non è maggior 
difficoltà, che dividerla in parti quan- 
te C 29. 
Come fi rifolva ne’ fuoi punti infiniti 
C:29:133. 
Tom. 1II. 
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Sua ultima divifione è quella, che la 
divide ne’.fuoi indivifibili C 30. 

Parabolica , vedi Parabola. 

Se una retta fia fegata in qualunque mo- 
do i quadrati delle medie fra tutta; e 
le parti, fono eguali al quadrato di 
tutta C 161. 

Linee del Compaffo, loro ufo, e fabbrica: 
vedi Compaffo. 

Quali fieno le regolari B 256. 

Proporzionali, che hanno i medefimi ter 
mini vanno a unirfi in una circonfe» 
renza di cerchio C 24. 

Teorema delle fpirali d’ Archimede fup- 
pofto dal Galileo € 82. 

Paraboliche, come fi poffano con facili- 
tà difegnare fopra a una piana fuper- 
ficie C 169. i 

Lince di direzione di due gravi confideran» 
fi come parallele A 576. C 327. 

Linea Verfiera qual fia C 315. 

Logica benchè frumento preftantiffimo per 
regolare il difcorfo, non arriva, quan- 
to al deftar la mente, all’invenzione, 
e acutezza della Geometria C 79. 

Non infegua trovare i difcorfi, nè le di- 
moftrazieni concludenti. ivi,. 

Longitudine, che cofa fia B 447. 534. 

Operazione per trovarla in ogni tempo 
© infallibile, e perchè B 435... 

Lettere in propofito di propor l’ inven- 
zione di pigliar le longitudini del Ga- 
lileo al Re di Spagna, e alle Provin- 
cie Belgiche unite, vedi Lettere. 

Informazione per ritrovar le medefime 
del Galileo» B_ 447. 

Prefe per via delle Medicee fono ficurif= 
fime per gli ecliffi delle medefime mo. 
mentanei B 438. 

‘ Invenzione delle medefime è un punto 
ricercato, neceffario , e principale per 
’ intera perfezione dell’ arte nautica 


B 458. 

Non fi poffono pigliare da accidenti, 
che feguano in terra , fe non inutil- 
mente tra luoghi vicini B 459. 

Per pigliare le medefime da’ movimenti 
delle Medicee, fitbanno per ogni gior- 
no naturale 4. 6. 8. e fpefle volte an- 
co più accidenti , tali che ciafchedu- 
no è accomodato molto più che fe 
foffero Eclifi lunari. ivi. 

Luce ha moto velociffimo € 26. B 33. 

Se fia il fuo moto inftantaneo , o tem- 
“poraneo, ed efperienza per conofcer- 
o C 26. . 

Offervazione del Roemer per provar il 

Nunn mo- 


L 


466 


moto temporaneo della luce 'B 23. 34. 

E' più veloce del fuono , perchè fi. vede 
prima che lo fcoppio nello fparo dell’ 
Artiglieria . ivi. 

Che fi faccia la. medefima in qualche 
tempo, n'è argomento il Baleno C 27. 

Luce figurata non è altro ; che fpecie 
vifibile,e dove arriva la fpecie, arri. 
va la luce B 437. 

una quanto diftante dalla terra B 4. 

Sua illaminazione B 538. 

Sue apparenze B 539. 

Caio apparifca lontana col Canocchia- 
e . 6. 

Apparifce vifta col canocchiale di fuper- 
ficie afpra, fimile alla terreftre B 290. 

Vi fi veggono monti, lacune , e caver- 
ne B 4. 6. 46. 

E' divifa in due parti, una chiara, e 
una fcura B 6. 

Sue ofcure macchie grandi fono ftate 
fempre conofciute B 6. 

Sue. macchie (coperte dal Galileo nella 
fua.fuperficie , e fue offervazioni B 6. 

Sue fcabrofità fono maggiori delle ter- 
reftri B 10. 

Sua parte ofcura.apparifce alquanto lu- 
cida B 11. 

Sua cavità offervata dal Galileo B 6. 

Sua periferia della. parte ofcura.è illu- 
minata, e perchè B 11. 

Suo fplendore è più fmorto: affai di 
quello di Venere B 43. 

Sua titubazione offervata. dal Galileo B 
46. di quanti gradi fia B sr. 

Suo moto intorno al proprio affe B 52. 

Sua cognazione colla terra B 47. 

Offervata dal Galileo B_48. 79. 

Invenzione delle fue macchie. al Galileo 
ufurpata da Criftofano Scheiner B so. 

Sue pauie figure vifte coll’ occhiale. B 79. 
e feg. 

Se fufle polita, e lifcia, non riflettereb- 
be il lume. del. Sole ,, nè fi. vedrebbe 
B 144. 

Non è trafparente., e perchè B.145:146. 

Sembra non aver atmosfera B 27. 28. 

Perchè maggiore fi moftri full’ Orizzon- 
te, che ful Zenit B 346. 

Perchè apparifca di figura ovata full O- 
rizzonte B 346. 

Perchè fi vegga corniculata, e non Ve. 
nere B 350. ] 

Suo candore fupera: il fuo lume in terra 


B 387. a a 
Deriva dai raggi del fole rifleffî nella 
Terra: B 399. 
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Sua luce bronzina in tempo dell’ Ecclif. 
fe a cagion della rifrazione dei raggi 
folari nell’ atmosfera terreftre B 399. 

Suo ricrefcimento fuori del tempo dell’ 
Eccliffe dipendente dai raggi avven- 
tizj. B 400. 

Refta alle volte per breve tempo dopo 
la totale adombrazione dell’ Ecliffe al- 
quanto vifibile, e perchè B 388. 309. 

Etere intorno alla medefima, come ven- 
ga illuminato B 385. 399. 

Suo candore quando fia più confpicuo B 


386. 
Si perde del tutto nella totale ecliffe B 


RARI mattematico foftenuto da un 
Gefuita , intorno all’ altezze de? fuoi 
monti B 401. 

Perchè illuminata nella circonferenza non 
moftricavità, nè eminenze B 412.424. 

Sua circonferenza concava della fua fal- 
ce non è parallela all’ altra periferia 
interiore, e conveffa B 415. 

Vi fono continuazioni di monti grandif- 
fime , e particolarmente: intorno alle 
macchie Boreali B 415. 416. 

Suoi Ecliffi fono apparenti a. tutti nell’ 
ifteffo. momento B 439. 

Ufo de? fuoi Ecliffi è molto lungo, ed 
incerto per l’ufo della geografia. ivi. 

Non ha Abitatori noftrali B 82. 28: 

Converfione d’ effa fatta nel fuo Drago- 
ne ha per centro il centro della Terra, 
e a chi foffe in effo fvanirebbe B 554. 


Cangia afpetto con fue variazioni rif- 


pondenti alle variazioni del fluffo del 
mare ) diurna, meftrua, ed annua. ivi. 


M 
‘Acchie folari, vedi Sole. 
Macchie lunari, vedi Luna. 


Macchine , vedi Meccanica. 
Marfilî. Vedi Aleffandro. 
Marte, . ! 


Scoprimenti circa al medefimo: del Ga. 
lileo B 

Vicino al Sole, e appena una delle 60. 
parti in grandezza vifuale., di quel che 
‘apparifce nell’ oppofizione B:431. 

Sua. mole, quando è vicino al Sole, ce- 
de all’apparente grandezza delle Stel. 

. le del 4. ordine.. ivi. 

Non ha figura: diffimile a quella di Gio- 
ve, di Venere, e di Saturno vifta coll” 
occhio libero B 351..39. 

Sua figura qual fia. ivi. : 

Superio» 
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Superiore al Solefi può difficilmente di- 
itinguere tra la fua capellatura, nè va. 
le il Telefcopio a torla via, fe non 
in parte B 419. 

Ha le fue Macchie, la fua atmosfera, 
e fi rivolge in fe fteffo B 39. 

Materia non pregiudica alle dimoftrazioni 
geometriche .C 4. 

Materia qualfivoglia niente , 0 poco traf- 
parente efpofta in cielo a i*raggi del 
Sole, apparirebbe fplendida come una 
Stella C 418. 

Materie denfe fono più trattabili, e fotto- 
pofte a’ noftri fenfi € 37 / 
Materie gravi tutte con egual velocità di. 
fcenderebbero, levata la refitenza del 

mezzo C 43. 

Matematica non ammette per ficuro, fe 
non quello , che concludentemente è 
dimoftrato C 53. 

Non fi può imparar la filofofia fenza la 
medefima, fentenza di Platone C 432. 

Meccanica ; e utilità de fuoi ftrumenti A_553. 

La medefima è membro affai Siiciale 
della Mattematica C 422. 

Definizioni fpettantialla medefima A' s5s. 

Suppofizioni fpettanti alla medefima A 


556. 
Sue macchine non hanno quell’ utilità, 

che i Meccanici credono A 553. e fes. 
Sue ragioni fono fondate fulla Geometria 


Dune delle fue macchine della medefima 
materia, e difeguali non fono con e- 
gual proporzione refiftenti C 4. 

Macchina col pendolo, per alzar 1’ acqua 
propofta da un Siciliano al Serenif- 
fimo G. D. di Tofcana Ferdinando 
II. e parere del Galileo intorno alla 
medefima C 401. 403. 

Sue macchine fon tutte dell’ iftefo va- 
lore, quanto all’ effetto, che debbon 
fare, levati però tutti gl’impedimenti, 
che fi poffono attribuire alla materia 
C 402. 


Quanto più fono piccole , tanto meno 


fon fottopofte agl’impedimenti, ed in 
confeguenza di maggiore operazione. 


. o ivi. 

Medicee, vedi Pianeti Medicei. 

Mezzo fluido, vedi Fluido. 

Mezzo detrae di gravità al corpo da lui 
contenuto , quanto è il pefo d’altret- 
tanta della fua materia C 45. 48. 

Sua refiftenza meno lavora in alterare l° 
effetto, che dipende dalla fola gravità, 
quanto più i moti pel medefimo fon 
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tardi C 49. 

Dal medefimo fono ritardati più i mo- 
bili, fecondo che tra loro fono in ifpe» 
cie men gravi, per caufa della fottra- 
zione di pefo C st. 

Sua confricazione colla fuperficie del mo- 
bile gli ritarda il moto, e fempre più 
quanto è maggiore la fuperficie C 52. 

Sua refiftenza raffrena l’ accelerazione di 
qualfivoglia folido sferico grandiffimo, 
e di materia graviffima, e continuan- 
do il moto lo riduce all’ equabilità C 


4. 
Reliite colla fua gravità , ancorchè in 
tutto fia privo di velocità C 426. 
Del mezzo ambiente la refiftenza è tane 
ta, che talvolta nell’ acqua ritarde- 
rebbe il moto affai notabile delle Bar- 

che C 427. 

Dalla fua refiftenza vien totalmente le- 
vato a moltiffimi mobili il muoverfì 
verfo il fuo centro C 428. 

Sua aderenza alle porofità della fuperfi- 
cie de’ mobili è potente a cagionare 
grandilfime differenze nelle loro velo» 
cità, e tardità C 429. 

Non dalla fua corpulenza fi regolano le 
velocità d’ un mobile in diverfi mez- 
zi; ma coll’ecceffo della gravità affo- 
luta del mobile fopra alla gravità de 
medefimi mezzi C 428. 

Mercurio fi rivolge neceffariamente intorno 
al Sole B 42. 

Si raggira intorno al Sole, come centro © 
delle fue revoluzioni, e rifplende illu- 
minato dal medefimo B 54. 

Che fia ftato vifto fotto il Sole ha dell’ 
incredibile B 130. 

Attraverfa il difco folare in 6. ore B 104. 

Suoi effetti refterebbero deboliffimi, e 
nulli, fe bifognaffe ad effettuare gl’ in- 
flufi una molto apparente , e ferifata 
illuminazione B 431. 

Sua luce è quafi fempre inconfpicua B 


431. 
+Scema di lume come la Luna e Vene. 
re B 39. sE 
Metallo feparato , e flrutto ; partendofi il 
fuoco, come fi raffodi fenza diminui- 
re di quantità C 13. 
Di qualfivoglia forte vien liquefatto da 
fpecchi uftorj, C 26. 
Se fi faccia tal liquefazione caufata da’ 
raggi folari col moro, 0 fenza moto 


20. 
Quando è liquefatto , forfe è divifo ne» 
gli ultimi fuoi componenti © 25. 
Nnn z Due 
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Due laftre del medefimo ben pulite fi 
ftrifciano; ma non fi ftaccano, e per- 
chè GC 9. 13. 

Tutti i Metalli nell’ argento vivo. gal. 
leggiano, in fuor che loro C 43. 

Mifurar colla vifta, per mezzo del Com- 
paffo A 26. 

Mobili cadenti in un ifteffo mezzo hanno 
da natura una ftatuita, e determinata 
velocità C 38. 

Non è vero, che di due cadenti in pe- 
fo, e in mole difuguali , il più gra- 
ve fi muova più velocemente d’un al. 
tro men grave, e omogeneo C 33. 39. 

Cadenti con natural velocità difeguali 
congiunti infieme , il più veloce dal 
più tardo farebbe in parte ritardato, 
e il più tardo dal più veloce farebbe 
in parte velocitato C 38. 

Moto de’ medefimi è alterato dal mezzo, 
fecondo varie circoftanze GC 39. 

Di velocità difeguali non fi muovono 
nell’iftefo mezzo con velocità propor- 
zionate alle gravità , ma con eguale 
G 40. 41. 

Non è vero, che il medefimo mobile in 
mezzo di diverfa refiftenza offervi nel. 
la velocità la proporzion delle ce- 
denze di effi mezzi C 4r. 

Di differenti gravità pofti in mezzi di 
differenti refiftenze, le difegualità del. 
le loro velocità fono maggiori ne’? mez- 
zi più refitenti, che ne’ più cedenti. 
ivi, 

Due de’ medefimi, che per l’aria pochif- 
fimo differifcono in velocità, per l’ac- 
qua | uno fi moverebbe più veloce 
dell’ altro dieci volte B. ivi. 

Poffono effer moffi nel piano dell’ oriz- 
zonte, rimofli gl’ impedimenti, da qua- 
lunque minima forza A 578. 

De’ cadenti nel vacuo, ancorchè difegua- 
li di pefo, fi può credere, che le ve- 
locità fieno del tutto eguali C 43. 

De’ cadenti in un mezzo più tenue de- 
gli altri, ma non voto fi fcorge effer 
piccoliffima la differenza delle loro ve- 
locità , ivi. 

Delle diverfe velocità de medefimi di dif. 
ferenti gravità, non è caufa la diver- 
fa gravità; ma gli efteriori accidenti, 
e le refiftenze de’ mezzi in particola= 
re C 44. 

Quando fono differentiffimi di pefo le 
velocità più, e più differifcono, fe- 
condo che maggiori, e maggiori fono 
gli fpazj, che trapaffano. ivi. 


Hanno da natura intrinfeco principio di 
muoverfi verfo il comun centro de’ 
gravi, con movimento accelerato ; e 
accelerato fempre egualmente rimofli 
gl’impedimenti € 44. 91. 360. 

Le lor linee di direzione confideranfi 
come parallele 676. A 

I medefimi cadenti dopo efferfi accele- 
rati , reftano d’ accelerarfi, e fi ridu- 
cono'ad un moto equabile , nel quale 
fempre fi mantengono , e perchè C 
44. 309. 

Nel mezzo dove deono paffare fempre 
vi è accrefcimento di refiftenza. ivi. 

Pofti in diverfìi mezzi fluidi, come fi 
polfa trovare la proporzione tra le lo- 
ro velocità C 45. A 246. e feg. 

Come il mezzo , nel quale difcendono, 
poffa con sì gran differenza fcemargli 
la velocità, effendo folo in grandez- 
za differenti, ancorchè della medefima 
materia, e della fteffa figura C si. 

Confricazione della loro fuperficie col 
mezzo , dove difcendono , ritarda il 
loro moto, e fempre più quanto è 
maggiore ia fuperficie C 52. 

Non fe ne può dare nè pur uno sferi- 
co sì grande, nè di materia sf grave, 
che non fia ritardato dalla refittenza 
del mezzo, quantunque tenuiffimo, e 
nella continuazione del moto non fia 
ridotto all’equabilità C 54. 

Se un mobile equabilmente fcorrendo col- 
la medefima velocità pafferà due fpa- 
zj, i tempi delle fcorfe faranno fra di 
loro, come gli fpazj paffati C 88. 

Se un mobile pafferà due fpazj in tem- 
pi eguali , faranno i medefimi fpaz}, 
come le velocità, e fe gli fpazi faran- 
no fra loro come le velocità, i tempi 
faranno eguali C 89. 

I tempi de’ mobili moffi con ineguali ve- 
locità per.lo medefimo fpazio, fi rif- 
pondono contrariamente alle velocità 


9. 

Se due mobili fi muoveranno con moto 
equabile , ma con difeguale velocità, 
gli fpazj paffati da’ medefimi in tem- 

‘ pi difezvali averanno proporzion com- 
pofta della proporzione delle velocità, 
e della proporzione de’ tempi. ivi. 

Se due de’ medefimi faranno moffi con 
moto equabile, fiano però le velocità 
difuguali, e gli fpazj paffati difugua- 
li, la proporzione de’ tempi farà com- 
pofta della proporzione degli fpazi, € 
della proporzione della velocità con- 

tras 
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trariamente prefe © 90. 

Se fi muoveranno due mobili con moto 
equabile, la proporzione delie velocità 
de’ medefimi farà compofta della pro- 
porzione degli fpazj paffati , e della 
proporzione de’ tempi contrariamente 
preti. ivi. 

Il ‘medefimo mobile ha eguali gradi di 
velocità acquiftati fopra a diverfe ine 
clinazioni di piani, quando fono egua- 
li P inclinazioni de’ medefimi piani, ed 
efperienza di ciò C 97. 

Sua accelerazione nelle fuperficie curve 
procede con gradi molto differenti da 
quelli per le rette C 98. 

Mobile tempo nel quale dal med. è paf- 
fato qualche fpazio con un mote dal. 
la quiete uniformemente accelerato è 
eguale al tempo, nel quale il medefi- 
mo fpazio farebbe paffato da un mo- 
bile moffo con moto equabile, la ve: 
locità del qual moto fia fuddupla al 
fommo, e ultimo grado della velocità 
del primo moto uniformemente acce- 
lerato. ivi. i a o. 

Se fcotra dalla quiete con moto unifor- 

memente accelerato , gli {pazj paffati 

dal medefimo in qualfivoglia tempo 
fono fra loro in duplicata proporzione 
de’ medefimi tempi, cioè come i qua- 

drati de’ medefimi tempi C 99. 

momenti; e le velocità d’un ifteffo 

fon diverfe fopra diverfe inclinazioni 

di piani, e la maffima è la perpendì. 

colare elevata fopra all’ Orizzonte C 


dd 


ba 


193. 3 

radi di velocità d’uno defcendente 
con moto naturale dalla medefima fu- 
blimità per piani in qualfivoglia mo- 
do inclinati; all'arrivo full’ Orizzonte 
fon fempre eguali rimoflì gl’ impedi- 
menti € 104. 

Se fopra a un piano inclinato, ed uno in 
erpendicolo egualmente alti fcorra dal- 


a quiete qualche mobile, i tempi déle 


le fcorfe faranno fra loro; come lo tun | 


ghezze de’ medefimi piani C 105. 

Il momento di un grave in un piano în» 
clinato fla al momento nel PARORE 
colo, come reciprocamente il perpen» 
dicolo alla lunghezza di effo piano, 
A 569. C 33 


337. 96. i 
I tempi delle fcefe d’un mobile fopra 2 


piani diverfamente inclinati, ma colla 
medefima elevazione » fono fra loro co» 
me le loro lunghezze C 106. 

Tempi delle fcorfe fopra a’ piani eguali , 


x 


ma inegualmente inclinati fono fra lo- 
ro in fuddupla proporzione dell’ eleva- 
zione de’ medefimi piani permutata- 
mente prefi C 107. 

La proporzione de’ tempi delle fcefe d° 
un mobile fopra a’ piani di diverfe in- 
clinazioni, e lunghezze , ed ineguali 
elevazioni , è compofta della propor- 
zione delle lunghezze de’ medefimi pia- 
ni, e della fuddupla» deli’ elevazioni per- 
mutatamente.: prefe, ivi. 

Se -l° elevazioni. di due piani averanno 

: doppia proporzione di quello, che han- 
no le lunghezze de’ medefimi piani, i 
moti dalla quiete per gli medefimi fi 
faranno in tempi eguali C 11r. 

In quei piani fegati dal medefimo cer- 
chio eretto all’Orizzonte ; i quali fi 
congiungono col termine fublime, o 
imo del diametro retto, i tempi del 
moto fono eguali al tempo della cadu- 
ta per lo diametro, in quei però che 
fi congiungono col diametro i tempi 
fono più brevi, e in quei, che fegano 
il diametro i tempi fono più lunghi 
C 112. dr 

Se da un'punto in una linea parallela 
all’Orizzonte' s'inclinino in qualfivo- 
glia modo due piani , e fiano fegati 
‘da una linea , che faccia con eflì gli 
angoli permutatamente eguali agli an- 
goli contenuti da’ medefimi piani, € 
dall’orizzontale, i motì nelle parti fe- 
pate dalla detta linea fi faranno in 
tempi eguali. ivì. 

I rempi delle fcorfe fopra a diverfe iu- 
‘clinazioni di piani, che abbiano P ele- 
vazioni eguali, fono fra loro, come 
le lunghezze de* medefimi piani, fe il 
moto fi comincierà dalla quiete, Ov- 
‘wero.preceda loro. una fcefa della me- 

‘«defina altezza terra. ss 

Se un piana; nel quale fi fa dalla quie- 
te il meto., fi divida in qualunque 
modo, il tempo del moto per la pri» 
ma parte, a quella del moto per la 
feguente , è come la medefima ‘parte 
all’ ecceffo , coì quale la medefima 
parte è fuperata dalla media propor- 
zionale tra tutto il piano; e Sa mede- 
fima prima parte C 114: 

Gli fpazij paffati in tempi eguali ftan» 

‘ no.tra loro comei numeri impari pre- 
fi dall'unità C 100. 312. 

I rempi, ne'quali fi pafano due qualfi. 
vogliano fpazi, ftanno fra loro come 
uno de’ detti fpazj alla loro media 
pro- 
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proporzionale C 102. soi 

Impeto d’un mobile per un piano eret. 
to all’ Orizzonte all’ impeto per un 
piano inclinato fla reciprocamente co- 
me le lunghezze di detti piani C 103. 
tempi delle fcefe fopra a’ piani diverfa- 
mente inclinati ; fe abbiano la mede- 
fima elevazione, ftanno fra loro come 
le lunghezze de’ medefimi piani C 103. 
tempi delle fcefe per tutte le corde ti- 
rate dal punto fublime,o imo delcer- 
chio fono eguali tra loro C 109. 

Se dal medefimo punto fcenda un piano 
a perpendicolo , e uno inclinato, fo- 
pra i quali le fcefe fi facciano in tem- 
pi eguali , i medefimi piani faranno 
nel mezzo cerchio, il cui diametro è 
l’iftefo perpendicolo. ivi. 00° 
tempi del moto fopra a’ piani inclina- 
ti fono eguali, quando l’elevazioni di 


(semi 


Led 


fd 


parti eguali de’ medefimi piani ffanna.:: 
fra loro come le lunghezze di detti 


piani. ivi. 

Se due piani uno a perpendicolo , e l° 
altro inclinato fiano fegati tra le me- 
defime linee orizzontali, e fi preada- 
no le loro medie proporzionali e del- 


le loro parti comprefe dalla loro co. 


mun fezione, e dalla fuperior linea o- 
rizzontale , il tempo del moto fatto nel 
perpendicolare al tempo fatto nella par- 
te fuperiore del perpendicolare , e con- 
feguentemente nell’inferiore del piano 
fegante, averà quella proporzione, che 
ha tutta la lunghezza del perpendico- 
lare alla linea compofta dalla media 
prefa nel perpendicolo , e dall’ eccello 
col quale tutto il piano inclinato fu- 
pera la fua media C 114. 
Dato un piano perpendicolare, inclinare 
al medefimo un piano, nel quale ‘aven- 
do egli col piano la medefima eleva- 
zione, vi fi faccia il moto dopo la ca- 
duta dal perpendicolo , nel medefimo 
tempo, che fi farebbe nell’ifteffo pia- 
‘no perpendicolare dalla quiete C 115. 


“ Dato un piano perpendicolare, e- un pia-. 


no inclinato al medefimo trovare nel 
fuperior piano perpendicolare una par- 
te, la quale dalla quiete fia paffatain 
un tempo eguale a quello , nel quale 
fi paffa ilpiano inclinato dopo la fcor- 
fa nella ritrovata parte del piano per- 
pendicolare C 116. na 
Dato un piano perpendicolare, e un pia. 
no ad effo piegato, trovare nel piano 
perpendicolare ftefo di fotto una par. 


te la quale fia palfata nel medefimo 
tempo, che il piano piegato; dopola 
fcela dal dato perpendicolo C 116. 

Se le parti d’un piano inclinato ; e d° 
uno perpendicolare , le fcorfe per le 
quali dalla quiete fiano eguali, fi con- 
giunghino ad un medefimo punto, il 
mobile venendo da qualfivoglia altez- 
za più fublime, più prefto pafferà le 
parti del piano inclinato , che quelle 
del perpendicolare G 117. 

Dato un perpendicolo , ed un piano 
ad eflo inclinato, nel dato piano affe- 
gnare uno fpazio, nel quale il mobile 
dopo la caduta pel perpendicolo fi 
muova in un tempo eguale a quello , 
nel quale pafsò dalla quiete il medefi- 
mo perpendicolo C 118. 

Dato in un perpendicolo qualfivoglia fpa- 
zio fegnato dal principio della fcorfa, 
che fia paffato in ‘un dato tempo, e 
dato qualfivoglia altro tempo minore, 
trovare nel medefimo perpendicolo un 
altro fpazio , che fia paffato nel dato 
tempo minore C 119. 

Dato inun perpendicolo qualfivoglia (pa- 
zio pallato dal principio della fcorfa, 
e dato il tempo della caduta, trovare 
un tempo , nel quale un altro eguale 
fpazio dovunque prefo nel medefimo 
mobile fia confeguentemente paffato.ivi. 

Dato qualfivoglia fpazio., e una parte 
nel medefimo dopo il principio della 
fcorfa , ritrovare un’altra parte verfo 
la fine, che fia paffata nel medefimo 
tempo della prima data C 120. 

Lo fpazio, che (i paffa in un perpendi- 
colare dopo la caduta dalla cima nel 
medefimo tempo , nel quale fi paffa 

el piano inclinato, è minore di quel- 
o, che fi paffa nel medefimo tempo 
per l’inclinato piano, non precedendo 
la caduta dalla cima : maggiore però, 
che il medefimo piano inclinato C 118. 

Se in un perpendicolo fi faccia la cadu. 
ta dalla quiete, nel quale da principio 
della fcefa fi prende una parte pafiata 
in qualfivoglia tempo , dopo la quale 
fegua il moto infleffo per un piano 
comunque inclinato, lo fpazio, che è 
paffato in tal piano in rempo eguale 
al tempo della caduta già fatta pel 
perpendicolo allo fpazio già paffato per 
lo medefimo perpendicolo , farà mag- 
giore , che doppio, minore però, che 
triplo C 120,- 


L . n < ° 
Dati due tempi ineguali, e dato uno fpa- 


zio, 
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zio, che fi paffi dalla quiete nel per- 
pendicolo in un tempo minore de’ da- 
ti, dal punto fuperiore del perpendi. 
colo fino all'orizzonte piegare un pia- 
no, fopra al quale un mobile difcenda 
in un tempo eguale al tempo più lun- 
go de’ dati tempi C 121. 
Dato uno fpazio paflato in qualfivoglia 
tempo dalla quiete per un perpendico- 
lo; dall’imo termine di quefto fpazio 
piegare un piano, fopra al quale do- 
po la caduta pel perpendicolo nel me- 
defimo tempo fia paffato uno fpazio 
eguale a qualfivoglia dato fpazio, il 
quale però fia più , che duplo, e mi- 
nore , che triplo dello fpazio paffato 
pel perpendicolo . ivi. 
Dato un perpendicolo’ fra le medefime 
parallele orizzontali jed un piano ele- 
vato dal fuo imo termine; lo fpazio, 
che dal mobile dopo la caduta nel per- 
pendicolo è paffato fopra a uno piano 
elevato in un tempo eguale al tempo 
della caduta, è maggiore dell’ ifteffo 
perpendicolo, minore però che duplo 
del medefimo perpendicolo C 125. 
Se dopo la caduta per qualche piano in- 
clinato fegua il moto fopra il piano 
dell’ orizzonte , farà il tempo della 
caduta fopra il piano inclinato altem- 
po de! moto per qualfivoglia linea dell’ 
orizzonte, come la doppia lunghezza 
del piano inclinato alla linea prefa dell’ 
orizzonte C 226. 312. 
Dato un perpendicolo fra linee parallele 
Orizzontali, e dato uno fpazio maggio- 
re dell’iftefo perpendicolo , e minore 
del duplo del medefimo, dall’imo ter- 
mine del perpendicolo innalzare un 
piano fra le medefime parallele , fopra 
al quale un mobile con moto refleffo 
dopo la'fcefa pel perpendicolo faccia 
uno fpazio eguale al dato, in untem- 
po eguale a quello della fcefa pel me- 
defimo  perpendicolo. ivi. 
Se per piani ineguali, che abbiano le 
medefime' elevazioni ,' fcenda un mo- 
bile, lo fpazio, che è paffato nell’ima 
parte del più lungo in tempo eguale a 
quello nel quale è paffato tutto il più 
breve piano, è eguale allo fpazio, che 
fi compone dall’ ifteffo più breve pia- 
no, e dalla parte, alla quale il mede- 
fimo piano più-breve ha la medefima 
proporzione, che ha il piano’ più lun- 
o all’ ecceffo nel quale il più lungo 
upera il più corto C 127. 


Dato qualfivoglia fpazio orizzontale , dal 


termine del quale fia eretto un perpen- 
dicoio, nel quale fi pigli una parte e- 
guale alla metà dello fpazio prefo nel 
dato orizzontale, il mobile difcenden- 
do per tale altezza ; e rivoltatofi per 
orizzontale farà lo fpazio orizzontale 
infieme col perpendicolo in più breve 
tempo, che qualunque altro fpazio del 
perpendicolo col medefimo fpazio oriz-» ‘ 
zontale C 128. 


Se da qualunque punto d’una linea oriz- 


zontale difcenda un perpendicolo, e 
da un altro punto prefo nella linea me- 
defima orizzontale fi debba condurre un 
piano fino al perpendicolo , pel quale 
un mobile difcenda in breviffimo tem- 
po fino al medefimo perpendicolo ; tal 
piano farà quello, che taglia del per- 
pendicolo una parte eguale alla diftan- 
za del prefo punto nell’orrizzontale dal 
termine del perpendicolo. ivi. 


Se farà una linea retta fopra a una oriz- 


zontale comunque inclinata, il piano 
diftefo dal dato punto nell’orizzontale 
fino all’inclinata., nel quale fi fa la 
fcefa nel tempo il più breve ‘di tutti, 
è quello, che divide pel mezzo Î’an- 
olo contenuto da due perpendicolari 
flele dal dato punto, una all’orizzon. 
tale linea, l'altra all’inclinata C 129. 


Se fi piglino nell’orizzonte due punti, e 


da uno di effi fi inclini qualfivoglia 
linea verfo l'altro, dal quale all’incli- 
nata fi tiri una linea retta, che da 
quella tagli una parte eguale a quel- 
la, che è comprefa fra’ due punti dell’ 
orizzonte, la caduta per quefta tirata 
fi fa più prefto, che per qualfivoglia- 
no altre linee rette tirate dal’ medefi- 
mo punto alla medefima inclinata.Ma 
nell’ altre le quali fi difcofteranno di 
ELLE e di là con angoli eguali, le ca- 
utefi faranno intempi fra loro egua- 
li C 130. 


Dato un perpendicolo , ed un piano ad 


efîo inclinato, che abbiano la medefi- 
ma altezza, e il medefimo termine fu- 
blime , trovare un punto fopra al co- 
mun termine nel perpendicolo , dal 
quale fe fi lafci andare un mobile, 
che fi rivolti poi per un piano incli- 
nato, quefto paffi piano nel medefimo 
tempo, che pafferebbe dalla quiete il 
medefimo perpendicolo C 131. 


Dato un piano inclinato , ed un perpen- 


dicolo, che abbiano il medefimo ter- 
mine, 
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mine , trovare il punto più fublime 
nello ftefo perpendicolo ; dal quale fcen- 
dendo un mobile, e rivoltato pel pia- 
no comunque inclinato , lo paffi nel 
medefimo tempo, che pafferebbe il {o- 
lo piano inclinato dalla quiete dal fuo 
termine fuperiore © 122. 

Data una linea inflefla al dato perpen- 
dicolo , pigliare una parte nell inflef- 
fa, nella quale fola dalla quiete fi fac- 
cia il moto nel medefimo tempo, che 
nella medefima infieme col perpendi- 
colo C 133. 

Se in un cerchioeretto all'orizzonte dall’ 
imo punto fi levi un piano, che non 
futtenda maggior circonferenza d'un 
quadrante , da’ termini, del quale fi pie- 
ghino due altri piani a qualfivoglia 
punto della circonferenza inclinati , la 
fcefa per i due piani inclinati fi farà 
in più breve tempo, che nel folo pri- 
mo piano elevato , .0 che. per 1° altro 
folamente di quei due, cioè per l'infe- 
riore C 136: . 

Come ciò fi debba intendere C 329. e 
feg. 

Dato un perpendicolo, e un piano incli- 
nato; che abbiano la medefima eleva- 
zione, ritrovare uua parte nell’ inclina» 
to, che fia eguale al perpengicolo , 
e che fia paffara nel medefimo tempo 
del perpendicolo C 138. 

Dati due piani orizzontali fegati da un 

erpendicolo, trovare un punto fubli- 
me del perpendicolo, dal quale i mo- 
bili cadenti, e rivolti ne’ piani orizzon- 
tali paffino fpazj in tempi eguali a 
i tempi delle cadure per le medefime 
orizzontali, cioè nell’inferiore, e. nel- 
la fuperiore, ì quali abbiano fra loro 
qualunque data proporzione d’ una mi- 
nore ad una maggiore C 139. 

Gli fpazi paffati da un mobile fono pro. 
porzionali ai piani di velacità con cui 
pafla tali fpazi C 311... 

Se un mobile in certo tempo fpinto da 
una data forza fi acquifta certa velo» 
cità, e in altro certo tempo fpinto da 
altra data forza ; fi acquifta certa al- 
tra velocità, faranno le velocità come 
i piani delle forze C 312. 

Propofizioni circa le proporzioni delle 
Forze, velocità, tempi, e fpazj di mo» 
bili moffi di moto accelerato C 313. 
e feg. 319. e feg. 

Se un mobile cade o per Una retta , 0 
per una curva , € per la retta in un 


Mobili , 


punto abbia acquiftata certa velocità; 
e per la curva in un punto egualmen- 
te alto, cioè in pari diftanza dal cen» 
tro abbia acquiftata la tal velocità , 
le due velocità fon uguali, qualunque 
fia la fcala delle forze C 326. Non 
così in piani variamente inclinati C 


327. 

Se un grave fcenda dalla quiete per un 
piano, indi fi rivolga in un altro, non 
vi entrerà colla forza acquiftata nel 
primo piano, e con qual forza v° en» 
tri C 328. 

Strada da fpedirG in un breviffimo tem» 
po da un mobile per paffar da un pun- 
to all’altro in fentenza del Galileo è 
una porzione di cerchio C 138. Co- 
me fi debba ciò intendere C 329. e 
feg. Quefta via è la curva Gicloidale 
C 332. 333. 

Un grave paffando da un punto ad un 
altro fe non fcenda per la retta ftefa 
tra quefti due punti, ma parte per un? 
inclinata, parte per l’orizzontale, fa- 
per qual proporzione abbia 11 moto per 
quefte due al tempo per la femplice 
retta ftefa tra i due termini C 340. 

Se da un punto ad un altro più baffo 
debba portarfì un grave in breviffimo 
tempo, parte per un’ inclinata, parte 

er l’ orizzontale, trovar il fito di quel- 
a inclinata C 341. 

che fi muovono con moto cam» 
pofto : vedi Projetti. 

E infenfibile il ritardamento caufato lo- 
ro dal mezzo C 146. 

Partendofi dalla quiete fi ritrova in ogni 
fito aver tanto impeto, che bafla per 
ridurre fe fteffi alla medefima altezza 
donde fono venuti C 97. 25. 

Difcendenti da un punto fublime fino ad 
un foggettò piano orizzontale acquifta- 
no eguali gradi di velocità, fia la fce- 
fa loro fatta o per la perpendicolate, 
o fopra a qualfivogliano piani inclina» 
ti C 207. 

Confeguenze ; che feguono ne? movimen= 
ti de’ mobili folidi , fono differentò da 
COLA , che feguoria ne’ fluidi € 363. 
e feg. - 

Tra le ftrade, che: deve paffare un mo- 
bile, la più fpedita non è la retta, ben- 
chè breviffima fopra a tutte; ma v'è 
delle linee curve, e delle compofte di 
più rette, che con maggior velocità, 
e inpiù breve tempo fi paffano C 367. 


Mobili omogenei ancorchè difegualiffimi 
in 
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in mole, e per confeguenza in pelo , 


“fi muovono tuttavia con pari velocità 


C°350. 

Di diverfe gravità nel difcendere in i- 
pecie non ritengono nella loro veloci. 
tà la proporzione de’ pefi C_ 419. 

Ognuno de’ medefimi ha da Natura de- 
terminati gradi di velocità , che non 
poffono effergli accrefciuti, fe non con 
violentare la loro natural coftituzione 
C 425. 

Quanto fi vogliano difeguali in grandez- 
za, per quanto depende dalla gravità, 
fi muovono colla medefima velocità 


C 426. 

L’ifteffo mobile di figura larga per un 
verfo , e ftretta per l altro fcenderà 
per taglio più velocemente, che per 
piano C 427. 

A moltiffimi mobili vien levato totalmen- 
te il muoverfì verfo il loro centro 
dalla refiftenza del mezzo C 427. 

Alle porcfià della foro fuperficie l’ade- 


renza del mezzo è potente a cagiona- . 


re grandifime differenze nelle loro ve- 
focità, e tardità C 429. 

Non ritiene il medefimo mobile in di- 
verfi mezzi le fue velocità proporzio- 
nali alle craffizie, e forttilità de’ mez» 
zi, come vuole Ariftotile C 430. 

Le velocità d’un medefimo mobile in di- 
verfì mezzi fi regolano, non colla cor- 

ulenza de’ mezzi, ma coll’ ecceffo del. 
a gravità affolura del mobile fopra al- 
la gravità de’ mezzi C 431 

L°innate velocità di tutti 1 mobili fono 
nel vacuo tutte tra loro fimili, ed e- 
guali crefcenti in duplicata proporzio- 
ne de’ tempi C. ivi. 

Momento, e fua definizione A 191. 555- C 
213. e feg. Lan ì 

Momento eguale di pefi difeguali da che 
provenga A 557. 4A 

Moti circolari che defcrivono concentrici, 
ed epicicli B 90. 

Moto effer caufa di calore, è falfa opinio- 
ne d’ Ariftotile B 213. 

E caufa di calore quando ne fegue con- 
fricazione de’ corpi. ivi. i 

E nella luce , e nel fuoco velociffimo C 


26. 

Da alcuni antichi fu creduto non poterfì 
dar fenza vacuo C 27. 

Diftrugge la pofizione del vacuo fecon- 
do Ariftotile. ivi. 

Non può effere inftantaneo fecondo Ari» 
ftotile. ivi, 
Tom. II. 


Quanto più è tardo, tanto meno lavora 
la refiftenza del mezzo in alterare l'ef- 
fetto, che depende dalla fola gravità 


C 48. 
Accelerato fi riduce all’ equabile per la 
refiftenza del mezzo C 55. 
De’ moti locali giornata terza del Galileo 


7. x 
Niente da’ Filofof fi trova fcritto intor- 
no al medefimo. ivi. 
Naturale de’ gravi defcendenti s accelera. 


ivi. 

Equabile, e fua definizione C 88. 

Affiomi intorno al medefimo. ivi. 

Naturalmente accelerato , e fua definizio- 
ne C or. 

Varie caufe apportate da varj filofofi ine 
torno all’ accelerazione del moto natu- 
rale C 83. 

Moto de’ projetti: vedi Projetti . 

Contro a i moti fatti per l’aria, la me- 
defima aria in due maniere efercita la 
fua forza C 146. 

Dell’equabile invumerabili fono i gradi 
di velocità C 150. 

Circolare è folo atto a confervarfi equa- 
bile, e perchè C 1sI. 

Comporre l’equabile orizzontale con un 
moto perpendicolare all’ orizzonte , il 
quale cominciarido dalla quiete vadia 
naturalmente accelerandofi C 155. 

Non fi dà nel vacuo fecondo Ariftotile 
C 430. 

Moti celefti due,e tra di loro quafi contra» 
ri. Basosa 

Mondo , e fue parti B 515. 

Meridiano cerchio B 525. 

Mulino col pendolo apportato da un Sici- 
liano al Serenifimo Gran Duca di To- 
fcana Ferdinando fecondo confiderato 
dal Galileo C 406. 

Più difcapito, che guadagno apportereb- 
be C 407. 

Mufica, e fue proporzioni C 58. 

Forma de’ fuoi intervalli in che confifta 


C bo. 
Cagione delle fue confonanze € diffonana 
ze C 60. 61. È 
Come ‘in fimil maniera fi poffa ricrear 
l'occhio € 62. > 


N ì ; 
Atura è il libro dei Filofofi. B 247. 
Non fi diletta di Poefie B 248. 
Difficoltà d'intendere i fuor effetti 285. 
Ha repugnanza ad ammettere il vacuo 


sà Qoo Non 
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Non intraprende a far quello, che repu- 
gna ad effer fatto: affioma d° Ariftoti. 
Tes'Tvr. 

Ha fabbricato a i Pefci l’offa, e le pol- 
pe non folo affai leggiere, ma fenza 
veruna gravità C 76. 

Ridicola cofa è credere, che allora co- 
mincino ifuoi effetti, quando comin- 
ciamo a fcoprirli, e intenderli B 427. 

Nella diverfità de’ fuoi effetti ha di bi. 
fogno di diverfiffimi firomenti , per 

| poter quegli accomodatamente produr- 
re B 428. 

Suoi effetti più ammirabili fon prodotti 
da caufe tenuiffime., ivi. 

Non può effere defraudata dall’arte C 
401, 402. À 553. 

Sopra alla refiftenza nulla guadagna | 
arte per quanto appartiene a far for- 
za C 402. 

Ha fatto agli uccelli le penne dell’ ali vo- 
te, acciocche nel volare i medefimi 
più facilmente refiltano C sr. 

Ha dato a’ quadrupedi, e ad altri anima- 
li, che fopra a terra camminano l’of- 
fa piene, acciocchè più difficilmente 
fi ftracchino urtando in qualche faffo 


C 440. 
Nave è poflibile, che galleggi in poca ac- 
qua come in un oceano, À. 198. 
Abbruciate in mezzo al mare fecondo l” 
opinione d’alcuni per la velocità de” 
venti, e dell’acqua B 213. 
Importa infinitamente la leggerezza nel. 
le medefime C 82. 1 
Nebbia è compofta di grandiffimo numero 
di minunffime Stelloline d’ acqua C 


3. 
Perchè ceffando la medefima, e fcopren- 
dofi il Sole le foglie delle viti, o d’ 
altre frondi divengano aride; e fi fec- 
chino affatto C. ivi. 

Stelle della medefima, che fopra alle fron- 
di fi pofano fono di figura sferica per- 
fettifima C. ivi. 

Nebulofe, vedi Stelle. 
Nozzolint Tolomeo, fua lettera fopra il 
galleggiare A 254. Fi sn 

Sue ragioni contro l’opinione di chi met- 
teva Venere, e Mercurio fopra al So- 
le. 

Sue lettere : vedi Lettere. 

Numeri quadrati, e non quadrati, e fuera- 
dici quali fieno C 20. 21. 
Numeri quadrati fono quanti 1 non quadra. 
CI>plVi> 
Non v'è numero, che non fia radice di 
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qualche quadrato. ivi. 

La moltitudine de’ numeri quadrati fi va, 
fempre con maggior proporzione dimi- 
nuendo, quanto a’ maggior numeri fi 
trapaffa. ivi. 

Due quadrati hanno per proprietà un 
numero medio proporzionale C 24. 

Numero infinito è l’unità C 24. 

Come fra due numeri fi trovi il propor- 
zionale di mezzo con proporzione geo- 
metrica infegnato dal Nozzolini C 372. 

Nuncio Aftronomico del Galileo B 4. 

Nuotatore perchè caufa volendo ftar fer» 
mo a galla nell’acqua, fia neceffario, 
che ci ftia fupino colle gambe aperte, 
colle braccia fopra al capo, e intiriz- 
zito C 438. i 

Perchè fi sati nel notare, non oftante 
che nell’acqua fia leggierifimo, onde 
con ogni piccola forza facilmente fi 


muovi C 439. P 
O 


Cchiale: vedi Canocchiale. 
Odio non è maggiore nel mondo, 
che quello dell’Ignoranza contro ilfa- 
pere C 135. 
Odore fuor dell’animal vivente non è al. 
tro che nome B 341. 
Orzone : vedi Coftellazione, 
Oro qual proporzione abbia il fuo pefo al 
pefo di diverfi metalli, e pietre A 49. 
Quanto più grave fia dell’acqua A 210. 
Separato ,. e ftrutto dal fuoco, fi ricon- 
giugne, e fi raffoda fenza fcemare di 
quantità C 12. 
Qual maniera gli Artefici tengano in 
condurlo in fottiliffimo filo C 32. 
Tirato in fil fottilifimo, non ha altro, 
che la fua fuperficie indorata, maden- 
tro è argento, ed è l’accrefcimento 
della fua fuperficie fudduplo dell’ allun- 
gamento. ivi. 
Sua fuperficie tirata fopra un fil d’argen- 
to non fi può concepire , fe non con 
un’immenfa diftrazione delle fue parti 


23. 

Effo LILONE difcende nel mezzo dell’ 
argento vivo, dove tutti i metalli gal- 
leggiano C 43. 431. 

E' graviffimo fopra tutte le cofe da noi 
conofciute C. 431. 

Offervazione fenfata dove manca, fi deve 
fupplir col difcorfo B 131. 
Orizzonte B 525. 


__]1—oeot@ggoeine eee 0 
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TY Alla di Piombo fcagliata colla fionda, 
fallamente è tenuto da Seneca, e 

da altri, che fi liquefaccia per la for- 
te confricazione coll’ aria B 334. 

Palla è cacciata fuora dal Mofchetto, 0 
dall’ Artiglieria con velocità fopranna- 
turale C 147. 

P. Paulo Sarpi Padre e Maeftro del Gali. 
leo B 544. Lettera del Galileo ad ef- 
fo. B 558. 

Parabolaè fefquiterza del triangolo infcrit- 
tole C 84. bd 

Varj modi perdifegnare una linea para- 
bolica C 85. 

Linea parabolica fi può conferire colle 
linee geometriche del Compaffo da un 
luogo ad un altro. ivi. 

Definizione intorno alla medefima C 150. 

Come fi debba determinare l’ impeto in 
tutti i punti d’una data Parabola de- 
feritta da un projetto C 151. 

In un fuo affe ftefo trovare un punto 
fublime, dal quale il cadente defcriva 
la medefima parabola C 157. 

La metà della bale, ovvero larghezza d’ 
una femiparabola,che èla quarta par- 
te d’una larghezza d’ un’ intera Pa- 
rabola, è media proporzionale fra la 
fua altezza e fublimità, dalla quale ca- 
dendo un mobile la defcrive C 158. 

Data la fublimità, e l'altezza d’una fe- 
miparabola ritrovarela fua larghezza. 


ivi. 

Le larghezze delle femiparabole fatte da° 
projetti fpinti col medefimo impeto fo- 
no eguali fra loro, fecondo l’elevazio- 
ni per angoli eguali di fopra, € di 
fotto diftanti dal femiretto C 159. 

Eguali fono le larghezze delle parabole, 
altezze ie le fublimità delle quali fi 
rifpondono contrariamente C 160. 

In ciafcheduno punto d’una linea para- 
bolica mifurar 1’ impeto del projetto 
C 149. i 

L’ impeto, 0 il momento di qualfivoglia 
femiparabola pareggia il momento d’ 
un naturalmente cadente per una per- 
pendicolare all'orizzonte, che fia tan» 
to alta, quanto è il comporto della fu» 
blimità, e dell'altezza d’ una femipa- 
rabola C 161. 

Di tutte le femiparabole; delle quali l’ 
altezze, e le fublimità congiunte fono 
eguali , ancora fono gl’impeti eguali 
B 653. 


Dato l’impeto, e la larghezza d’una fe- 
miparabola ritrovare la fua altezza 
ivi. 

Fare il computo delle larghezze di tutte 
le femiparabole, e difporle nelle tavo» 
le, che fi defcrivono da’ projetti fpin- 
ti col medefimo impeto 162. 

Delle date larghezze delle femiparabole 

. difpofte nelle tavole, e ritenuto l’im- 
peto comune, col quale fon defcritte, 
fciogliere l'altezza di tutte le femipa- 
rabole C 164. SA 

Tavola delle femiparabole defcritte dal 
medefimo impeto € 166. 

Tavola delle altezze, e fublimità delle 
femiparabole, che hanno le larghezze 
medefime, cioè di parti 10000. calco- 
late a tutti i gradi d’ elevazione C107. 

Ritrovare le altezze, e le fublimità del- 
le femiparabole, le larghezze delle qua- 
li fiano per efflere eguali per tutti i 
gradi d’ elevazione 168. 

Specchio Parabolico difficile a riufcire B 


555- 
Parabole di varie fpezie C 257. e feg. 
Parallaffe non fa l’iftefo effetto nelle pu- 
re illuminazioni, o refleffioni, di quel- 
lo che fa ne’corpi veri, e reali B 217. 
Parte è un rifpetto d’una maggior gran- 
dezza verfo la minore Eucl. lib. s. C 


q00. 
Pendoli. Suo trattato parrebbe arido 2 
molti filofofi C_55. 

Se nei medefimi fi facciano le vibrazio- 
ni in rempi eguali C 55. 

Proporzione de’ tempi delle loro vibra- 
zioni di diverfa lunghezza C 56. 

Sua altezza come fia mifurabile , ancor- 
chè i termine fublime foffe invifibile 

56. 

Ciafcheduno de’ medefimi ha il termine 
prefiffo delle fue vibrazioni, nè fi può 
alterare C 54. 

Come fi fpieghi la forma. delle propor. 
zioni muficali per via delle fue vibra. 
zioni C 58. 

Pendolo attaccato ad una leva da un Sici- 
liano fupera grandiffime refiltenze, e 
in che modo € 402. 406. 

Peripatetici , vedi Filofofi. 

Percoffa. Sua forza A 574 i 

Non ha luogo in effa la lunghezza del 
manubrio A 575. i 

Suo effetto fi regola dalla velocità del 
percuziente C 93. 

Intorno al medefimo Dialogo del Gali- 


leo C 196. 
Qoaoo z Qual 
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Qual parte abbia nell’ effetto della mede- 
fima il pefo del martello, e la veloci- 
tà maggiore, o minore colla quale 
vien moffo C 198. 199. 

E' d’infinito momento, e perchè C 204. 


Il. 

Sua mifura non fi può prendere da quel. 
lo, che percuote , ma più tofto da 
quello che la percoffa riceve C 2o1. 

Alla forza della medefima , benchè leggie- 
ra, non è alcuna refiltenza, che refi- 
fta, fe non infinita. ivi. 

Sua operazione procede da’ mezzi mede- 
fimi dell’altre macchine. ivi. 

Malagevolmente fi può determinare fo- 
pra alla forza della medefima fatta fo- 
pra a un refiftente, che indetermina- 
tamente va più; e più refiftendo C 
203. 

Sua forza pare un modo titrovato dall’ 
arte per fare apparire , che con forza 
piccoliffima. fe ne fupera delle gran» 
diffime' C 403. 

Non pare, che non vi fia refiftenza al- 
cuna; che non gli ceda C 403. 
Pefcì nell'acqua s’equilibrano , ed or più 
gravi, or più leggieri fi fanno colla 
medefima, ed or vi fi fanno immo- 

bili C 41. 75 

Sua vefcichetta, colla quale s’ equilibra» 
no nell’acqua , rifponde loro per un 
angufto meato in bocca € 42. 

Non folo hanno l’offa , e le polpe affai 
leggieri , ma fenza veruna gravità . 
ivi. 

Pefo non può effere moffo anco colle mac- 
chine da forza minore di lui A 553. 

Pefi, vedi Gravi. 

Pefî difuguali come poffano aver momen- 
to eguale A 557. 

Pefî difeguali poi in bilancia di braccia 
difuguali poffono far 1’ equilibrio C 63. 

Due pefiqualiivogliano fanno 1 equilibrio 
da diftanze permutatamente rifponden- 
ti alle lor gravità. ivi. 

Pefo -immerfo nell’ acqua di tanto vien 
più leggiero, di quanto pefa tant’ ac- 
ua in mole eguale alla mole del pe- 
fo immerfo C 438. 
Pianeti . Sue diverfità nel veder fra le 
Stelle fiffe B 13. 

Opinione de’ Pittagorici , e di Coper- 
nico, e del Keplero intorno a’ mede- 
fimi B 42. 88. 

Sono di natura tenebrofi B 42. 

Quanto più vicini al fole, tanto più 
rifplendono B 44. 


ISC WEI 


Mifure dei loro diametri prefe dal Ga- 
lileo troppo picciole B 425. 

Pianeti Medicei,e loro revoluzione A 138. 
Offervati dal Galileo B 16. 53. e feg. 
Figura de’ lor movimenti B 55. 

S° ecliffano, ed hanno i fuoi periodi or- 
dinati, e i moti ne’ fuoi cerchi di» 
{tinti B 94. 

Non fono più di 4. e fono veri , e per- 
petui B 146. 

Sue coftituzioni nel mefe di Marzo, e 
d’ Aprile del 1613. B 154. 

Sue ecliffi fono or di breve , or di lun- 

a durata , e talora invifibili a noi 
159. 

Invenzione de’ medefimi è flata ufurpa- 
ta al Galileo da Simon Mario Gut- 
tegufano nel fuo libro intitolato Mur. 
dus Jovialis B 235. 

Defcrizione de’ loro movimenti . B 236. 

Lettera del Galileo a Monfig. Dini in- 
torno a’ medefimi B 426. 

Falfamente fon tenuti per iliufioni, men- 
tre fi fcuoprono con occhiali di qual. 
fivoglia forte, e grandezza. ivi. 

L’ afferire., che fien prive d’ influffi , 
mentre 1 altre Stelle n° abbondano, 
è cofa molto da rifervarfi B 427. 

Sono dotati di periodi velocifimi B 


430. È 
Tempi dei loro rivolgimenti B 33. 430. 
Diftanze loro da Giove. B 33. 
Offervazione del Romer intorno ad effi, 
e confeguenza trattane per. moftrare , 
il moto della luce far in tempo. B 


33» 

- Son tutti e quattro infieme più piccoli 
di Saturno , e mille volte più veloci 
di lui. ivi. 

Quanto poffano alterare 1’ operazioni dell’ 
iftefto Giove, ivi. i 

Sue diverfità fi vanno di giorno in gior- 
no alternando. ivi. 

Suo lume vivamente fi diffonde fino in 
terra B 431. 

Ancor elfi, fe l’altre Stelle influifcono, 
non reftano d’ operare. ivi. 

Qual fia la caufa della loro occultazione 
C 416. 

Talvolta ancora fra di loro s° ecliffano. 
ivi. 

Sue apparizioni, ed occultazioni non fi 
poflono falvare per via d° epicicli, nè 
per via di qualfivogliano movimenti 
circolari fi poffono trovar carpi cele- 
fti; come atferma Ariftotile. ivi. 

Delle fue eclifi fe ne ha più di mille 

per 
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per ciafcheduno utiliffimi per trovare 
le longitudini B 439. 

Sono invifibili fenza perfettiffimi Tele. 
(copi B 441. 

Vanno rivolgendofi intorno a Giove con 
4 cerchi di differenti grandezze B 


459. 

Da’ fuoi movimenti abbiamo per ogni 
giorno naturale 4. 6. 8. e fpeffe vol. 
te ancora più accidenti tali , che ciaf- 
cheduno è non meno accomodato , an- 
zi molto più , che fe foffero tant’ e- 
cliffi lunari per l’ inveftigazioni delle 
Longitudini. ivi. 

Molte volte ancor effi fono rifplendenti 
per illuminazione del Sole. ivi. 

Oltre all’ eclifi vi fono le congiunzio- 
ni del loro corpo con quello di Giove 
B 460. 

Loro efatta congiunzione paffa in un 
minuto d’ ora. ivi. 

Non fono irfuti, ma terminatiffimi 474. 
Piani, vedi Mobili per gli medefimi. 
Piani di gravità C 220. 

Piombo liquefatto in un iftante da uno 
fpecchio concavo di tre palmi di dia- 
metro. C 26. 

Piramide , vedi Solidi. 

Platone nega la leggierezza A 203. 

Sua opinione , che Venere ftia fopra al 
Sole , e fe ciò foffe veramente da lui 
creduto B 130. 

Non fcriffe nulla fe non colla dottrina 
di Socrate B 372. 

Sua opinione, che la fcienza fia una 
ricordanza di quel che prima fi fape- 
va B 432. 

Suo configlio è, che fi debbano comin- 
ciare gli ftudj dalle mattematiche C 
Resa | I 

Sua opinione intorno al determinare le 
diverfe velocità de? moti equabili nel- 
le converfioni de’ moti celefti C 150. 

Sua fentenza, che non fi può apprende- 
re la filofofia fenza la Mattematica 
C 432. 

Tacciato da Ariftotile per effer troppo 
ftudiofo della Geometria. ivi. 

Pleiadi, vedi Coftellazioni. 

Polari cerchi B 529. 

Poligono qual fi voglia è comprefo da’ la- 
ti quanti C 31. 

Poligono di lati infiniti è il cerchio C 15- 


29. 35- 

Tra due qualfivogliano Poligoni fimili 
regolari medio proporzionale è il cer- 
chio , uno de’ quali fiagli circonfcrit» 


to, e l’altro ifoperimetro € 35- 

De’ medefimi circonferitti al cerchio que- 
gli, che hanno più angoli , fono mi 
nori di quelli, che ne anno meno , 
ma degl’ ifoperimetri , quelli che ne 
hanno più fono maggiori C 36. 

Poftille del Galileo al libro d° Anton Roc- 
co feritto dal medefimo contro al Ga- 
lileo C 93. 

Preffione dell’ ambiente più grave è caufa 
dell’ afcendere de’ corpi A_209. 

Prifma, e fue refiltenze, vedi Solidi. 

Projezti. Suo moto è parabolico C 85. 
87. 141. 

Giornata Quarta del Galileo intorno al 
moto de’ medefimi C 141. 

Per cacciare i medefimi alla medefima 
lontananza , nelle diverfe inclinazioni 
goto più s’ allontanano dalla me- 

ia, o fia nelle più alte, o nelle più 
baffe, tanto fi ricerca maggior im- 
peto, e violenza € 168. 

Nelle projezioni de’ medefimi con due 
impeti perpendicolare ; e orizzontale; 
quanto più fono fublimi, tanto men 
vi fi ricerca dell’ orizzontale, e molto 
del perpendicolare, e all’ incontro nel-. 
le poco elevate , grande bifogna che 
fia la forza dell’impeto orizzontale , 
che da poca altezza deve cacciare il 
projetto. ivi. 

Per cacciare il projetto un fol dito fuor 
del perpendicolo nella totale elevazio- 


ne di novanta gradi non bafta tutta 
la forza del mondo , ma neceffaria- 


mente deve ricadere nell’ ifteffo Iuogo 
onde fu cacciato. ivi. 

Mentre un projetto è portato con mo- 
to compolto dell’ equabile orizzontale, 
e del naturalmente accelerato  defcen- 
dente , deferive della fua fcorfa una 
linea parabolica C 141. 

Se qualche mobile con doppio moto. e- 
quabile , cioe con orizzontale , e per- 
pendicolare , l’ impeto, o il momento 
della fcorfa compofta dall’ uno, e dall’ 
altro moto farà la potenza eguale a 
due momenti de’ primi moti C 148. 

Le larghezze delle parabole fatte da’ pro- 
jetti cacciati col medefimo impeto fo- 
no eguali fra loro fecondo l° elevazio» 
ni per di fopra, e per di fotto diftan= 
ti dal femirertto C 159. 

Modo di mifurare il fuo impeto in ciaf- 
chedun punto della linea. parabolica 
B 640. 

Fare il computo di tutte le femiparabo= 

le, 
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le, e difporle nelle tavole , le quali 
fi deferivono da’ projetti cacciati dal 
medefimo impeto C 149. 

Dovendofi mandare un projetto da un 
luogo ad un altro, benchè non pofto 
nel medefimo orizzonte con tale ve- 
locità, quale fi acquifterebbe un gra- 
ve cadendo da una data fublimità, 
faper la direzione del tiro. C 338. 

Porporzione . Dialogo quinto del Galileo 
intorno alla medefima C 186. 

Proporzione compofta definita C 193. 

Proporzion geometrica definita dal Noz- 
zolini C 372. 

| Proporzion aritmetica fpiegata dal Noz- 
zolini. ivi. 

Punto come. apparifca eguale a una 
linea C 18. e feg. 

Qualità fenfibili in che confiftano. B 
340, e fesa. 


R 


R Agnateli perchè fe ne veggano mol- 
tiffimi in tempo di nebbia la mattina 
a buon’ora intorno alle fiepi, e in ful 
mezzo giorno , quando il tempo è [e- 
reno , non fe ne vegga niuno C 44r. 
Suoi fili (ono invifibili. per la loro fotti- 
gliezza. ivi, 

Si feguitano a vedere fino che il Sole 
non ha confumato quelle ftelle di neb- 
bia che vi fon fopra. ivi. 

Si fanno vifibili ancora per le ftelloline 
che vi fi pofano componenti la mede- 
fima rugiada. ivi. 

Rame , vedi Metallo. 

E' più grave in. ifpecie dell’ acqua A 

212. 

Raggi folari, vedi Sole. 

Rarefazione partorifce leggierezza, e au- 
gumento di mole A 190. 

Come fi faciliti I’ intelligenza della me- 
defima coll’ introduzione degl’ indivifi- 
bili C 30, 

La medefima , e la condenfazione fono 
moti contrari C 36. 4 

Dove fi vede un’ immenfa rarefazione , 
non fi può negare un’ immenfa con- 
denfazione, ivi. 

Immenfa rarefazione è quella di poca 
quantità di polvere rifoluta in una 
vaftifima mole di fuoco. ivi. 

E più in pronto ad effere offervata , 
che la condenfazione. ivi. 

Rarefazione (piegata dal Galileo C 31, 

E' difficile a fpiegarfi. ivi. 


RECSER 


Refleffione dell’immagini, unita, e diftinta 
fi può fare ancora fenza la pulitezza 
della materia B 333. 

Refrazione per un corpo diafano quando 
non fi faccia B 291. 

Regione vaporofa groffa molte miglia B 


359» 
Regola del tre è fondamento di tutte 
ragioni, e conti de’ Mercanti C 37 
E' in tutto geometrica C 358. 
Refifenze de’ folidi, vedi Solidi. 
Trattato delle Refiftenze del Viviani C 


i 
ie 
? 

3» 


213. 
Refiftenza affoluta che fia. C 213. 214. e 
feg. 
Varie definizioni e proprietà delle refi- 
ftenze. ivi. 
Refiffenza d’ una corda in ché confilta 


67. 

Refiftenza del mezzo fe foffe tolta, tutte 
le materie gravi colla medefima ve- 
‘locità difcenderebbero C 43. 44. 

RefiRenza alcuna , fe non | infinita, 
refifte alla forza della percoffa , benchè 
leggiera C 201. 

Rofa urfina del P. Scheiner ; bambocce- 
rie in effla contenute B 546. 

Rugiada è compolta di minutiffime ftille 
d’ acqua come la nebbia C 441 


N 


Giava vedi Galileo. 
Rifpofta al Saggiatore. 361. B 
Saturno Tricorporeo A 188. 
Sua defcrizione B 41. 46. 55. 66. 94. 
559. 
se Lite intorno al medefimo del 
Galileo B_ 46. 
Offervazioni intorno al 
Galileo B_ 55. 83. 84. 
Sua mutazione offervata dal Galileo B 


medefimo del 


dì: 

Sua figura fi moftra fimile a quella di 
Marte, di Giove, e di Venere vilta 
coll’ occhio libero B 351. 

Sua figura B ivi, 

E maggiore di tutte e quattro infieme 
le Medicee, ma è mille, e mille vol. 
te più tardo di loro B 430. 

Scoperto attorniato da un anello; e fue 
fafi. B 36. 

Ha le fue macchie,e fi rivolge in fe ftef. 
fo. B 36. 

Ha cinque pianeti: loro diftanze, e pe- 
riodi. B 38. . 

Satelliti di Giove. ved. Pianeti “coral 
atet 
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Satelliti di Saturno. B 38. 

Sapore fuori dell’ animal vivente non è al- 
tro che un nome B 341. 

Scienza è una ricordanza di quel che uno 
prima -fapeva, fecondo Platone B 432. 

Delle fcienze dimoftrative la più am- 
mirabile condizione è lo fcaturire , e 
pullulare da princip) notiffimi , e co- 
muni a tutti C gs. 

Scheiner PD. Criftofano, fi fa inventore del. 
le macchie lunari, ritrovate dal Gali- 
leo B so. 

Sua temerità confermata B so. 200. 

Invenzione delle macchie folari falfa- 
mente gli fono ftate attribuite dal P. 
Anguilonio Gefuita B 198. 

Chiamato col nome d° Apelle B 198. 

Sua opera intitolata Rofa Orfina è inu- 
tile B 199. 

E° piena di bamboccerie B 546. 

Sua opinione intorno alle Macchie So- 
lari, e loro falfità B 89. 131. 

Sue lettere, vedi Lettere, 

Seneca ed altri falfamente credevano , che 
le palle di piombo fcagliate colla fion- 
da fi liquefaceffero per la forte confri. 
cazione dell’ aria nell’ effer girate B 


334. 
Semiparabola, v. Parabola. 
Sfera folida, vedi folidi. 
E contenuta fotto la minima fuperficie, 
e però è meno foggetta al ritardamen- 


to C 54. 

Sfera del Sacrobofco è dottiffimamente co- 
mentata 35. 

Socrate lodato dal Galileo B 372. 

Sole, perchè apparifca maggiore full’ oriz- 
zonte, che ful zenit B 346. 

Si rivolge in fe fteffo,e in quanto tem- 

po» e da qual parte A 189. B107. 143. 
I 


2 
Sue macchie fe fieno contigue alla fua 
fuperficie A 224. 398. 100. B 133.139. 
Delle fue macchie fe ne producono, € 
"fe ne difolvono A 1809. B 89. 93. 
Sono moffe dalla fua converfione in fe 
fteffo A 180. B 86. 
Movimento delle medefime come appa- 
rifca B 87. i 
Materia delle. medefime macchie non è 
molto denfa B 88. 160. 
Opinione circa alle medefime del finto 
Apelle, e fue falfità B 80. 
Vicino al lembo del Sole s’ affottigliano 


91. e 
Patifcono grandiffime mutazioni. B 
ivi. 


Sua foftanza può effere a noi inopina- 
bile B_ 92. 
Sono fimili alle noftre Nugole, e perchè 

B. ivi. 

Offervazioni intorno alle medefime B 93. 

Non gli conviene il nome di Stelle, e 
perche B 94. 

Opinione del Galileo intorno alle mede- 
fime B 95. 

Sua natura, e accidenti B 98. 

Sue mutazioni. B ivi, 

Suo moto comune ordinato fi varia di 
fci in fei mefi verfo mezzodì e fer. 
tentrione B 98. 162. 

Terribil confeguenza al moto d’ effe B 
168. 169. 548. vedi il Dialogo. 

Grandezza d’efle. B 161. 

Come apparifcanole medefime al nafce- 
re, e all’occultar(i B 99. 

Hanno groflezza, e profondità. B ivi. 

Suo moto è circolare B 100. 

Sono di poca groffezza B 103. 

Sua diftanza dal Sole non è fenfibile, e 
perche B 100. 

Non folo fono viciniffime , e forfe cons 
tigue alla fua fuperficie , ma oltre a 
ciò fi elevano poco da quella inquan- 
to alla lor groffezza B 103. 

Sono affai fottili in comparazione della 
lunghezza, e larghezza loro B 103. 
Negrezza delle medefime fi diminuifce 
affai , quando fono vicine all’ efterno 
termine del difco, e perchè B 104. 

Suoi intervalli, e mutazioni B_104. 

Non fono nell'aria B ro4. 

Sono fuperiori alla Luna B 105. 

Ritornano alla noftra vifta , e perche B 


107. 

Modo di difegnarie B 109. 100. 

Si vedono fenza ftrumento B tro. 

E falfa l'opinione de’ Franzefi, che cre- 
devano, che una delle medefime, che 
fu vilta da loro, foffle Mercurio B 
110. 

Confrontazione delle medefime vifte da 
diverfi luoghi B 111. 

Difegni delle medefime offervate dal Ga- 
lileo nel mefe di Giugno , e parte di 
Luglio nel 1612. B 112. e feg. i 

Lume delle fue macchie non è impedi- 
to dal riflettere dalla denfità , ofcu- 
rità , ed afprezza della materia B 


I Ò | 
In dial parte del difco folare cadano le 
macchie B 125. ; 
Le medefime non fono lacune, nè ca- 
vità nel corpo folare B 132. 
ue 
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Sue macchie dimoftrano tempi eguali 
fotto il fuo difco B 133. 141. 
Efame delle medefime , e de’lor palfag- 


gi B 141. 

Oflfervate dal Galileo , e prodotte dallo 
Scheiner fotto nome di finto Apelle 
B 142. 

Scoprimento delle medefime falfamente 
è ftato attribuito dal Padre Anguilo- 
nio Gefuita allo Scheiner B 198. 

Comparazione delle medefime con le 
Stelle B 148. 

Sole illumina la metà della sfera vapo- 
rofa B 347. 

Per fare un difco uguale al fuo quante 
Stelle ci vorrebbero B 390. 

Suoi raggi meffi infieme con uno fpec- 
chio concavo , che effetto facciano B 


90. 

Suci raggi refle(fi da uno fpecchio con- 
cavo fono più lucidi del Sole prima- 
rio non refleflo B 390. 

Effetto maravigliofo de’ (uoi raggi nelli- 
quefare metalli fe fi faccia col moto, 
o fenza moto B C 26. 

Qualfivoglia materia efpofta a’fuoi rag- 

‘°‘gi in Cielo apparirebbe fplendida co- 
me l’altre Stelle C 418. 

Fra il Sole, e Mercurio, e Venere pof- 
fono effervi poche Stelle B 95. 

Sua Zona dove fi fcorgono le macchie 
B 98. 

Perchè full’ orizzonte apparifca di figu- 
ra ovata B 346. 

Solidi. Caufa del fuo andare a fondo nell’ 
acqua , e del fuo galleggiare nella 
medefima A 191 

Inveltigare quali di loro fi fommergano, 
e quali foprannuotino nell’ acqua A 
192. 

e ialftrte immerfa è minore dell’ acqua 
follevata da effo A 193. 

Proporzion tra effì, e l’acqua follevata 
nell’immergerli A. ivi. 

Men gravi dell’acqua foprannuotano, e 
più gravi vanno a fondo A 190. 198. 
204. 209. 

Sua figura altera la loro velocità neldi- 
fcendere a fondo nell’acqua A 190. 
204. 208. 209. 

Proporzione del loro alzamento all’ ab- 
baffamento dell’acqua A 193. 

Men gravi dell’acqua in fpecie fi folle- 
vano , benchè in pochiffima quantità 
della medefima A 195. i 

Che proporzione abbiano i fuoi pefì af. 
foluti fra loro A_194. 


Qual parte di effi relti fommetrfa r9s. 

Più gravi dell’ acqua non poffono effet 
follevati dalla medelima A 198. 

Sua leggerezza pofitiva è negata dagli 
Antichi A 202. 

D’ eguale sravità affoluta, e fpecifica 
quali fiano A 191. 

Men gravi dell’ acqua tornano a galla 
difcacciati dalla medefima A 203. 
Loro moto è verfo il centro della Ter- 

ra A 203. 

Quanto men gravi , tanto più veloce. 
mente FIR nell’ acqua A 203. 
Sua diverfità di figura fe fia caufa d’an- 
dare, o non andare a fondo nell’ac- 
qua A 190. 204. 207. 217. 154. 260. 


243. 
Galleggiano più agevolmente fecondo 
che fono di minor ampiezza. A 235. 


245. 

In che modo galleggino , ancorchè fia 
no più gravi dell’ acqua A 210. 220 
213. 218. 227. 224. 258. 

Scemano di gravità collocati nell’ acqua 
A 211. 

Sono eguali di pefo;, quando le moli 
contrariamente fi. rifpondono alle lor 
gravità in fpecie A 220. 

Piramidali , e conoidali di qualfivoglia 
materia più grave dell’ acqua poffono 
galleggiare e andare a fondo A 220. 

Sue figure non fi trovano feparate dalle 
cofe corporee A 206. 

Sua figura fe abbia azione alcuna circa 
all’accrefcere, o diminuire la refilten- 
za in alcun pefo all’effere alzato nell” 
aria A 225. 

Che, cofa operi l’ aria con effi unita A 
264. 

Sua natura ne’ loro movimenti B 108. 

Sue affezioni tanto fi poffono conofce- 
re ne’ lontani quanto ne’ vicini B 124. 

Si poffono diminuire fenza percettibile 
minuzione alla Bilancia B 328. 

Quegli, che nel fregarfi infieme non fi 
confumano , non fi rifcaldano B 328. 

E poffibile, che qualche corpo fceman- 
dofi crefca di pefo B 328. 

Confervano più l’ impeto imprelfo loro 
di quel che facciano i fluidi, e i leg» 
gieri B 318. 

Quanto più fono denfi, tanto più nel 
fregarfi fi rifcaldano B 397. 

Di grandiffima lunghezza, e groffezza 
fono più facili a romperfi, che quei 
piccoli a loro fimili C 4. s. 

Sue refiftenze fono un pieno campo di 

utili, 
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utili, e belle contemplazioni C 6. 

Che effetto s’ operi nella frazione de’ 
medefimi € 5. 6. 

In che confita la fua refiftenza allo 
ftrapparfi C 6. 214. 

Non bafta al collegamento delle loro 
parti la refiftenza delVacuo C 10.13. 

Qual parte abbia il Vacuo nella loro 
refitenza allo ftrapparfi C 12. 

Ridotti in polvere non fubito fi livella- 
no C 25. 

Quei che fono contenuti da fuperficie 
eguali, può effere che fiano di corpo 
ineguali C 35 

Rimofli gl’ impedimenti poffono effere 
mofli nel piano orizzontale dalla mi- 
nima forza A 568. 

Qual proporzione abbia la forza al gra- 
ve, che gli tira fopra a diverfi piani 
elevati A_568. 569.. 

Nel diminuirfi confervando la fimilitu- 
dine della figura , la gravità più che 
la fuperficie vien diminuita A_236.C 


52. 

Ne folidi fimili maggior proporzione è 
tra la mole, e la mole, che tra le 
lor fuperficie C_53. 

Fra tutti i folidi le moli fono in fefquial. 
tera proporzione delle lor fuperficie 


53. 
Superficie de’ minor folidi è grande in 
comparazione di quella de’ maggiori 


53. ; È 
Refiftenza , che hanno i medefimi , de- 
pende da quel glutine , che gli tiene 
attaccati, e congiunti , e perchè C 


3. 1 
Minor refiftenza s’° offerva nel violentar- 
gli per traverfo , che per lo diritto 
6 


In Di fi trova indubitatamente la re- 
fitenza all’effere fpezzati C 63. 

Effendo un, folido fopra a un piano fol- 
levato da un Vette , mE qual 
parte fia del pefo totale quella , che 
vien foftenuta dal foggetto piano , e 
quale quella full’ eftremità del Vette 
C 65. | 

Onde Rrgeng che un prifma o cilindro 

+. folido di vetro, o d’acciajo , o di le- 
gno, o d° altra materia Fangiglie ) 
fofpefo per lo lungo , fofterrà gran- 
diflimo pefo, che gli fia attaccato; ma 

per lo traverfo potrà da minor pefo 

affai effere fpezzato, fecondo che la 

fua lunghezza eccederà la fua groffez- 

za C 63. 

Tom. 1II. 


Come , e con qual proporzione refifta. 
no più lunghi , che groffi all’ effer 
rotti, fattagli forza fecondo la fua 
larghezza più che fecondo la groffez- 
za C 67. 

Con qual proporzione vadia crefcendo 

il momento delle proprie gravità in 

relazione alla propria refiftenza all’ 

effere fpezzati, mentre flando paral- 
leli all’ orizzonte fi vanno allungando 

C 68. 

momenti delle loro forze, o de’ cilin» 

dri egualmente groffi, ma difegual- 

mente lunghi fono tra loro in dupli- 
cata proporzione di quella delle loro 

lunghezze. ivi. 

Ne’ medefimi , e ne’ cilindri egualmente 
lunghi , ma difugualmente groffi la 
refiftenza all’ effer rotti crefce in tri. 
plicata proporzione della proporzione 

de’ diametri delle lor bafi C 68. 228. 

Sue refiftenze, e de’ cilindri egualmente 
lunghi fono in fefquialtera proporzio- 
ne di quella degl’ifteffi, e de’cilindri 
C 69. 

Prifmi, o cilindri di diverfa lungheeza, 
e groffezza hanno le lor refiftenze 
all’effer rotti di proporzion compofta 
della proporzion de’ Cubi de’ diametri 
delle lor bafi,e della proporzione del- 
le loro lunghezze permutatamente 
prefe C 70. 

De? prifmi , e cilindri fimili i momenti 
compofti , cioè refultanti dalle lora 

ravità , e dalle lor lunghezze , che 

no come leve, hanno tra di loro 
proporzione fefquialtera di quello , 
che hanno le refiftenze delle medefi- 
me loro bafi C 71. 

Tra l’ infinite figure folide fimili tra di 
loro non ve ne fono pur due, delle 
quali verfo le proprie refiftenze riten- 

ano la medefima proporzione € 72. 

De’ prifmi , e cilindri fimili gravi. un 
folo , e unico è quello ; che gravato 
dal proprio pefo , fi riduce all’ ulti. 
mo ftato tra lo fpezzarfi, e il fofte- 
nerfi intero C 72. : 

Dato un cilindro , o prifma di maffima 
lunghezza da non effer dal fuo pro- 
prio pefo fpezzato , e data una lun- 
ia maggiore, trovar la groffezza 

? un altro cilindro, o prifma , che 
fotto la data lunghezza fia unico , € 
maffimo refiftente al proprio pefo C 


feci 


73. 
Immerfì nell'acqua fcemano di pefoC 76. 
Ppp Dato 
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Dato un prifma ; o cilindro col fuo pe- 
fo, ed.il pefo maffimo foftenuto da ef- 
fo, trovare la maffima lunghezza, ol- 
tre alla quale prolungata dal fuo folo 
proprio pefo fi romperebbe C 76... 

Il cilindro , che gravato dal proprio 
pefo farà. ridotto alla. maffima lun- 
ghezza, oltre alla quale -più non fi 
fofterrebbe ; 0 fia retto nel mezzo da 
un folo foftegno , ovvero :da due nell” 
eftremità , potrà effere lungo il dop- 
pio di quello , che farebbe fitto nel 
muro , cioè foftenuto in un folo termi. 
ne C 77. 

Se nella lunghezza d’ un cilindro fi no- 
teranno due punti, fopra a° quali fi 
voglia far la frazione di effo cilindro, 
le refiltenze di effi due luoghi hanno 
fra di loro la medefima proporzione , 
che i rettangoli fatti dalle diftanze di 
effi luoghi contrariamente prefi C 79. 

Dato il pefo maffimo retto dal mezzo 
d'un cilindro, o prifma, dove la refi- 
flenza è minima, e dato un pefo mag- 
giore di quello , trovare nel detto ci- 
lindro il punto, nel quale il dato pe- 
fo maggiore fia retto, come pefo maf. 
fimo C 79. è 

Tagliato un prifma diagonalmente le- 
vandone la. metà, la figura che refta 
ritien contraria natura di quella dell’ 
intero prifma C 8o. 249. 

In un folido come fi poffa dare un ta- 
glio, per lo quale togliendo via il fu- 
perfluo rimanga un folido. di figura , 
che in tutte le fue parti fia. egual. 
mente refiftente C 80. 81. 

Linea , fopra alla quale fi dee tagliare 
un prifma fenza indebolirlo,, dee elle 
re parabolica € 81. mid 

Segando un prifma fecondo la linea pa- 
rabolica fe ne cava la terza parte C 


82. i 
Ne” folidi voti fenza crefcer pefo fi cre. 
fce grandemente la loro refiftenza C 


85. join 
Momenti di refiltenza delle  fezioni de’ 
folidi in qual proporzione fieno C 221. 


Vate 16 i 
Varj Cafi d° Equilibrio de medefimi C 
223. (e feg. 

Dei folidi fenza pefo proprio fitti a fqua- 
dra nel muro le refiftenze a fpezzarfi 
fervono in proporzion reciproca del- 
le lunghezze. C 227... 

Nei cilindri o prifmi uguali la refiften- 
za dei più corti crefce in quintupla 


proporzione dei diametri delle loro 
groffezze. C 232. "i 

Varie proporzioni dei pefi e delle refi- 
ftenze di cilindri o prifmi Gimili C 
222%: (68, 

Problemi varj per far folidi di un dato 
mo mento e refiltenza. C 233. e feg. 
299,6 fegioh Li 

Lunghezze maffime de’folidi fitti oriz- 
zontalmente nel muro qual proporzio- 
ne abbiano alle lor gravità C 237. 

Perchè un prifma triangolare più facil- 
mente fi pieghi voltandolo coll’ ango- 
lo in giù C 233. 

Forze per ifpezzare coni o piramidi fit. 
te nel muro, come debbano o crefcer 
o fcemare. C 240. 

Diverfi folidi fimilari uguali di mole, e 
di pefo, di lunghezza , di refiténza 
ricercano forze diverfe per romperli C 
241. e feg. 

In diverfi piani inclinati le refitenze fi 
diverfificano C 243. 

Proporzioni de’ pefi minimi rompenti il 
medefimo folido ‘col ‘proprio pefo C 
245. e feg. 

Quefiti var) circa ‘lo fpezzarfi di varj 
cunei fitti nel muro C 250. e feg. 
Solido; che tenuto in piombo ha in o- 
gni fezione ugual refiltenza C 256. 
Se un cono , o altro folido fofpefo per- 
pendicolarmente bafta a fuperare la 
refiltenza della fezione, accorciando» 


“lo non bafta col fuo ‘pefo C 260. 


Ne’ Cilindri di bafe uguale, quantatique 
di altezza difuguale , le forze a fofte- 
nerli eretti farano uguali C 262. e 


eg. 

Coni o. Piramidi fimili fuor. del muro 
in qual proporzione abbino i momen- 
ti C' 267. e feg. 

Perchè un legno diftefo orizzontalmente 
con maggiore facilità fi pieghi , ch’ 
effendo inclinato: e qual proporzione 
fi. trovivin diverfe inclinazioni . C 


271. 

Se un folido refti equilibrato ‘dal pefo 
delle fue parti, e de’ pefi attaccati ai 
fuoi eftremi,e che lo ftelfo venga fit- 
to nel muro fino al punto dell’ Equi- 
librio:, ficchè una parte fola refti fuo- 
ri pendente, faper, fe per iftrapparlo 
vi voglia. il medefimo ‘pefo attaccato 
a quella parte, o pur anche quello 
ch’ era all’altro \eftremo.C 271.6 feg. 


Se un Cilindro fitto nel muro è baftan- 


te a fpezzarfi col proprio pefo; La 
> 
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fe aggiuntavi ugual porzione di là dal- 
la fezione refti in. equilibrio ; 0 pur 
voglia effer la metà più fottile cc. C 
274. e feg. 

In qual proporzione fieno le fezioni; di 
varj prifmi ed altri folidi C 282. e 
feg. 

Spazj paffati da var) Mobili, vedi Mobi- 
li 


i. 
Specchio Parabolico difficile a riufcire B 555» 
Sferico migliore del Parabolico. ivi. 
Scala di momenti, pefi, refitenze che fia 
C 267. 289. e feg. È Gp 
Delle velocità, delle forze , de’ rempi C 


10. 

SPARE, vedi Luce. 

Stella nuova del 1604: e confiderazioni fo- 
pra alla medefima del Capra A 135. 

Opinione circa a quella del 1572. di va- 
rj Autori A_138. 

Stelle. Loro apparizione ; ed occultazione 
non fi può adattare all’ apparizione, 
ed occultazione delle Medicee , come 
dal Rocco è pretefo C 415. 

Stella nuova del 1604. fu inafpettata, € 

‘Ja prima fera fi moftrò della maggior 
grandezza , che ella riteneffe in tut- 
to il tempo, che fu veduta ; e in mefi 
18. in circa reftò appoco appoco in- 
vifibile C 416. 

Non cangiò mai fito , e fempre ritenne 
il medefimo afpetto dell’ altre Stelle 
del firmamento , e come una di loro 
folo partecipava del moto diurno , re- 
ftando efente da ogn° altra mutazione 
o per lunghezza, 0 per larghezza del 
Cielo. ivl. . 

Se fu mobile di moto alcuno , quello 
non fu,nè potè eflere altro, che retto 
dal centro della terra ,- verfo la sfera 
ftellata. ivi. 

Sua apparizione fu in tutto fimiliffima a 
quella del 72. C 417. 

Stelle nebulofe vite coll’ occhiale, che co- 

i fe fiano B 4. 15. 

Offervazioni fopra alle medefime B 15. 

Seconda delle medefime , come fia chia- 
mata , e di quante Stelle fia compofta 
B 15. 

Loro figura B 15. 

Sono uno aggregato 
le B 439. 

Si muovono lentamente B 430. 

Stelle fille rifplendono di proprio lume B 


di minutiffime ftel. 


43. 
Stelle, che di nuovo comparifcono, altre, 
che fi occultano B 30. 


433 


Stelle fille fe abbiano parallaffe. B 31. 

Invifibili fon dieci volte multiplici delle 
vifibili B 4. 

Alcune incognite ritrovate  muovamente 
coll’ occhiale B 4. i 
Modo di mifurare 1 fuoi interftizi B s. 
Vifte coll’ occhiale non crefcono di gran- 
dezza a proporzione della Luna, e d° 

altri corpi, e perchè B 12. 

Sue diverfità vifte tra’ Pianeti B 13. 

Poche delle medefime ne poffono effere 
tra il Sole, e Mercurio, e tra Mercu- 
rio, e Venere B 9s. 

Sua afcitizia irradiazione le fa apparir 
più grandi di quel che fono B 129. 
bro is 

Da che fia tagionata B 367. 

Non vi fono abitazioni noftrali B 143. 


28. 

Difficilmente fi vedono intorno a Gio- 
ve, per l’ irradiazione delle  medefi- 
me B 158. 

Nel fuo vertice non patifcono refrazio- 
ne , e quanto più fono verfo ’° oriz- 
zonte, tanto più reflettono B 293. 

Mina la metà della sfera vaporofa 

347» 

Abbondano ‘d’ influffi B 426. 

Della terza grandezza non ne è tenuto 
conto dagli Aftrologi B 430. 

‘ Secondo molti Filofofi operano /umine , 
@& motu B 430. 

Quelle fotto il noftro Orizzonte manche- 
rebbero d’ effetti , fe il moto fenza 
luce fofle inefficace, e perchè B 431. 

Se influifcono ancor le Medicee non re- 
ftano d’ operare B 431. 

Moltitudine delle medefime è immenfa , 
ed innumerabile B 431. , 

E impofhibile il far muovere in un par- 
ticolar cerchio una Stella., che non 
muti afpetto colle file C 416. 

Stelle nuove trovate dal Galileo, vedi Pia- 
neti Medicei. x 

‘ Buona parte delle fiffe. ancor di giorno 
col cannocchiale fi vedono B 474. 29.‘ 

Superficie terfa di qualfivoglia corpo tutta 
s’ illumina, e la fua refleffione non fi 
fa fe non da un luogo particolare B 
286. 

Superficie afpra più reflette d’ una lifcia B 
291. 

Due fuperficie unite infieme con efqui- 
fito contatto trovano refiftenza a ftac- 
carfi, ma non a ftrifciarfi B_ 319. Co. 

Afpre, ed îneguali, e montuofe non ap- 
parifcono tali, fe Da vifuale non 


PP fi 


284 I° N° D 
fi eleva fopra-il raggio illuminato B 


413. 

Sandfice figurata infinita non fi può da- 
te C35. È 

Ancorchè di circuito eguali, poffono ef. 
fere difuguali C 34. 

Delle regolari quelle fono più capaci, 
che fon di più lati, che quelle di me- 
no , ancorchè fiano di circuito eguali 


C 34. 

Superficie de? folidi cadenti, quanto è 
maggiore, tanto più gli apporta ritar- 
damento C 52. 

‘Superficie: sferica è contenuta fotto la 
minima fuperficie , e però meno fog- 
getta al ritardamento nel difcendere 


54. 

Nelle fuperficie curve PP accelerazione de’ 
DIRTI procede con gradi di, moto dif- 
erenti da quelli, che procede ne” pia- 
nì retti.C 98, 


: fi i 
gl | sbza fua forza fpiegata A 562. 
977 


Taglia con due girelle; fua forza fpiega- 
ta A 565. 

Da’ Greci chiamata Troclea A 565. 

In che maniera con effa fi poffa  mul- 
tiplicare la forza, quanto uno vuole 
A 565. e feg. 

Telefcopio , vedi Canocchiale. 

Tempo nel quale fi muovono 

vedi Mobili. — 

Terra di figura sferica B 518. 
Sua cognazione colla Luna B.47. 
Perchè è flata Mimata inabile a reflet- 

tere il lume del Sole B 144. 

Veduta dalla Luna apparirebbe 12 volte 
più grande. di quel che a noi appa- 
rifca la medefima Luna B 145. 

Veduta dalla parte tenebrofa della Luna 
fi maftrerebbe lucida non men di qual- 
 fivoglia altra Stella B 145. 

Si ritrova nel novilunio più vicina al 
Sole, che la Luna nel plenilunio B 


varj mobili, 


145. 
Sua refleffione è baftante alla fecondaria 
illuminazione della Luna B 145. 
Suo globo è poco minore della sfera va- 
porofa B. 293. i 
Suo terzo moto attribuitole dal Coper- 
nico, e confutato dal Galileo B 323. 
Terra ci acqua coftituifcono un globo B 
518. 
Par coftituita nel centro della Sfera Ce 
leffe. B 5201. 


Pf CEI 


E d’infenfibil grandezza in comparazio- 
ne del Cielo B 521. 

E immobile. ragioni d’ Ariftotele, e di 
Tolomeo. B 522. 

Il fuo diametro troppo picciolo prefo 
dal Galileo. B 425. 

Ticone Brae. 

° Sua defcrizione della Cometa apparfa nel 
77. B 225. 

‘+ Sua opinione , che la chioma delle Co- 
mete non foffe curva, ma retta, e 
fue falle ragioni B 229. 

Suo errore circa .a un paffo di Vitellio- 
me, ed Albazzeno non intefo dal me- 
defimo B 229. 

Sua opinione , che la chioma della Co- 
meta da lui offervata foffe oppofta 2 
Venere » e non al Sole, e. perchè B 
232, 233. : 

Trave come pofs’ effere diminuita della ter- 
za parte del fuo pefo , fenza che gli 
fia niente diminuita la fua gagliardia 
C 82. 

Traffichi mercantili fi regolano colla pro- 
porzion aritmetica C 375. 384. 
Tromba da tirar acqua fino da quanta al- 

tezza arrivi a tirarla .C 10. 

Tropici B 528. 

Tuono è (tato creduto da alcuni Filofofi , 
che fia generato dallo fquarciarfi, e 
urtarfi infieme le nubi B 330. 


Vv 
VE non fi dà fecondo Ariftotile A 
23 


4. 

Non è caufa di fare afcendere nell’ ac- 
qua una palla di cera A 262, 

Quanta fia la fua virtù € o: 

Perchè in effo il moto nom farebbe in- 
ftantaneo C 9. i 

Non bafta al collegamento delle parti 
de’ folidi C ro. i 

Modo d° appartar la fua virtù dall’ al- 
tre, e mifurarla ro. 

Che parte abbia il fuo valore nella refi- 
ftenza de’ folidi allo ftrapparfi C 12. 

Suo valore fe bafti a tener collegate le 
parti de’ folidi, e de’ metalli € 13. 

Vacui infiniti come fi poffano ritrova- 
re in una finita eftenfione C 16. 

Vacuo diffeminato opinione d’ un Filo» 
fofo antico C 17. 

Proibifce la feparazione di due laffre di - 
marmo, o di qualfivoglia metallo ben 
pulite, e lifcie, che fieno congiunta 
infieme C 13. i 

i pe 
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Introdotto da alcuni antichi neceffario 
pel moto C 37. 

Sua tenuità fupera infinitamente la cor- 
pulenza, benchè fottiliffima di qual fi 
voglia mezzo pieno C 37. 

Forza del vacuo cofa fia. C 219. 

Vacuo diffeminato non è neceffatio a 
{piegare la rarefazione , e  condenfa- 
zione C 31. 

Spazi vacui grandiffimi naturalmente 
non fi poffono dare , ma con violen- 
za fi poffono fare C 4r. 

Nel medefimo le velocità de’ gravi ca- 
denti, ancorche di pefo difeguale , fi 
può credere , che fieno eguali C 43. 

Come fi fchivi coll’ introduzione degl’ 
indivifibili C 30. 

Nel medefimo non fi dà moto , fecondo 
Ariftotile C 30. 

Velocità del moto è di grandiffima impor- 
tanza A 198. 

Velocità diverfa fa diverfo momento ne? pefi 
difuguali A_553. 

Velocità de’ mobili non fono diverfificate in 
parte veruna dalle diverfe loro gravi. 
tà, benchè grandifime C 48. 49. 

Velocità, gravità , e loro momenti entrano 
nelle” contemplazioni meccaniche € 


422. 

Velocità de’ Mobili, vedi Mobili. 

Velocità de’ folidi difcendenti ne? liquidi . 
Propofizioni e dimoftrazioni del P. A- 
bate Grandi. A 246. e feg. 

Velocità del vento ; e dell’acqua è opinio- 
ne d’alcuni, che abbia abbruciato le 
navi in mezzo al mare B 213. 

Venere è fimile alla Luna A 188. B 42. 

Offervazioni fopra alla medefima del Ga- 
lileo, fcritte a Monfig. Giuliano de’ 
Medici B 42. 


Non moftra figura diverfa da quella di. 


Saturno , di Giove , e Marte, vifta 

 coll’occhio libero B 351. 

Sua figura B 351. 

Nelle fue maffime digreffioni fa fare om- 
bra in terra a i corpi tenebrofi B 389. 

Superiore al Sole è difficilifima a vederfi 
tra la fua cappellatura , nè vale il te- 
lefcopio a torla B 419. 

Vifta nelle fue congiunzioni col telefco- 
pio, è corniculata come la Luna vifta 
coll’ occhio libero B 419. 

Ha le fue macchie. B 36. 


Si rivolge in fe ftella , e inquanto tem. 


po. B 36. 
Si vede col canocchiale ancor di giorno, 
ficcome gli altri Pianeti, e buona parte 
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delle file B 474. 

Suo fplendore è più vivo di quello della 
Luna B 43. 

Offervata dal Galileo B 42. 53. 

Neceffariamente fi tivolge intorno al So- 
le B 412. 

‘ Scoprimenti intorno alla medefima del 
Galileo B 45. 

Si raggira intorno al Sole come centro 
delle fue revoluzioni, € rifplende il- 
luminata dal medefimo B 54. 131. 

Nel fuo eforto vefpertino non fi fcorge fe 
non lontana dal Sole molti gradi B 


87. 
Cornuta è fata offervata dal Galileo, € 
differenti fue grandezze B 88. 
Piccoliffima è in riguardo al Sole B 89. 
Perchè ci fi moftrirotonda, ancora quan- 
do è falcata B 129. 
E più piccola di quel che è fata tenuta 


129. 

Suo diametro tal volta non iggneslia la 
centefima parte di quel del ole B 129. 

Suo diametro nella fua congiunzione 
mattutina, che parte fia del diametro 
del vifibile difco folare B 130. 

Pofta da Platone fopra al Sole B 130. 

Come fi dimoftri la fua revoluzione in- 
torno al Sole B 131. 

Perchè non fi vegga corniculata come 
la Luna B 350. 


Verfiera che linea fia C 315. 


Vefcica è di materia ben terminata, e leg- 
gieriflima C 43. 

Verro. Una daftra del medefimo , e una 
d’acciajo ben temperato fregate in- 
fieme non fi rifcaldano B 214. 

Due laftre del medefimo efquifitamente 
pulite, e fpianate fi ftrifciano facilmen- 
te fra loro, ma non fi ftaccano C 9. 
Come fia feparato , e ftrutto dal fuoco , 
e come torni ad affodarfi fenza fcema- 
re di quantità C 12. 
Vette, vedi Leva. i 
Via Lattea vifta collocchiale, che cofa fia 


B 4. 14. 
Affomigliata da Ariftotile alle Comete B 


211. 
Vibrazioni, vedi Pendolo. i 
Vin roffo è infenfibilmente men grave dell 
acqua C 42. i 
Vite è utilifima tra gli ftrumenti meccani 
ci A 368. 
Come fi generi A 571. 
Sua forza fpiegata A 571. 
Verme della Vite è una 


S72. 


linea elica A 


Det 


ge DRS DARA, 
‘Detta Coclea da’ Greci A eni. dg : 
Da fopprimere le rafcie , e x gabbie da ro z 
trarre olio ci dì efempio della gran 3 
virtù, e poffanza degli urti C 403. Agi e Nadir B 525. 
Uomo appena ha forza equivalente al pefo Sonar 526. 
di cento libbre C 402. Zodiaco delle Comete. B.366. 


Il fine del Tomo Terzo. 5} Sg 





CRIME Pa * 
SFR 


ME, vicò 


1, Rag 





UD 
at È 


PIA 
9 ha 3 
3, 














nana si 


$ 
7 





i 
\ 
LI 


im. arie riot 





